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ΓΗ 
᾿Δρχιμήδης 4οσιϑέῳ χαίρειν. 


Πρότερον μὲν ἀπεστάλκαμέν σοι τὰ εἰς τότε τε- 
ϑεωρημένα γράψαντες μετὰ τῶν ἀποδείξεων αὐτῶν" 
ὅτι πᾶν τμῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπό τε εὐϑείας καὶ 
ὀρϑογωνίου κώνου τομῆς ἐπίτριτόν ἐστι τριγώνου τοῦ 
τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντος τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον" 
μετὰ δὲ ταῦτα ἐπιπεσόντων ϑεωρημάτων τινῶν ἀν- 
ελέγκτων, πεπραγματεύμεϑα τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. ἔστιν 
δὲ τάδε" πρῶτον μέν, ὅτι πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια 
τετραπλασία ἐστὶ τοῦ μεγίστου κύκλου" ἔπειτα δέ, ὅτι 
παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπιφανείᾳ ἴσος ἐστὶ κύ- 
κλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ εὐθείᾳ τῇ ἀπὸ 
τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν περι- 
φέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος" πρὸς 


3. βάρ εὐπράττειν B. 2. ἀπεστάλκαμέν VAD; ἀπέσ- 
ταῖκά F; απβσταλκα ceteris uerbis: σον — — αὐτῶν lin. 8 

omissis B; „misi“ Cr. εἰς τότε] δὺς ποτε F. ἀϑεωτημέναὶ 
ϑεωρημένα 7. 3. τῶν] om. F. αὐτῶν} om. F lacuna 
relieta. 4. ze εὐθείας καί] B; om. F; „a recta et“ Cr. 

5. Inter ἐπι- δὲ τρίτον Incunam habet F. τριγώνου τοῦ] om. 
τοιγώνου τοῦ ἔχοντος D. 6. τὴν αὐτὴν βάσιο] βάσιν τὴν. au. 


τήν Β; ταύτην τὴν βάσιν T. ἔχοντορ] om. 7. μετὰ δὲ 
ταῦτα lacunam Β, ἐπιπεσόντων] ἀποπεσον τῶν Β; πεσον- 
τῶν B. „nunc autem quorundam oceurrentium“ Or. τινῶν 


lee ἀντιλεγον Ε΄, lacunam B; „quae effectu probata 
videntur“ 8, πεαραγματεύμεϑα] Riualtus; πεπραγματευον 
δὴ μετά F; πεπραγμα relicta Iacuna B. αὐτῶν] αὐτά F; 
αὐτά — πάσης lin. 9 om. B Iacuna x relicta; „demonstrationes 
conseripsimus“ Cr. 9. τάδε] τι τάδε F; „huiusmodi“ Cr.; 
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PRAEFATIO. 


Opus magnum et diffielle, sed necessarium et 
ab omnibus, qui hanc partem litterarum adtigerunt, 
iem diu desideratum, ad quod dissertatione mea, 
quae inscribitur Quaestiones Archimedese (Hauniae 
MDCCCLXXIX), uiam, quanrtum potui, muniui, ut opera 
Arechimedis tändem aliquando ὁ legibus artis criticae 
ederentur et its, ut philologis quoque non res modo, 
sed etiam uerba ipsa et quasi manum Archimedis 
requirentibus satisfieret, id iam ipse efficere eonabor. 
nam quod primum omnium faciendum erat, ut codex 
Florentinus praestantissimus denuo diligenter conferre- 
tur, id mihi Florentiae facere lieutt mense Octobri anni 
MDCCCLXXIX, quo profectus eram pecunia Insti- 
tuti Oarlsbergieci adiutus. quam ob liberalitatem 
118 uiris, qui huic institute praesunt, gratias hoc loco 
ago quam maximas, in primis 1. N. Maduigio, uiro 
doctissimo et clarissimo, praeceptori meo, qui ceteris 
suis beneficiis hoc quogue adianzit. 

eodem itinere etiam codieem Uenetum inspexi et 
in Arenario totum contuli. 

collato codice Florentino mihi persuasi, quaestionem 
de necessitudine et coniunetione codicum Archime- 
deorum, de qua egi Quaest. Arch. cap. VI, retraetan- 
dam esse; quare de hac re ad finem huius editionis 
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uberius disputabo.. hoc loco pauca tantum dicenda 
sunt de ea ratione, quam in hac editione comparanda 
secutus sum. 

in uniuersum editionem Pappi, quam parauit 
Fr. Hultsch, uir doctissimus, tamquam exemplar om- 
nium consensu comprobatum mihi imitandam proposui. 
itaque non modo notas criticas Graecis uerbis subiunxi, 
sed etiam interpretationem Latinam addidi, ad quam 
notae res mathematicas plerumgue explicantes adcedunt. 
— Primum igitur quod ad adparatum/quem uocant, 
criticum adtinet, eum ita comparaui, ut id maxime 
adpareret, quid quoque loco praeberet codex Floren- 
tinus, et sicubi emendanda erat scriptura eius, quis 
emendationis auctor esset. quare ubicunque a codice 
Florentino discessi, in notis eius scripturam primo loco 
posui, deinde adiunxi emendatae scripturae auctorem, 
ita ut, ubi nihil ultra additum est, omnes auctores 
tempore medios, ubi nonnullorum scriptura discrepans 
enotata. est, ceteros certe cum codice Florentino con- 
sentire intellegendum sit. qua in re hoc tamen tenen- 
dum est, errores apertos codicum Parisiensium prorsus 
omissos esse. ubi sola scriptura codicis Florentini in- 
dicatur, errores eius iam in ceteris codicibus correcti 
sunt, si collationibus Torellianis fides habenda est; 
sed non dubito, quin in multis eius modi locis scrip- 
tura codieum Parisinorum parum diligenter enotata sit 
(Quaest. Arch. p. 111 sq.). in loeis grauioribus*) codices 
Parisinos inspexit Henricus Lebegue mea causa ro- 
gatus a Carolo Graux, uiro doctissimo mihique ami- 


*) Scripturis codd. Parisin., de quibus me certiorem fecit 
H. Lebögue, stellulam adfixi. 
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cissimo; sed in minutiis 118 molestus esse nolui; sic quo- 

que quae mea causa fecerunt, permagna sunt et summa 

gratia digna, quam me iis habere hoc loco testor. — 

scripturam discrepantem editionum Basileensis et To- 

rellii totam recipere opus esse non putaui, sed quid- 

quid ad uerba Archimedis emendanda inde sumi posse 

uidebatur, excerpsi. ceterum saepissime codicem Floren- 

tinum secutus a Torellio tacite discessi, et in eiusmodi 

locis silentium pro testimonio scripturae codicis Floren- 

tini esto, sicut etiam ubi sceripturam eius aliter, ac Bandi- 

nius in collatione sus ad editionem Basileensem facta, 

quae apud Torellium exstat, indicaui, mihi credi uelim. 
in commentario critico his compendiis usus sum: 

F = codex Florentinus Laurentianus plut. XXVIII, 4. 

V = codex Uenetus St. Marei CCOV. 

A == codex Parisiensis Nr. 2359. 

B = codex Parisiensis Nr. 2360. 

C = codex Parisiensis Nr. 2361. 

D = codex Parisiensis Nr. 2362. 

ed. Basil. = editio Basileensis 1544 fol. 

Cr. = interpretatio Iacobi Cremonensis ei addita. 

uulgo = significat consensum omnium auctorum prae- 

ter eos, qui diserte nominati sunt. 

corr. = correzit. 

comp. = eompendium. 

Qui recentiore tempore de Archimede scripserunt 
uiri docti, haud ita multi sunt, neyue ad scripta eius 
emendanda multa contulerunt. quibus uti potui sub- 
sidiis, haec sunt: 

Riualtus — Archimedis opera. Parisiis 1615 fol. 
Torellius — Archimedis opera. Oxonii 1792 fol. 


‘ 
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Commandinus — A. opera nonnulla latine. Uenetiis 
1558 fol. 

Wallis — A..arenarius et dimensio eirculi. Oxonii 
1678. 8. — Opera III p. 509 sa. 

Sturm — Des unvergleichlichen Archimedis Kunst- 
bücher, übersetzt und erläutert. Nürnberg 1670 fol. 

Barrowius — Opera Archimedis methodo novo illu- 
strata et demonstrata. Londin: 1675. 4. 

Hauber — A. über Kugel und Cylinder und ΠΡΟΣ Kreis- 
messung, übersetzt mit Anmerkungen. Tübingen 
1798. 8. 

Gutenäcker — A’s Kreismessung griechisch und deutsch. 
Würzburg 1828. 8. 

Nizze — As vorhandene Werke, übersetzt und er- 
klärt. Stralsund 1824. 4. 

Censor Ienensis (Jen.) — Uir doctus ignotus, qui de edi- 
tione Torellii censuram proposuit Jenaer Litteratur- 
zeitung 1795 Nr. 172—73 p. 610—23. 

Wurm — Fr. Wurmii censura editionis Gutenäckeri 
Jahns Jahrbücher XIV p. 175—85. 

emendationes nonnullas ipse proposui Quaest. Arch. 

cap. VII et in editione Arenarü ei libro adiuncta, qua- 
rum partem nunc improbaui, plerasque recepi. in 

Eutocio quaedam emendare conatus sum Neue Jahr- 

bücher für Philologie und Pädagogik, Supplement- 

band XI p. 37583. 

In interpretatione Latina, quam totam de meo 
conscripsi, id maxime secutus sum, ut ubique sensus 
satis dilucide adpareret, et Archimedea orationis forma 
et demonstrandi ratio quam maxime seruaretur, ita 
tamen ut, ubi fieri posset, ea, quae Archimedes uerbis 


PRAEFATIO. IX 


exposuerat, signis, quibus nostri mathematici utuntur, 
exprimerem. quod ut fieret, interdum ab usu linguae 
Latinae longius discedere coactus sum, maxime in 
collocatione uerborum, et parum Latine loqui, ne aut 
obscura esset interpretatio aut a Graecis uerbis nimis 
discreparet. in multorum wuerborum interpretatione 
Hultschium secutus sum, uelut, eo praeeunte pro 


 Graecorum διπλάσιος cett. sequente genetiuo dixi: duplo 


maior quam, cett. (Hultsch: Pappus I p. 59 not. 1); 
ged ubi haec orationis forma minus apta erat, uelut 
pro Graeco διπλασίονα λόγον ἔχειν, scripsi: duplicem 
rationem habere quam, et similia (cfr. Liuius XXXIV, 
19, 4; Columella I, 8, 8; Plinius h. nat. XIX, 9; 
Quintil. II, 3, 3).') PA 

In notis interpretationi adiunctis maxime id 
studui, ut supplerem, quae ab Archimede in demon- 
stratione omissa erant, et locos obscuriores illustrarem. 
in libris de sphaera et cylindro et libello de dimen- 
sione circuli in notis indicaui, quaecunque de genuina 
scriptura Archimedis suspicari licet. hi enim libri 
non modo dialecto Dorica spoliati sunt, sed etiam 
plurimis locis reficti, cum transscriptor et adderet, 
quae ei necessaria uiderentur, et omitteret, quae abesse 
posse putaret, et omnino suae aetatis sermonem et 
rerum mathematicarum nomina, quae tum in usu erant, 
inferret. itaque cum intellegerem, in his libris ma- 
num Archimedis restitui non posse, satius duxi recen-, 
sionem posteriorem sequi et tantum modo apertissimos 
scribendi errores corrigere. sed praeter quam quod, 


1) Hos locos indicauit mihi O. Siesbyeus, uir doctissimus. 
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ut dixi, in notis indicaui genuinam Archimedis scrip- 
turam, ubicungue aut constabat aut probabili coniectura 
restitui poterat, etiam additamenta plurima in Graecis 
uerbis uncis [ ] inclusi, in interpretatione omisi; in 
interpretatione contra uncis [ ] inclusa sunt, quae ipse 
addidi ad Archimedis uerba et demonstrationis rationem 
illustranda. de additamentis illis cfr. quae scripsi 
Quaest. Arch. p. 69—78 et Neue Jahrbücher Suppl. XI 
p. 384—398. in 118 locis, quos postea subditiuos esse 
intellexi, semper causam in notis breuiter indicaui; de 
ceteris satis esto semel hic illas duas disputationes 
citasse. - unum locum tamen, in quo longiore dis- 
putatione opus est, hic uberius tractare libet,__ 

de sphaera et cylindro I, 41 (apud Torellium I, 47) 
p. 172, 8: καὶ ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύ- 
vovov, ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν N κύκλον] sint spatia 
rectangula lateribus polygonorum (P, p) et lineis 
angulos iungentibus comprehensa ὃ, 8: quae aequalia 
sunt radüs (R,r) quadratis circulorum M, N. et eirculis 
N, M aequales sunt superficies figurarum circumscriptae 
et inscriptae (0, 0). iam Archimedes inde, quod est 

S:s= ΕΚ": AA}, 
concludi uullt 0:0 = EK?: AA? si genuina essent 
uerba illa, hoc sic efficeret: 5:8 τ EK?: 4.45, sed 
S:s= Rt: = M:N, et ΕΚ": 44° = P:p; quare 
P:p=M:N;sedM:N=0:0e P:p=EK?:A4°; 
quare O:o=EK*?: AA? quod quam prauum sit, 
nemo non uidet; nam polygonorum prorsus peruerse 
mentio iniecta est, cum deberet sic concludi: 
Ss-R:ır- M:N=0:o 

sed S:s== EK?:44°; quare Θ:0- ΕΚ": 4.45. 
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augent malum uerba sequentia lin. 18: τὸν δὲ αὐτόν, ὃν 
καὶ τὸ πολύγωνον (debebat esse τὰ πολύγωνα), quae 
praecedere debebant uerba: διπλασίονα λόγον ἥπερ ἡ ΕΚ 
πρὸς AA, cum hoc ex illo concludatur. adpäret igitur, 
hos duos locos subditiuos esse. sed repugnare uidetur 
Eutocius, qui haec habet: ἐπεὶ δέδεικται, ὅτι ἐστὴν ὡς 
τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, οὕτως ὁ Μ κύκλος 
πρὸς τὸν N. sed: puto, eum minus proprie loqui et 
ad ipsam rationem ab Archimede in priore parte pro- 
positionis demonstratam 0:0 = EK?: 4.43 respicere. 
nam cum 0:0= M:N (ex hypothesi) et 
EK?’:AA°?=P:p (Euel. VI, 20), 

πὸ ratio P:p= M:N tam facile sequitur, ut Euto- 
cius recte dicere possit, hanc rationem simul cum illa 
demonstratam esse. eodem modo Archimedes dicit: 
ἐδείχϑη δὲ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς AA, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 
N κύκλου (p. 114, 18), cum tamen hoc tantum demon- 
strauerit: OQ:o—= ΕΚ": 4.45, unde facile concluditur 
R:r=EK:AA. subditiua esse uerba illa, hinc 
quoque adparet, quod Archimedes prop. 42 p. 176, 25 
hanc ipsam rationem Ο : 0 τὸ P:p proponit his uer- 
bis additis: ἑκάτερος γὰρ τῶν λόγων διπλάσιός ἐστι 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμμένου πλευρὰ πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου πλὲέυράν (h. e. ΕΚ: AA). 
haec uerba sine dubio in prop. 41 addidisset, si 10] 
quoque hac ratione uti uoluisset; et praeterea Eutocius 
ad prop. 42 uerba ἑκάτερος γὰρ κτλ. illustrat, cum 
tamen satis esset uerba ipsius Archimedis ex prop. 41 
adferre. quare puto, uerba illa a transseriptore ad 
similitudinem propositionis 42 interposita esse. hoc 
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ideo quogue pluribus uerbis exposui, ut uno saltem 
exemplo additamentum manifeste argueretur, qualia 
in his libris plurima occurrunt. 

in his igitur libris dialeetum Doricam restituendam 
non esse putaui, in ceteris uero in uniuersum eam 
tenui rationem, quam proposui Quaest. Arch. p. 78 sq., 
sed eam aspere exigendam esse non censui, ut potius 
cautior essem, quam ut in contrarium uitium inciderem. 

Quibus subsidiis in epigrammate et iis libris, qui 
Latine tantum exstant, usus sim, suis locis dicetur. 
nunc finem faciam, cum ante gratias egero Nicolao 
Anziani, uiro doctissimo, praefecto bibliothecae Lau- 
rentianae, cuius humanitatem egregiam Florentiae 
cognoui. 

haec habui, quae dicerem de consilio meo in hac 
editione paranda. utinsm ne uires meae tanto oneri 
nimis impares sint! 


Seripsi Hauniae Id. Decemb. MDCCCLXXIX. 


A mn [Un _ 


I. 
Archimedes Dositheo 8. 


Antea ad te misi, quae ad id tempus perspexeram, 
demonstrationibus adiunctis conscripta: quoduis seg- 
mentum linea recta et parabola comprehensum tertia 
parte maius esse triangulo eandem basim habenti, 
quam segmentum, et altitudinem aequalem.!) postea 
autem cum incidissem in theoremata quaedam nondum 
demonstrata, demonstrationes eorum confeci. sunt 
autem haec: primum cuiusuis sphaerae superficiem 
quadruplo maiorem esse circulo maximo?); deinde 
'aiusuis segmenti sphaerae superficiei aequalem esse 
circulum, cuius radius aequalis ; sit_lineae a uertice 
segmenti ad ambitum ductae Tirculi, qui basis sit 
segmenti.’) et praeterea quemuis cylindrum basım 


Huius epistulae restitutionem dedi Quaest. Arch. p. 181, 
quam hic secutus sum. tota exstat in FB solis (Quaest. Arch. 
p. 118—22). In VAD prima uerba: “Ἀρχιμήδης — σοι lin. 2 
exstant; reliqua pars paginae primae uacat (Quaest. Arch. 
p. 117; cod. Uenetum postea ipse inspexi); deinde in summa 
pagina 2 sequuntur καλώς cett. p. 6, 6. Haec sola uerba ex- 
trema habent C, ed. Basil.; interpretatio I. Cremonensis prio- 
rem partem solam praebet (Quaest. Arch. p. 122). 

1) h. 6. τέτραγ. παραβ. 17; 24. 

2) ἢ. 6. περὲ σφ. καὶ „vi. 1, 30. 

8) ibid. I, 89---40. 


fort. τοιάδε. πάσης] τῆς F; „omnis“ Cr. 10. κύκλου] 
κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ B. ἔπειτα) post lacunam εἶτα B. 11. 


κύκλος] Β; κώνῳ Ἐ; „eirculus ille“ Cr. “14, βάσις B; βάσης FE. 
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4 ΠΕΡῚ ZBAIPAZ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


ὃὲ τούτοις, ὅτι πᾶς κύλινδρος τὴν βάσιν ἔχων ἴσην 
τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον 
τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστιν 
τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ τῆς ἐπιφανείας, 
τῆς σφαίρας. ταῦτα δὲ τὰ συμπτώματα αὐτῇ τῇ φύ- 
σει προυπῆρχεν περὶ τὰ εἰρημένα δχήματα, ἠγνοεῖτο 
ὃΣ ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν ἀνεστραμ- 
μένων. νενοηκὼς δέ, ὅτι τούτων τῶν σχημάτων 
ἐστὶν οἰκεῖα, οὐκ ὀκνήσαιμι ἂν ἀντιπαραβαλεῖν αὐτὰ 
πρός τε τὰ τότε τεϑεωρημένα καὶ πρὸς τὰ δόξαντα 
ἀποδειχϑῆναι ἀσφαλέστατα τῶν ὑπὸ Εὐδόξου περὶ τὰ 
στερεὰ ϑεωρηϑέντων' ὅτι πᾶσα πυραμὶς τρίτον ἐστὶ 
μέρος πρίσματος τοῦ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῇ πυ- 
ραμίδι καὶ ὕψος ἴσον, καὶ ὅτι πᾶς κῶνος τρίτον μέρος 
ἐστὶ Tor κυλένδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῷ 
κώνῳ καὶ ὕψος ἴσον. καὶ γὰρ τούτων προυπαρχόντων 
φυσικῶς περὶ ταῦτα τὰ σχήματα, πολλῶν πρὸ Εὐδόξου 
γεγενημένων ἀξίων λόγου γεωμετρῶν συνέβαινεν ὑπὸ 


1, πᾶς] πάσης σφαίρας F, πάσης σφαΐέρας ὁ Β; „Culusque 
sphaerae‘“ Cr.; fortasse retinenda erat scriptura cod. ‚B et τῆς 
σφαίρας lin. 4 delenda. τὴν βάσιν] F; ὁ βάσιν μέν Β. 
ἔχων) B; ἔχοντος r ἔσην] F; τὴν αὐτήν B; om.Cr. 2, ἔσον} 
Β; ἴσσον F. 8. τῇ] Β; om. F. αὐτός TE ἡμιόλιος] Β; 
τοτὲ ἡμιόλιον F. στιν) F; ἐστι B. ὅ. δὲ τὰ... αὐτῇ] 
om. B; „haec autem aceidentia“ Cr. τῇ} om. F. ταῦτα 

ὲν τῇ φύσει Barrowius, 6. ἠγνοεῖτο) ἠγνόειστο F; γνοει 
Ἢ οὐ μέντοι γέγονεν Riualtus; „„uerum non fuerant superio- 
ribus cognita“ Cr. 7. δὲ ὑπὸ τῶν] om. B, lacuna relicte; 
ὑπὸ τῶν om. F lacuna relicta; suppleuit Riualtus; ; „qui ante 
nos“ Cr., qui sequentia omisit. ἀνεστραμμένων} ave lacuna 
relicta FB; ἀνεσκεμμένων Riualtus. ἀνεσκεμμένων τεϑεωρη- 
μένα Barrowius. 8. νενοηκὼς δέ] ἐνοηκοτος F; ver κότος Β: 
καὶ νοήσειεν Barrowius. ὅτι] ὅταν Riualtus; ὃς ἂν Barro- 
wius. 9. ἐστι» om. Β. οἰκεῖα οὐκ] scripsi; om. lacuna 
relicta F, B; ταῖς ἀποδείξεσιν Riualtus. ὀκνήσαιμι ἄν] om. 
Β; ἄν om. F. ἀντιπαραβαλεῖ ΒΞ 10. πρός τε τα] om. FB 
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habentem circulo maximo sphaerae aequalem, altıtu- 
dinem autem diametro sphaerae aequalem, et ipsum 
dimidia parte maiorem esse sphaera, et superficiem 
eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem.') hae 
autem proprietates ipsa natura figuris, quas comme- 
moraui, inde ab initio erant, ignorabantur autem ab 
iis, qui ante me geometriae studebant. sed cum in- 
tellexerim, eas harum figurarum proprias esse, non 
dubitauerim, eas eodem loco ponere, quo et ea, quae 
antea perspexi, et ea, quae putantur firmissimis docu- 
mentis demonstrats esse eorum theorematum, quae 
Eudoxus de figuris solidis proposuit: quamuis pyra- 
midem tertiam esse partem prismatis eandem basim 
habentis, quam pyramis, et altitudinem aequalem, 
et quemuis conum tertiam partem esse cylindri basim 
eandem habentis, quam conus, et altitudinem aequa- 
lem. nam cum hae quoque proprietates ipsa natura 
his figuris essent inde ab initio, accidit, ut ab omni- 
Tota epistula usque ad καλῶς p. 6, ὁ in F manu poste- 
riore, saeculi, ut uidetur, XV, scripts est. Riualtus cod. B 
secutus est, cum lacunas eius partim coniecturis partim inter- 
retatione I. Cremonensis Graece uersa suppleret. Torellius 
iualti scripturam praebet receptis coniecturis Barrowii (Ar- 
chimedis opera. Londini 1675. 4 p. 1—2); sed in initio ἀπ- 


εστάλκαμέν σοι 6 cod. Ueneto recepit. 
1) h. 6. I, 31 πορισμα. 


lacuna relicta. τότε] τό F; τε B. ϑεωρημένα Β. καὶ 
πρός] καίπερ Riualtus; ὥσπερ Barrowius, 11. ἀποδειχϑῆναι 
ἀσφαλέστατα] πολλα lacuna relicta F; πολ lacuna relicta B. 

τῶν ὑπὸ Εὐδόξου) om. F lacuna relicta; &ov post lacunam 
B; τῶν ὑπὸ τοῦ Εὐδόξου Riualtus. 12. ϑεωρητεντῶων F; 
ϑεωρεϑέντων B; corr. Riualtus. 13. μέρος ἐστί Be πυρα- 
μέδει F. 15. βάσιν μέν Torellius. 16. τούτων] B; που 
τῶν F; om. Torellius. 17. Inter πρό et Εὐδόξου lacunam 
habet B, sed mg. ἐν τοῖς ἐσχάτοις χωρίοις τούτοις οὐδὲν Asineı. 

18. ὑπό] τὸ Riualtus; ἀπό Barrowius. 


10 


15 


20 
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πάντων ἀγνοεῖσθαι und ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηϑῆναι. ἐξ- 
ἔσται δὲ περὶ τούτων ἐπισκέψασϑαι τοῖς δυνησομένοις. 
ὥφειλε μὲν οὖν Κόνωνος ἔτι ξῶντος ἐκδίδοσϑαι ταῦτα. 
τῆνον γὰρ ὑπολαμβάνομέν που μάλιστα ἂν δύνασϑαι 
κατανοῆσαι ταῦτα καὶ τὴν ἁρμόξουσαν ὑπὲρ αὐτῶν 
ἀπόφασιν ποιήσασϑαι᾽ δοκχιμάξοντες δὲ καλῶς ἔχειν 
μεταδιδόναι τοῖς οἰκείοις τῶν μαϑημάτων, ἀποστέλ- 
λομέν δοι τὰς ἀποδείξεις ἀναγράψαντες, ὑπὲρ ὦν 
ἐξέσται τοῖς περὶ τὰ μαϑήματα ἀναστρεφομένοις ἔἐπι- 
σκέψασϑαι. ἔρρωδο. 

Γράφονται πρῶτον τά τε ἀξιώματα καὶ τὰ λαμβα- 
νόμενα εἰς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. 


AZIRQMATA,. 


α΄. Εἰσί τινες ἐν ἐπιπέδῳ καμπύλαι γραμμαὶ πεπε- 
ρασμέναι, al τῶν τὰ πέρατα ἐπιξευγνυουσῶν αὐτῶν 
εὐθειῶν ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτά εἰσιν ἢ οὐδὲν ἔχουσιν 
ἐπὶ τὰ ἕτερα. | 

β. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δὴ κοίλην καλῶ τὴν τοιαύτην 
γραμμήν, ἐν ἦ ἂν δύο σημείων λαμβανομένων ὁποιων- 
οὖν αἱ μεταξὺ τῶν σημείων εὐϑεῖαι ἦτοι πᾶσαι ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ πίπτουσιν τῆς γραμμῆς, N τινες μὲν ἐπὶ τὰ 
αὐτά, τινες δὲ κατ᾽ αὐτῆς. ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 


1. ἀγνοεῖσϑαι) F, Barrowius; εἰσϑαε post lacunam Β. 
μηδ᾽ μὴ δ᾽ F. Inter ἐξέσται et δέ in B lacuna est; sed huc 
quoque referenda est adnotatio illa (ad p. 4 lin. 17), 4. ἄν 
om. FB. 6. ἀπόφανσιν Be καλῶς] hinc rursus incipiunt 
manus 1, ACDV, ed. Basil. 7. μαϑημα lacuna relicta B. 
ἀποστέλλομεν] om. VAD; ἅλομεν post lacunam B. 8. ano- 
δειξης Ε. 9. περί] τε F. 10. ἔρρωσο)] ερρωμένω F, ἐρρωμέ- 
vog VABCD; corr. ed. Basil. 11. γραφονται) hic rursus in- 
cipit Cr. τα] zo F; corr. BO.* ἀξιώματα] ἀαξιωμα F; corr. 
BC.* 12. αποδειξης F. 13. Titulum hic et p. 8 lin. 21 
om. F; hunc et numerorum seriem addidit Torellius. 19. ἄν] 
εαν F; corr. Riualtus. 
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bus geometris, qui tamen plurimi et praestantissimi 
ante Eudoxum fuerant, ignorarentur nec a quoquam 
intellegerentur. licebit autem omnibus, qui quidem 
poterunt, haec inuenta mea examinare. certe Conone 
uiuo haec edenda fuerunt; illum enim existimo praeter 
ceteros haec intellegere potuisse et aptum de 118 iudi- 
cium proferre. sed operae pretium me esse facturum 
ratus, si haec cum mathematices studiosis communi- 
cassem, ad te demonstrationes, quas conscripsi, misi, 
‘quas mathematices peritis licebit examinare. uale. 


Primum proponuntur et postulata, et quae ad de- 
monstrationes inuentorum meorum adsumpsi. 


DEFINITIONES, 


1. Sunt quaedam in plano curuae lineae termina- 
tae, quae aut totae in eadem parte sunt yectarum 
linearum terminos earum jiungentium, aut nihil in altera 
parte positum habent. 


2. In eandem partem cauam lineam eiusmodi uoco, 
‘in qua sumptis duobus punctis quibuslibet lineae rectae 
puncta iungentes aut omnes in eandem partem lineae 
cadant, aut aliae in eandem partem, aliae in ipsam 
lineam, nulla autem in alteram partem, 


Scripturam Riualti plerumque neglexi, quippe qui pauca 
tantum ueri similia proposuerit. Ubi nihil aliud diserte dietum 
est, emendationem ipse proposui Quaest. Arch. p. 131. hoc tan- 
tum adiicio, IJacobum Moor teste Simsono Eucl. elem. p. 404 
hanc epistulam ex codicibus emendasse, quae emendationes utrum 
publici iuris factae sint necne, nescio. sed ueri simile est, eum 
ipso codice Parisino B usum esse, cum ‚constet, eundem uirum 
alios quoque codices Parisinos mathematicorum Graecorum con- 
tulisse (Hultsch: Pappos I p. XX). 


οι 


10 


15 
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γ΄, Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπιφάνειαί τινές εἰσιν πεπερασ- 


μέναι, αὐταὶ μὲν οὐκ ἐν ἐπιπέδῳ, τὰ δὲ πέρατα ἔχου-᾿ 


σιν ἔν ἐπιπέδῳ, καὶ τοῦ ἐπιπέδου, ἐν ᾧ τὰ πέρατα 
ἔχουσιν, ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἔσονται, ἢ οὐδὲν 
ἔχουσιν ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

δ΄. ᾿ΕἘπὶ τὰ αὐτὰ δὴ κοίλας καλῶ τὰς τοιαύτας ἐπι- 
φανείας, ἐν αἷς ἂν δύο σημείων λαμβανομένων al με- 
ταξὺ τῶν σημείων εὐθεῖαι τοι πᾶσαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
πίπτουσιν τῆς ἐπιφανείας, N τινες μὲν ἐπὶ τὰ αὐτά, 
τινες δὲ κατ᾽ αὐτῶν, ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 

&. Τομέα δὲ στερεὸν καλῶ, ἐπειδὰν σφαῖραν κῶνος 
τέμνῃ, κορυφὴν ἔχων πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς σφαίρας, 
τὸ ἐμπεριεχόμενον ὄχῆμα! ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐντὸς τοῦ 
κώνου. 

Ῥόμβον δὲ καλῶ στερεόν, ἐπειδὰν δύο κῶνοι 
τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντες τὰς κορυφὰς ἔχωσιν ἐφ᾽ ἕκά- 
τερὰ τοῦ ἐπιπέδου τῆς βάσεως, ὅπως ol ἄξονες αὐτῶν 
ἐπ’ εὐθείας ὦσι κείμενοι, τὸ ἐξ ἀμφοῖν τοῖν κώνοιν 


40 συγκείμενον στερεὸν ὄδχῆμα. 


25 


| AAMBANOMENA, 

Aoußdvo Ö: ταῦτα 

α΄. Τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν γραμμῶν ἐλα- 
χίστην εἶναι τὴν εὐϑεῖαν. 

ß. Τῶν δὲ ἄλλων γραμμῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ οὖσαι 


2. ἔχουσαι Barrowius. 10. κατ᾿ αὐτῆς Ien., probat 
Nizze. 11. στερεόν om. F lacuna relicta; —a δὲ καλῶ atra- 
mento euanidiore scriptum esse uidetur. 12. πρός] F per 
compendium, ἐπὶ Torellius. τῷ κέντρῳ] scripsi; To μοριον 
F, τὸ κέντρον uulgo. 19. xovow F. 23. τῶν] zo τῶν FF. 
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3. Similiter etiam superficies quaedam sunt ter- 
minatae, ipsae quidem non in plano positae, terminos 
autem in plano positos habentes, quae aut totae in 
eadem parte sunt illius plani, in quo terminos positos 
habent, aut certe nihil in altera parte positum habent. 

4. In eandem igitur partem cauas eiusmodi uoco 
superficies, in quibus sumptis duobus punctis rectae 
linese puncta iungentes aut omnes in eandem partem 
superficiei cadant, aut aliae in eandem partem, aliae 
in ipsas!), nulla autem in alteram partem. 

5. Sectorem autem solidum uoco, cum conus sphae- 
ram secet uerticem habens ad centrum sphaerae, figu- 
ram, quae ἃ coni superficie eaque parte superficiei 
sphaerae continetur, quae intra conum cadit. 

6. Rhombum autem solidum uoco, cum duo coni 
eandem basim habentes uertices habeant in utraque 
parte plani, in quo est basis, positos, ita ut axes eorum 
in directo siti sint, figuram solidam ex utroque cono 
compositam. 


POSTULATA. 
Postulo autem haec: | 
1. Omnium linearum eosdem terminos habentium 
minimam esse rectam.?) 
2. Ex ceteris uero lineis, si in plano’ positae eos- 


1) Archimedes ipse sine dubio scripserat τῶν ἐπιφανειῶν 
lin. 9 propter τὰς ἐπιφανείας lin. 6. 

2) Cfr. Eucl. elem. I def. 4: εὐϑεῖα γραμμή domv, ἥτις ἐξ 
ἴσου τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις κεῖται et Proclus in Eucl. p. 110, 
10 Friedlein: ὁ δ᾽ αὖ Apyuundns τὴν εὐθεῖαν ὡρίσατο γραμμὴν 
ἐλαχίστην τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. διότι γάρ, ὡς ὁ Ev- 
κλείδιος λόγος φησίν, ἐξ ἴσου κεῖται τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις, 


ἢ 


διὰ τοῦτο ἐλαχίστη ἐστὶν τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. 


10 
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τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσιν. ᾿ἀνίσους εἶναι τὰς τοιαύτας, 
ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἤτοι 
ὅλη περιλαμβάνηται ἡ ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας 
καὶ τῆς εὐθείας τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἤ 
τινα μὲν περιλαμβανηταί, τινα δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἐλάσ- 
δσονα εἶναι τὴν περιλαμβανομένην. 

γ΄. Ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἔχωσιν, 
ἐλάσσονα εἶναι τὴν ἐπίπεδον. 

ὃ. Τῶν δὲ ἄλλων ἐπιφανειῶν καὶ τὰ αὐτὰ πέ- 
ρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἡ, ἀνίσους 
εἶναι τὰς τοιαύτας, ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἦτοι ὅλη περιλαμβάνηται ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας ἡ ἑτέρα ἐπιφάνεια χαὶ τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἤ τινα μὲν περιλαμβάνηταί, 
τινα δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἑλάσσονα εἶναι τὴν περιλαμ- 
βανομένην. 
ἐπιφανειῶν καὶ τῶν ἀνίσων στερεῶν τὸ μεῖξον τοῦ 
ἐλάσσονος ὑπερέχειν τοιούτῳ, ὃ συντιϑέμενον αὐτὸ 
ἑαυτῷ δυνατόν ἐστιν ὑπερέχειν παντὸς τοῦ προτεϑέν- 
τος τῶν πρὸς ἄλληλα λεγομένων. 

Τούτων δὲ ὑποκειμένων, ἐὰν εἰς κύκλον πολύγω- 


νον ἐγγραφῇ, φανερόν, ὅτι ἡ περίμετρος τοῦ ἐγγρα-᾿ 


φέντος πολυγώνου ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας᾽" ἑκάστη γὰρ τῶν τοῦ πολυγώνου πλευρῶν 
ἑλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας τῆς ὑπὸ 
τῆς αὐτῆς ἀποτεμνομένης. 


3. Post ἑτέρας F habet ἐπιφανείας, petitum ex lin. 14; del. 
Barrowius; περιφερείας Riualtus. 10. καί] τῶν) 11. ἀνίέ- 
σους F per compendium, ἀνέσας uulgo. 14. ἡ ἑτέρα] ἡ ad- 


€. Ἔτι δὲ τῶν ἀνίσων γραμμῶν καὶ τῶν ἀνίσων 


..... 
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dem terminos habeant, inaequales esse eiusmodi lineas, 
si utraque in eandem partem caua sit, et aut tota 
altera ab altera et recta lines eosdem terminos ha- 
benti comprehendatur, aut pars eius comprehendatur, 
pars communis sit, et minorem esse eam, quae com- 
prehendatur. 

3. Similiter etiam inter superficies eosdem termi- 
nos habentes, si in plano terminos habeant, minorem 
esse planam superficiem. 

4. Inter ceteras autem superficies eosdem terminos 
habentes, si in plano sint termini, inaequales esse 
eiusmodi superficies, si in eandem partem utraque 
caua sit, et aut tota altera ab altera et superficie plana 
eosdem terminos habenti comprehendatur, aut pars 
eius comprehendatur, pars communis sit, et minorem 
esse eam, quae comprehendatur. 

5. Porro autem inter lineas inaequales et inaequales 
superficies et inaequalia solida maius excedere minus 
eiusmodi magnitudine, quae ipsa sibi addita quamuis 
magnitudinem datam earum, quae cum ea comparari 
possint, excedere possit.!) 

His autem positis, si circulo polygonum inscribatur, 
adparet, perimetrum polygoni inscripti minorem esse 
ambitu circuli. unumquodque enim latus polygoni 
minus est quam ea pars eireuli, quae ab ea abscinditur. 

1) Eucl. V def. 4: λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
ἃ δύναται πολλαπλασιαξζόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. De hoc 


axiomate etiam alibi ab Archimede sumpto u. Quaest. Archim. 
p. 44 sq. Cfr. Eucl. Χ, 1. 


didi. 20. αὐτὸ scripsi, ἑαυτό F, uulgo. De propositionum 
numeratione u. Quaest, A. p. 154. 25. πολύγονον F. 27. 
ὑπὸ τῆς αὐτῆς] ὑπ᾽ αὐτῆρῦ 
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(4 


&. 


Eav περὶ κύκλον πολύγωνον περιγραφῇ, ἡ Tot 
περιγραφέντος πολυγώνου περίμετρος μείξων ἐστὶ τῆς 
περιμέτρου τοῦ κύχλου. --- περὶ γὰρ κύκλον πολύγω- 

ὅ νον περιγεγράφϑω τὸ ὑποκείμενον" λέγω, ὅτι ἡ περί- 
᾿ς μᾶῦρος τοῦ πολυγώνου μείξων ἐστὶ τῆς περιμέτρου τοῦ 
κύκλου. 

ἐπεὶ γὰρ συναμφότερος ἡ BAA μείξων ἐστὶ τῆς 
BA περιφερείας διὰ τὸ τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαν περι- 

10 λαμβάνειν τὴν περιφέρειαν, ὁμοίως δὲ καὶ συναμφότερος 
μὲν ἡ AT, ΓΒ τῆς AB, συναμφότερος δὲ ἡ AK, ΚΘ 
τῆς 4Θ, συναμφότερος δὲ ἡ ΖΗΘ τῆς ΖΘ, 

ἔτι δὲ συναμφότερος ἡ 4Ε, ΕΖ τῆς AZ, 

Ζ ὕλη ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου μεί- 


15 “΄ ξων ἐστὶ τῆς περιφερείας τοῦ κύκλου. 


4 


β. 

Δύο μεγεϑῶν ἀνίσων δοϑέντων δυνατόν 
ἐστιν εὑρεῖν δύο εὐϑείας ἀνίσους, ὥστε τὴν 
μείξονα εὐθεῖαν πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον 

20 I\ ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ 
ἔλασδον. 
2 ἔστω δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ AB, 4, καὶ 
ἔστω μεῖζον τὸ AB‘ λέγω, ὅτι δυνατόν ἐστι 
z6 δύο εὐϑείας ἀνίσους εὑρεῖν τὸ εἰρημένον 
25 ἐπίταγμα ποιούσας. 


8. BA, AA Torellius. 9. περιλαμβαν cum comp. ἢν uel 
ιν Ἐ. 10. δέ addid. 12. ΖΗ, ΗΘ Torellius. 22. ἔστω] 
ὠστε F; corr. man. 2. 23. τό] τὰ F. 24. ἀνέσους F comp., 
ἀνίσας uulgo. 
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Si circum circulum polygonum circumscribitur, pe- 
rimetrus polygoni ceircumscripti maior est ambitu cir- 
culi. circumscribatur enim circum ceirculum polygonum, 
quod infra positum est.!) dico, perimetrum polygoni 
maiorem esse ambitu, circuli.?) | 

nam quoniam BA-- AA maiores sunt quam am- 

bitus pars, quae est BA, 

propterea quod eosdem ter- 
Δ „inos habentes illam am- 
bitus partem comprehen- 
dunt (λαμβανόμ. 2), et si- 
Θ᾽ militer etiam 
AT+-IB>AB 
H ambitus et 
AK-+ K®> 419 
ambitus, porro autem 
AE+EZ>AZ 
ambitus, tota igitur perimetrus polygoni maior est 
ambitu circuli. 


A 


Il. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus fieri pot- 
est, ut inueniantur duae lineae 'inaequales eiusmodi, 
ut maior lines ad minorem rationem habeat minorem 
quam maior magnitudo ad minorem. 

sint duae magnitudines inaequales 4.8, 4, et maior 
sit AB. dico fieri posse, ut inueniantur duae lineae 
inaequales id, quod iussum est, praestantes. 


1) „oapieitur ad figuram ab Archimede ipso additam; ofr. 


prop 
PN Citat Pappus I p. 312, 7 ed. Hultsch. 


οι 


10 


15 


20 


25 
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κείσϑω διὰ τὸ B τοῦ πρώτου τῶν Εὐκλείδου τῷ 
A ἴσον τὸ BI, καὶ κείσϑω τις εὐϑεῖα γραμμὴ ἡ ΖΗ: 
τὸ δὴ TA ἑαυτῷ ἐπισυντιϑέμενον ὑπερέξει τοῦ 4. 
πεπολλαπλασιάσϑω οὖν καὶ ἔστω τὸ AO" καὶ ὅσα- 
πλάσιόν ἐστι τὸ 46 τοῦ AI, τοσαυταπλάσιος ἔστω ἡ 
ΖΗ τῆς ΗΕ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΘΑ πρὸς AI, οὕτως 
ἡ ΖΗ πρὸς ΗΕ’ καὶ ἀνάπαλίν ἐστιν ὡς ἡ ΕΗ πρὸς 
ΗΖ, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς AO. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι 
τὸ A® τοῦ A, τουτέστι τοῦ ΓΒ, τὸ ἄρα IA πρὸς τὸ 
A® λόγον ἐλάσσονα ἔχει. ἥπερ τὸ IA πρὸς IB’ καὶ 
συνϑέντι ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, 
ἥπερ τὸ AB πρὸς ΒΓ [διὰ λῆμμα] ἴσον δὲ τὸ ΒΓ 
τῷ A‘ ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ZH ἔλασσονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
τὸ AB πρὸς τὸ A. Εὑρημέναι εἰσὶν ἄρα δύο εὐϑεῖαι 
ἄνισοι ποιοῦσαι τὸ ἐπίταγμα [τουτέστι τὴν μείζονα 
πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον 
μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον]. 

γ. 

Ζύο μεγεϑῶν ἀνίσων δοϑέντων καὶ κύκλου δυνα- 
τόν ἐστιν εἰς τὸν κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ 
ἄλλο περιγράψαι, ὅπως ἡ τοῦ περιγραφομένου πολυ- 
γώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγραφομένου πολυγώνου 
πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλαττον. 

ἔστω τὰ δοϑέντα δύο μεγέϑη τὰ A, B, ὁ δὲ δο- 
ϑεὶς κύκλος ὁ ὑποκείμενος" λέγω οὖν, ὅτι δυνατόν 
ἐστι ποιεῖν τὸ ἐπίταγμα. 


1. κείσϑω διὰ κτλ. τι. Quaest. A. p. 157. 2. ZH) ΕΗ 
Hauber. 6. HE] ZEF; com. Ὁ. 1. ἡ ΖΗ] το ΖΗ Ε: 
corr. Torellius. HE] ZEF; corr. AC. 15. τὸ ἐπίταγμα] 
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ponatur per secundam propositionem primi libri 
Euclidis!) [Eucl. elem. I, 2] ΒΓ - 4, et ponatur linea 
recta ZH. Itaque I’A magnitudo ipsa sibi addıta 4 
magnitudinem excedet [Aauß. Ὁ]. multiplicetur igitur 
et sit 40 [> 21]; et quoties AI’ in A® continetur, 
toties contineatur HE in ZH. est igitur O4: AT 
= ZH: HE [cfr. Eucl. V, 15]. et e contrario [Eucl. 
V, 7 zogoue] EH:HZ= AT: AO. et quoniam 
4Θ» 45:46» ΓΒ, et TA:AO<TA:TB}) et 
componendo igitur EZ:ZH < AB: ΒΓ [u. Eutocius].?) 
sed ΒΓ = ΖΔ. itaque EZ:ZH< AB: 4. Itaque in- 
uentae sunt duae lineae rectae inaequales, quae prae- 
stant id, quod iussum est [id est, maiorem ad mino- 
rem rationem habere minorem quam maior magnitudo 
ad minorem]. 


II. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus et cir- 
culo fieri potest, ut circulo polygonum inscribatur et 
“ aliud eircumscribatur, ita ut latus polygoni circum- 
scripti ad latus polygoni inscripti minorem habeat 
rationem quam maior magnitudo ad minorem. 

sint datae magnitudines 4, B*), datus circulus autem 
is, qui infra positus est. dico igitur, fieri posse, ut 
praestetur id, quod est iussum. 


. 1) Proclus in Eucl. p. 68, 12: καὶ γὰρ ὁ Apzyıunöns Emı- 
βαλὼν τῷ πρώτῳ (Πτολεμαίῳ) μνημονεύει τοῦ Εὐκλείδου. 
2) Qua EH:ZH<TA:TB. 
3) Idem demonstrat Pappus II p. 686, 5sq. οἷν. Euel. V, 18. 
4) Desideratur: et maior sit A; οἷν. "prop. 4. 


scripsi; ro 1009 enırayua F, τὸ εἰρημένον ἐπίταγμα Torellius. 
In lines A® litteras A et B permutat Εἰ. 
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εὑρήσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι αἴ Θ, KA, ὧν μείξων 
ἔστω ἡ Θ, ὥστε τὴν © πρὸς τὴν KA ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλαττον, καὶ 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 τῇ AK 
πρὸς ὀρθὰς ἡ AM, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Καὶ τῇ Θ in 
κατήχϑω ἡ KM [δυνα- 
τὸν γὰρ τοῦτο] καὶ 


ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου 
| δύο διάμετροι πρὸς ὁρ- 
| .. ϑὰς ἀλλήλαις αἱ ΓΕ, 
A  _x 
9 AZ. τέμνοντες ovv τὴν 
ὑπὸ τῶν AHT γωνίαν 
2 . ες 
16 δίχα καὶ τὴν ἡμίσειαν 
αὐτῆς δίχα καὶ αἰεὶ 
τοῦτο ποιοῦντες λείψο- 


4 M μέν τινα γωνίαν ἐλάσ- 

σονα ἣ διπλασίαν τῆς ὗπο AKM. λελείφϑω καὶ ἔστω ἡ 

20 ὑπὸ NHT, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ NIT" ἡ ἄρα NI' πολυγώνου 
ἐστὶ πλευρὰ ἰσοπλεύρου [ἐπείπερ ἡ ὑπὸ ΝΗΓ γωνία 
μετρεῖ τὴν ὑπὸ AHT ὀρϑὴν οὖσαν, καὶ ἡ NT ἄρα 
περιφέρεια μετρεῖ τὴν ΓΖ, τέταρτον οὖσαν κύκλου. 
ὥστε καὶ τὸν κύκλον μετρεῖ' πολυγώνου ἄρα ἐστὶ 
25 πλευρὰ ἰσοπλεύρου" φανερὸν γάρ ἐστι τοῦτο] καὶ τε-- 
τμήσϑω ἡ ὑπὸ ΓΗΝ γωνία δίχα τῇ HE εὐϑείᾳ, καὶ 
ἀπὸ τοῦ ' ἐφαπτέσϑω τοῦ κύκλου ἡ OHII, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν αἰ HNII, ΗΓΟ. ὥστε καὶ ἡ ΠΟ πολυ- 
γώνου ἐστὶ πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου περὶ τὸν κύ- 


2. ὥστε τὴν ® om. Ἐ; suppleuit ed. Basil. 12. TE] ΓΒ 
F (in fig. Bpro E). 16. αἰεί F, ἀεὶ uulgo. 25. ἰσοπλεύρου] 
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sint enim inuentae duae lineae Θ, KA, quarum 
maior sit Θ, ita ut @ ad Καὶ 4 minorem rationem ha- 
beat, quam maior magnitudo ad minorem [prop. 2]. 
et ducatur ab A puncto linea AM ad AK perpen- 
dieularis [Euel. I, 11], et a Καὶ puncto ducatur KM 
lineae Θ᾽ aequalis [u. Eutocius]. et ducantur duae dia- 
metri circuli inter se perpendiculares, ΓΒ et 1Z. 
si igitur / {HI in duas partes aequales secuerimus 
et rursus dimidium angulum in duas partes aequales, 
et hoc deinceps feecerimus, relinguemus angulum quen- 
dam minorem quam duplicem angulum AKM. relin- 
quatur et sit NHT'; et ducatur NI. linea NT' igitur 
latus est polygoni aequilateri!) [u. Eutocius]. et sece- 
tur _ NHI in duas partes aequales per lineam H%#, 
et in puncto #& tangat circulum linea O#&II, et pro- 
ducantur lineae HNII, HT'O. itaque etiam //O linea 
latus est» polygoni circa circulum ceircumscripti et 
aequilateri?) [u. Eutocius). 

sed quoniam [ NHT'<2AKM, sed L NHT 
= 2THT, erit igitur 

LTHI<AKM. 
et anguli ad A, T puncta positi recti sunt; itaque 
MK:AK>TH: HT?) 


‚1) Archimedes scripserat lin. 21—22: πολυγώνου ἐστὶ ἰσο- 
πλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύρου πλευρά; U. Eutocius. 
2) Archimedes scripserat lin. 28: ὥστε καὶ ἡ OII πολυγώ- 
vov ἐστὶν ἰσοπλεύρου πλευρά; u. Eutocius. 
3) U. Eutocius; cfr. quae seripei Zeitschr. f. Math. u. Physik, 
hist.-litt. Abth. XXIV p. 179 or. 8. 


ἰσοπλ. ἡ ΓΝ uulgo. 26. IHN F, uulgo; NHT Torellius. 
ΗΞῚ ΝΞ Ὲ 
Archimedes, ed, Heiberg. I, 2 


18 IIEPI ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


κλον καὶ ἰσοπλεύρου [φανερόν, ὅτι καὶ ὁμοίου τῷ 
ἐγγφαφομένῳ, οὗ πλευρὰ ἡ NT]. ἐπεὶ δὲ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ διπλασία ἡ ὑπὸ ΝΗΓ τῆς ὑπὸ AKM, δι- 
πλασία δὲ τῆς ὑπὸ THI, ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ THT 
ὅ τῆς ὑπὸ ΑΚΜ' καί εἰσιν ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς A, Τ' 
ἡ ἄρα ΜΚ πρὸς AK μείξονα λόγον ἔχει. ἥπερ ἡ IH 
πρὸς HT. ἴση δὲ ἡ ΓΗ τῇ HE" ὥστε ἡ HE πρὺς 
ΗΤ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, τουτέστιν ἡ ΠΟ πρὸς NT, 
ἥπερ ἡ ΜΚ πρὸς KA. Ἔτι δὲ ἡ ΜΚ. πρὸς KA 
10 ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ A πρὸς τὸ Β' καί ἐστι 
ἡ μὲν ΠΟ πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου πολυγώνου, 
ἡ δὲ ΓΝ τοῦ ἐγγραφομένου. ὅπερ προέκειτο εὑρεῖν. 


δ΄. 


Πάλιν δύο μεγεϑῶν ἀνίσων ὄντων καὶ τομέως δυ- 
15 νατόν ἐότι περὶ τὸν τομέα πολύγωνον περιγράψαι καὶ 
ἄλλο ἐγγράψαι, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευ- 
ρὰν πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὸ μεῖζον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 
ἔστω γὰρ πάλιν δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ Ε, Ζ, ὧν 
20 μεῖξον ἔστω τὸ E, κύκλος δέ τις 6 ABI κέντρον ἔχων 
τὸ I" καὶ πρὸς τῷ 4 τομεὺς συνεστάτω ὁ 4418. δεῖ 
δὴ περιγράψαι καὶ ἐγγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν ABA 
τομέα ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς χωρὶς τῶν BAA, ὅπως 
γένηται τὸ ἐπίταγμα. 


286 εὑρήσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι αἱ Η, ΘΚ ἄνισοι, καὶ 
μείζων ἡ H, ὥστε τὴν Η πρὸς τὴν ΘΚ ἐλάσσονα λό- 
γον ἔχειν, ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον [δυ- 


2. NT] HNTF. 23. ΒΖ, 4A Torellius. 
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sed ΓΗ -- HS; erit igitur 

H#3:HT< MK:KA2:N0:NT< MK:KA.') 
Porro autem MK: KA<A:B?); [itaque TO: NT 
<4A:B]. et ΠΟ linea latus est polygoni circum- 
scripti, ΓΝ autem inscripti, id quod iussum erat in- 
ueniri. 


IV. 


Rursus datis duabus magnitudinibus inaequalibus 
et sectore fieri potest, ut circum sectorem polygonum 
eircumscribatur et aliud inscribatur, ita ut latus poly- 
goni circumscripti ad latus inscripti minorem ratio- 
nem habeat, quam maior magnitudo ad minorem. 

rursus enim 

sint E, Z duae 

magnitudines in- 

-aequales, quarum 

maior sit E, et 

sit ABI circulus 

centrum habens / 

zZ punctum. et ad 

Ψ ᾿ς 9 punctum con- 
struatur sector 

A AB. oportetigi- 

tur _  polygonum 

circumscribi etin- 
A 9 scribi sectori 


1) Nam H&: HT=IIO:NT, ia HZ:HT=>0%:TT 
(ibid, p. 178 ar. 4) = 203%:21T=IIO:TN (Eucl. I, 26). 
Archimedes sine dubio uerba: τουτέστιν ἡ ΠΟ πρὸς NT lin. 7 
ante ἐλάσσονα λόγον lin. 6 posuerat. 

2) Nam ex hypothesi st Θ: ΚΑ « 4:8 οἱ 9 = MK. 


2° 
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νατὸν γὰρ τοῦτο]. καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ὁμοίως ἀχϑείσης πρὸς 
ὀρθὰς τῇ ΚΘ προσβεβλήσϑω τῇ H ἴση ἡ KA [δυ- 
νατὸν γάρ, ἐπεὶ μείξων ἐστὶ ἡ H τῆς OK]. τεμνομέ- 
νης δὴ τῆς ὑπὸ τῶν 4418 γωνίας δίχα καὶ τῆς ἡμι- 
ὅ δείας δίχα καὶ ἀεὶ τούτου γινομένου λειφϑήσεταί τις 
γωνία ἐλάσσων οὖσα ἢ διπλασία τῆς ὑπὸ 4ΚΘ. 
λελείφϑω οὖν ἡ ὑπὸ 4.4 Μ' ἡ 4 Μ οὖν γένεται πολυ- 
γώνου πλευρὰ Eyypapousvov εἰς τὸν κύκλον. καὶ ἐὰν 
τέμωμεν τὴν ὑπὸ 44 Μ γωνίαν δίχα τῇ AN καὶ ἀπὸ 
10 τοῦ N ἀγάγωμεν ἐφαπτομένην τοῦ κύχλου τὴν NEO, 
αὕτη πλευρὰ ἔσται τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγραφομένου 
περὶ τὸν αὐτὸν κύκλον ὁμοίου τῷ εἰρημένῳ. καὶ ὁμοίως 
τοῖς προειρημένοις ἡ 80 πρὸς τὴν AM ἐλάσσονα 1ό- 
γον ἔχει, ἥπερ τὸ E μέγεϑος πρὸς τὸ Ζ. 


[4 


15 δ. 


Κύκχλου δοϑέντος καὶ δύο μεγεϑῶν ἀνίσων περι- 
γράψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον καὶ ἄλλο ἐγγράψαι, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν, ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 

90 ἐκκείσϑω κύκλος ὁ A καὶ δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ 
E, Z καὶ μεῖξον τὸ E. δεῖ οὖν πολύγωνον ἐγγράψαι 
εἰς τὸν κύκλον καὶ ἄλλο περιγράψαι, ἵνα γένηται τὸ 
ἐπιταχϑέν. 
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ABA aequalia habens latera praeter BI, AA, ita 
ut fiat id, quod iussum est. inueniantur enim duse 
lineae’rectae H, ®K inaequales, quarum maior sit A, 
ita ut Η: ΘΚ <E:Z [prop. 2]. et a.® puncto uti 
supra [prop. 3] ducatur linea [® 4] ad ΚΘ perpendi- 
cularis, et iungatur KA lineae H aequalis [prop. 3 
p. 16, 7]. si igitur 4 4428 in duas partes aequales 
secuerimus et dimidium in duas partes aequales et 
hoc deinceps fecerimus, relinquetur angulus minor 
quam duplex angulus AK®. | 


relinquatur igitur _4A4M<2AK®. itaque lines 


AM Istus erit polygoni circulo inscripti [p. 16, 20]. 
et is LAAM in duas partes aequales secuerimus per 
lineam AN et ab N puncto lineam N SO circulum 
tangentem duxerimus, ea latus erit polygoni circum 
circulum circumscripti similis!) polygono, quod nomi- 
nauimus [h. 6. inscripto]. et eodem modo, quo supr&a 
[prop. 3], erit 
E0O:AM<E:Z2). 


Υ. 


Circulo et duabus magnitudinibus inaequalibus da- 
tis polygonum circum circulum circumscribere et aliud 
inscribere, ita ut polygonum circumscriptum ad inscrip- 
tum minorem rationem habeat, quam maior magni- 
tudo ad minorem. 

ponantur circulus 4 et duae magnitudines inaequa-» 

1) U. p. 18, 1 et Eutocius ad prop. 3 extr. 

2) | 44Μ τα 2MAII<2AKO; itaque | MAII<AKG, 
quare AK: K9 > M4:d4l1I2: AN: AII< AK:KO; sed 


AN: Π = ON: MII= KO:AM<AK:K®O<E:Z2:80:AM 
< E:Z. I litteram in figura ipse addidi. 


“« 
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λαμβάνω γὰρ δύο εὐθείας ἀνίσους τὰς Γ, 4, ὧν 
μείξων ἔστω ἡ Γ, ὥστε τὴν Γ πρὸς τὴν A ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὴν Ε πρὸς 
τὴν Z. καὶ τῶν I, 4 
δ μέσης ἀνάλογον ληφϑεί- 
σηςτῆς H μείξων ἄρα καὶ ἡ 
Ζ Γ τῆς Η. ᾿περιγεγράφϑω 
δὴ περὶ κύκλον πολύ- 
N yavov καὶ ἄλλο ἐγγεγράφ- 
r | 90, ὥστε τὴν τοῦ πε- 
ριγραφέντος πολυγώνου 
πλευρὰν πρὸς τὴν τοῦ 
ἐγγραφέντος ἐλάσσονα λ6- 
γον ἔχειν ἢ τὴν I πρὸς τὴν Η [καϑῶς duddouev]. διὰ 
15 τοῦτο δὴ καὶ ὁ διπλάσιος λόγος τοῦ διπλασίου ἐλάσ- 
nv ἐστί. καὶ τοῦ μὲν τῆς πλευρᾶς πρὸς τὴν πλευρὰν 
διπλάσιός ἐστι ὁ τοῦ πολυγώνου πρὸς τὸν πολύγωνον 
[ὅμοια γάρ]. τῆς δὲ Γ πρὸς τὴν H 6 τῆς I πρὸς τὴν A. 
καὶ τὸ. περιγραφὲν ἄρὰ πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγραφὲν 
20 ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ Γ πρὸς τὴν A. πολλῷ 
ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 


ς΄. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι. δύο μεγεϑὼν ἀνίσων δο- 
25 ϑέντων καὶ τομέως δυνατόν ἐστιν περὶ τὸν τομέα πο- 
λύγωνον περιγφάψαι καὶ ἄλλο ἐγγράψαι ὅμοιον αὐτῷ, 
ἵνα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχῃ ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 


A 
zZ 


1. ἀνίσους comp. F. 3. τὸ E πρὸς τὸ Z ed. Basil., To- 
rell. 20. πολλῷ ἄρα καὶ τό B, ed. Basil., Torellius. 
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les E, Z, quarum maior sit E. oportet igitur poly- 
gonum eirculo inscribi et aliud ceircumseribi, ita ut 
fiat id, quod iussum est. 


nam sumo duas lineas rectas I, f, quarum maior 
sit I, ita ut Γ ad 4 minorem rationem habeat quam 
E ad Z [prop. 2]. et sumpta linea FH media inter 
lineas I, 4 proportionali [Eucl. VI, 13], erit igitur 
etiam I’> H.!) circumseribatur igitur polygonum 
eircum eirculum et aliud inscribatur, ita ut latus po- 
lygoni circumseripti ad latus inscripti minorem ra- 
tionem habeat, quam I’ ad H [prop. 3]. quare 
etiam ratio duplicata [laterum] minor est ratione 
duplicata [linearum I, ΗΠ]: et laterum ratio duplicata 
aequalis est rationi polygonorum [Eucl. VI, 20] [similia 
enim sunt, u. p. 21 not, 1]; ratio autem linearum Γ, H 
duplicata aequalis est rationi linearum Γ, 4 [Eucl. V 
def. 10]. habet igitur etiam polygonum ceircumscrip- 
tum ad inscriptum minorem rationem quam I’ad 4, 
et multo etiam magis minorem rationem quam Ead Z 
[nam Γ: 1< E:Z ex hypothesi]. 


v1 


Eodem modo demonstrabimus, datis duabus magni- 
tudinibus inaequalibus et sectore fieri posse, ut cir- 
cum sectorem polygonum circumscribatur et aliud ei 
simile inscribatur, ita ut circumscriptum ad inscriptum 
minorem rationem habeat, quam maior magnitudo ad 
minorem [cf. prop. 4]. 


1) Qua Η -- [4 « ΓΞ 


a 


10 


15 


20 


25 
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φανερὸν δὲ καὶ τοῦτο, ὅτι, ἐὰν δοθῇ κύκλος ἢ το- 
μεὺς καὶ χωρίον τι, δυνατόν ἐστιν ἐγγράφοντα εἰς τὸν 
κύκλον N τὸν τομέα πολύγωνα ἰσόπλευρα καὶ ἔτι ἀεὶ 
εἰς τὰ περιλειπόμενα τμήματα λείπειν τινὰ τμήματα 
τοῦ κύχλου ἢ τομέως, ἅπερ ἔσται ἐλάσσονα τοῦ προκει- 
μένου χωρίου. ταῦτα γὰρ ἐν τῇ στοιχειώσει παραδέ- 
δοται. 

δεικτέον δέ, ὅτι καὶ κύκλου δοϑέντος ἢ τομέως καὶ 
χωρίου δυνατόν ἐστι περιγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν 
κύκλον ἢ τὸν TOWER, ὥστε τὰ περιλειπόμενα τῆς περι- 
γραφῆς τμήματα. ἐλάσσονα εἶναι τοῦ δοϑέντος χωρίου" 
ἔσται γὰρ ἐπὶ κύκλου δείξαντα μεταγαγεῖν τὸν ὅμοιον 
λόγον καὶ ἐπὶ τοῦ τομέως. 

δεδόσϑω κύκλος ὁ A καὶ χωρίον τι τὸ Β. δυνατὸν 
δὴ περιγάψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον. ὥστε τὰ 
ἀποληφϑέντα τμήματα μεταξὺ τοῦ κύχλου καὶ τοῦ πο- 
λυγώνου ἐλάσσονα εἶναι τοῦ Β χωρίου. καὶ γὰρ ὄντων 
δύο μεγεϑῶν ἀνίσων, μείξονος μὲν συναμφοτέρου τοῦ 
τε χωρίου καὶ τοῦ κύκλον, ἐλάσσονος δὲ τοῦ χύκλου 
περιγεγράφϑω περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον καὶ ἄλλο 
ἐγγεγράφϑω, ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν 
ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἢ τὸ εἰρημένον μεῖξον μέγεϑος 


πρὸς τὸ ἔλασσον. τοῦτο δὴ τὸ περιγραφόμενον πολύ- 


γωνόν ἐστιν, οὗ τὰ περιλείμματα ἔσται ἐλάσσονα τοῦ 
προτεϑέντος χωρίου τοῦ B. 

εἰ γὰρ τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει N τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος καὶ τὸ B 


6. παραδεδωται FE 9. περί] πε F. 12. ἔσται) recepi 
ex A, εστω F. 14. τι ita scribitur in F, ut a compendio 
uerbi τὸν dignosci non possit. 16. ἀποληφϑέντα] scripsi; 
ἀπολειφϑεντα F, uulgo. 18. μειζωνος F. 24. περιλέμματα F. 
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Hoc quoque adparet, dato circulo uel sectore et 
spatio fieri posse, ut eirculo uel sectori polygona 
aequilatera inscribentes et deinceps segmentis relictis 
aliquando segmenta circuli uel sectoris relinguamus 
eiusmodi, quae minora sint dato spatio. haec enim in 
elementis tradita sunt.!) 

Demonstrandum uero, dato circulo uel seetore et 
spatio fieri posse, ut eircum circulum uel sectorem 
polygonum circumscribatur, ita ut segmenta relicta 
figurae circumscriptase minora sint dato spatio. licebit 
enim, cum in circulo demonstrauerimus, eandem ratio- 
cinationem ad sectorem tranaferre.?) 

sit datus circulus 4 et spatium aliquod B. itaque 
fieri potest, ut circumscribatur cireum circulum poly- 
gonum, ita ut segmenta inter circuli et polygoni am- 
bitus comprehensa minora sint spatio B. nam datis 
duabus magnitudinibus inaequalibus, quarum maior est 
spatium simul cum circulo, minor autem ipse circulus, 
circumscribatur circum circulum polygonum et aliud 
inscribatur, ita ut circumscriptum ad inscriptum mi- 
norem rationem habeat, quam maior magnitudo ad 
minorem [prop. 5]. Tum polygonum circumscriptum 
eiusmodi erit, cuius segmenta relicta minora sint spa- 
tio dato, quod est B. 

nam si quidem polygonum circumseriptum ad in- 
scriptum minorem rationem habet uam A-+-B:A4, 
1) Eucl. elem. XII, 2 (II p. 200 ed. August): τέμνοντος δὴ 
τὰς ὑπολειπομένας περιφερείας δέχα καὶ ἐπιζευγνύντες εὐθείας 
καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες καταλείψομέν τινα τμήματά ποτε τοῦ 
κύκλου, ἃ ἔσται ἐλάσσονα τῆς ὑπεροχῆς, 1 ὑπερέχει ὁ ΕΖΗΘ 
κύκλος τοῦ Σ χωρίου; οἷν. X, 1. 


2) Demonstratio eadem est, nisi quod pro prop. 5 e& usur- 
panda sunt, quae initio prop. 6 dicta sunt. 
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χωρέον πρὸς αὐτὸν τὸν κύκλον, τοῦ δὲ ἐγγραφομένου 
μείξων ὁ κύκλος, πολλῷ μᾶλλον τὸ περιγραφὲν πρὸς 
τὸν κύκλον ἐλάσσονα λόγον ἔχει, 
ἢ τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος 
6 3 καὶ τὸ Β χωρίον πρὸς αὐτὸν 
τὸν κύκλον. καὶ διελόντι ἄρα 
τὰ ἀπολείμματα τοῦ περιγεγραμ- 


Ἂς μένου πολυγώνου πρὸς τὸν κύ- 
Ä κλον ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
10 τὸ Β χωρίον πρὸς τὸν κύκλον. 
ἐλάσσονα ἄρα τὰ ἀπολείμματα 

τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου 

τοῦ Β χωρίου. ü οὕτως" ἐπεὶ 


τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸν κύχλον 

15 ἐλασσονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ συναμφότερον ὅ τε κύκλος 

καὶ τὸ Βὶ χωρίον πρὸς τὸν κύκλον, διὰ τοῦτο δὴ ἔλασ- 

όσον ἔσται τὸ περιγραφὲν συναμφοτέρου. ὥστε καὶ ὅλα 

τὰ περιλείμματα ἐλάσσονα ἔσται τοῦ χωρίου τοῦ Β. 
ὁμοίως δὲ καὶ ἐπὶ τοῦ τομέως. 


90 ξ. 

᾿Εὰν ἐν ἰσοσκελεῖ κώνῳ πυραμὶς ἐγγραφῇ ἰσόπλευ- 
ρον ἔχουσα βάσιν, ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς τῆς βά- 
σεως ἴση ἐστὶ τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ περι- 
“μέτρῳ τῆς βάσεως, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ 

25 μίαν πλευρὰν τῆς βάσεως κάϑετον ἀγομένην. 
ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις 6 ABI κύκλος, 
καὶ εἰς αὐτὸν ἐγγεγράφϑω πυραμὶς ἰσόπλευρον ἔχουσα 


2. μειξον F. 7. ἀπολιμματα F. 13. οὕτως per com- 
pendium F. 18. περιλέμματα F; corr. AD. 19. ἐπί ego 
addidi, 26. κονος Ε΄. 
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circulus 4 autem maior est polygono inscripto [p. 10, 
23], multo igitur magis polygonum circumseriptum ad 
A circulum minorem rationem habet uam 4-+B:B. 
itaque subtrahendo [per conuersionem propositionis ab 
Eutocio ad prop. 2 demonstratae, u. p. 15 not. 3; cfr. 
Eucl. V, 17] segmenta polygoni eircumscripti ad eir- 
culum minorem habent rationem, quam B spatium ad 
circulum. minora igitur [Eucl. V, 10] segmenta relicta 
polygoni circumscripti erunt spatio B. uel hoc modo: 
quoniam polygonum circumscriptum ad circulum mi- 
norem rationem habet, quam circulus simul cum B 
spatio ad circulum, polygonum circumscriptum minus 
erit quam A-- B'); quare segmenta relicta omnia 
minora erunt spatio B [Eucl. I κοιν. &vv. 5]. Simi- 
liter etiam in sectore dicendum. 


vn. 


Si cono aequicrurio inscribitur pyramis aequilate- 
ram basim habens, superficies eius praeter basim 
aequalis est triangulo basim habenti perimetro basis 
aequalem, altitudinem autem lineam a uertice ad latus 
aliquod basis perpendicularem ductam.) 

sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus 
ABIT, et ei inscribatur pyramis basim aequilateram 


1) Ex Eutocio adparet, Archimedem lin. 16—17 scripsisse: 
διὰ δὴ τοῦτο ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ συναμφ. 
Ceterum Archimedes uix duas demonstrationes dederat; genui- 
nam hanc fere fuisse puto (Quaest. Arch. p. 74): τὸ οὖν zegı- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ. τὸ 
συναμφότερον ὃ τε κύκλος καὶ τὸ B χωρέον πρὸς αὐτὸν τὸν κύ- 
κλον. διὰ δὴ τοῦτα ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ συναμ- 
φοτέρου᾽ ὥστε καὶ τὰ περιλείμματα ἐλάσσονα ἔσται τοῦ Β 
χωρίου. 
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βάσιν τὸ ABT. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς 
τῆς βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ ἰσοσκελὴς ὁ κῶνος, χαὶ ἐσόπλευρος ἡ βάσις 
Ζ τῆς πυραμέδος, τὰ ὕψη 
τῶν περιεχόντων τριγώνων 
τὴν πυραμίδα ἴσα ἐστὶν 
ἀλλήλοις. καὶ βάσιν μὲν 
ἔχει τὰ τρίγωνα τὰς AB, 
ΒΓ, ΓΑ͂, ὕψος δὲ τὸ εἰρη- 
μένον. ὥστε τὰ τρίγωνα 
ἴσα ἐστὶ τριγώνῳ βάσιν 
T μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην ταῖς 
AB, BT, IA, ὕψος δὲ 
τὴν εἰρημένην εὐϑεῖαν 
16 [τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τοῦ 4ΒΓ 
τριγώνου]. 


[σαφέστερον ἄλλως ἡ δεῖξις] 

[ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὐ βάσις μὲν 6 ABI κύ- 

xAos, κορυφὴ δὲ τὸ AI σημεῖον, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς 
20 τὸν χῶνον πυραμὶς βάσιν [μὲν] ἔχουσα ἰσόπλευρον 
τρίγωνον τὸ ABT, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al 44, AT, AB. 
λέγω, ὅτι τὰ 4.48, AAT, BAT τρίγωνα ἴσα ἐστὶ 
τριγώνῳ, οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ περιμέτφῳ τοῦ 
ΑΒΓ τριγώνου, ἡ δὲ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν 


1. τό] τω Ἐ; corr. A. βάσιν μὲν ἔχουσα ἴσοπλ. τρίγωνον 
τό uel βασιν τὸ τρέγωνον τό Nizze. 8. κονος Β. ὅ. τριγώ- 
vo» errore om. Torellius; sine codicum auctoritate suppleuit 
Nizze; habet ΒΕ, 17. Haec demonstratio altera postea inter- 
positse numero ἢ significatur in Εἰ, sed numerum om. iam ed. 
Basil. 18. ἔστω] more F; corr. B manu 2? (Quaest. Arch. 
p. 129). 20. μέν deleo; cum librarius alibi toties βάσιν μέν 
scripsisset, particula hic quoque irrepsit. 
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habens, quae sit ABI‘. dico, eius superficiem praeter 
basim aequalem esse triangulo, quem commemorauimus. 

nam quoniam conus aequicrurius et basis pyrami- 
dis aequilatera est, altitudines triangulorum pyramidem 
comprehendentium aequales sunt.!) et basim habent 
trianguli AB, ΒΓ, ΓΖ lineas, altitudinem uero eam, 
quam diximus. quare trianguli [h. e. superficies py- 
ramidis praeter basim] aequales sunt triangulo basim 
habenti lineam aequalem lineis 4B, BI, ΓΖ [h. e. 
perimetro basis], altitudinem autem lineam, quam dixi- 
mus [Eucl. VI, 1].°) 

[Demonstratio .aliter et magis perspicue exposita]°). 

[Sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus 4 Β Γ, 
uertex uero / punctum; et cono inscribatur pyramis 
basim habens triangulum aequilaterum ABI, et du- 
cantur lineae AA, AI, AB. dico triangulos 441B, 
A AT, BAT aequales esse triangulo cuius basis aequalis 
sit perimetro trianguli 4BI‘, perpendicularis autem a 
uertice ad basim ducta aequalis lineae a / puncto ad 
ΒΙΓ perpendiculari. 

ducantur enim perpendiculares ΖΚ, 4A, JM Ii- 
neae; sunt igitur aequales [cfr. not. 1]. et ponatur 
triangulus ΕΖΗ basim EZ aequalem habens perimetro 


1) Nam trianguli, quorum latera sunt axis coni, altitudines, 
lineae a, Ὁ, ὁ (quas in figura addidi), unum latus (axem) com- 
mune, alteram (a, Ὁ, c) aequalem habent et sunt rectanguli; 
itaque etiam bases aequales habent (Eucl. I, 4). 

4) Uerba sequentia subditiua sunt, ut ex collocatione ad- 
paret; pertinent enim ad τὰ τρίγωνα lin. 8, ut in interpreta- 
tione expressi. si ad τριγώνῳ lin. 11 pertinerent, quod per se 
minus accurate diceretur, debebät esse τῇ ἐπιφανείᾳ ex con- 
stanti usu Archimedis. 

8) Quae sequitur demonstratio ut subditiua in adnotationes 
reiicienda erat, sed ne typothetis molestia existeret, retinui. 
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κάϑετος ἴση τῇ καϑέτῳ τῇ ἀπὸ τοῦ I ἐπὶ τὴν ΒΓ 
ἀγομένῃ. ᾿ 

ἤχϑωσαν γὰρ κάϑετοι αἱ AK, AA, AM. αὗται 
ἄρα ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. καὶ κείσϑω τρίγωνον τὸ ΕΖΗ 

ὅ ἔχον τὴν μὲν ΕΖ βάσιν τῇ περιμέτρῳ τοῦ ABI τρι- 
γώνου ἴσην, τὴν δὲ ΗΘ κάϑετον τῇ AA ἴσην. ἐπεὶ 
οὖν τὸ ὑπὸ τῶν BI, AA διπλάσιόν ἐστιν τοῦ 4ΒΓ 
τριγώνου, ἔστιν δὲ καὶ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB, AK δι- 
πλάσιον τοῦ ABA τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ AI, AM 

10 διπλάσιον τοῦ AAT τριγώνου, τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς περι- 
μέτρου τοῦ ABI τριγώνου, τουτέστι τῆς EZ, καὶ τῆς 
AA, τουτέστι τῆς ΗΘ. διπλάσιόν ἐστι τῶν 4418, 
BAT, AAT τριγώνων. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΕΖ, ΗΘ 
διπλάσιον τοῦ ΕΖΗ͂ τριγώνου. ἴσον ἄρα τὸ ΕΖΗ 

16 τρίγωνον τοῖς AAB, ΒΖΓ, AAT τριγώνοις]. 
n. 
Ἐὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς περιγραφῇ, ἢ 
ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως ἴση ἐστὶ 
τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην τῇ περιμέτρῳ τῆς 
20 βάσεως, ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ βάσις ὁ 4ΒΓ κύκλος, καὶ πυραμὶς 
περιγεγράφϑω, ὥστε τὴν βάσιν αὐτῆς, τουτέστι τὸ AEZ 
πολύγωνον, περιγεγραμμένον περὶ τὸν ABI κύκλον 
εἶναι. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς 
βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 

ἐπεὶ γὰρ [ὁ ἄξων τοῦ κώνου ὀρϑός ἐστι πρὸς τὴν 


2 


a 


— 


2. ἀγομένῃ scripei; ἀγομένην F, αα]ϊρο. 10. ABT] 4417' 
F; corr. Torellius. 16: © F; u. "ad p- 28, 17. In figura et 
deinde in uerbis Archimedis litteras A et X permutauit Torel- 
lius, 26. τοῦ] αὐτου Ἐπ corr. ed. Basil. 
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zZ trianguli 4.8 Γ, altitudi- 
nem autem ΗΘ aequa- 
lem lineae 4 A. iam quo- 


Γ᾽ 7:4 niam 
Δ BI><41A=24BT 
| [Eucl. 1, 41], 
et 
AB<AK=2ABA, 
et 


AT AM=2AAT, 


erit igitur rectangulum, 
7’ quod a perimetro trian- 
|  guli ABT, h. 6. lines 
Ζ ΕΖ, et 1A, h. e. linea 
ΗΘ, continetur — =2>x<(4AAB 1 BAT+ AAT); sed 
EZx<H®=2EZH [Eucl. I, 41]; quare 


EZH= AAB+BAT-+ AAT). 


vI. 


Si eircum conum aequicrurium pyramis circum- 
seribitur, superficies pyramidis praeter basim aequalis 
est triangulo basim habenti lineam perimetro basis 
aequalem, altitudinem autem latus coni. 

sit conus, cuius basis sit circulus ABI, et eircum- 
scribatur pyramis, ita ut basis eius, h. e. polygonum 
AEZ, circum circulum ABI’ sit circumscripta. dico 
superficiem pyramidis praeter basim aequalem esse 
triangulo, quem commemorauimus. 

cum enim axis coni ad basim perpendicularis sit, 
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βάσιν, τουτέστι πρὸς τὸν ABI κύκλον, καὶ] αἴ ἀπο 
τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύμεναι 
εὐθεῖαι κάϑετοί εἰσιν ἐπὶ τὰς ἐφαπτομένας, ἔσονται 
ἄρα καὶ αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου ἐπὶ τὰς ἁφὰς 
δ ἐπιξευγνύμεναι κάϑετοι ἐπὶ τὰς 
9 AE,ZE, 24. eiHA, HB, HT 
4 ;ᾷἄρα αἱ εἰρημέναι κάθετοι ἴσαι 
εἰσὶν ἀλλήλαις" πλευραὶ γάρ 
εἰσιν τοῦ κώνου. κείσϑω δὴ τὸ 
τρίγωνον τὸ ΘΚΑ ἴσην ἔχον 
τὴν μὲν ΘΚ τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
AEZ τριγώνου, τὴν δὲ AM xd- 
ϑετον ἴσην τῇ HA. ἐπεὶ οὖν τὸ 
μὲν ὑπὸ AE, AH διπλάσιόν 
ἐστι τοῦ EAH τριγώνου, τὸ δὲ 
ὑπὸ AZ, ΗΒ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ AZH τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ 
EZ, ΓΗ διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
EHZ τριγώνου, ἔστιν ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῆς ΘΚ καὶ τῆς AH, τουτέστι 
KE 7 Ζ τῆς MA, διπλάσιον τῶν EAH, 
ZAH, ΕΗΖ τριγώνων. ἔστιν 
δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΚ, AM διπλάσιον τοῦ AKO τρι- 
γώνου. διὰ τοῦτο δὴ ἴση ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυ- 
25 ραμέδος χωρὶς τῆς βάσεως τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι 
ἴσην τῇ περιμέτρῳ τοῦ AEZ, ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν 
τοῦ κώνου. 


10 


16 


4. καὶ αἴ] αἴ οἵα. Ε- 14. 4Η] 4Ν ΕΒ, 16. Ε4Η] 
E4NF. 9. ΕΗΖ] ENZF. 26. τριγώνω] τφιγω F. 
26. τοῦ AEZ τριγώνου Nizze. 
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h. e. ad circulum ABI, et lineae a centro circuli ad 
puncta contactus ductae perpendiculares sint ad con- 
tingentes [Eucl. ΠῚ, 18], erunt!) igitur etiam lineae 
a uertice coni ad puncta contactus ductae perpendicu- 
lares ad JE, ΖΕ, Z4 [w. Eutocius]. itaque perpen- 
diculares, quas commemorauimus, HA, HB, HT, aequa- 
les sunt; sunt enim coni latera. ponatur igitur trian- 
gulus ΘΚ. aequalem habens ΘΚ latus perimetro 
trianguli 4EZ, perpendicularem autem AM aequalem 
lineae HA. quoniam igitur Ä 


AEx<AH=2EAH [Eudl ], 41], 
et IZxHB=24ZH, 
et EZX< TH =2EHZ, 
est igitur ΘΚ x AH, uel, quod idem est, 
8K x MA=2(EAH-+-ZAH-- EHZ). 
est autem etiam 
98K>x<AM=2AK® [Eucl. 1, 41]. 


[quare 2AK9=2(EAH-- ZAIH-+ EHZ) >: 
AK®=EAH-+ZAH-- ΕΗΖ]. 

est igitur superficies pyramidis praeter basim aequa- 

lis triangulo basim habenti perimetro trianguli 1EZ 

aequalem, altitudinem autem latus coni. 


1) Lin. 8—6 Archimedes scripserat: αὖ ἄρα ἀπὸ τῆς xo- 
ρυφῆς ἐπὶ τὰ A, B, I ἐπιξευγνύμεναι κάϑετοί εἰσιν ἐπ᾽ αὐτὰς 
h. 6. τὰς ἐφαπτομένας lin. 3); ἃ. Eutocius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 3 
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Ἐὰν κώνου τινὸς ἰσοσκελοῦς εἰς τὸν κύκλον, ὅς 
ἐστι βάσις τοῦ κώνου, εὐθεῖα γραμμὴ ἐμπέσῃ, ἀπὸ δὲ 
τῶν περάτων αὐτῆς εὐθεῖαι γραμμαὶ ἀχϑῶσιν ἐπὶ τὴν 

5 κορυφὴν τοῦ κώνου, τὸ περιληφϑὲν τρίγωνον ὑπό τε 
τῆς ἐμπεσούσης καὶ τῶν ἐπιξευχϑεισῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν 
ἔλασσον ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ 
τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν ἐπιξευχϑεισῶν. 

ἔστω κώνου ἰσοσκελοῦς βάσις ὁ ABI κύκλος, κο- 

10 φυφὴ δὲ τὸ A, καὶ διήχϑω τις εἰς αὐτὸν εὐθεῖα ἡ 
AT" καὶ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὰ A, Γ ἐπεξεύχϑωσαν 
αἱ 44, 4Γ. λέγω, ὅτι τὸ 
AAT τρίγωνον ἔλασσόν ἐστι 
2 τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς 

μεταξὺ τῶν 44Γ. 

τετμήσϑω ἡ ΑΒΓ περιφέ- 
φεια δίχα κατὰ τὸ Β, καὶ ἐπ- 
εξεύχθϑωσαν al AB, ΓΒ, AB. 
ἔσται δὴ τὰ ABA, ΒΓΖ τρί- 
yava μείζονα τοῦ 44 τρι- 

Ζιγώνους ᾧ δὴ ὑπερέχει τὰ 
εἰρημένα τρίγωνα τοῦ AAT 
τριγώνου, ἔστω τὸ Θ. τὸ δὴ 
Θ ἤτοι τῶν AB, ΒΓ τμημά- 
τῶν ἔλασσόν ἔστιν, ἢ οὔ. ἔστω 
μὴ ἔλασσον πρότερον. ἐπεὶ 

οὖν δύο εἰσὶν ἐπιφάνειαι ἥ τε κωνικὴ ἡ μεταξὺ τῶν 

.4.48 μετὰ τοῦ. 4 ΕΒ τμήματος καὶ ἡ τοῦ AAB τρι- 


1. (ΒΕ. δ. περιληφθὲν] scripsi; περιλειφϑὲν F, uulgo. 
6. ἐμπεσούσης} ἐκπεσουσης F; posten corr. Β. 
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Si in cono aequicrurio!) lines recta in circulum, 
qui est basis coni, incidit, et a terminis eius linese 
rectae ducuntur ad uerticem coni, triangulus, qui con- 
tinetur a lines ineidenti et lineis ad uerticem ductis, 
minor erit superficie coni, quae est inter lineas ad 
uerticem ductas. 

sit ABI’ circulus basis coni aequicrurii, uertex 
autem 4] punctum, et in circulum incidat linea AT, 
et a uertice ad A,'I' puncta ducantur lineae 44, AT. 
dico triangulum AI" minorem esse superficie coni, 
quae: inter 44, AI lineas sit?) 

secetur ABI’ ambitus in duas partes aequales in 
B puncto, et ducantur AB, TB, AB. erunt igitur 
trianguli 484], BT’A maiores triangulo 44T) [u. 
Eutocius]. sit igitur Θ᾽ spatium aequale ei spatio, quo - 
excedunt trianguli 4B I, ΒΓ 4 triangulum AAT'. ita- 
que ® spatium aut minus est segmentis AB, BT, aut 
non minus. — prius sit ne minus. quoniam igitur 
datae sunt duae superficies, conica superficies, quae est 
inter lineas 441, AB, una cum segmento AEB et 
triangulus 4.28, eundem terminum habentes perime- 
trum trianguli 44B, maior erit superficies compre- 
hendens comprehensa [λαμβ. 4]. itaque superficies co- 


1) Graece genetiuus legitur, qui ad uerbum κύκλον uel po- 
tius ad totam sententiam referendus esse uidetur, de qua di- 
cendi licentia infra dicetur. 

2) Hoc nimis ambiguum est; Archimedes sine dubio hoc 
saltem 10co addiderat: καὶ τῆς 48 Γ' περιφερεέας, ut prop. 10 
p. 88, 25; Quaest. Arch. p. 72. 

3) Lin. 19—20 Archimedes scripserat: ue/tova ἄρα ἐστὶ τὰ 
484, BAT τρίγωνα τοῦ AAT τριγώνου (u. Eutocius). 
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25 
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γώνου τὸ αὐτὸ πέρας ἔχουσαι τὴν περίμετρον τοῦ 
τριγώνου τοῦ 4418, μείξων ἔσται ἡ περιλαμβάνουσα 
τῆς περιλαμβανομένης. μείξων ἄρα ἐστὶν ἡ κωνικὴ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 448 μετὰ τοῦ AEB τμή- 
ματος τοῦ ABA τριγώνου. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ μεταξὺ 
τῶν BAT μετὰ τοῦ ΓΖΒ τμήματος μείξων ἐστὶν τοῦ 
ΒΖΓ τριγώνου. ὅλη ἄρα ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια μετὰ 
τοῦ Θ χωρίου μείξων ἐστὶ τῶν εἰρημένων τριγώνων. 
τὰ δὲ εἰρημένα τρίγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε AAT τρι- 
γώνῳ καὶ τῷ Θ χωρίῳ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ © χω- 
eiov‘ λοιπὴ ἄφα ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 
AAT μείξων ἐστὶ τοῦ AAT τριγώνου. 

ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν AB, BI' τμημάτων. 
τέμνοντες δὴ τὰς AB, ΒΓ περιφερείας δίχα καὶ τὰς 
ἡμισείας αὐτῶν δίχα λείψομεν τμήματα ἐλάσσονα ὄντα 
τοῦ Θ χωρίου. λελείφϑω τὰ ἐπὶ τῶν AE, EB, ΒΖ, 
ZT εὐθειῶν, καὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ AE, 42. πάλιν 
τοίνυν κατὰ τὰ αὐτὰ ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ 
μεταξὺ τῶν AAE μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς AE τμήματος 
μείζων ἐστὶ τοῦ 44 τριγώνου" ἡ δὲ μεταξὺ τῶν 
EAB μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς ΕΒ τμήματος μείζων ἐστὶ τοῦ 
EAB τριγώνου. ἡ ἄρα ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 448 
μετὰ τῶν AE, ΕΒ τμημάτων μείξων ἐστὶ τῶν ANE, 
EBA τριγώνων. ἐπεὶ δὲ τὰ AEA, AEB τρίγωνα 
μείζονά ἐστι τοῦ 484 τριγώνου, καϑῶς δέδεικται, 
πολλῷ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ μεταξὺ τῶν 448 
μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν AE, ΕΒ τμημάτων μείξων ἐστὶ τοῦ 


5. δέ scripsi; cfr. Quaest. Arch. p. 145; δὴ F, uulgo. 
6. τῶν BAT] του ABI τριγωνοῦυ F, uulgo; τῶν BA, AI’ To- 
rellius. 12, 44 ΓῚ seripsi; 448 F, uulgo; 44, 4 Γ' Torel- 
lius. 16. ἡμισείας] ημισιας F, vulgo. 16. λελιφϑω F. 
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nica, quae est inter lineas 44, AB, una cum segmento 
AEB, maior est triangulo ABA. et eodem modo 
conica superfieies, quae est inter lineas Bf, AT, una 
cum segmento ΓΖ Β, maior est triangulo BAT‘. tota 
igitur superfieies conica [quae est inter lineas 441, ΔΓ 
et ambitum AEBZI'] una cum spatio ® maior est 
triangulis, quos commemorauimus [484], BAT.) 
sed trianguli 4B_ 4, Β 4 Γ aequales sunt triangulo 421 Γ 
una cum spatio ® [ex hypothesi]. subtrahatur Θ spa- 
tium, quod commune est. itaque, quae reliqua est 
conica superficies, quae est inter lineas 44, I'A, maior 
est triangulo AAT. 

iam sit © spatium minus segmentis AB, BI. si 
igitur ambitus 48, BI’ in duas partes aequales se- 
cuerimus et dimidios ambitus in duas aequales, relin- 
quemus aliquando segmenta minora quam ® spatium 
[prop. 6 p. 24, 1]. relinguantur segmenta, quae sunt 
in lineis AE, EB, BZ, ZI, et ducantur AE, 412. 
rursus igitur eodem modo [quo supra p. 34, 26] su- 
perficies coni, quae est inter lineas 441, JE, cum 
segmento in linea A E posito maior est triangulo 441}, 
et coni superficies, quae est inter lineas EI, AB, cum 
segmento in ZB linea posito maior est triangulo ΕΖ Β. 
quare superficies, quae est inter 421, AB, cum seg- 
mentis AE, EB maior est triangulis 44/E, EB4A. sed 
quoniam trienguli AEI, AEB maiores sunt 484 
triangulo [u. Eutocius, p. 34, 19], multo igitur magis 
superficies conica, quae est inter lineas 44, AB, cum 
segmentis in dE, EB positis maior est triangulo 4218. 


1) Nam ex hypothesi est Θ > AEB-+ TZB segmentier. 
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4.48 τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ ἡ ἐπιφάνεια ἡ 
μεταξὺ τῶν ΒΖΓ μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν ΒΖ, ΖΓ μείξων 
ἐστὶν τοῦ BAT τριγώνου. ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια ἡ 
᾿ μεταξὺ τῶν AAT μετὰ τῶν εἰρημένων τμημάτων μεί- 
5 ξων ἐστὶ τῶν ABA, ABI τριγώνων ταῦτα δέ ἐστιν 
ἴσα τῷ 44Γ τριγώνῳ καὶ τῷ Θ χωρίῳφ' ὧν τὰ εἰρη- 
μένα τμήματα ἐλάσσονα τοῦ Θ χωρίου. λοιπὴ ἄρα ἡ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AAT  μείξων ἐστὶν τοῦ AAT 
τριγώνου. . 
10 v. 
᾿ΕἘὰν ἐπιψαύουσαι ἀχϑῶσιν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι 
βάσις τοῦ κώνου, ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι τῷ κύ- 
κλῳ καὶ συμπίπτουσαι ἀλλήλαις, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν καὶ 
τῆς συμπτώσεως ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου εὐθεῖαι ᾿ 
15 ἀχϑῶσιν, τὰ περιεχόμενα τρίγωνα ὑπὸ τῶν ἐπιψαυου- 
σῶν καὶ τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου ἐπιξευχϑει- 
σῶν εὐθειῶν μείξονά ἐστι τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν. 
ἔστω κῶνος, οὗ βάσις μὲν 6 ABI κύκλος, κορυφὴ 
20 δὲ τὸ E σημεῖον, καὶ τοῦ ABI κύκλου ἐφαπτόμεναι 
ἤχϑωσαν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι αἱ AA, IA, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ε σημείου, ὅ ἐστιν κορυφὴ τοῦ κώνου, ἐπὶ 
τὰ A, 4, Γ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ EA, EA, EI" λέγω, 
ὅτι τὰ AAE, AET τρίγωνα μείξονά ἐστι τῆς κωνι- 
25 uns ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν AE, ΓΕ εὐϑειῶν καὶ 
τῆς ABI’ περιφερείας. 


1. δέ] scripsi; δὴ F, αὐϊρο.ς 2. Β4 ΓῚ scripsi; ABT'F, 
uulgo; ΒΖ, AT' Torellius. ΒΖ, ZI τμημάτων Nizze. 6. ro 
Θ F; corr. Torellius. ὧν] ὡς Nizze. 8. AST] AJEF; corr. 
ed. Basil. 10. ια΄ F. 19. xovos FE 25. επιφανιας F. 
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eodem autem modo adparet superficiem, quae inter 
BA, AI lineas sit, cum segmentis in BZ, ZI’ positis 
maiorem esse triangulo ΒΖΓ. tota igitur superficies, 
quae est inter 4.1, AI’ lineas, una cum segmentis, quae 
commemorauimus [4E, EB, BZ, ZI'], maior est trian-“ 
gulis 4824, ABI, qui sunt triangulo 44T’ et spa- 
tio Θ᾽ aequales [ex hypothesi]. ex illis [h. e, superficie 
conica, quae inter lineas 44, AI’ et AEBZI' am- 
bitum est, et segmentis AE, EB, BZ, ZI’) autem 
segmenta, quae commemorauimus, minora sunt spatio Θ 
[ex constructione]. quare quae reliqua est superficies 
inter 4.4, AT’ lineas posita, maior est triangulo 4.AT.') 


X, 


δ᾽ ducuntur linese tangentes circulum, qui basis 
est coni [aequicrurii]?), in plano cireuli positae et con- 
currentes, a punctis autem contactus et concursus ad 
coni uerticem lineae ducuntur, trianguli, qui a con- 
tingentibus et lineis ad uerticem coni ductis continen- 
tur, maiores sunt superficie coni, quae ab his lineis 
abscinditur. 
sit conus, cuius basis ceirculus ABI, uertex autem 
punctum E, et ducantur lineae circulum ABI' contin- 
gentes in plano eodem positae, 44, ΓΖ, etab E 
puncto, quod est uertex coni, ad A, 4, I’ puncta du- 
cantur linese EA, EA, EI. dico, triangulos 41E, 
4JEI' maiores esse quäm coni superficiem, quae inter 
lineas ΑΕ, TE et ambitum ABI’ est. 
) Nam etiamsi aequalia essent segmenta spatio ®, idem 
heret nel. I now. ἐνν. 5); eo magis cum segmenta etiam mi- 


nora sint. 
2) Hoc uerbum Archimedes uix omiserat; Quaest. Arch. p. 73. 
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ἤχϑω γὰρ ἡ HBZ ἐφαπτομένη τοῦ κύκλου καὶ 
παράλληλος οὖσα τῇ AT δίχα τμηϑείσης τῆς ABT 
περιφερείας κατὰ τὸ Β' καὶ ἀπὸ τῶν H, Z ἐπὶ τὸ Ε 
ἐπεξεύχϑωσαν ai HE, ZE. καὶ ἐπεὶ μείζους εἰσὶν ai 


--ὁ ΗΖ, IZ τῆς HZ, κοιναὶ προσκείσϑωσαν αἱ HA, ZI“ 


10 


1ὅ 


20 


ὅλαι ἄρα αἱ AA, ATI μείζους εἰσὶν τῶν AH, ΗΖ, 2Γ. 
καὶ ἐπεὶ αἱ AE, EB, ΕΓ πλευραί εἰσιν τοῦ κώνου, 
ἴσαι εἰσὶν διὰ τὸ ἰσοσκελῆ εἶναι τὸν κῶνον. ὁμοίως 
δὲ καὶ κάϑετοί εἰσιν [ὡς ἐδείχϑη ἐν τῷ λήμματι]᾽ τὰ 
δὲ ὑπὸ τῶν καϑέτων καὶ τῶν βάσεων τῶν 4Ε4, 4ΓΕ 
τριγώνων μείξονά ἐστι τῶν AHE, ΗΕΖ. ZET τρι- 
γώνων. εἰσὶν γὰρ ai μὲν AH, HZ, ZI ἐλάσσους 
τῶν ΓΖ, 4.4, τὰ δὲ ὕψη αὐτῶν ἴσα [φανερὸν γάρ, 
ὅτι ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ ὀρϑοῦ κώνου ἐπὶ τὴν 
ἐπαφὴν τῆς βάσεως ἐπιξευγνυμένη κάϑετός ἐστιν ἐπὶ 
τὴν ἐφαπτομένην]. ᾧ δὲ μείζονά ἐστιν τὰ AEA, ATE 


τρίγωνα τῶν AEH, ΗΕΖ, ΖΕΓ τριγώνων, ἔστω τὸ 


Θ χωρίον᾽ τὸ δὴ Θ χωρίον τοι ἔλαττόν ἐστιν τῶν 
περιλειμμάτων τῶν AHBK, BZIA ἢ οὐκ ἔλαττον. 
ἔστω πρότερον μὴ ἔλαττον. ἐπεὶ οὖν εἰσιν ἐπιφάνειαι 
σύνϑετοι, N TE τῆς πυραμίδος τῆς ἐπὶ βάδεως τοῦ 
HATZ τραπεξίου κορυφὴν ἔχουσα τὸ E καὶ ἡ κωνικὴ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AEI μετὰ τοῦ ABI τμή- 
ματος, καὶ πέρας ἔχουσι τὴν αὐτὴν περίμετρον τοῦ 


1.nom.F. 9. ληματι Ε.- 10. τῶν AEA, ATE τρι- 
γώψνων μείζονά ἐστι om. F; suppleuit Torellius. 16. δὲ] 
scripei; δὴ F, uulgo. 17. τὸ Θ χωρίον" τὸ δὴ Θ᾽ χωρίον 
om. F lacuna relicta; suppleuit ed. Basil. οὐ Cr.; iam D: τὸ Θ 
χωρίον" τὸ δὴ. χωρίον. τὸ δὲ Θ᾽ χωρίον, sed manu 2. 18. τῶν 
περιλειμμάτων usque ad ἐπεὶ οὖν lin. 20 (incl.) om. F lacuna 
relicta ; suppleuit ed. Basil. (et Cr.), sed habet περιλημμάτων 
(περιλεμμ. Torellius) lin.19, AHB, BZI' lin. 19, πρῶτον et οὐκ 
(pro 0078009 μή) lin. 20, quos errores correxzi. 21. βάσεωρ) 
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ducatur enim HBZ linea circulum contingens et 
lineae AI' parallela, ambitu 4BI' in B puncto in 
duas partes aequales diuiso [u. Eutocius]. et ab H, Z 
punctis ad E punctum ducantur lineae HE, ΖΕ. et 
quoniam ΗΔ - 42)» HZ [Eucl. I, 20], communes 
addantur HA, ΖΓ lineae. itaque totae 

AAI+ AT>AH-+HZ-HZT. 

et quoniam AE, EB, EI’ latera sunt coni, aequales 
sunt, quia conus aequicrurius est. sed eaedem etiam per- 
pendiculares sunt [ἅ. Eutocrus ad prop. 8]. sed trian-- 
guli AEA, AI'E maiores sunt triangulis HE, ΗΕΖ, 
ZET"); nam AH + HE--ZI bases minores sunt 
ΓΖ-:-} 4A basibus, et altitudines aequales?) [tumefr.Eucl. 
VI, 1]. quo autem spatio maiores sunt trianguli AE, 
ATE triangulis AEH, ΗΕΖ, ZET, sit Θ spatium. 
itaque Θ᾽ spatium aut minus est spatüis relictis 4HBK, 
BZI 4°) aut non minus. sit prius ne minus. iam 
cum habeamus superficies coniunctas, superficiem py- 
ramidis, cuius basis est trapezium HAI'Z, uerticem 


1) Archimedes sine dubio scripserat hunc fere in modum: 
τὰ ἄρα AEA, ATE τρίγωνα ueltova cett., quod etiam usus’ 
non Archimedeus uerbi κάϑετος lin. 10 (Quaest. Arch. p. 71) signi- 
ficat; falsarius causam uoluit significare, sed tum postea scriben- 
dum erat: τῶν ὑπὸ τῶν καϑέτων καὶ τῶν βάσεων τῶν AHE κτλ. 

2) Uerba, quae sequuntur, subditiua et insuper transposita 
(Quaest. Arch. p. 74) iam Nizze damnauit. 

8) Cum infen p. 42, 7 et 10 in codd. legatur AHBK, BZT’A 
quod in ed. Basil. et apud Torellium in AHB, BZT' mute- 
tum est, non dubitaui hoc quoque loco eandem scripturam per 
se meliorem reponere, praesertim cum ex erroribus supra p. 40 
not. correctis adparet, lacunam codicum in ed. Basil. coniectura 
suppletam esse. 


βαως F. 22. τραπεξίου] ı in rasura manu 1 F. τὸ ΕἸ 
του E F; corr. ed. Basil. »ovınn F. 
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ΑΕΓ τριγώνου, δῆλον, ὡς ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος 
χωρὶς τοῦ AEI' τριγώνου μείξων ἐστὶν τῆς κωνικῆς 
ἐπιφανείας μετὰ τοῦ τμήματος 
τοῦ ABT. κοινὸν ἀφῃρήσθω 
τὸ ABI τμῆμα. λοιπὰ ἄρα τὰ 
τρίγωνα τὰ AHE, ΗΕΖ, ΖΕΓ 
μετὰ τῶν AHBK, BZI A περι- 
λειμμάτων μείξονά ἐστιν τῆς 
κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ 
τῶν AE, ET. τῶν δὲ AHBK, 
ΒΖΓΑπεριλειμμάτων οὐκ ἔλασ- 
σόν ἐστι τὸ Θ χωρίον. πολλῷ 
ἄρα τὰ AHE, ΗΕΖ, ΖΕΓ 
τρίγωνα μετὰ τοῦ © μείξονα 
ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς 
μεταξὺ τῶν AE, EI. ἀλλὰ τὰ 

AHE, ΗΕΖ, ΓΕΖ τρίγωνα μετὰ τοῦ © ἐστιν τὰ 

AE4A, AET τρίγωνα. τὰ ἄρα AEI, AET τρί- 

yovu μείξονα ἔσται τῆς εἰρημένης κωνικῆς ἐπιφανείας. 
20ι ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν περιλειμμάτων. ἀεὶ δὴ 
. ᾿πδριγράφοντες πολύγωνα περὶ τὰ τμήματα ὁμοίως δίχα 

τεμνομένων τῶν περιλειπομένων περιφερειῶν καὶ ἀγο- 


βένων ἐφαπτομένων λείψομέν τινα ἀπολείμματα, ἃ ἔσται 
ἐλάσσονα τοῦ Θ χωρίου. λελείφϑω καὶ ἔστω τὰ 4 ΜΚ, 


25 KNB, ΒΙ͂4, 40Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Θ χωρίου, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἐπὶ τὸ Ε. πάλιν δὴ φανερόν, ὅτι τὰ AHE, 


1. AET] ABTF. ἼἽ. περιλειμμάτων) scripsi; περιλημμ. 
F, uulgo. 11. περιλειμμάτων) scripsi; περιλιματων F; περι- 
λημμάτων uulgo. 17. TEZ] scripsi; om. F, uulgo ob prae- 
cedens ΗΕΖ; ZEIT ed. Basil., Torellius. 21. περιλειμματω» 
scripsi; περιλημματων F (altero x suprascripto manu 1), uulgo. 
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habentem E punctum, et superficiem conicam, quae 
est inter lineas ΑΕ, EI‘, una cum segmento ABI, et 
terminum habeant eandem perimetrum trianguli Α ΕΓ, 
adparet, superficiem pyramidis praeter triangulum 4 EI' 
maiorem esse conica superficie una cum segmento 
ABI [λαμβ. 4]. subtrahatur segmentum ABI’ com- 
mune. itaque qui reliqui sunt trianguli AHE, ΗΕΖ, 
ZEI' una cum spatüs relicis 4HBK, BZI’A, ma- 
iores sunt superficie conica, quae est inter lineas 4 Ε, 
ET [Eucl. 1 κοιν. &vv. 5]. spatium autem @ non mi- 
nus est spatiis relictis 4HBK, BZI A. itaque trian- 
guli AHE, ΗΕΖ, ZEI' una cum spatio ® multo ma- 
iores erunt superficie conica, quae inter lineas 4E, 
ET est. sed [ex hypothesi] sunt: 

AHE-+-HEZ-+-TEZ-+®=AEZAZ- AET. 
itaque trianguli 4EA, AEI' maiores erunt conica 
superficie, quam commemorauimus. | 

sit igitur Θ᾽ spatium minus quam spatia relicta. 
si igitur deinceps polygona circum segmenta!) circum- 
scripserimus eodem modo [ut supra p. 40, 2] ambitus 
relictos in duas partes aequales diuidentes et lineas 
contingentes ducentes, relinguemus quaedam spatia 
minora spatio ©°). relinguantur et sint 4MK, KNB, 
Bä4A, AOT' minora spatio ®, et lineae ad E punctum 


1) Debebat esse τὸ τμῆμα, et ex Eutocio adparet, Archi- 
medem lin. 21 scripsisse: περιγράφοντες δὴ πολύγωνα megl τὸ 
τμῆμα. 

2) Ex prop. 6 p. 24, 8. ceterum ex Eutocio comperimus, 
Archimedem lin. 24 scripsisse: ἀπουμήματα ἐλάσσονα τοῦ Θ 
χωρίου. 


84. ἀπολείμματα) scripsi; ἀπολιμματα F altero u suprascriptg 
manu 1; ἀπολήμματα ed. Basil.; ἀποτμήματα Torellius. 
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HEZ, ΖΕΓ τρίγωνα τῶν AEM, MEN, NEE, BEO, 
OET τριγώνων ἔσται μείξονα" ai τε γὰρ βάσεις τῶν 
βάσεών εἰσι μείζους καὶ τὸ ὕψος ἴσον. ἔτι δὲ πάλιν 
ὁμοίως μείξονα ἔχει ἐπιφάνειαν ἡ πυραμὶς ἡ βάσιν 
ὅ μὲν ἔχουσα τὸ AMNZOT πολύγωνον, κορυφὴν δὲ 
τὸ Ε χωρὶς τοῦ 4ΕΓ τριγώνου τῆς κωνικῆς ἐπερα- 
νείας τῆς μεταξὺ τῶν ΔΕΓΓ μετὰ τοῦ ABI τμήματος. 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ABI τμῆμα. λοιπὰ ἄρα τὰ 
AEM, MEN, NEE, ΞΕΟ, OET τρίγωνα μετὰ τῶν 
10.AMK, KNB, BEA, AOT περιλειμμάτων μείζονα 
ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 4 ΕΓ. 
ἀλλὰ τῶν μὲν εἰρημένων περιλειμμάτων μεῖζόν ἐστιν 
τὸ Θ χωρίον, τῶν δὲ AEM, MEN, NEE, ΞΕΟ, 
ΟΕΓ τριγώνων μείξονα ἐδείχϑη τὰ AEH, ΗΕΖ, ΖΕΓ 
16 τρίγωνα. πολλῷ ἄρα τὰ ΕΗ, ΗΕΖ, ΖΕΓ τρίγωνα 
᾿ μετὰ τοῦ Θ χωρίου, τουτέστι τὰ AAE, AEI τρίγωνα, 
μείξονά ἐστιν τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
AEI εὐϑειῶν. 


[4 


ᾶ. 


20. Ἐὰν ἐν ἐπιφανείᾳ ὀρϑοῦ κυλένδρου δύο εὐϑεῖαι 
ὦσιν, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ χυλένδρου ἡ μεταξὺ τῶν εὐ- 
ϑειῶν μείξων ἐστιν τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ περι- 
ἐχομένου ὑπό τε τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου 
εὐθειῶν καὶ τῶν ἐπιξευγνυουσῶν τὰ πέρατα αὐτῶν. 

25 ἔστω κύλινδρος ὀρϑός, οὗ βάσις μὲν ὃ AB κύκλος, 
ἀπεναντίον δὲ ὃ ΓΖ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al ΑΓ, Β4. 


8. καὶ τὸ ὕψος om. F, uulgo; τὸ δὲ ὕψος ed. Basil., Torellius, 
10. περιλημματων F, uulgo. 12, περιλειμμάτων scripsi; 
φεριλιματων ἘΠ; περιλημμάτων uulg.._ 14. AEH] dEHF; 
corr. Torellius. 16. JET] JECE. 19. ιβ΄ F. 
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ducantur!). rursus igitur adparet, triangulos AHE, 
HEZ, ZEI' maiores futuros esse triangulis 4EM, 
MEN, NEE, ΞΕΟ, OET'; nam bases maiores sunt 
basibus [λαμβ. 2], et altitudines aequales [u. p. 41, 8]. 
porro autem rursus, uti supra [p. 42, 1], pyramis 
basım habens polygonum 4MNSOT, uerticem autem 
E punctum praeter triangulum AEI' superficiem ma- 
iorem habet coni superficie, quae est inter linens 4E, 
ET, cum segmento ABI [Acuß. 4]. subtrahatur, quod 
commune est segmentum ABI‘. itaque qui relinquun- 
tur trianguli 4EM, MEN, ΝΕ, FEO, OET cum 
spatiis relictis 4MK, KNB, BEA, AOI, maiores 
erunt conica superficie, quae est inter lineas 4E, ΕΓ 
[Eucl. I xoıw. &vv. 5]. sed spatiüis relictis, quae com- 
memorauimus, maius est spatium Θ᾽ [ex hypothesi], et 
demonstratum est, triangulis ΕΜ, MEN, ΝΕ, ΞΕΟ, 
OEI maiores esse triangulos 4EH, ΗΕΖ, ΖΕΙ͂. 
itaque trianguli ΑΕΗ, HEZ, ZEI' cum ® spatio, 
-h. e. trianguli 41E, 4 ΕΤΣ, multo maiores sunt super- 
ficie conica, quae est inter lineas 4E, ET". 


ΧΙ. 


Si in superficie eylindri recti duae lineae sunt, 
superficies cylindri, quae inter eas est, maior est par- 
allelogrammo, quod ἃ lineis in superficie cylindri 
ductis et lineis terminos earum iungentibus continetur. 

sit cylindrus rectus, cuius basis sit circulus AB, ei 
autem oppositus I’4 circulus, et ducantur lineae ΖΓ, 


1) Archimedes scripserat: ἐπεξεύχϑωσαν p.42,25; de omisso 
uerbo εὐθεῖαι οἷν. quae collegi Neue Jahrb. Suppl. XI p. 872. 
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λέγω, ὅτε ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ 
τῶν AT, BA εὐθειῶν μείζων ἐστὶν τοῦ ΑΓΒ 4 παρ- 
αλληλογφράμμου. 
τετμήσϑω γὰρ ἑκατέρα τῶν AB, ΓΖ δίχα κατὰ 
5 τὰ Ε, Z σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al AE, ΕΒ, ΓΖ, 
Z4. καὶ ἐπεὶ al AE, ΕΒ τῆς AB [διαμέτρου] μεί- 
ἔους εἰσίν, καί ἐστιν ἰσούψη τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
. ἐπ᾿ αὐτῶν, μείξονα οὖν ἐστιν τὰ παραλληλόγραμμα, 
ὧν [al] βάσεις μὲν αἴ AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
10 κυλένδρῳ, τοῦ ABAT παραλληλογράμμου. τίνι ἄρα 
μείξονά ἐστιν; ἔστω τῷ H χωρίῳ. τὸ δὴ Η χωρίον 
ἤτοι ἔλασσον τῶν 4Ε, ΕΒ, ΓΖ, Ζ4 ἐπιπέδων ἐστὶ 
τμημάτων ἢ οὐκ ἔλασσον. ἔστω 
πρότερον μὴ ἔλασσον. καὶ ἐπεὶ 
ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπι- 
φάνεια ὑπὸ τῶν AT, BI εὐθειῶν 
καὶ τὰ AEB, ΓΖΔ. τμήματα 
πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΒ 4 παρ- 
αλληλογράμμου ἐπίπεδον, ἀλλὰ 
καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια ἐκ 
τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βά- 
σεις μὲν al AE, ΕΒ, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν 
AEB, ΓΖΖ τριγώνων πέρας ἔχει , 
— τὸ τοῦ ABAT παραλληλογράμλ. 
μου ἐπίπεδον, καὶ ἡ ἑτέρα τὴν ἑτέραν περιλαμβάνει, χαῖρ, N 
ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαί εἰσιν, μείξων οὖν ἐστιν x Ἷ 


2. ATAB Torellius. 4. ΓΖ] περιφερειῶν add. ed. Bag 7 
sil., Torellius. 6. διαμέτρου, per se falsum, sed ad figuram 
codieum adcommodatum, om. ed. Basil., Torelliu. 9. af] 
deleo. ἄσεις] βασ cum compendio syllabae ἐς nel ng F. 
15, ἡ] addidi. 11. τμήματα] τριγωνα F; corr. Torellius. 


| 


j 


L 


DE SPHAERA ET CYLINDRO 1. 47 


B4. dico, superficiem cylindricam lines AI, BA 
abscisam maiorem esse parallelogrammo AI’BA. 
secetur enim uterque [ambitus]') 4B, ΓΖ, in duas 
partes aequales- punctis E, Z, et ducantur lineae AE, 
EB, ΓΖ, Z41. et quonam AE->FEB> AB [πο]. 
I, 20], et parallelogramma in 118 posita eandem ha- 
bent altitudinem [quia rectus est cylindrus], parallelo- 
gramma igitur, quorum bases sunt lineae 4E, EB, 
altitudo uero eadem, quae cylindri est, maiora sunt 
ABAT parallelogrammo [Eucl. VI, 1]. quo autem 
spatio maiora sunt, sit MH spatium.”) Itaque spatium 
Η aut minus est segmentis planis 4E, EB, ΓΖ, ZA, 
aut non minus. prius sit ne minus. et quoniam 
superficies cylindrica lineis AI‘, BA abscisa cum 
segmentis AEB, ITZA terminum habet planum 
parallelogrammi AI'BJ, superficies autem ex paral- 
lelogrammis, quorum bases sunt 4E, EB lineae, alti- 
tudo autem eadem, quae cylindri est, et ex triangulis 
AEB, TZA composita et ipsa terminum .habet pla- 
num parallelogrammi ABAT, et altera alteram com- 
prehendit, et utraque in eandem partem caua est, 


1) Hoc uerbum Archimedes ipse uix omiserat, praesertim 
cum eo non addito AB, I'd necessario de lineis rectis accie 
perentur. 

2) Formam horum uerborum (lin. 10—11) putidam genuinam 
non esse, nemo non sentit. puto Archimedem, ut prop. 10 
p. 40, 16, scripsisse: ᾧ δὲ μείξονά ἐστιν, ἔστω τὸ H χωρίον. 
Etiam in seguentibus hic illic quaedam a falsario addita esse 
SUSPICOT. 


18. ABAT Torellius. 21. βάσεις] βασις F; corr. Torellius 
(BD? οἷν. Torellius p. 432 ad 84, 19). 23. τῶν] scripsi;.z« F, 
uulgo. 24. τριγώνων] scripsi; ἐπιπεδᾳ F; τρέγωνα BD, ed, 
Basıl., Torellius. 26. ἡ] addidi. 27. κοιλὰ τ corr. B. 
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ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT, BA 
εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, ITZA ἐπίπεδα τμήματα τῆς 
συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, 
ὧν [el] βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
κυλίνδρῳ, καὶ τῶν ΑΕΒ, TZA τριγώνων. κοινὰ 
ἀφῃρήσθω τὰ AEB, TZA τρίγωνα. λοιπὴ οὖν ἡ 
ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT, BA 
εὐθειῶν καὶ τὰ AE, ΕΒ, ΓΖ, 24 ἐπίπεδα τμήματα 
μείξονά ἐστι τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἔκ τῶν παρ- 
αλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ AE, ΕΒ, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλληλόγραμμα, ὧν 
βάσεις μὲν al AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίν- 
down, ἴσα ἐστὶν τῷ ATBA παραλληλογράμμῳ καὶ τῷ 
Η χωρίῳ. λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπι- 
15 φάνεια ὑπὸ τῶν AI’, BA εὐθειῶν μείξων ἐστὶ τοῦ 
ΑΓΒ. παραλληλογφάμμου. 
ἀλλὰ δὴ ἔστω ἕλασσον τὸ Η χωρίον τῶν AE, EB, 
ΓΖ, Ζ4 ἐπιπέδων τμημάτων᾽ καὶ τετμήσϑω ἑκάστη 
τῶν AE, EB, ΓΖ, ZA περιφερειῶν δίχα κατὰ τὰ 
40 Θ, K, A, M σημεῖα. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al A®, ΘΕ, 
ΕΚ, KB, IA, AZ, ΖΜ, MA [τῶν δὲ AE, ΕΒ, ΓΖ. 
ZA ἄρα ἐπιπέδων τμημάτων ἀφαιρεῖται οὐκ ἔλασσον 
ἢ τὸ ἥμισυ τὰ 4ΘΕ, EKB, TAZ, ZMA τρίγωνα]. 
τούτου οὖν ἑξῆς γινομένου καταλειφϑήσεταί τινα τμή- 
25 ματα, & ἔσται ἐλάσσονα τοῦ Η χωρίου. καταλελείφϑω 
καὶ ἔστω τὰ A®, ΘΕ, ΕΚ, ΚΒ, ΓΑ, AZ, ΖΜ, ΜΔ. 


oa 


1 


© 


4. αἴ] deleo. βάσεις] βασ cum compendio ἐς uel ng F. 
τὸ] τῶ Ἐ, αὐτό] αὐτῷ F, sed corr. man. 1. 6. αφαιρησϑω 
F; corr. ΤΌΣΟΙ. AEB] EBF. 8. εὐϑειῶν] ευϑεια F. 

10. βάσεις ut lin. 4 Ε΄. 11. τῷ] om. F; corr. AB. 

12. βάσεις] βασις F; corr. BD. αὐτὸ τῷ] scripsi ex B; τῷ 
om. F, uulgo. 18. AT'AB Torellius. 16. AT'AB Torellius. 


-π- τ-τῖασ- 
‘ 
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maior igitur est superficies cylindrica lineis AI’, BA 
abscisa cum segmentis plans AEB, IZJ, quam 
superficies ex parallelogrammis, quorum bases sunt 
AE, EB lineae, altitudo autem eadem, quae cylindri 
est, et triangulis AEB, IZ4A composita [λαμβ. 4]. 
subtrahantur trianguli AEB, ΓΖ 4 communes. itaque 
quae relinguitur superficies cylindrica lineis AI, BA 


.abscisa cum segmentis plans AE, EB, ΓΖ, ZA, 


maior est superficie ex parallelogrammis composita, 
quorum bases sunt lineae 4E, EB, altitudo autem 
eadem, quae cylindri est. haec autem parallelogramma 
aequalia sunt parallelogrammo AI’BZ una cum spa- 
tio H [ex hypothesi]. itaque quae relinguitur super- 
ficies cylindrica lineis AI, BA abscisa, maior est 
paralleloegrammo AI’B4.') 

sed rursus sit spatium A minus segmentis planis 
AE, EB, ΓΖ, Z41. et secentur ambitus 4E, EB, ΓΖ, 
Ζ4 omnes in duas partes aequales punctis ©, K, A, M, 
et ducantur linese 4@, ΘΕ, ΕΚ, KB, Γ4, AZ, ZM, 
MA) quod si deinceps fecerimus, relinquentur seg- 
menta quaedam, quae minora erunt spatio H. relin- 
quantur et sint 40, ΘΕ, ΕΚ, KB, TA, AZ, ΖΜ, MA 
segmenta. similiter igitur?) demonstrabimus paralle- 


1) Quia ex bypothesi HSAE+EB-+-TZ+ 24 seg- 
mentis. 
2) Uerba, quae sequuntur: τῶν δέ lin. 21 — τρέγωνα lin. 
23 subditiua sunt. Archimedes tacite usus erat prop. 6 p. 24, 
6, ubi de ea ipsa re, de qua in uerbis subditiuis agitur 
Euclides citatur, demonstratione propria non addita; nec apud 
Archimedem quidquam inuenitur, unde colligatur 
A®E+EKB-+-TAZ+ZMAISHAEHEBH-TZ+ZA) 
praeterea offendunt particulae δέ et ἄρα coniunctae. 
8) Sc. ac supra p. 46, 8 ex Eucl. 1, 20; VI, 1. - 
Archimedes, ed. Heiberg. 1. 4 


a 


. 10 


15 


20 


25 
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ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ παραλληλόγφαμμα, ὧν βάσεις 
μὲν αἱ AO, ΘΕ, EK, ΚΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυ- 
λίνδρῳ, μείξονα ἔσται τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν al AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίν- 
dom. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AT, BA εὐϑειῶν καὶ τὰ AEB, TZA ἐπί. 
πεδα τμήματα πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΒ 4 παραλληλο- 
γράμμου ἐπίπεδον, ἀλλὰ καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια 
ἐκ. τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ 4Θ, 
ΘΕ, ΕΚ, KB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ 
τῶν ABEKB, TAZMA εὐθυγράμμων, κοινὰ ἀφ- 
ῃρήσϑω τὰ ABEKB, TAZMA εὐθύγραμμα λοιπὴ 
ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν 
AT, BA εὐϑειῶν καὶ τὰ 406, ΘΕ. EK, ΚΒ. ΓΑ, 
AZ, ΖΜ, MA ἐπίπεδα τμήματα μείξονά ἐστιν τῆς 
συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, 
ὧν βάσεις μὲν al AO, ΘΕ, ΕΚ, KB, ὕψος δὲ τὸ 
αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ τὰ δὲ παραλληλόγραμμα, ὧν βά- 
ses μὲν al AO, ΘΕ, ΕΚ, KB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
κυλίνδρῳ, μεέξονά ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίν- 
dem" καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AT, BA εὐθειῶν καὶ τὰ 46, ΘΕ, ΕΚ, 
KB, IA, AZ, ΖΜ, ΜΩ ἐπίπεδα τμήματα μείξονά 
ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ AE, 

1. τῶν παραλληλογραμμων F; corr. ed. Basil. βασις Es 


corr. BD. 3. τὰ παραλληλογραμμα F; corr. Cr., ed. Basil. 
Baoıs F. τῷ om. F. 7. ATAB Torellius. 9. βάσεις] 


βάσις F; F; corr. BD. ὧν βάσεις μέν in rasura F. 11. κονὰ 
ἢ corr. manus 2. 17. βασ cum compendio ἐς uel ns F; corr. 
18. τῷ om. FE. βασις F; corr. BD. 21. βάσεις 


ut lin. 17 F; corr. BD. αἴ om. F. 25. βάσεις ut lin. 17 
F; corr. BD. 


͵ 
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logramma, quorum bases sint A@, ΘΕ, ΕΚ, KB, alti- 
tudo autem eadem, quae cylindri est, maiora futura 
esse parallelogrammis, quorum bases sint lineae AE, 
EB, altitudo autem eadem, quae cylindri est. et quo- 
niam superficies cylindrica lineis 4T, BA abseisa cum 
segmentis planis 4EB, ΓΖ 4 terminum habet planum 
parallelogrammi AI’'B4, superficies autem ex paral- 
lelogrammis, quorum bases sunt lmese 40, ΘΕ, ΕΚ, 
KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est, et figu- 
ris rectilineis A®OEKB, TAZMA composita [et ipsa _ 
terminum παροὺ planum parallelogrammi 4ΚΓ8 Ζ, 
maior igitur est superficies cylindrica lineis AT, BA ᾿ 
abscisa cum segmentis planis AEB, ΓΖ. superficie 
ex parallelogrammis, quorum bases sunt linese 4®, 
ΘΕ, ΕΚ, KB, altitudo autem eadem, quee cylindri 
est, et figuris rectilineis A®OEKB, TAZMA eompo- 
sita (λαμβ. 4)].) subtrahantur figure A®EKB, 
TAZMA4 communes. itaque quae relinguitur super- 
ficies cylindrica lineis AT, BA abscisa cum segmen- 
tis planis 40, ΘΕ, ΕΚ, KB, IA, AZ, ZM, MA, 
maior est superficie cylindrica ex parallelogrammis 
composita, quorum bases sunt lineae 40, ΘΕ, ΕΚ, 
KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec 
autem parallelogramma maiora sunt parallelogrammis, 
quorum bases sunt lineae 4E, EB, altitudo autem 

1) Post εὐθυγράμμων lin. 11 aut a ansseriptore aut a libra- 
riis baec fere omissa esse puto: πέρας ἔχει τὸ τοῦ ATBA 
παραλληλογράμμου ἐπίπεδον, μείζων οὖν ἐστιν ἡ ἀποτεμνομένη 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT‘, Β4 εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, 
ΓΖ4 ἐπίπεδα τμήματα τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν 
παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ ΑΘ, ΘΕ, ἘΚ, ΚΒ, ὕψος 
δὲ “τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν 49ΕῈΚ8, TAZMA εὖθυ- 
γράμμων (cfr. p. 46---48). 

4 


πι’------- 
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ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλ- 
ληλόγραμμα, ὧν βάσεις μὲν al AE, ΕΒ, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, ἴσα ἐστὶν τῷ 4.24 ΓΒ παραλληλο- 
γράμμῳ καὶ τῷ H χωρίῳ᾽ καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα 


5 κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AT’, BA εὐϑειῶν καὶ 


τὰ 40, ΘΕ, ΕΚ, KB, IA, AZ, ΖΜ, MA ἐπίπεδα 
τμήματα μείζονά ἐστιν τοῦ 4ΓΒ 4 παραλληλογράμμου 
καὶ τοῦ H χωρίον. ἀφαιρεϑέντων δὲ τὰ 4Θ. ΘΕ, 
ΕΚ, KB, TA, AZ, ZM, MJ τμήματα τοῦ Η χωρίου. 


10 ἐλάσσονα. λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφά- 


νεια ὑπὸ τῶν AI, BA εὐθειῶν μείζων ἐστὶν τοῦ 
ΑΓΒ 4] παραλληλογράμμου. 


ιβ΄. 
᾿Εὰν ἐν ἐπιφανείᾳ κυλένδρου τινὸς ὀρϑοῦ δύο εὖ- 
15 ϑεῖαι ὦσιν, ἀπὸ δὲ τῶν περάτων τῶν εὐθειῶν ἀχϑῶ- 
δέν τινες ἐπιψαύουσαι τῶν κύκλων, οἵ εἰσιν βάδεις 
τοῦ κυλίνδρου, ἐν τῷ ἐπιπέδῳ αὐτῶν οὖσαι καὶ συμ- 
πέσωσιν, τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπό τε 
τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 


.20 μείξονα ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου τῆς με- 


ταξὺ τῶν εὐθειῶν τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. 
ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρθοῦ βάσις ὁ ABI κύκλος, 

καὶ ἔστωσαν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ δύο εὐϑεῖαι, ὧν 
πέρατα τὰ A, I" ἀπὸ δὲ τῶν A, I ἤχϑωσαν ἐπιψαύ- 
25 ουσαι τοῦ κύκλου ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι καὶ 
συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ H. νοείσϑωσαν δὲ καὶ ἐν τῇ 


2. βασις F. 3. 4418] FB*; AABT 0"; ATAB uulgo. 
παραλληλογραμμα FC. 8. ἀφαιρεϑέντω»] scripsi; ἀφαιρεϑεντα 
‚ uulgo. 10. Aoızov Εἰ; corr. Β. 12. 4Γ 48 Torellius. 
13. ıy' F. 16. βάσεις] βασ cum compendio ἐς uel ns F; corr.D. 
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eadem, quae cylindri est. itaque etiam superficies 
cylindrica lineis ΑΓ, BA abscisa et segmenta plana 
A®, ΘΕ, ΕΚ, KB, TA, AZ, ΖΜ, MA maiora sunt 
parallelogrammis, quorum bases sunt AE, EB lineae, 
altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec autem : 
parallelogramma aequalia sunt parallelogrammo AT'BA 
et spatio H [ex hypothesi]. itaque etiam superficies 
cylindrica lineis AT, BA abscisa cum segmentis pla- 
nis 490, ΘΕ, ΕΚ, KB, TA, AZ, ΖΜ, MA maior est 
parallelogrammo 4I'’BZ cum H spatio. subtrahantur 
autem segmenta 40, ΘΕ, ἘΚ, KB, TA, AZ, ZM, 
M 4 minora spatio H [p. 48, 25]. itaque quae relin- 
quitur superficies eylindrica lineis ΑΓ, B_1 absecisa, 
maior est parallelogrammo AI'’BA. 


x. 


Si in superficie eylindri recti duae lineae datae sunt, 
et & terminis linearum ducuntur lineae circulos con- 
tingentes, qui bases sunt cylindri, in plano circulorum 
positae, et concurrunt!), parallelogramma, quae lineis 
contingentibus et lateribus cylindri continentur, maiora 
erunt superficie cylindri, quae inter lineas est in su- 
perficie cylindri ductas. 

sit circulus ABI’ basis eylindri recti, et in super- 
ficie eius duae lineae datae sint, quarum termini sint 
A, T puncta. ab A, I’ autem punctis ducantur lineae 
circulum contingentes in eodem plano positae, et con- 
currant in puncto H. fingantur autem etiam in altera 


1) Prop, 10 p. 38, 18 erat: καὶ συμπίπτουσαι. 
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ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου ἀπὸ τῶν περάτων τῶν ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ δὐϑεῖαι ἠγμέναι ἐπιψαύουσαι τοῦ κύκλου. 
δεικτέον, ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 
5 μείξονά ἐστι τῆς κατὰ τὴν ABI περιφέρειαν ἐπιφα-. 
νείας τοῦ κυλίνδρου. 
ἤχϑω γὰρ ἡ ΕΖ ἐπιψαύουσα, καὶ ἀπὸ τῶν Ε, Ζ 
σημείων ἤχϑωσάν τινες εὐθεῖαι παρὰ τὸν ἄξονα τοῦ 
κυλίνδρου ἕως τῆς ἐπιφανείας τῆς ἑτέρας βάσεως. τὰ 
10 δὴ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν AH, 
HT καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείξονά ἐστι τῶν 
παραλληλογράμμων τῶν περιεχομένων ὑπό τε τῶν AE,. 
EZ, ZI καὶ τῆς πλευ- 
ρᾶς τοῦ κυλίνδρου [ἐπεὶ 


ν 4 
5 [ - γὰρ al ΕΗ, HZ τῆς 
K EZ μείξους εἰσίν. κοι- 
ναὶ προσχείσϑωσαν αἵ 

zZ, 2 


AE, ZT. ὅλαι ἄρα αἵ 

HA, HT μείξους εἰσὶν 
“ τῶν AE, ΕΖ, ZT]. ᾧ 
δὴ μείξονά ἐστιν, ἔστω 
τὸ K χωρίον. τοῦ δὴ 
Κὶ χωρίου τὸ ἥμισυ ἤτοι 
μεῖξόν ἐστι τῶν σχη- 
μάτων τῶν περιεχομέ- 
νῶν ὑπὸ τῶν AE, ΕΖ, 
ZT εὐθειῶν καὶ τῶν AA, AB, ΒΘ, ΘΓ περιφερειῶν 


20 A 


25 


1. περάτων τῶν] τῶν om. F; corr. Torellius. 2. Post ἐπι- 
φανείᾳ fortasse addendum est εὐθειῶν, cogitatione saltem. 
13. τῶν πλευρῶν Cr., ed. Basil., Torellius. 16. εἰσίν εἰναι ἘΠ; 
corr. B. novaı F; corr. manus 2 (ὃ). 
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basi eylindri a terminis linearum in superficie ducta- 
rum lineae eirculum contingentes ductae. demonstran- 
dum, parallelöjgramma, quae lineis contingentibus et 
lateribus cylindri contineantur, maiora esse superficie 
cylindrica in ambitu ABI’ posita. 

ducatur enim EZ linea contingens'), et a punctis 
E, Z ducantur lineae axi cylindri parallelae usque ad?) 
superficiem®) alterius basis. itaque parallelogramma, 
quae lineis 4H, HI et lateribus cylindri continentur, 
maiora sunt parallelogrammis, quae lineis AE, EZ, 
ΖΓ et latere cylindri continentur.*) quo igitur ma- 
iora sunt spatio, sit X spatium. itaque dimidium 
spatii K aut maius est figuris, quae lineis 4E, EZ, 
ZT et arcubus 44, AB, ΒΘ, ΘΙΓ continentur, aut 
non maius. sit prius maius. superficiei autem, quae 
composita est ex parallelogrammis in lineis ΑΕ, EZ, 


1) Post ἐπεψαύουσα lin. 7 Nizze addi uult: δέχα zundei- 
σης τῆς 4ΒΓ περιφερείας κατὰ τὸ B, et fortasse sic scripserat 
Archimedes. 

2) Archimedes ipse particula ἕως hoc modo non utitur; 
quare puto eam ἃ transscriptore pro ἔστε πρὸς uel μέχρι sup- 
positam esse (Quaest. Arch. p. 70). 

3) Puto Archimedem aut τῆς ἐπιφανείας omisisse aut τοῦ 
ἐπιπέδου scripsisse; neque enim apte commemoratur 7 ἐπι- 
φάνδια τῆς βάσεως, quasi ἡ βάσις solida sit. 

4) Nam EH-+ HZ> ΕΖ (Eucl. I, 20) 
AE+ZT=AE+ZT 
AHLHTSAE+FEZTZT 

itaque cum altitudo eadem sit, parallelogramma, quorum bases 
sunt 4H, HI‘, maiora sunt parallelogrammis, quorum bases 
sunt AE, EZ, ZI‘ (Eucl. VI, 1). sed quae in Graecis addita 
sunt uerba lin. 14—20, ualde mihi suspecta sunt, quia Archi- 
medes causam, qua nititur aliquid, praemittere solet, non postea 
addere. etiam in sequentibus fortasse quaedam addita, quae- 
dam mutata sunt. 


2 


- 
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ἢ οὔ. ἔστω πρότερον μεῖζον. τῆς δὲ ἐπιφανείας τῆς 
συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ τὰς" 
AE, EZ, ZI καὶ τοῦ AEZT τραπεξίου καὶ τοῦ 
κατενάντίον αὐτοῦ ἐν τῇ ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου 
ὅ πέρας ἐστὶν ἡ περίμετρος τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ 
κατὰ τὴν ΑΓ. ἔστιν δὲ καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς συγ- 
κειμένης ἐκ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου τῆς κατὰ 
τὴν ABI περιφέρειαν καὶ τῶν τμημάτων τοῦ τε ABF 
καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ πέρας ἡ αὐτὴ περίμετρος. 
10 αἱ οὖν εἰρημέναι ἐπιφάνειαι τὸ αὐτὸ πέρας ἔχουδαι. 
τυγχάνουσιν, ὅπερ ἐστὶν ἐν ἐπιπέδῳ, καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καί τινὰ μὲν περιλαμβάνει ἡ ἑτέρα 
αὐτῶν, τινὰ δὲ κοινὰ ἔχουσιν' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ 
περιλαμβανομένη' ἀφαιρεϑέντων οὖν κοινῶν τοῦ τε 
15 ABI τμήματος καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἑλάσσων 
ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἡ κατὰ τὴν ABI περι- 
φέρειαν τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἔκ τε τῶν παραλληλο- 
γράμμων τῶν κατὰ τὰς AE, ΕΖ, ΖΓ καὶ τῶν σχημάτων 
τῶν AEB, ΒΖΓ καὶ τῶν ἀπεναντίον αὐτῶν. ai δὲ τῶν 
20 εἰρημένων παραλληλογράμμων ἐπιφάνειαι μετὰ τῶν 
εἰρημένων δχημάτων ἐλάττους εἰσὶν τῆς ἐπιφανείας 
τῆς συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ 
τὰς AH, ΗΓ [μετὰ γὰρ τοῦ K μείξονος ὄντος τῶν 
σχημάτων ἴσαι ἦσαν αὐτοῖς]. δῆλον οὖν, ὅτι τὰ παρ- 
αλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν AH, ΓῊ καὶ 
τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείξονά ἐστι τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κυλίνδρου τῆς κατὰ τὴν ABI περιφέρειαν. εἰ δὲ 
un ἐστι μεῖξον τὸ ἥμισυ τοῦ K χωρίου τῶν εἰρημένων 


οι 


8. τραπεξειου F. A. κατεναντίον] ἀπεναντίον)"ἡ ἐν τῇ om. 
F; com. A. 18. ἐλάσσων) ελασσῶ F. 17. περιφερείας F per 
compendium; corr. A. 19. AEB, ΒΖΓ] AE, EB, BZ, ZT’ F; 
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ZT positis et trapezio 4EZI! et trapezio ei opposito, 
quod in altera basi est cylindri, terminus est perime- 
trus parallelogrammi in linea AI’ positi. eadem autem 
perimetrus terminus est superficiei compositae ex super- 
fieie cylindri in ambitu ABI" posita et segmento 
ABI et segmento ei opposito. itaque superficies, quas 
commemorauimus, eundem terminum habent in plano 
positum, et utraque in eandem partem caua est, et 
altera earum quaedam comprehendit, quaedam cum 
‚altera communia habet. minor igitur ea est, quae 
comprehenditur [λαμβ. 4]. si igitur segmentum ABI’ 
et segmentum ei oppositum utrique communia sub- 
trahimus, minor est superficies cylindri in ambitu 4BI’ 
posita superficie composita ex parallelogrammis in 
lineis ΑΕ, EZ, ZT positis et figuris AEB, ΒΖΓ et 
figuris iis oppositis. sed superficies parallelogrammo- 
rum, quae commemorauimus, cum figuris 4EB, ΒΖΓ 
et figuris iis oppositis minores sunt superficie com- 
posita ex parallelogrammis in lineis 4H, HT’ positis.') 
quare adparet, parallelogramma, quae lineis 4H, ΓΗ 
et lateribus cylindri contineantur, maiora esse super- 
ficie eylindri in ambitu 4 BI’ posita. — sin non maius 
est dimidium spatii X figuris, quas commemorauimus, 


1) Nam parallelogr. 
AH - HI' = parallelogr. AE-+ EZ--ZTI'+K (ex hypothesi), 
et4K > AEBA + BZT'; itaque K> AEBA--BZI'® cum 
figuris 118 oppositis. sed uerba sequentia lin. ‚23—24 suspects 
sunt; cefr. p. 55 not. 4; praeterea offendit αὐτοὶς (h. ὁ. τοῖς 
παραλληλογράμμοις toig κατὰ τὰς AH, HT’) pro αὐτῇ (h. 6. 
superficiei ex 118 compositae; lin. 24). 


corr. ed. Basil. „et ex Den in plani contentis ab arcubus 
et lineis rectis ae, eb, bf, fc“ 


58 ΠΕΡῚ ΣΑΦΙΡΑΣ KAI KTAINAPOT A, 


σχημάτων, ἀχϑήσονται εὐθεῖαι ἐπιψαύουσαι τοῦ τμή- 
ματος, ὥστε γενέσϑαι τὰ περιλειπόμενα σχήματα ἐλάσ- 
σονα τοῦ ἡμίσους τοῦ K, καὶ τὰ ἄλλα κατὰ τὰ αὐτὰ 
τοῖς ἔμπροσϑεν δειχϑήσεται. 


ὅ τούτων δὲ δεδειγμένων φανερόν ἐστιν [ἐκ τῶν 
προειρημένων], ὅτι, ἐὰν εἰς κῶνον ἰσοδκελῆ πυραμὶς 
ἐγγραφῇ. ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τὴς βά- 
σεως ἐλάσσων ἐστὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείς, ὃ 

[ἕκαστον γὰρ τῶν περιεχόντων τὴν πυραμίδα τρι- 

10 γώνων ἔλασσόν ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς με- 
ταξὺ τῶν τοῦ τριγώνου πλευρῶν" ὥστε καὶ ὅλη ἡ 
ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου χωρὶς τῆς βάσεως.] 

καὶ ὅτι, ἐὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς πδρι- 

16 γραφῇ. ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως 
μείξων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου χωρὶς τῆς βά- 
σεως [κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ]. | 

φανερὸν δὲ ἐκ τῶν ἀποδεδειγμένων, ὅτι τε, ἐὼν 
εἰς κύλινδρον ὀρϑὸν πρῖσμα ἐγγραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια 

20 τοῦ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκει- 
μένη ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου χωρὶς 
τῆς βάσεως" 

[ἔλασσον γὰρ ἕκαστον παραλληλόγραμμον τοῦ πρίσ- 
ματός ἐστι τῆς “ad” αὑτὸ τοῦ κχυλίνδρον ἐπιφα- 

25 veles.] 


1. τμήματος] Nizze; σχηματος F, uulgo; κύκλου σχήματος 
ed. Basil., Torellius. 3. κατά] addidi; om. F, uulgo. ; δὲ] 
scripsi; δὴ F, uulgo. ἐστιν ἐκ] scripsi; emı μὲν F, uulgo. 
10. ἐλασσων F; corr. C. 11. ἡ] addidi; om. F, uulgo. 16. 
μειξω F. 


[4 
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ducentur lineae segmentum contingentes, ita ut figurae 
relictae minores sint dimidio spatii X [prop. 6 p. 23, 
6]. et cetera eodem modo, quo supra [prop. 11 p. 49], 
demonstrabuntur. 

His autem demonstratis adparet!), si cono aequi- 
crurio inscribatur pyramis, superficiem pyramidis prae- 
ter basim minorem esse superficie conica. 

[nam unusguisque triangulorum pyramidem com- 
prehendentium minor est superficie coniea, quae est 
inter latera trianguli [prop. 9]; quare etiam tota su- 
perficies pyramidis praeter basim minor est coni guper- 
ficie praeter basim]. 

et, si circum conum aequierurium pyramis cirecum- 
scribatur, superficiem pyramidis praeter basim maiorem 
esse coni superficie praeter basim [prop. 10].?) 

adparet autem ex iis, quae demonstrauimus, et, si 
cylindro recto prisma inscribatur, superficiem prismatis 
ex parallelogrammis compositam minorem esse super- 
ficie cylindri praeter bases.’) | 

[nam unumquodque parallelogrammum minus est 
cylindri superficie ad id pertinenti] [prop. 11].*) 


) ἐκ τῶν προειρημένων subditiua esse puto, quia idem 
iam dictum est uerbis praecedentibus: τούτων δοδειγμένων. 

2) κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ (h. 6. propter sequentem pro- 

ositionem) Archimedea esse non puto, maxime ob ἐκεένῳ (h. e. 
ılli proportioni, qua nitebatur lemma praecedens) obscure et 
neglegenter dietum. 

3) Archimedes 816 et pag. 60 linn. 4, 7, 17 scripserat τῶν 
βάσεων (Qu. Arch. p. 78). 

4) Hanc demonstrationem et similem supra lin. 9—18 sub- 
ditiuas esse suspicor; turbant enim sententiarum nexum (τε — καί 
lin. 18—60, 1), nec intellegitur, aut cur additae sint, cum supra 
dietum sit: φανερὸν ἐκ τῶν δεδειγμένων (p. 58, 5 et 18), aut 
. cur Archimedes, si ens addere uoluerit, non ceteris duobus lem- 
matis etiam (p. 58, 14; p. 60, 1) demonstrationes adiunxerit. 
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καὶ ὅτι; ἐὰν περὶ κύλινδρον ὀρϑὸν πρῖσμα ἄερι- 
γραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλ- 
ληλογράμμων συγκειμένη μείξων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῆς βάσεως. | 

5b og. 

Παντὸς κυλίνδρου ὀρϑοῦ ἡ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς 
βάσεως ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς δια- 
μέτρου τῆς βάσεως τοῦ κυλίνδρου. 

10 ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρϑοῦ βάσις ὁ Α κύκλος, 
καὶ ἔστω τῇ μὲν διαμέτρῳ τοῦ A κύκλον ἴση ἡ ΓΖ, 
τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κυλίνδρου ἡ EZ’ ἐχέτω δὲ μέσον 

λόγον τῶν AT, ΕΖ ἡ Η, καὶ κείσϑω κύκλος, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ Η ὁ B. δεικτέον. ὅτι ὃ 

16 Β κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου χωρὶς 
τῆς βάσεως. 

εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσος, ἤτοι μείξων ἐστὶ ἢ ἐλάσσων. 
ἔστω πρότερον, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. δύο δὴ μεγεϑῶν 
ὄντων ἀνίσων τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ κυλένδρου καὶ 

20 τοῦ Β κύκλου δυνατόν ἐστιν εἰς τὸν Βὶ κύκλον ἰσό- 
πλευρὸν πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι, 

ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου 
πρὸς τὸν B κύκλον. νοείσϑω δὴ περιγεγραμμένον καὶ 

25 ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν A κύκλον περιγεγράφϑω 
εὐθύγραμμον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B περιγεγραμμένῳ, 
καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τοῦ εὐθυγράμμου πρῖσμα᾽ ἔσται 

1, καί om, F, corr. B. ὅ. ιδ΄ F. 12. eyero F; corr. 


ΒΟ" 19. ανισσων F. 21. ἐγγράψαι] alterum y in F supr& 
scriptum est manu 1. 
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et, si circum cylindrum rectum prisma circum- 
scribatur, superficiem prismatis .ex parallelogrammis 
composita maiorem esse cylindri superficie praeter 
bases') [prop. 12]. 


XI. 


Cuiusuis cylindri recti superficies praeter bases!) 
aequalis est circulo, cuius radius media est proportio- 
nalis ?) inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.?) 

sit A eirculus basis cylindri recti, et sit linea ΓΖ 
aequalis diametro circuli A, et linea EZ aequalis la- 
teri eylindri. lines autem H media sit proportionalis?) 
inter ΖΓ, EZ lineas. et ponatur B circulus, cuius 
radius aequalis sit lineae H. demonstrandum, circu- 
lum B aequalem esse superficiei cylindri praeter bases.') 

nam nisi aequalis est, aut maior est aut minor. 
sit prius, si fieri potest, minor. datis igitur duabus 
magnitudinibus inaequalibus, superficie eylindri et cir- 
culo B, fieri potest, ut circulo B inscribatur polygo- 
num aequilaterum, et aliud circumscribatur, ita ut poly- 
gonum circumscriptum ad inscriptum rationem minorem 
habeat, quam superficies cylindri ad circulum B [prop. 5]. 
fingatur igitur circumscriptum et inscriptum circulo B, 
et circum A circulum circumscriptum polygonum si- _ 
mile figurae circum B circulum circumscriptae*), et 


1) Archimedes hic et linn. 4, 7, 17 scripserat τῶν βάσεων 
(Qu. Arch. p. 73). 

2) Archimedes hic et lin. 12—13 scripsit μέση ἀνάλογόν 
ἔστι (Quaest. Arch. p. 70). 

3) Hanc propositionem ut tertiam decimam citat Pappus I 
p. 394, 11. 

4) Lin. 24sq. Archimedes scripserat: ψνοεέσϑω δὴ εἰς τὸν B 
κύκλον περιγεγραμμένον καὶ ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν A 


oO 


15 


20 


25 
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δὴ περὶ τὸν κύλινδρον περιμεγραμμένον. ἔστω δὲ καὶ 
τῇ περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγράβμου τοῦ περὶ τὸν A κύ- 
κλον ἴση ἡ KA, καὶ τῇ ΚΖ. ἴση ἡ AZ τῆς δὲ TA 
ἡμίσεια ἔστω ἡ IT. ἔσται δὴ τὸ KAT τρίγωνον 
ἴσον τῷ περιγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ περὶ τὸν A κύ- 
κλον [ἐπειδὴ βάσιν μὲν ἔχει τῇ περιμέτρῳ ἴσην, ὕψος 
δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 κύχλου], τὸ δὲ ΕΑ 
παραλληλόγραμμον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος τοῦ 
περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου [ἐπειδὴ περιέχεται 
ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλένδρου καὶ τῆς ἴσης τῇ περι- 
μέτρῳ τῆς βάσεως τοῦ πρίσματος]. κείσϑω δὴ τῇ ΕΖ 
ἴση ἡ EP. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ΖΡ 4 τρέγωνον τῷ EA 
παφαλληλογράμμῳ, ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσ- 
ματος. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ εὐθύγραμμα τὰ περὶ 
τοὺς A, Β κύκλους περιγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον [τὰ εὐθόγραμμα)], ὅνπερ αἱ ἐκ τῶν κέντρων 
δυνάμει. ἕξει ἄρα τὸ KTA τρίγωνον πρὸς τὸ περὶ 
τὸν B κύχλον εὐθύγραμμον λόγον, ὃν ἡ TA πρὸς 
τὴν Η δυνάμει [ai γὰρ TA, H ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἐκ τοῦ 
κέντρου]. ἀλλ᾽ ὃν ἔχει λόγον ἡ TA πρὸς H δυνά- 
μξι, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον ἡ TA πρὸς ΡΖ μήκει [ἡ 
γὰρ Η τῶν TA, ΡΖ μέση ἐστὶ ἀνάλογον διὰ τὸ καὶ 
τῶν IA, EZ’ πῶς δὲ τοῦτο; ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν AT τῇ TT, ἡ δὲ PE τῇ ΕΖ, διπλασία ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῆς TA, καὶ ἡ PZ τῆς ΡΕ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
ΓΖ πρὸς AT, οὕτως ἡ ΡΖ πρὸς ΖΕ. τὸ ἄρα ὑπὸ 


1. δέ] scripsi; δὴ F, uulg. ὅ. τῷ] το Β. 19. τὴν H] 
τὸ H F. ἐκ τοῦ κέντρου] per compendium FC, quod in loco 
interpolato ferendum est; ἐκ τῶν κέντρων uulgo; „ex centris“ 

20. πρὸς Η] πρὸς τὴν H ed. Basil., Torellius. 25. ὡς 


ἡ ΓΔ F; ὡς ἡ AT uulgo,. 
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in eo construatur prisma; erit igitur circum cylindrum 
circumscriptum. praeterea autem aequalis sit linea KA 
perimetro figurae rectilineae circum 4 circulum cir- 
eumscriptae, et linesae Καὶ 4 aequalis AZ lines; lineae 

autem I'’/ dimidium sit 


2 2. 4 T Tinea. itaque triangulus 
| KIT aequalis erit figurae 
r ‘eircum A circulum circum- 


scriptae!), parallelogram- 
mum autem EA superficiei 
prismatiscircum cylindrum 
2 @ircumseripti.”) ponatur 


igitur lineae EZ aequalis 
EPlinea. itaquetriangulus 

ZPA aequalis est paralle- 
\o® logrammo EA [Eucl. 1,41]; 
‚etiam superficiei 


Drismatis. et quoniam si- 
miles sunt figurae rectilinese circum A, B circulos cir- 
cumscriptae, eandem rationem habebunt?), quam radıi 
quadrati [u. Eutocius]. habebit igitur triangulus KT 4A 
ad figuram rectilineam ceircum B circulum circumserip- 
tam eandem rationem, quam T4?: H? [quia TA, H 
radiis aequales sunt ex hypothesi]. 


κύκλον περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B περιγεγραμμένῳ:; 
u. Eutocius. 

1) Quia basis K 4 aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem IT aequalis radio circuli 4 siue radio minori ἢ polygoni; 
cfr. Zeitschr. f. Math. u. Physik, hist.-litt. Abth. X p. 180 
nr. 12: 

2) Quia basis EZ aequalis est perimetro polygoni, quod 
prismatis basis est, altitudo autem AZ aequalis lateri oylindri. 

3) τὰ εὐθύγραμμα lin. 16 deleri uoluit Torellius, probante 
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τῶν ΓΖ, ΕΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν TA, ΡΖ. τῷ δὲ 
ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΕΖ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ H. καὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν TA, ΡΖ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς H. ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ TA πρὸς Η, οὕτως ἡ Η πρὸς ΡΖ. ἔστιν 

ὅ ἄρα, ὡς ἡ TA πρὸς ΡΖ, τὸ ἀπὸ τῆς TA πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς H. ἐὰν γὰρ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, 
ἔστιν, ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, τὸ ἀπὸ τῆς πρώ-. 
της εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας εἶδος τὸ ὅμοιον 
καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένον]. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ 
10 TA πρὸς ΡΖ μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ ΚΤ A τρίγωνον 
πρὸς τὸ PAZ [ἐπειδήπερ ἴσαι εἰσὶν αἱ KA, AZ). τὸν 
αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ KTA τρίγωνον πρὸς τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένον, 
ὅνπερ τὸ TKA τρίγωνον πρὸς τὸ ΡΖ ΔΑ τρίγωνον. 
15 ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ Z AP τρίγωνον τῷ περὶ τὸν Β κύκλον 
περιγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ. ὥστε καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ πρίσματος τοῦ περὶ τὸν A κύλινδρον περιγεγραμ- 
μένου τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν Β κύκλον ἴση ἐστί. 
καὶ ἐπεὶ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ 
80 τὸν Βὶ κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ κύκλῳ 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ A κυλίνδρου πρὸς τὸν 
Β κύκλον, ἐλάσσονα λόγον ἕξει καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
πρίσματος τοῦ περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου 
πρὸς τὸ εὐθύγφαμμον τὸ ἐν τῷ κύκλῳ τῷ Β ἐγγεγραμ- 
25 μένον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου πρὸς τὸν Β 
κύκλον. καὶ ἐναλλάξ' ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ 
ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 
τὸν κύλινδρον μείζων οὖσα δέδεικται τῆς ἐπιφανείας 


2. ἀπὸ H] FBC; ἀπὸ τῆς Hu 5. ὡς ἡ] ὡς om. 
F; corr. AC. τὸ ἀπό] οὕτως τὸ ἀπό 4, ed. Basil., Torellius. 
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sed . 
Τ43: Η3 = T4:PZ) 
et 
T4:PZ=KT4:PAZ}%) 


quare triangulus Καὶ Τ Ζ ad figuram rectilineam circum 
B eirculum eircumscriptam eandem rationem habet, 
quam triangulus TK 2 ad triangulum PZA [u. Euto- 
cius]. aequalis igitur est triangulus ZAP figurae 
rectilineae cirum B circulum circumscriptae [Eucl. 
V, 9]. quare etiam superficies prismatis circum 4 
eylindrum circumscripti aequalis est figurae rectilineae 
circum B circulum circumscriptae. et quoniam figura 
rectilinea circum B circulum eircumscripta ad figuram 
eirculo inscriptam minorem rationem habet, quam su- 
perficies A cylindri ad B eireulum fex hypothesi], 
habebit igitur etiam superficies prismatis circum cylin- 
drum circumscripti ad figuram circulo B inscriptam 
minorem rationem, quam superficies cylindri ad B cir- 


Nizzio. et ex Eutocio adparet Archimedem scripsisse: τὸν αὖ- 
τὸν ἕξει λόγον, ὄνπδρ. 

1) Nam ex hypothesi est H? = 2Γ x ΕΖ οὐ 4“Γ .--2Τ 4, 
EZ = 4PZ; quare Η -- TAX ΡΖ, h.e. ΤΩ: H= H:PZ; 
tum u. Eucl. VI, 20 zoo. 2. demonstrationem subditiuam Ὁ. 62, 
lin. 21—p. 64, lin. 9 nimis uerbosam esse iam Nizze p. 57 not. 
ß intellexit; idem p. 270 uerba πῶς δὲ τοῦτο deleri uult sed 
u. Quaest. Arch. p. 74. 

2) Ex Eucl. VI, 1, quia ex hypothesi AZ = KA. 


7. τὸ ἀπό] FA; οὕτως τὸ ἀπό uullgo. 14. Τ ΚΩΊ KTA To- 
rellius. 24. ἐγγεγραμμένον] scripsi; γεγραμμενον Εἰ, uulgo. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. ὄ 
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τοῦ κυλίνδρου, τὸ δὲ ἐγγεχραμμένον εὐθύγραμμον. ἐν 
τῷ Β κύκλῳ ἔλασσόν ἐστι τοῦ Β κύκλου]. οὐκ ἄρα 
ἐστὶν ὁ Β κύκλος ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίν- 
δρου. — ἔστω δέ, εἰ δυνατόν, μείξων. πάλιν δὲ 
5 νοείσϑω εἰς τὸν B κύκλον εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμέ- 
νον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε τὸ περιγεγραμ- 
μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν 
ἢ τὸν B κύκλον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου, 
καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν A κύχλον πολύγωνον ὅμοιον 
10 τῷ εἰς τὸν Β κύκλον ἐγγεγραμμένῳ, καὶ πρῖσμα ἄἀνα- 
γεγράφϑω ἀπὸ τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ ἐγγεγραμμένου πολυ- 
γώνου. καὶ πάλιν ἡ ΚΩ͂ ἴση ἔστω τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
εὐθυγράμμου τοῦ ἐν τῷ A κύκλῳ ἐγγεγραμμένου, καὶ 
ἡ ZA ἴση αὐτῇ ἔστω. ἔσται δὴ τὸ μὲν KTA τρί- 
15 γωνον μεῖζον τοῦ εὐθυγράμμου τοῦ ἐν τῷ A κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένου [διότι βάσιν μὲν ἔχει τὴν περίμετρον 
αὐτοῦ, ὕψος δὲ μεῖζον τῆς ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου ἀγομένης καϑέτου), τὸ δὲ EA 
παραλληλόγραμμον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος 
20 τῇ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκειμένῃ [διότι περι- 
ἔχεται ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς ἴσης 
τῇ περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγφράμμου, ὅ ἐστι βάσις τοῖ 
πρίσματος]. ὥστε καὶ τὸ PAZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος" καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
25 εὐθύγραμμα τὰ ἐν τοῖς A, Β κύκλοις ἐγγεγραμμένα, 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν al ἐκ τῶν 
κέντρων αὐτῶν δυνάμει. ἔχει δὲ καὶ τὰ KTA, ZPA 


eyeı F; corr. B* 10. εγγεγραμμενον F; corr. B* 12. ἔστω 
ἐστι F; corr. A. 17. μειξων F, ut uidetur. κέντρου) κεντροῦυ 
πλευρας F; corr. Torellius. 22. 0] ös F; corr. ed. Basil. 


1. ἐγγεγραμμένον] scripai; γεγραμμενον F, uulgo. 7. Fa. 
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- 


culum. permutando igitur [prisma ad ceylindrum mi- 
norem rationem habet, quam figura circulo B inscripta 
ad B circulum]!), quod absurdum est [u. Eutocius]?). 
itaque fieri non potest, ut B circulus minor sit super- 
ficie eylindri. 

sit autem, si fieri potest, maior. rursus autem 
fingatur figura rectilinea circulo B inscripta et alia 
circumscripta, ita ut figura circumscripta ad inscrip- 
tam minorem rationem habeat, quam B eirculus ad 
superficiem cylindri [prop. 5], et inscribatur circulo 4 
polygonum simile polygono circulo B inscripto, et 
prisma in polygono circulo [47] inscripto construatur. 
et rursus lines Καὶ 1 aequalis sit perimetro figurae recti- 
lineae circulo A inscriptae, et linea ZA ei aequalis - 
sit. erit igitur triangulus Καὶ ΤΖ maior figura rectilinea 
circulo A inscripta°®), parallelogrammum autem EA 
aequale superficiei prismatis ex parallelogrammis com- 
positae.) quare etiam triangulus PAZ aequalis est 
superficiei prismatis [quia aequalis est parallelogrammo 
EA; p. 62, 12]. et quoniam figurae rectilineae cir- 
culis A, Z inscriptae similes sunt, eandem inter se 
rationem habent, quam radii circulorum quadrati [Eucl. 


1) Archimedes pro καὶ ἐναλλάξ᾽ ὅπερ ἀδύνατον p. 64, 26 
scripserat: ἐναλλὰξ ἄρα ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ πρῖσμα πρὸς τὸν 
κύλινδρον, ἥπερ τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν Β κύκλον πολύγωνον 
πρὸς τὸν Β κύκλον ὅπερ ἄτοπον, ut ex Eutocio adparet. 

2) Sequentia uerba p. 64, 26—66, 2 subditiug esse adparet 
ex Eutocio. 

8) Basis enim X 4 aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem /T, quae aequalis est radio circuli A, maior quam ra- 
dius minor polygoni. Uerba lin. 16—18 Archimedis non sunt; 
u. p. 62, 6. 

4) U. p. 63 not. 2. Quae sequuntur lin. 20—23 subditius 
sunt; efr. p. 62, 9. Ä 

δ: 
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τρίγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον, ὃν αἵ ἐκ τῶν κέντρων 
τῶν κύκλων δυνάμει. τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ A κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς 
τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β ἐγγεγραμμένον, καὶ τὸ 
5 ΚΤ Ζ τρίγωνον πρὸς τὸ AZP τρίγωνον. ἔλασσον δέ 
ἐστι τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ A κύκλῳ ἐγγεγφαμμέ- 
vov τοῦ ΚΤ Ζ τριγώνου. ἔλασσον ἄρα καὶ τὸ εὐϑύ- 
γραμμον τὸ ἐν τῷ Β κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τοῦ ZPA 
τριγώνου" ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος τοῦ 
10 ἐν τῷ κυλίνδρῳ ἐγγεγραμμένου" ὅπερ ἀδύνατον [ἐπεὶ 
γὰρ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ πεφιγεγραμμένον εὐϑύ- 
γραμμον περὶ τὸν Β΄ κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, 
ἢ ὁ B κύχλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλένδρου, 
καὶ ἐναλλάξ, μεῖξον δέ ἐστι τὸ περιγεγραμμένον περὶ 
15 τὸν B κύκλον τοῦ Β κύκλου, μεῖξον ἄρα ἐστὶν τὸ 
ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ B κύχλῳ τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
χυλένδρου. ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος. 
οὐκ ἄρα μείξων ἐστὶ ὁ Β κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κυλένδρου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. ἴσος ἄρα 
20 ἐστίν. 


εδ΄, 
Παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς χωρὶς τῆς βάσεως ἡ ἐπι- 
’ 3 ’ ᾿Ξ ς | w , 
φάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὐ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κώνου καὶ τῆς ἐκ τοῦ 
25 κέντρου τοῦ κύχλον, ὅς ἐστι βάσις τοῦ κώνου. 
ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις 6 A κύκλος, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρον ἔστω 7 I. τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κώνου 


. 16. μειξων F. 21. ιε΄ Ἐ, 482. ἡ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς 
βάσεως Pseudopappus. 23. ἐστέν idem. 24. Aöyov] ἀνάλο- 
γον idem. 25. ἐστιν idem. 
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X], 1]. sed etiam triangui XTA, ZPA eandem in- 
ter se rationem habent, quam radii circulorum qua- 
drati.!) itaque figura reetilinea circulo 4 inseripta ad 
figuram circulo B inseriptam. eandem rationem habet, 
qua triangulus KT A ad triaungulum AZP. miner 
autem est figura rectilinea cireulo 4 inseripta trian- 
gulo KTA. itaque etiam figura rectilinea circulo B 
inseripta minor est triangulo ZP_A; quare etiam super- 
ficie prismatis eylindro inseripti. quod fieri nequit.?) 
itaque fieri non potest, εὖ ceirculus B maior sit super- 
ficie eylindri. demonstratum. autem est, ne minorem 
quidem eum esse. itaque aequalis est. 


| XIV. | 
Superficies euiusuis coni aequicrurii praeter basim 
aequalis est circulo, cuius radius media proportio- 
nalis est?) inter latus coni et radium ceirculi, qui basis 
coni est.) 
sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus A, 
radius autem eius sit I’ linea. et lateri coni aequalis 


1) Nam XT4: ZPA= Td:ZP=T 4%: Ἠ" p.65 not. 1; 
sed TA lines aequalis est radio eirculi 4, H radio circuli B. 

2) Nam quomam figura circamı B citcumseripte ad figuram 
inscriptam minorem. rationem habet, quam circulus B ad saper- 
ficiem cylindri, et B circulus « figura circumscripta, erit etiam 
figura inscripfa maior superficie cylindri, et multo magis su- 
perfkcie prismatis (prop. 12 p. 58, 18). Sequentis uerba lin. 10-- 
17 deleo; cefr. p. 67 not. 2. ᾿ | 

3) Archimedem scripsisse puto lin. 23: μέση ἐστὶν ἀνάλογον : 
cfr. p. 61 not. 2. 

4) Hanc propositionem ut XIVwam citat Pappus I p. 890, 
16. sed uerbas ipsa Archimedis interpolator addidit, ut recte 
suspicatus est Hultschius; neque enim Pappi temporibus scripta 
Archimedis in lmguam eommunem conuersa eircumferebantur; 
hoc. enim post Eutocium demum factum est (Quaest. Arch. 
p. 77-13). 


Φ 
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ἔστω ion ἡ A, τῶν δὲ Γ, A μέση ἀνάλογον ἡ E. 
ὁ δὲ Β κύκλος ἐχέτω τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῇ E ἴσην. 
λέγω, ὅτι ὁ Βὶ κύκλος ἐστὶν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου χωρὶς τῆς βάσεως. --- εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσος, 
ἤτοι μείξων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω πρότερον ἐλάσσων. 
ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα N τε ἐπιφάνεια τοῦ κώνου 
καὶ ὁ B κύχλος, καὶ μείζων ἡ: ἐπιφάνεια τοῦ κώνου. 
δυνατὸν ἄρα εἰς τὸν B κύκλον πολύγωνον ἰσόπλευρον 
ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι ὅμοιον τῷ Eyyeyoau- 
10 μένῳ, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμέ- 
vov ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ κώνου πρὸς τὸν B κύκλον. νοείσϑω Om καὶ περὶ 
τὸν A κύκλον πολύγωνον περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ 
περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένῳ. καὶ ἀπὸ τοῦ περὶ 
16 τὸν A κύκλον περιγεγραμμένου πολυγώνου πυραμὶς 
ἀνεστάτω ἀναγεγραμμένη την αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα 
τῷ κώνῳ. ἐπεὶ οὖν ὅμοιά ἐστι τὰ πολύγωνα τὰ περὶ 
τοὺς A, B κύκλους περιγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν al ἐκ τοῦ κέντρου δυνάμει 
20 πρὸς ἀλλήλας, τουτέστιν ὃν ἔχει ἡ I πρὸς E δύναμει, 
τουτέστι ἡ I πρὸς A μήκει. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ Γ 
πρὸς A μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ περιγεγραμμένον πολύ- 
γῶνον περὶ τὸν A κύχλον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς 
πυραμίδος τῆς περιγεγραμμένης περὶ τὸν χῶνον [ἡ μὲν 
25 γὰρ Γ ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου καϑέτῳ ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου, ἡ δὲ I τῇ πλευρᾷ τοῦ κώ- 
γου" κοινὸν δὲ ὕψος ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου πρὸς 
τὰ ἡμίση τῶν ἐπιφανειῶν)Ὑ τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει 


ot 


11. ἔχειν] eyeı F; corr. BC* 15. τὸν A] scripsi; τὸ 4 F, 
uulgo. 19. 0»] ὧν Εἰ; corr. ΒΟ τῶν κέντρων ed. Basil., To- 
rellius; sed cfr. p. 62,19. 28. ἡμέση] διπλάσια Hauber, Nizze. 
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sit lines 7, et inter I, 4, lineas media proportionalis 
E linea. circulus autem B radium lineae ΕἾ aequalem 
habest. dieo, eirculum B aequalem esse superficiei 
coni praeter basim. Ä | 
nam si aequalis non est, aut maior est aut minor. 
prius minor sit. sunt igitur duse magnitudines in- 
aequales, superficies coni et B circulus, quarum maior 
est superficies coni. itaque fieri potest, ut eirculo Β 
polygonum aequilaterum inscribatur et aliud circum- 
sceribatur simile inscripto, ita ut polygonum eircum- 
scriptum ad inscriptum minorem rationem habeat, 
quam superficies coni ad B circulum [prop. 5]. finga- 


tur igitur polygonum circum A 

circulum circumseriptum simile 
polygono circum B cireumscripto. 

et in polygono circum 4 circulum 
circumscripto pyramis construatur 
eundem habens uerticem, quem 
habet conus. iam quoniam similia 
4 sunt polygona circum A, B 
circulos circumscripta, eandem habent rationem inter 
se, quam radii circulorum quadrati [p. 66, 24], id est, 
quam habet I”: E?, id est I’: 4 [Eucl. VI, 20 πόρ. 2]. 
sed quam rationem habet I’ad /, eam habet polygonum 
circumscriptum circum 4 circulum ad superficiem pyra- 
midis circum conum circumscriptae.!) eandem igitur 


" 


1) Nam polygonum circumscriptum aequale est triangulo, 
cuius basis est perimetro polygoni aequalis, altitudo autem 
linese I’ (p. 68 not. 1), et superficies pyramidis triangulo ean- 
dem basim habenti, altitudinem autem lineam 4 (prop. 8); tum 
u. Eucl. VI, 1; Zeitschr. f. Math. u. Physik XXIV p. 179 nr. 7. 
obscuritas uerborum proxime sequentium lin. 24—28 interpo- 
latori, non Archimedi imputanda est. 
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τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν A κύκλον πρὸς To εὐθύγραμ- 
μον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον καὶ αὐτὸ τὸ εὐθύγραμμον 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆρ πυραμίδος τῆς περιγεγφάμ: 
μένης περὶ τὸν κῶνον. ὥστε ἴση ἐστὸν ἡ ἐπιψάνεια 
τῆς πυραμίδος τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ πἰδρὶ τὸν Β κύχλον 
περιγεγριμμένω. ἐπεὶ σὖν ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν B πύμλον δριψεγραμμένον 
2009 τὸ ἐγγεγραμμένον, ἥπερ ἦ ἐπυφάνεια τοῦ κώνου 
πρὸς τὸν B κύκλον, ἐλάσσονά λόγον ἔξει ἡ ἐπιψάνεια 
τῆς πυραμίδος τῆς περὶ τὸν κῶνον πὲέριψεγραμμένην 
008 τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ B κύκλῳ ἐγγεγφαμε 
μένον, ἥπερ ἦ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν B κύ- 
κλον" ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ ἐπιφάνεια τῆς πυρα- 
μέδος μείξων οὖσα δέδεινται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου, 
τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμον ἐν τῷ Β κύκλῳ ἔλασ- 
σόν ἐστι τοῦ Β κύκλου]. οὐκ ἄρα ὃ B κύκλος ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου, ---- λέγω δή, ὅτι οὐδὲ 
μεέξων. εἰ yap δυνατόν ἐστυν, ἔστω μείξων. πάλιν 
δὴ νοείσϑα εἰς τὸν B κύϑλον πολύγωνον ἐγγεγραμ- 
μένον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε τὸ περιγεγραμ- 
μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάδσονὰ λόγον ἔχειν 
τοῦ, ὃν ἔχεε ὃ B κύχλορ πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
κώνου, καὶ εἰς ἐὸν A κύκλον νοείσθω ἐγγεγραμμένον 
πολύγωνον ὅμοιον εῷ εἰς τὸν Β κύκλον ἐγγεγρεμμένῳ" 
25 καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπ᾽ κὐτοῦ πυραμὶς τὴν αὐτὴν κορυφὴν 
ἔχουσα τῷ κώνῳ. ἐκεὶ οὖν ὅμουά ἐστι τὰ ἐν τοῖς A, Β 
κύκλοιρ ἐγγεγφαμμένα, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον πρὸς ἄλληλα, 
ὃν al ἐκ ἐῶν κέντρων δυνάμει πρὸς ἀλλήλας. τὸν αὖ- 
τὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, 


οι 


1 


Φ 


1 


a 


2 


Φ 


2. αὐτὸ τό] τὸ αὐτὸν cfr. tamen p. 74, 11; „eadem‘ Cr. 
6. περιγεγραμμένοι F. sAacco F; corr. BC*; fortasse ἐλάσσω 
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rattohem παροὺ figura rectilines circum 4 circulum cir- 
cumseripta ad figuram: circum B circumscriptam, quam 
haec ipsa figura!) ad superficiem pyramidis eircum conum 
citcuimseriptae. quäre superficies pyramidis aequalis est 
figurae reetilinesse circum B circulum cireumscriptae 
[Eucl. V, 9]. iam quoniam minorem rationem habet 
figura rectilinea circum B circulum circumscripta ad 
figuram inseriptam, quam superficies coni ad B cir- 
_ eulum, minorem rationem habebit superficies pyrami- 
dis eircum conum eircumscriptae ad figuram rectilineam 
tiroulo B inscriptam, quam superficies coni ad B cir- 
culum. quod fieri non potest.?) itagque fieri non pot- 
6st, ut B circulus minor sit superficie coni. — dico 
igitur, eim ne maiorem quidem esse. sit enim, Bi 
fieri potest, maior. rursus igitur fingatur circulo B 
polygonum inseriptum et aliud eircumseriptum, ita ut 
polygenum circumseriptum ad inscriptum minorem 
rationem habeat, quam B circulus ad superficiem coni 
[prop. 5}, et eireulo 4 fingatur polygonum inseriptum 
simile polygono circulo B inscripto. et in eo pyramis 
construätur eundem uerticem habens, quem habet co- 
aus. iam quoniam polygona circulis 4, Εἰ inscripte 
similia sunt, eandem habebunt rationem inter se, quam 
radii quadrati [Euel, XH, 1]. polygona igitur inter 


1) H. e. figur& reotilinea cirdcum 4 eirculum cirtumscripte, 
2) Nam superficies pyramidis maior est superficie coni 
(prop. 12 p. 58, 14), sed polygonum inscriptum minus circulo B. 


cum A. 11. εἐνγεγραμμενον ἘΞ. 16. ἐστι] Ἔσται per compen- 
dium F; corr. Torellius. 17. ἔσται] per comp. F. 18. δ 
scripsi; δὲ F, uulgo, 21. ἔχειν) εχει F; corr. BB 23. τόν 
zo FE. 26. xovo F. 28. τῶν] τ suprascripto ὦ F 


= 
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καὶ ἡ I πρὸξ τὴν A μήκει. ἡ δὲ Γ πρὸς τὴν I μεί- 
ξονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ A κύχλῳ 
ἐγγεγραμμένον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος 
τῆς ἐγγεγραμμένης εἰς τὸν κῶνον [ἡ γὰρ ἐκ τοῦ κέν- 
ὅ τρου τοῦ A κύκλου πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου μεέ- 
Eova λόγον ἔχει. ἥπερ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀγομένη 
κάϑετος ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου πρὸς τὴν 
ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου κάϑετον ἀγομένην 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου" μείξονα ἄρα λόγον ἔχει 
10 τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ A κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς 
τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ Β ἐγγεγραμμένον, ἢ αὐτὸ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμέδος. μεί- 
ἕξων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμέδος τοῦ ἐν τῷ 
Β πολυγώνου ἐγγεγραμμένον. ἐλάσσονα δὲ λόγον ἔχει 
16 τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν Βὶ κύκλον περιγεγραμμένον 
πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἢ ὁ B κύκλος πρὸς τὴν ἐπι- 
φάνειαν τοῦ κώνου. πολλῷ ἄρα τὸ πολύγωνον τὸ 
περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένον πρὸς τὴν ἐπιφά- 
νειαν τῆς πυραμέδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ ἐγγεγραμμένης 
20 ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ B κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφά- 
veiav τοῦ κώνου" ὅπερ ἀδύνατον [τὸ μὲν γὰρ περι- 
γεγραμμένον πολύγωνον μεῖξόν ἐστιν τοῦ Β κύκλου, 
ἡ δὲ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ. ἐλάσ- 
σων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου]. οὐκ ἄρα οὐδὲ 
25 μεέξων ἐστὶν ὁ κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου. 
ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. ἴσος ἄρα. 


7. πρὸς τὴν ἐπὶ ,ἶὴν πλευρὰν τοῦ ποϊυγώ»ον] ( om. F; corr. 
ed. Basil* 11. αὐτὸ τό] τὸ αὐτόν cfr. p. 72, 2 19. x0ovo 
F. 25. ὁ κύκλος] ὁ κύχλος B Torellius. 
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se eandem habent rationem, quam I’: 4 [Eucl. VI, 20 
πόρ. 2]. sed Γ΄: 1 maiorem rationem habet, quam 
polygonum eirculo 4 inscriptum ad superficiem pyra- 
midis cono inscriptae [u. Eutocius]. maiorem igitur 
rationem habet polygonum circulo A inscriptum ad 
polygonum circulo B inscriptum, quam hoc ipsum 
polygonum?!) ad superficiem pyramidis. maior igitur 
est superficies pyramidis polygono eirculo B inscripto. 
minorem autem rationem habet polygonum circum B 
circulum circumscriptum ad polygonum inscriptum, 
quam B circulus ad superficiem coni. multo igitur 
minorem rationem habet polygonum circum B cireu- 
lum circumscriptum ad superficiem pyramidis cono in- 
scriptae, quam B circulus ad superficiem coni. quod 
fieri non potest.?) itaque ne hoc quidem fieri potest, 
ut maior sit circulus [B] superficie coni. demonstra- 
tum autem est, eum ne minorem quidem esse. aequalis 
igitur est. | 


1) H. e. circulo A inscriptum. 

2) Nam polygonum circumscriptum maius est circulo B, 
sed superficies pyramidis inscriptae minor superficie coni (prop. 
12 p. 58, 5). sed quibus hoc ipsum continetur uerbis lin, 21 
—24 in suspicionem uocantur uerbis p. 64, 26 84. damnatis 
(p. 67 not. 2); cfr. 69 not. 2. 


σι 


10 


1ὅ 


20 


25 
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ξ΄. 

Παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
βάσιν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἡ πλευρὰ τοῦ κώνου 
πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις 6A κύκλος. ἔστω 
ὃΣ τῇ μὲν ἔκ τοῦ κέντρου τοῦ A ἴση ἡ B, τῇ 08 
πλευρᾷ τοῦ κώνου ἡ I. δεικτέον, ὅτι τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν A κύκλον, 
καὶ ἡ Γ πρὸς τὴν Β. 

εἰλήφϑω γὰρ τῶν B, Γ μέση ἀνάλογον ἡ E, καὶ 
ἐκκείσϑω κύκλος ὁ A ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
τῇ E. ὃ 4 ἄρα κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου [τοῦτο γὰρ ἐδείχϑη ἐν τῷ πρὸ τούτου] ἐδείχϑη 
δὲ ὁ 4 κύκλος πρὸς τὸν A κύκλον λόγον ἔχων τὸν 
αὐτὸν τῷ τῆς I πρὸς B μήκει [ἑκάτερος γὰρ ὁ αὐτός 
ἐστι τῷ τῆς Ε πρὸς Β δυνάμει διὰ τὸ τοὺς κύκλους 
πρὸς ἀλλήλους εἶναι, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τε- 
τράγωνα πρὸς ἄλληλα, ὁμοίως δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἔκ 
τῶν κέντρων τῶν κύκλων" εἰ γὰρ al διάμετροι, καὶ 
τὰ ἡμίση, τουτέστιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων. ταῖς δὲ ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὴν αἱ B, E]. δῆλον οὖν, ὅτι ἡ 
ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν A κύκλον τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν ἡ Γ' πρὸς B μήκει. 


ις΄. 
᾿Εὰν κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
τῇ βάσει, τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων ἐπι- 


φανείᾳ τοῦ κώνου ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 


1. ıs’ F. 24. ιζ΄ F. 26. ἐπιφανεί δ] τῇ τὴ ἐπιφανεια F; 
corr. ed. Basil.; τη om. Pseudopappus. . ἐστὶν ıdem. 
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ΧΥ.. 


Superficies cuiusuis coni aequicrurii ad basim ean- 
dem rationem habet, quam latus coni ad radium ba- 
sis coni. 


sit conus aequicrurius, cuius basis circulus 4. sit 

autem B linea aequalis radio circuli 4, I autem 

aequalis lateri coni. demonstrandum, superficiem coni 

ad A circulum eandem rationem 

habere, quam I’ linea ad B lineam. 

sumatur enim media proportio- 

| nalis inter B, Γ lineas linea E, et 

| ponatur circulus / radıum lineae 

E aequalem habens. itaque cir- 

AET coulus 4 aequalis est superficiei 

coni [prop. 14]. demonstratum 

autem est, 4 circulum ad 4 cir- 

culum eam rationem habere, quam 

T' lines ad B lineam [prop. 14 

Ρ. 59, 20 sq.].‘) adparet igitur, superficiem coni ad 

4 circulum eandem rationem habere, quam I’ linea 
ad lineam B. 


XVL 


Si conys aequicrurjius secatur plano basi parallelo, 
superficiei coni inter plana parallela positae. aequalis 
est circulus, cuius radius media proportionalis®) est 


1) Nam 4“ : Α = E’: B? (Eucl.XU,2) ee B: T=B?’:E? 
(Euel. VI, 20 πόρ. 2). 

2) Archimedes p. 78, 1 scripserat: μέση ἀνάλογόν ἐστι; cfr. 
p. 61 not. 2. 
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μέσον λόγον ἔχει τῆς τε πλευρᾶς τοῦ κώνου τῆς με- 
ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων καὶ τῆς ἴσης ἀμφο- 
τέραις ταῖς ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων τῶν ἐν τοῖς 
παραλλήλοις ἐπιπέδοις. 


ὅ ἔστω κῶνος, οὗ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον ἴσον 

u τῷ 48, καὶ τετμήσϑω παραλλήλῳ ἐπιπέδῳ τῇ βάδει, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὴν 4 Ε' ἄξων δὲ τοῦ κώνου ἔστω 

᾿ ἡ ΒΗ. κύκλος δέ τις ἐκκείσϑω, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 

} μέση ἀνάλογόν ἐστι τῆς τε AAN καὶ συναμφοτέρου τῆς 


10 2Ζ, HA. ἔστω δὲ κύκλος ὁ Θ. λέγω, ὅτι ὁ Θ κύ- 
κλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν 
ΖΕ, AT. 

ἐχκείσϑωσαν γὰρ κύκλοι οἵ A, K, καὶ τοῦ μὲν K 
κύκλου ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ ὑπὸ τῶν BAZ, 

15 Z τοῦ δὲ Α ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυ- 

νάσϑω τὸ. ὑπὸ BAH. ὁ μὲν ἄρα 

A κύκλος ‚Dos ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ 48ΒΓ κώνου, ὁ δὲ Κὶ κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ JEB. 

20 καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ κῶν BA, AH 

ἴσον ἐστὶ τῷ τὲ ὑπὸ τῶν BA, 
Ἔ AZ καὶ τῷ ὑπὸ τῆς ΑΧΊ καὶ Pr 

«μφοτέρου τῆς IZ, AR δι 

παράλληλον εἶναι τὴν AZ τί ἢ AH, 

25 4 ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AB, A.H δύ- 

ναται ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τλοῦ Δ. 
4 Ζ' κύκλου, τὸ δὲ ὑπὸ BI, ΨΩ | 
δύναται ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ K κύκλου, τὸ δὲ τ ὑπὸ 
τῆς IA καὶ συναμφοτέρου τῆς AZ, AH δύνατει τι ἡ 
- ;o 
1. re om. idem. 7. τοῦ) των, ut uidetur, FE. 8. ἡ] (prı\us) 


τ 
4 


Ὺ 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 19 


inter latus coni, quod inter plana parallela positum 
est, et lineam aequalem utrique simul radio circulo- 
rum in planis parallelis positorum.') 

sit conus eiusmodi, ut triangulus per axem eius 
positus aequalis sit triangulo ABI‘, et secetur plano 
basi parallelo, et efficiat [planum secans] sectionem 
AE. axis autem coni sit BH linea. ponatur autem 
ceirculus, cuius radius media sit proportionalis inter 
lineas 44 et IZ + HA, et sit circulus ©. dico, cir- 
cullum ® aequalem esse superficiei coni inter lineas 

ΔΕ, AT positae. 

ponantur enim ceirculi A, K, et radius circuli Καὶ 
quadratus aequalis sit BA >< IZ, radius autem cir- 
culi A quadratus aequalis BA>< AH. itaque circulus 
A aequalis est superficiei coni ABI, K autem cir- 
culus aequalis superficiei coni JEB [prop- 14]. et 
quoniam 


BA> AH= BA AZ + A442 4 ΑΗ) 


[u. Eutocius], quia IZ linea parallela est linese AH, 
sed radius circuli A quadratus = BA AH, radius 
autem circuli X quadratus = BA »« 1Z, radius autem 
eirculi @ quadratus = 41 »«ς (42 + AH) [ex hypo- 


1) Citat Pappus I p. 366, 28 sq.; sed totam hunc locum 
interpolatori tribuo; cfr. p. 69 not. 4. etiam uerba apud Pap- 
pum I p. 870, 12: ᾽διὰ τὸ αὐτὸ ᾿Δρχιμήδους ιξ΄ θεώρημα tum 
delenda sunt, etiam propter uitiosum numerum (cfr. Quaest. 
Arch. p. 154 not.). 


addidi; om. F, uulgo. 13. exxeiohos cum comp. ἐν uel 7» F. 
14. τῶν Β47] scripsi; τὸ Β42 F, uulgo*; βδξ ed. Basil., BA, 
AZ Torellius. 16. BA, AH Torellius. 
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ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Θ, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς && τοῦ κέν- 
τρου τοῦ A κύκλου ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν 
κέντρων τῶν K, Θ κύκλων. ὥστε καὶ ὁ A κύκλος 
iaog ἐστὶ roiz Κα, Θ κύκλοις, ἀλλ᾽’ ὁ μὲν A ἴσος ἐστὶ 

ὅ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ΒΑΓ κῴνου, ὁ δὲ K τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ABE κώγφυ. λοιπὴ ἄρα ἡ ἐκιφάνειᾳ τοῦ κώνου 
ἡ μεταξὺ τῶν παρᾳλλήλων ἐπιπέδων τῶν AE, AT 
ἴση ἐστὶ τῷ Θ κύκλῳ. 


10 [AHMMA.] 

[Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ BAH, καὶ διάμετρος 
αὐτοῦ ἔστω ἡ BH.. τετμήσϑω ἡ BA πλευρά, ὡς 
ἔτυχεν, κατὰ τὸ AI, καὶ διὰ τοῦ I ἤχϑω παράλληλος τῇ 
AH ἡ 469, διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ ΒΑ ἡ KA. λέγω, ὅτι 

16 τὸ ὑπὸ BAH ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ BAZ καὶ τῷ ὑπὸ 
AA καὶ συναμφοτέρου τῆς AZ, AH. ἐπεὶ γὰρ τὸ 
μὲν ὑπὸ BAH ὅλον ἐστὶ τὸ ΒΗ, τὸ δὲ ὑπὸ BAZ 
τὸ BZ, τὸ δὲ ὑπὸ AA καὶ συναμφοτέρου τῆς 1Z, 
AH ὁ MN& γνώμων (τὸ μὲν γὰρ ὑπὸ AAH ἴσον 

20 ἐστὶ τῷ KH διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ΚΘ παραπλήρωμα 
τῷ 1A παραπληρώματι, τὸ δὲ ὑπὸ AA, JZ τῷ AA), 
0Aov ἄρα τὸ ΒΗ, ὕπερ ἐστὶν τὸ ὑπὸ BAH, ἴσον ἐστὶ 
τῷ te ὑπὸ BAZ καὶ τῷ ΜΝΙ͂ γνώμονι, ὅᾳ ἐστιν 
ἴσος τῷ ὑπὸ AA καὶ συναμφοτέρου τῆς AH, AZ.) 


25 AHMMATA,. 
α΄. Οἵ κῶνοι ol ἴσον ὕψος ἔχοντες τὸν αὐτὸν ἔχουσι 
λόγον ταῖς βάσεσιν᾽ καὶ ol ἴσας ἔχοντες βάδεις τὸν 
ς fi ev 
αὑτὸν ἔχουσι λόγον τοῖς ὑψεόσιν. 


10. AHMMA om. F; add. Torellius. 15. BA, AH idem. 
B4, AZ idem. 16. AH] 44 F; corr. man. 2, ed. Basil. 


κα. οἷ 
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thesi], erit radius circuli A quadratus aequalis radiis 
circulorum K, ® quadratis. quare etiam 


A=K+ 0%) 


sed circulus A aequalis est superficiei coni BAT, 


K autem circulus aequalis superficiei coni ABE. ita- 
que quae relinquitur [Eucl, I xoıv. &vv. 3] superficies 
coni inter plana parallela 4E, AT’ posita, aequalis 
est .circulo ®.?) 


LEMMATA,. 


1. Coni eandem altitudinem habentes eandem ra- 
tionem habent, quam bases.?) et coni aequales bases 
habentes eandem rationem habent, quam altitudines.t) 


1) Nam circuli inter se eam habent rationem, quam radiü 
quadrati (Eucl. XII, 2); tum cfr. "Quaest. Archim. p. 48. 

2) Quod hic sequitur lemma subditiuum a Torellio ante 
propr, 16 transpositum est (Quaest. Arch. p. 72); hoc loco ha- 


8) Eucl. XI, 11: οἱ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντες κῶνοι καὶ 
κύλινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς al βάσεις. 

4) Eucl. XII, 14: of ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντες κῶνοι καὶ κύ- 
λινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ὕψη. 


17. BA, AH Torelliu. B4, 42 idem, 19. 14, AH idem. 
20. τὸ ke] τω ΚΘ ΡΝ. 22. BA, AH Torellius. 23. BA, 
AZ idem. yvouosı F; corr. Torellius. 28. λήμματα om. 
F; hoc et numeros add. Torellius. 26. of ἴσον], οἵ om. F. 


Archimedes, ed. Heiberg. 1. 6 


“ 
rn ..-. 
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β΄. ᾿ξὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παρὰ τὴν βάσιν, 
ἔστιν, ὡς ὁ κύλινδρος πρὸς τὸν κύλινδρον, ὃ ἄξων 
πρὸς τὸν ἄξονα. 


γ΄. Τοῖς δὲ κυλίνδροις ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν οἵ 
ὅ κῶνοι οἱ ἔχοντες τὰς αὐτὰς βάσεις τοῖς κυλίνδροις. 


δ΄. Καὶ τῶν ἴσων κώνων ἀντιπεπόνϑασιν al βάδειρ 
τοῖς ὕψεσιν. καὶ ὧν ἀντιπεπόνϑασιν αἵ βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν, ἴδοι εἰσίν. - . 


ε΄. Καὶ ol κῶνοι, ὧν al διάμετροι τῶν βάσεων 

10 τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσι τοῖς ἄξοσιν [τουτέστι τοῖς 

ὕψεσι], πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶν τῶν 
ἐν ταῖς βάσεσι διαμέτρων. 


ταῦτα δὲ πάντᾳ ὑπὸ τῶν πρότερον ἀπεδείχϑη. 


ιζ΄. 

1όῸ Ἐὰν ὦσιν δύο κῶνοι ἰσοσκελεῖς, ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου 
κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἡ τῇ τοῦ΄ ἑτέρου βάσει, ἡ δὲ ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου 
κάϑετος ἀγομένη τῷ ὕψει ἴση ἧ, ἴσοι ἔσονται οἵ 
κῶνοι. 


ὅ. κονοι F. 10. ἀαξουσιν F. 11. ἀλλήλους per comp. 
F, 14. ın F. 
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2. Si cylindrus plano basi parallelo secatur, erit, 
ut cylindrus ad cylindrum, ita axis ad axem.!) 

3. Eandem autem rationem, quam cylindri, habent 
coni easdem bases habentes, quas cylindri habent [et 
altitudinem aequalem].?) 

4. Et bases conorum aequalium in contraria pro- 
portione altitudinum sunt. et quorum bases in con- 
traria proportione altitudinum sunt, aequales sunt coni.?) 

5. Et coni, quorum basium diametri eandem ra- 
tionem habent, quam axes*), in tripla ratione dia- 
 metrorum basium sunt.) 

Haec autem omnia a prioribus demonstrata sunt. 


XVIL 


Si dati suni duo coni aequicrurü, alterius autem 
coni superficies aequalis est basi alterius, linea autem 
a centro basis [prioris coni]°) ad latus coni perpen- 
dicularis ducta aequalis est altitudini [alterius coni], 
coni aequales erunt. 


1) Eucl. XII, 18: ἐὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, ἔσται, ὡς ὁ κύλινδρος πρὸς τὸν 
κύλινδρον, οὕτως ὁ ἄξων πρὸς τὸν ἄξονα. 

2) Post τοῖς κυλένδροις Archimedes uix omiserat: καὶ ὕψος 
ἴσον, quae uerba addi uolunt Peyrardus, Hauberus, Nizzius. 
propositio ipsa apud Euclidem non legitur; sequitur autem ex 


3) Eucl. XII, 15: τῶν ἴσων κώνων καὶ κυλίνδρων ἀντιπε- 
πόνϑασιν al βάσεις τοῖς ὕψεσι. καὶ ὧν κώνων καὶ κυλένδρων 
ἀντιπεπόνϑασιν ai βάσεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι. 

4) Uerba τουτέστι τοῖς ὕψεσι transscriptori tribuenda esse 
uidentur. 

5) Eucl. XII, 12: οἵ ὅμοιοι (h. 6. quorum axes et diametri 
basium proportionales sunt; XI def. 24) κῶνοι καὶ κύλινδροι 
πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ἐν ταῖς βάσεσι δια- 
μέτρων. 

6) Ueri simile est, Archimedem hos duos conos diligentius 

6* 
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ἔστωσαν δύο κώνοι ἰδοσκελεῖς οὗ ABI, 4ΕΖ' 
καὶ τοῦ ΑΒΓ. ἡ μὲν βάσις ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ AEZ, τὸ 68 ὕψος τὸ AH ἴσον ἔστω τῇ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς βάσεως τοῦ Θ᾽ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ κώ- 
ὄνου, οἷον ἐπὶ τὴν AE, καϑέτῳ ἠγμένῃ τῇ ΚΘ. λέγω, 
ὅτι ἴσοι εἰσὶν ol κῶνοι. 
ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ βάσις τοῦ ABI’ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ AEZ [τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον], ὡς ἄρα ἡ τοῦ Β4Γ βάσις πρὸς τὴν τοῦ EZ 
10 βάσιν, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ AEZ πρὸς τὴν βάσιν 
τοῦ 4ΕΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ἰδίαν βά- 
σιν, οὕτως ἡ 4Θ πρὸς τὴν ΘΚ [ἐδείχϑη γὰρ τοῦτο, 
ὅτι παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
βάσιν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἡ πλευρὰ τοῦ κώνου 
16 πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως, τουτέστι ἡ IE 
πρὸς ΕΘ. ὡς δὲ ἡ EA πρὸς 9A, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς 
ΘΚ. ἰσογώνια γάρ ἐστι τὰ τρίγωνα. ἴση δέ ἐστιν ἡ 
ΘΧΑ τῇ AH). ὡς ἄρα ἡ βάσις τοῦ ΒΑΓ πρὸς τὴν 
βάσυν τοῦ AEZ, οὕτως τὸ ὕψος τοῦ AEZ πρὸς τὸ 
80 ὕψος τοῦ ABT. τῶν ΑΒΓ, AEZ ἄρα ἀντιπεπόν- 
ϑασιν al βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΑΓ 
τῷ AEZ κώνῳ. 
m. 
Παντὶ ῥόμβῳ ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένῳ ἴδος 
ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
ἑτέρου κώνου τῶν περιεχόντων τὸν ῥόμβον, ὕψος δὲ 


2 


a 


5. καϑετον F; corr. ed. Basil.* 10. οὕτως per comp. Εἰ; item 
lin. 12. 12.48] E®F; corr. man.2,B. ®XK]E supra scrip- 
tum man.2F. 15. n JE τουτεστι F; corr. ed. Basil.* 16. ΕΘ] 
dJ® Ἐς E supra scriptum man. 2; corr. Torellius. 01)®E 
F man. 2, Torellius. οὕτως per comp. F, ut lin. 19. E®] 
A®F man. 2,B, ed. Basil., Torellius. 283.9’ F. 24. κονων F. 
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sint duo coni aequicruri ABI, JEZ; et basis 
coni ABI’ aequalis sit superficiei coni 4 EZNaltitudo 
autem AH aequalis lineae ΚΘ a centro bass “ ad 
latus coni, uelut /E, perpendiculari ductae. « BI, 
nos esse aequales. e- 
nam quoniam basis coni ABI’ aequalis est super- 
2 ficiei coni JEZ, erit, ut basis 
coni ΒΑΓ ad basim coni JEZ, 
ita superficies coni IEZ ad ba- 
sim coni JEZ [Eucl. V, 7]. sed 
A ut superficies ad basim eiusdem 
coni, ἃ J® ad ΘΚ. itaque 
ut basis coni BAI' ad basım coni 
AEZ, ita altitudo coni IEZ ad 
49 4A altitudinem coni 4.ΒΓ.3) sunt igi- 
tur bases conorum ABI‘, AEZ 
K in contraria proportione altitu- 
dinum. aequalis igitur est conus 

BAT cono JEZ (Anuu. 4 p. 82). 


XVIH. 


Cuiuis rhombo°?) ex conis aequicruriis composito 
aequalis est conus basim habens superficiei alterius 
coni eorum, qui rhombum comprehendunt, aequalem, 


distinxisse; ea saltem uerba, quae in interpretatione addidi, 
uix omiserat; τοῦ ἑτέρου κώνου p. 82, lin. 18 addidit prop. 18. 
cfr. prop. 20; Quaest. Arch. p. 73. 
1) Nam 
superficies coni JEZ: basis coni JEZ = AE:E® (prop. 15); 
sed dJE:E90=®4:®K (Eucl. VI, 4, qua 4ΕΘ wOKA. 
2) Nam ΘΚ = HA ex hypothesi. 
3) Sc. solido (defin. 6 p. 8). 


S_ 
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ἴσον τῇ ἀκό' εῆς κορυφῆς τοῦ ἑτέρου κώνου καϑέτῳ 
ἀγομέμη ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου. 
σύ AM ῥόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ 
, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμεερον τὴν BI’ κύκλος, 
03 δὲ τὸ AA. ἐκκείσϑω δέ τις ἕτερος ὁ ΗΘΚ τὴν 
μὲν βάσιν ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABI κώνου ἴσην, 
τὸ ὃὲ ὕψος ἴδον τῇ ἀπὸ τοῦ A σημείου καϑέτῳ ἐπὶ 
τὴν AB ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἠγμένῃ. ἔστω δὲ ἡ 
AZ, τὸ δὲ ὕψος τοῦ ΘΗΚ κώνου ἔστω τὸ ® A‘ ἴδον 
10 δή ἐστιν τὸ ΘΑ τῇ AZ. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ κῶ- 
νος τῷ ῥόμβῳ. 
ἐκκείσϑω. γὰρ ἕτερος κῶνος ὁ ΜΝ Ξ' τὴν μὲν βά- 
sıv ἔχων ἴσην τῇ βάσει τοῦ ABI κώνου, τὸ δὲ ὕψος 
ἴσον τῇ AA. καὶ ἔστω τὸ ὕψος αὐτοῦ τὸ ΝΟ. ἐκεὶ 
15 οὖν ἡ NO τῇ AA ἴση ἐστίν, ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ NO 
πρὸς AE, οὕτως ἡ AA πρὸς AE. ἀλλ᾽’ ὡς μὲν ἡ 
AA πρὸς AE, οὕτως 6 48Γ 4 ῥόμβος πρὸς τὸν ΒΓ Ζ 
κῶνον ὡς δὲ ἡ ΝΟ πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως ὁ MNE 
κῶνος πρὸς τὸν BI A κῶνον [διὰ τὸ τὰς βάσεις av- 
20 τῶν εἶναι ἴσας]. ὡς ἄρα ὁ ΜΝΑΗ͂ κῶνος πρὸς τὸν 


N 
<> - | 
2 zZ o | N 


um 
BI’A4 xovov, οὕτως ὁ ABI'A ῥόμβος πρὸς τὸν BI A 
κῶνον. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ΜΝΗ͂ τῷ ABI'A ῥόμβῳ. 


8. ηγμένην, ut uidetur, F; corr. Torellius. 18. eyos F. 
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altitudinem autem aequalem lineae, quae a uertice alte- 
rius coni ad latus prioris coni!) perpendicularis du- 
eitur. 

sit rhombus ex conis aequiceruriis compositus 4.8 ΓΖ, 
cuius basis sit circulus circum BI' diametrum de- 
scriptus, altitudo autem 44. ponatur autem alius 
conus H®K basim habens superficiei coni ABI’ aequa- 
lem, altitudinem autem aequalem lineae a 7 puncto 
ad AB lineam uel eandem productam perpendiculari. 
sit autem “12 linea, altitudo autem coni OHK sit®4A 
linea. itaque ®A == AZ. dico, conum [Π Θ Κὶ] aequa- 
lem esse rhombo. 

ponatur enim alius conus MN, basim habens basi 
coni ABI’ aequalem, "ltitudinem autem aequalem 44 
lineae. et sit altitudo eius NO linea. iam quoniam 
NO = 44, erit [Eucl. V, 7] 

NO:dJE=A4:dE. 
sed 
A4A:AE= ABI A:BI 45), 

et 

NO: AE= MN#:BI4 [Anuu. 1 p. 80].) 
itaque \ 

MN#:BIA= ABI1:BTA. 


quare 
ΜΝΞ = ABTA4 [πὸ]. \, 9]. 


1) Cfr. p. 83 not. 6. 

2) Nam ABIT: ΒΓΖ τ ΜΕ: Ε4 (Anm. 1 ν. 80); quare 
componendo (Eucl. V, 18): ABT+-BT4:BT4=44:E4. 

3) Sequentia uerba lin. 19—20 transscriptori tribuo; neque 
enim intellegitur, cur Archimedes, si ad Jemma 1 lectorem re- 
uocare uoluit, lin. 18, ubi magis opus erat, praetermiserit. 


ABT] T' om. F; add. eadem manus(?). 16. οὕτως F, ut lin. 
17 et 18. 22. ΑΒΓ ῆ 4 om. F; add. man. 2. 
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᾿ καὶ ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
ΗΘΚ, ὡς ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI ΄ πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν, οὕτως ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ 
ΜΝΑ͂ [ἡ γὰρ βάσις τοῦ ABI ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
5 ΜΝΙῚ. ὡς δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν, οὕτως ἣ AB πρὸς τὴν ΒΕ, τουτέστι ἡ AI 
πρὸς AZ [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα]. ὡς ἄρα ἡ βάσις 
τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ ΝΜΗ͂, οὕτως ἡ AA 
πρὸς AZ. ἴση δὲ ἡ μὲν AA τῇ ΝΟ [ὑπέκειτο γὰρ]. 
10 ἡ δὲ 42 τῇ ΘΑ. ὡς ἄρα ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς 
τὴν βάσιν τοῦ ΜΝΗ͂, οὕτως τὸ ΝΟ ὕψος πρὸς τὸ 9A. 
τῶν ΗΘΚ, ΜΝΗ ἄρα κώνων ἀντιπεπόνϑασιν al βά- 
aeg τοῖς ὕψεσιν. ἴσοι ἄρα εἰσὶν ol κῶνοι. ἐδείχϑη 
δὲ ὁ MN# ἴσος τῷ 4ΒΓ4 "δόμβῳ. καὶ 6 ΗΘΚ 
16 ἄρα κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ 4ΒΓ4 60uße. 


υϑ΄. 

’Eav κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
τῇ βάσει, ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύχλου κῶνος ἀνα- 
γραφῇ κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον τῆς βάσεως, ὁ δὲ 

80 γενόμενος ῥόμβος ἀφαιρεϑῇ ἀπὸ τοῦ ὅλου κώνου, τῷ 
περιλείμματι ἴσος ἔσται κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων 
ἐπιπέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς βά- 
σεως ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ κώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

25 ἔστω κῶνος ἰσοσκελὴς ὁ ABI, καὶ τετμήσϑω ἐπι- 
πέδῳ παραλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν τὴν IE. 
κέντρον δὲ τῆς βάσεως ἔστω τὸ Ζ' καὶ ἀπὸ τοῦ περὶ 
διάμετρον τὴν NE κύκλου κῶνος ἀναγεγράφϑω κορυ- 


8, NM#] sieFBC*; MN ed. Basil., Torelliu. 10. A] 
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et quoniam superficies coni ABI’ aequalis est basi 
coni ΗΘΚ, erit, ut superficies coni ABI’ ad basim 
eiusdem coni, ita basis coni H®K ad basim coni 
ΜΝ 3.3) sed ut superficies coni 4BI’ad basim eiusdem 
coni, ita AB ad BE [prop. 15], ἢ. ὁ. 44 ad 4122) 
itaque ut basis coni ΗΘ Καὶ ad basim coni NM, ita 44 
ad 1Z. sed 44 == NO [ex hypothesil, et 42 = A 
[ex hypothesi]. itaque ut basis coni ΗΘΚ ad basim 
coni MN „5, ita erit NO altitudo ad ® A. conorum igitur 
ΗΘΚ, MN #bases in contraria sunt proportione alti- 
tudinum. quare coni aequales sunt [λημμ. 4 p. 82]. 
sed demonstratum est, conum MN,# aequalem esse 
rhombo ABI'A. itaque etiam ΗΠ ΘᾺ conus aequalis 
est rhombo ABI'A. Ä 


XIX. 


Si conus aequicrurius plano basi parallelo secatur, 
et in circulo inde orto conus construitur uerticem ' 
habens centrum basis, et rhombus inde ortus a toto 
cono subtrahitur, frusto relicto aequalis erit conus 
basim habens aequalem superficiei coni inter plana 
parallela positae, altitudinem autem aequalem lineae 
a centro basis a latus coni perpendiculari. 

sit conus’ aequicrurius ABI‘, et secetur plano basi 
parallelo, quod efficiat sectionem 4E. centrum autem ἡ 
basis sit Z. et in eirculo circum diametrum SE de- 

1) Nam basis coni MN aequalis est basi coni ABT (ex 


hypothesi). uerba lin. —5 Archimedis uix sunt. 
2) Nam ABE cv 422: tum u. Eucl. VI, 4. 


4® Torellius. ὡς] were F; corr. B. 12.. τῶν] του F. 
16. « F. 21. περιληματι F. 
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φὴν ἔχων τὸ Ζ. ἔσται δὴ ῥόμβος ὁ BAZE ἐξ ἰσο- 
σκελῶν κώνων συγκείμενος. ἐκκείσϑω δή τις κῶνος 

ὁ ΚΘΑ, οὗ ἡ μὲν βάσις ἔστω ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ 
μεταξὺ τῶν AE, AI, τὸ δὲ ὕψος, ἀχϑείσης ἀπὸ τοῦ 

ὄ » Ζ σημείου καϑέτου ἐπὶ 
τὴν 48 τῆς ΖΗ, ἔστω 

ἴσον τῇ ΖΗ. λέγω, ὅτι, 

4, ἐὰν ἀπὸ τοῦ ABI κώνου 

2 νοηϑῇ ἀφῃρημένος ὁ 

10. “4 zZ TI | BAZE ῥόμβος, τῷ περι- 


Κ΄ λείμματε Loos ἔσται 6 

M N ἐκκείσϑωσαν γὰρ δύο 
I. κῶνοι οἱ ΜΝΗ͂, OIIP, 

1ὅ N ὥστε τὴν μὲν τοῦ MNE 
2 p βάσιν ἴσην εἶναι τοῦ 
K ABI xovov τῇ ἐπιφανείᾳ, 

τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ZH 

„N [διὰ δὴ τοῦτο ἴσος ἐστὶν 

9 A ὃ ΜΝΕ κῶνος τῷ 4ΒΓ 
κώνῳ. ἐὰν yap ὦσι δύο κῶνοι ἰσοσκελεῖς, ἡ δὲ τοῦ 
ἑτέρου κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἦ τῇ τοῦ ἑτέρου βάσει, ἔτι 
δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ 
κώνου ἀγομένη κάϑετος τῷ ὕψει ἴση, ἴδοι ἔσονται οἵ 
25 κῶνοι], τὴν δὲ τοῦ ΟΠΡ κώνου βάσιν ἴσην εἷναι τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ ABE xwvov, ὕψος δὲ τῇ ZH [διὰ δὴ 
τοῦτο ἴσος ἐστὶν ὁ OIIP κῶνος τῷ BAZE ῥόμβφ᾽ 
τοῦτο γὰρ προαπεδείχϑη]. ἐπεὶ δὲ ἡ τοῦ 4ΒΓ κώνου 
ἐπιφάνεια σύγκειται ἔκ τε τῆς τοῦ BAE ἐπιφανείας 


20 


6. τῆς] τη FBC*. 10. περιλημματι F. 12. xovog F. 
27. τοῦτο] rovroıs F; corr. B*. 
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scripto construatur conus uerticem habens Z punctum. 
erit igitur BAZE rhombus ex conis aequicruriis com- 
positus. ponatur igitur conus K® A, cuius basis aequa- 
lis sit superficiei inter JE, AI’ positae, altitudo autem 
lineae ZH a Z puncto ad AB lineam perpendiculari 
ductae. dico, si rhombus BAZE a cono ABI ab- 
latus fingatur, conum ® KA aequalem futurum esse 
frusto relicto. 


ponantur enim duo coni MN#, OIIP, ita ut basis 
coni MN, aequalis sit superficiei coni ABT, altitudo 
autem lineae ZH'), basis autem coni OIIP aequalis 
superficiei coni JBE, altitudo autem lineae ZH.) 


sed quoniam superficies coni ABI’ composita est 
ex superficie coni BAIE et superficie inter ΔΕ, AI' 
posita, superficies autem coni ABI’ aequalis est bası 


1) Quaest. Arch. p. 75 dixi lin. 21—25 subditiuas mihi 
uideri esse, quippe quae nihil contineant nisi inutilem et ab 
Archimedis consuetudine abhorrentem repetitionem prop. 17; 
sed etiam lin. 19—21, quibus interpositis praue interrampitur 
constructio, et membra ab ὥστε lin. 15 pendentia et per μέν 
lin. 15-- δέ lin. 25 coniuncta uiolenter disiunguntur, inter- 
polatori tribuo. 

2) Ex iis, quae not. 1 de uerbis similibus lin. 19—25 dixi, 
ueri simile fit, etiam uerba, quae hoc 1000 sequuntur lin. 26 
διὰ δὴ — 28 προαπεδείχϑη, interpolatori deberi. 


10 


1ὅ 


20 


25 
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καὶ τῆς μεταξὺ τῶν AE, AI, ἀλλ᾽ ἡ μὲν τοῦ 4ΒΓ 
κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ ΜΝΙ͂ κώνου, 
ἡ δὲ τοῦ ABE ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν τῇ βάσει τοῦ 
ΟΠΡ, n δὲ μεταξὺ τῶν AE, AI ἴση ἐστὶ τῇ βάσει 
τοῦ ΘΚΑ, ἡ ἄρα τοῦ ΜΝΗ͂ βάσις ἴση ἐστὶ ταῖς βά- 
oscıw τῶν OK A, OIIP. καί εἰσιν ol κῶνοι ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψος. ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ ὁ ΜΝΙ͂ κῶνος τοῖς 
®KA, OIIP κώνοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ΜΝΗ͂ κῶνος ἴσος 
ἐστὶ τῷ ABI κώνῳ, ὁ δὲ ΠΟΡ τῷ BAEZ ῥόμβῳ. 
λοιπὸς ἄρα 6 ΘΚΑ κῶνος τῷ περιλείμματι ἴσος ἐστίν. 


[4 


κ΄. 
Ἐὰν ῥόμβου. ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένου ὁ 
ἕτερος κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῇ βάδει, 
ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύκλου κῶνος ἀναγραφῇ κορυ- 
φὴν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ ἑτέρῳ κώνῳ, ἀπὸ δὲ τοῦ ὅλου 
ῥόμβου ὁ γενόμενος ῥόμβος ἀφαιρεϑῇ, τῷ περιλείμ- 
ματι ἴσος ἔσται ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ ἑτέρου 
κώνου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου καϑέτῳ 
ἠγμένῃ. 
ἔστω ῥόμβος ἐξ ἰδοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ 
ABI A, καὶ τμηϑήτω ὃ ἕτερος κῶνος ἐπιπέδῳ παρ- 
αλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν τὴν ΕΖ, ἀπὸ 
δὲ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ κύκλου κῶνος ἀναγε- 
γράφϑω τὴν κορυφὴν ἔχων τὸ A σημεῖον. ἔσται δὴ 
γεγονὼς ῥόμβος ὦ EBAZ, καὶ νοείσϑω ἀφῃρημένος 


7. κονος F. 9. ὁ] το FBC* 10. περιλείμματι F. 11. 
κα΄ F. 12. ἐσκεῖων F. 14. κύκλου κῶνος] κωνου κυκλος 
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coni MN, et superficies coni ABE aequalis basi 
coni OIIP, et superficies inter AE, AI’ posita aequalis 
basi coni ® KA [ex hypothesi], basis igitur coni MN& 
aequalis est basibus conorum ® KA, OIIP, et omnes 
coni illi eandem habent altitudinem; quare 
MN#=6KA+ OIIP.) 
sed MN#& = ABT [prop. 17], et TOP=BAEZ 
[prop. 18]. [itaque ABT=®KA-+ BAEZ, et ab- 
lato rhombo ΒΖ ΕΖ] erit igitur conus OK A aequa- 
115 frusto relicto [Eucl. I xoıv. &vv. 3]. 


ΧΧ. 


Si in rhombo ex conis aequicruriis composito alter 
conus plano basi parallelo secatur, et in eirculo inde 
orto conus construitur uerticem habens eundem, quem 
alter conus [rhombi], et rhombus inde ortus a toto 
rhombo aufertur, frusto relicto aequalis erit conus 
basım habens aequalem superficiei coni inter plana 
parallela positae, altitudinem autem lineae a uertice 
prioris?) coni ad latus alterius coni perpendiculari 
ductae. 

sit rhombus ex conis aequicruriis compositus ABI'A, 
et secetur alter conus plano basi parallelo, quod effi- 
ciat sectionem EZ; et in circulo circum diametrum 
EZ descripto construatur conus uerticem habens 4 
punctum. efficietur igitur rhombus EBAZ, et finga- 
tur ablatus ab toto rhombo. ponatur autem conus 


1) Ex lemm. 1; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 
2) H. e. eius, qui plano parallelo secatur; cfr. p. 83 not. 6. 


F; corr. ed. Basil. 16. ἀφαιρεϑῇ} αφηνερεϑὴη F expunctis 
litteris ve. "27. EBZ4A Torellius. 
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ἀπὸ τοῦ ὅλου ῥόμβου. ἐκκείσϑω δέ τις κῶνος ὁ OKA 
τὴν μὲν βάσιν ἴσην ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν 
AT, EZ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ A σημείου 


καϑέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν ΒΑ͂ ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ. 
ὅ λέγω, ὅτι ὁ ΘΚ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ περι- 
λείμματι. 
ἐκκείσϑωσαν γὰρ δύο κῶνοι od ΜΝΙ͂, ΟΠΡ' καὶ 
ἡ μὲν βάσις τοῦ ΜΝΗΙ κώνου ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ABI, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ AH [διὰ δὴ τὰ προ- 
10 δειχϑέντα ἴσος ἐστὶν ὁ ΜΝ κῶνος τῷ 48 ΓΖΩ͂ ῥόμβῳ], 
τοῦ δὲ ΟΠΡ̓ κώνου ἡ μὲν βάσις ἴδη ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ΕΒΖ κώνου, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ AH ὁμοίως 
δὴ ἴσος ἐστὶν ὁ OIIP κῶνος τῷ EBZA ῥόμβῳ]. ἐπεὶ 
δὲ ὁμοίως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI κώνου σύγκειται ἔκ 
15 τε τῆς τοῦ ΕΒΖ καὶ τῆς μεταξὺ τῶν EZ, AT, ἀλλὰ 
ἡ μὲν τοῦ ABI κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ τῇ βάσει 
τοῦ ΜΝΗ͂, ἡ δὲ τοῦ EBZ κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ 


ὅ. περιληματι supra scripto u F. 12. ouoıw F. In 
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®K A basim habens superficiei inter AI, EZ positae 
aequalem, altitudinem autem lineae ab 4 puncto ad 
BA uel eandem productam perpendiculari ductae. dico, 
conum ®K A aequalem esse frusto relicto, quod com- 
memorauimus. 


ponantur enim duo coni MN#, OIIP. et basis 
coni MN, aequalis sit superficiei coni 4.8 Γ, altitudo 
autem lineae AH); coni autem OIIP basis aequalis 
sit superficiei coni EBZ, altitudo autem lineae 4H.?) 
quoniam autem, ut supra [prop. 19 p. 90, 28], super- 
ficies coni ABI’ composita est ex superficie coni EBZ 
et superficie inter EZ, AT’ posita, et superficies coni 
ABI aequalis est basi coni MN#, et superficies coni 
EBZ aequalis basi coni OPII, et superficies inter 


1) Uerba sequentia lin. 9—10 subditiua esse puto; cfr. 
p. 91 not. 2. 

2) Etiam uerba lin. 12—13, quae per uocabulum ὁμοίως 
uerba subditiua lin. 9—10 significant, necessario subditius sunt, 
si ılla iure damnauimus. 


figura litteras A, H permutat F; pro O habet C; praeterea ut 
prop. 19 om: altitudines conorum. 
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τῇ βάσει τοῦ ΟΡΠ κώνου, ἡ δὲ μεταξὺ τῶν ΕΖ, ΑΓ 
ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ OK A, ἡ ἄρα βάσις τοῦ ΜΝΗ͂ 
ἴση ἐστὶ ταῖς βάσεσιν τῶν ΟΠΡ, ®8K A. καί εἰσιν ot 
κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος. καὶ ὁ MNE ἄρα κῶνος 

ὅ ἴσος ἐστὶ τοῖς OK A, OIIP κώνοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ΜΝΗ 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ 4ΒΓΖ4 ῥόμβῳ, ὁ δὲ ΟΠΡ κῶνος 
τῷ EBAZ ῥόμβῳ. λοιπὸς ἄρα ὁ κῶνος ὁ ΘΚΑ ἴσος 
ἐστὶ τῷ περιλείμματι τῷ λοιπῷ. 


κα΄. 

1. Ἐὰν εἰς κύκλον πολύγωνον ἐγγραφῇ ἀρτιόπλευρόν 
τε καὶ ἰσόπλευρον, καὶ διαχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐπιξευγνύ- 
ουδαι τὰς πλευρὰς τοῦ πολυγώνου, ὥστε αὐτὰς παρ- 
αλλήλους εἶναι μιᾷ ὁποιαοῦν τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν, al ἐπιξευγνύουσαι πᾶσαι 

16 πρὸς τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τοῦτον ἔχουσι τὸν 
λόγον, ὃν ἔχει ἡ ὑποτείνουσα τὰς μιᾷ ἐλάσσονας τῶν 
ἡμίσεων πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου. 

ἔστω κύκλος ὁ 4ΒΓΩ, καὶ ἐν αὐτῷ πολύγωνον 
ἐγγεγράφϑω τὸ AEZBHOTMNAAK, καὶ ἐπεξεύχ- 

20 ϑῶσαν αἱ ΕΚ, ZA, BA, ΗΝ, ΘΜ. δῆλον δή, ὅτι 
παράλληλοί εἰσιν τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς τό πολυγώνου 
ὑποτεινούσῃ. λέγω οὖν, ὅτι al εἰρημέναι πᾶσαι πρὸς 
τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τὴν 4Γ τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχουσι τῷ τῆς ΓΕ πρὸς EA. 

25 ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ al ΖΚ, AB, HA, ΘΝ. παρ- 
ἄλληλος ἄρα ἡ μὲν ΖΚ τῇ EA, ἡ δὲ BA τῇ ΖΚ, 
καὶ ἔτι ἡ μὲν AH τῇ ΒΑ, ἡ δὲ ΘΝ τῇ AH, καὶ ἡ 


1. EBZ4A Torellius. 8. περιλιμματι F. 19. Post X 
F habet A, sed expunctum. 27. AH (alt.) in rasura F. 
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EZ, AT posita aequalis basi coni ΘΑ 4, basis igitur 
coni MN# aequalis est basibus conorum OIIP, ©K.A. 
et coni eandem altitudinem habent. itaque etiam conus 
MNE=0®KA- OIP [ρ. 93 not. 1]. 
sed MNZ = 4ΒΓΖ [prop. 18], et OP == EBAZ 
[prop. 18] [itaque ABIT 4 = ®KA- EBAZ. au- 
feratur, qui communis est rhombus EBAZ]. erit 
igitur, qui relinquitur, conus @K A aequalis frusto re- 
lieto [Euel. I xoıw. ἐνν. 3]. 


ΧΧΙ. 

Si eirculo polygonum inseribitur aequilaterum, cuius 
latera paria sunt numero, et ducuntur lineae angulos!) 
polygoni coniungentes, ita ut parallelae sint cuiuis 
linearum sub duo latera subtendentium polygoni, omnes 
simul lineae coniungentes ad diametrum circuli eam 
habent rationem, quam habet linea subtendens sub 
latera polygoni uno pauciora, quam dimidius numerus 
eorum est, ad latus polygoni. 

sit circulus ABI'I, et ei inscribatur polygonum 
AEZBHOIMNAAK, et ducantur lineae ΕΚ, ZA, 
BA, HN, ΘΜ. adparet igitur, eas parallelas esse 
linese sub duo latera polygoni subtendenti.”) iam dico, 
omnes simul lineas, quas commemorauimus, ad dia- 
metrum circuli rationem habere, uam ΓΕ ad EA. 

ducantur enim lineae ΖΚ, AB, HA, ΘΝ. parallela 
igitur linea ZK est lineae EA,’) BA lineae ΖΚ, et 

1) Archimedes pro πλευράς lin. 12 fortasse scripserat yo- 
vlas; Quaest. Arch. p. 76. 

2) Nam quia arcus XA, EZ aequales sunt, erit 

EKZ = KZA (Eucl. II, 27); 
itaque EK # AZ (Eucl. I, 28), et eodem modo in ceteris. 


3) Quia arcus KA = EZ, erit | AEK = EKZ (Euel. Il, 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 7 
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ΓΜ τῇ ΘΝ. [καὶ ἐπεὶ δύο παραλληλοί εἰσιν αἱ EA, 
ΚΖ, καὶ δύο διηγμέναι εἰσὶν αἱ ΕΚ, AO] ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ ΕΠ πρὸς Ξ4, 6 KA πρὸς ΞΟ’ ὡς δ᾽ ἡ ΚΕ 
πρὸς 30, ἡ ΖΠ πρὸς ΠΟ, ὡς δὲ ἡ ΖΠ πρὸς ΠΟ, 
ἡ 4Π πρὸς ΠΡ, ὡς δὲ ἡ 4Π πρὸς ΠΡ, οὕτως ἡ 
BE πρὸς ΣΡ, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν BZ πρὸς ΣΡ, ἡ 
AZ πρὸς ΣΤ, ὡς δὲ ἡ AZ πρὸς ΣΤ, ἡ HT πρὸς 
TT, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν HT πρὸς TT,n NT πρὸς γΦ, ὡς 
δὲ ἡ NT πρὸς TO, ἡ ΘΧ πρὸς ΧΦ, καὶ ἔτι, ὡς μὲν 
10 ἡ ΘΧ πρὸς XD, ἡ MX πρὸς XT [καὶ πάντα ἄρα 
πρὸς πάντα ἐστίν, 
᾿ὡς εἷς τῶν λόγων 
πρὸς ἕνα]. ὡς ἄρα ἡ 
ΕΞ πρὸς #A, οὕτως 
αἱ ΕΚ, ΖΑ, ΒΔ, ΗΝ, 
ΘΜ πρὸς τὴν AT 
διάμετρον. ὡς δὲ ἡ 
ΕΞ πρὸς Ξ' 4, οὕτως 
ἡ ΓΕ πρὸς EA. ἔσται 
ἄρα καὶ ὡς ἡ ΓΕ 
πρὸς EA, οὕτω πᾶ- 
| oa αἱ ΕΚ, ZA, 
ΒΖ, HN, ΘΜ πρὸς τὴν AT διάμετρον. 


κβ΄. 

25 Ἐὰν εἰς τμῆμα κύκλου πολύγωνον ἐγγραφῇ τὰς 
πλευρὰς ἔχον χωρὶς τῆς βάσεως ἴσας καὶ ἀρτίους, 
ἀχϑῶσιν δὲ εὐϑεῖαι παρὰ τὴν βάσιν τοῦ τμήματος τὰς 
πλευρὰς ἐπιξευγνύουσαι τοῦ πολυγώνου, al ἀχϑεῖσαι 
πᾶσαι καὶ ἡ ἡμίσεια τῆς βάσεως πρὸς τὸ ὕψος τοῦ 
2.40] 40 F; corr. B man. 2*. 8. δ᾽ FBC*; δέ uulgo. 


ϑι 
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porro AH lineae BA, ΘΝ lineae AH, ΓΜ lineae ΘΝ. 
est igitur [Zeitschr. f. Math. u. Phys. XXIV p. 178 
nr. 1]: 
ΕΞ: 3A = ΚΕ τ ΞΟ, 
sed 
ΚΕ ΞΟ = 2Π: ΠΟ [Euecl. VI, 4] 
—= 4Π: ΠΡ [id] = BZ: ΣΡ [id.]. 
porro 
BZ: ZP= 12:ZT [id] = HT:TT [41]. 

porro 
HT:TT=NT: Tb =60X:Xd = MX:XT [141]. 
itaque 

E#°’SZSA=EK+ZA+BA+HHN-+OM:AT 
[Eucl. V, 12]. sed ΕἸ: 4 Ξε ΓΕ: EA [Eucl. VI, 4]. 
itaque etiam 
TE:EA=EK+ZA+BAHHN-+O6M:AT. 


XXI. 


Si segmento circuli polygonum inscribitur latera 
praeter basim aequalia et paria numero habens, et 
ducuntur linese basi segmenti parallelae angulos!) 
coniungentes, omnes simul lineae ductae cum dimidia 
basi ad altitudinem segmenti eandem rationem habent, 


27); quare ZK + EA (Euel. I, 28); eodem modo sequentia de- 
„monstrabuntur. 
1) U. p. 97 not. 1. 


8. TT] Th. |. et postea saepius in rasure F (lin. 8, 9 septiee). 
10. XI'] X in rasura F. 12. εἷς] om. FCB (man. 2 ex ὡς 
fecit eis). 19. ἡ TE] ἡ om. F. ἔσται per comp. F. 24. 
κγ F; κβ΄ Eutocius ad prop. 35. 26. εχων F; corr. Riualtus. 
27. τάς] αἱ τας F; corr. ed. Basil. 29. ἡ addidi; om. F, uulgo. 


7% 
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τμήματος τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν, ὃν ἡ ἀπὸ τῆς 
διαμέτρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου 
ἐπιξευγνυμένη πρὸς τὴν τοῦ πολυγώνου πλευρᾶν. 

εἰς γὰρ κύκλον τὸν ABI διήχϑω τις εὐθεῖα ἡ AT, 


5 καὶ ἐπὶ τῆς ATI πολύγωνον ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ABIT 


τμῆμα ἀρτιόπλευρόν τε καὶ ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς χωρὶς 
τῆς βάσεως τῆς AT" καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al ΖΗ, ΕΘ, αἵ 
εἰσιν παράλληλοι τῇ βάσει τοῦ τμήματος. λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ὡς αἱ ΖΗ, ΕΘ, 48ἔὀ πρὸς BE, οὕτως ἡ AZ πρὸς ZB. 
10. πάλιν γὰρ ὁμοίως ἐπεξεύχϑωσαν αἴ HE, A®' παρ- 
ἄλληλοι ἄρα εἰσὶν τῇ ΒΖ: διὰ δὴ ταὐτά ἐστιν, ὡς ἡ 
ΚΖ πρὸς ΚΒ, ἥ τε ΗΚ πρὸς ΚΑ, καὶ ἡ ΕΜ πρὸς 
MA, καὶ ἡ ΜΘ πρὸς MN, 
καὶ ἡ 3A πρὸς AN [καὶ 
ὡς ἄρα πάντα πρὸς πάντα, 
εἷς τῶν λόγων πρὸς Eva]. ὡς 
ἄρα al ΖΗ, ΕΘ, 483 πρὸς 
BE, οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς ΚΒ. 
ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς ΚΒ, 
οὕτως ἡ AZ πρὸς ZB. ὡς 
ἄρα ἡ AZ πρὸς ΖΒ, οὕτως 
αἱ ΖΗ, ΕΘ, 435 πρὸς BA. 


κγ΄. - 
Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ 48ΒΓ4ΩΖ, καὶ 


25 ἐγγεγράφϑω εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ 


πλῆϑος τῶν πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος" 

αἱ δὲ AT, AB διάμετροι ἔστωσαν. ἐὰν δὴ μενούσης 

τῆς 4Γ διαμέτρου περιενεχϑῇ ὁ 4ΒΓ 2 κύκλος ἔχων 
28. κγ΄ om. FE. 27. AB] Β4 ed. Basil., Torellius. 


1 
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quam lines a diametro circuli ad latus polygoni ducta 
ad latus polygoni. 
ducatur enim in eirculo ABI’ linea recta AI, et 

super lineam AI’ polygonum latera praeter basim AI’ 
aequalia et paria numero habens segmento 4BI' in- 
scribatur. et ducantur ZH, ΕΘ, quae parallelae sunt 
basi segmenti [p. 97 not. 2]. dico esse 

ZH+E®+ AR: BA= 42: 28. 
rursus enim, ut supra [p. 96, 25], ducantur lineae HE, 
A®; parallelae igitur sunt lineae BZ [p. 97 not. 3]. 
eadem de causa, qua supra [p. 99, 2 sq.], erit 
KZ:KB=HK:KA=EM:MA=M®:MN=#4:#N.‘) 
itaque 
ΖΗ -ἰ ΕΘ 4Ξ:ἕἑΒΙ͂-ε ΖΚ: ΚΞ [Eudl. V, 121. 
ged 

ZK:KB= 4Z:ZB [Eucl. VI, 41. 
quare erit | 

A4Z:ZB=ZH-+E®-+ 45:85. 


XXIo. 


Sit in sphaera 4BI’4f circulus maximus, et ei in- 
scribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum nu- 
merus per quattuor diuidi possit. lineae autem AT, 
AB diametri sint [inter se perpendiculares].) si igitur 
manente diametro AI’ circulus ABI'f cum polygono 
circumuoluitur, adparet, ambitum eius per superficiem 


1) Verba sequentia lin. 14—16 Archimedis non sunt; cfr. 
p. 98, 10; Neue Jahrb. Suppl. XI p. 388. 

2) Hic Archimedes uix omiserat: πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις 
lin. 27, quae uerba Nizzius addi uoluit. 
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τὸ πολύγωνον, δῆλον, ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια αὐτοῦ 
κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐνεχϑήσεται, al δὲ 
τοῦ πολυγώνου γωνίαι χωρὶς τῶν πρὸς τοῖς A, Γ 
σημείοις κατὰ κύκλων περιφερειῶν ἐνεχϑήσονται ἐν. 
τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας γεγραμμένων ὀρϑῶν πρὸς 
τὸν 4ΒΓΖ κύκλον. διάμετροι ὃὲ αὐτῶν ἔσονται al 
ἐπιξευγνύουδαι τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου παρὰ τὴν 
Β4 οὖσαι. αἱ δὲ τοῦ πολυγώνου πλευραὶ κατά τινων 
κώνων ἐνεχϑήδονται, al μὲν AZ, AN κατ᾽ ἐπιφανείας 
κώνου, οὗ βάσις μὲν ὁ χύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
ΖΝ, κορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον" al δὲ ZH, ΜΝ κατά 
τινος κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις μὲν 
ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν HM, κορυφὴ δὲ τὸ 
σημεῖον, καϑ' ὃ συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ ΖΗ, 
ΜΝ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ AI" at δὲ ΒΗ, MA πλευ- 
ραὶ χατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις 
μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν BA ὀρϑὸς 
πρὸς τὸν 4ΒΓ4Ζ κύκλον, κορυφὴ δὲ τὸ σημεῖον, καϑ᾽ 
ὃ συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ ΒΗ, AM ἀλλήλαις 
τε καὶ τῇ ΓΑ͂. ὁμοίως δὲ καὶ al ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμι- 
κυκλίῳ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσϑήσονται 
πάλιν ὁμοίων ταύταις. ἔσται δή τι σχῆμα ἐγγεγραμ- 
μένον ἐν τῇ σφαίρᾳ ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενον τῶν προειρημένων, οὗ ἡ ἐπιφάνεια ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

διαιρεϑείδης γὰρ τῆς σφαίρας ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
τοῦ κατὰ τὴν BA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 4ΒΓΖ4 κύκλον ἡ 


5. τῆς] τ ορϑον ἘΠ; corr. ed. Bas. 9. 42] 45 
᾿ς 10. 5] ὃ ΕΝ τήν] τη F; corr. B. 18. HM] MH 
ed. Basil., Torellius. 14. συμβαλουσιν F. ἐκβαλλόμεναι 
altero 4 supra scripto F. 20. αἴ] addidi; om. F, uulgo. 
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sphaerae circumuolutum iri, angulos autem polygoni 
praeter angulos ad 4, I' puncta positos per ambitus 
circulorum in superficie sphaerae descriptorum et ad 
ABI 4 circulum perpendicularium. et diametri eorum 
erunt lineae angulos polygoni coniungentes linese BA 
parallelae. latera autem polygoni per conos quosdam 
circumuoluentur, AZ, AN latera per superficiem coni, 
cuius basis est circulus circum diametrum ZN de- 
scriptus, uertex autem 4 punctum, latera uero ZH, 
MN per superficiem conicam ceircumuoluentur, cuius 
basis est circulus circum diametrum HM descriptus, 
uertex autem punctum, in quo ZH, MN lineae pro- 
ductae et 5101 in uicem et lineae AI’ concurrunt; la- 
tera autem BH, MI per superficiem conicam cir- 
cumuoluentur, cuius basis est eirculus circum BA 
diametrum descriptus ad ABI'I circulum perpendi- 
Ä cularis, uertex autem punc- 
tum, in quo BH, IM ı- 
neae productae et sibi in 
uicem et lineae ΓΑ͂ concur- 
runt. eodem modo etiam 
Z' latera in altero semicirculo 
‚posita rursus per super- 
fieies conicas circumuol- 
uentur his similes. itaque 
in sphaera figura inscripta 
erit comprehensa per su- 
perficies conicas, quas commemorauimus, cuius super- 
ficies minor erit superficie sphaerae. 
secta enim sphaera plano in linea BA posito ad 
eireulum ABI'A perpendiculari superficies alterius 
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ἐπιφάνεια τοῦ ἕτέρου ἡμισφαιρίου καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ σχήματος τοῦ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένου τὰ αὐτὰ 


πέρατα ἔχουσιν ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ ἀμφοτέρων γὰρ τῶν. 


ἐπιφανειῶν πέρας ἐστὶν τοῦ κύκλου ἡ περιφέρεια τοῦ 
περὶ διάμετρον τὴν BA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 48 ΓΖΩ͂ κύχλον" 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμ- 
βάνεται αὐτῶν ἡ ἕτερα ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἐπιφανείας καὶ 
τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ. ὁμοίως 
ὃὲ χαὶ τοῦ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμισφαιρίῳ σχήματος ἡ ἐπι- 
φάνεια ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφανείας. 
καὶ ὅλη οὖν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ὀχήματος τοῦ ἐν τῇ 
σφαέρᾳ ἐλάσσων ἐστὶν τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 


κδ΄. 

H τοῦ ἐγγραφομένου σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν 
ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύ- 
ναται τὸ περιεχόμενον ὑπό TE τῆς πλευρᾶς τοῦ σχή- 
ματος καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς 
πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑπὸ τετράδος μετρουμένας καὶ 
παραλλήλοις οὔσαις τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνον 
ὑποτεινούσῃ εὐϑεῖᾳ. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI A, καὶ ἐν 
αὐτῷ πολύγωνον ἐγγεγράφϑω ἰσόπλευρον, οὗ al πλευ- 
ραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται" καὶ ἀπὸ τοῦ πολυγώ- 
νου τοῦ ἐγγεγραμμένου νοείσϑω τι εἰς τὴν σφαῖραν 
ἐγγραφὲν σχῆμα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al EZ, ΗΘ, ΓΖ, 
ΚΑ, ΜΝ παράλληλοι οὖσαι τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑπο- 


.9. τοῦ ἐν τῷ] scripsi; του FO*; τοῦ ἐν B*, ed. Basil., Torellius. 
18. ὑπὸ τετράδος μετρουμέναρ scripsi; τετραγώνους F, ‚uulgo; del. 
Hauber, Nizze; (τετραπλεύρῃ) A Basil.; τετρακώλου censor 
Tenensis; ὡς τετράπλευρας γίνεσθαι Torellius. 19. παραλλή- 
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hemisphaerii et superficies figurae hemisphaerio in- 
scriptae eosdem terminos habent in uno plano (utraque 
enim superficies terminum habet ambitum circuli circum 
‚diametrum BY descripti ad circulum 48 ΓΖ perpen- 
dicularis), et utraque in eandem partem caua est, et 
altera ab altera comprehenditur superficie et superficie 
plana eosdem, quos illa, terminos habenti.!) eodem modo 
etiam figurae alteri hemisphaerio inscriptae superficies 
minor est superficie hemisphaerii. itaque etiam tota 
superficies figurae sphaerae inscriptae minor est super- 
ficie sphaerae. 


XXIV. 


Superficies figurae sphaerae inscriptae aequalis est 
circulo, cuius radius quadratus aequalis est rectangulo, 
quod continetur latere figurae et linea aequali omni- 
bus simul lineis iungentibus angulos?) polygoni, quo- 
rum numerus per quattuor diuidi possit, et parallelis 
linese sub duo latera polygoni sübtendenti. 

sit in sphaera circulus maximus ABI’J, et ei in- 
scribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum nu- 
merus®) per quattuor diuidi possit. et in polygono 
inscripto fingatur figura inscripta sphaerae, et iun- 
gantur lineae EZ, ΗΘ, ΓΖ, KA, MN parallelae 


1) Quare superficies figurae inscriptae minor est superficie 
haerae (λαμβ. 4 p. 10). nec Archimedes hoc praetermiserat; 
Chr. Quaest. Arch. p. 78. 
4) Cfr. p. 97 not. 1. 
ὃ Archimedem puto scripsisse lin. 22—23: οὗ τὸ πλῆϑος 
τῶν πλευρῶν μετρείσθω ὑπὸ τετράδος; Οπδθϑῦ. Arch. p. 76. 


λοις οὔσαις] Nizzius; παραλληλους ovoag F, uulgo. 21. ATBA 
Torellius. 
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τεινούσῃ εὐθείᾳ. κύκλος δέ τις ἐκκείσθω ὁ , οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς 
AE καὶ τῆς ἴσης ταῖς ΕΖ, ΗΘ, ΓΖ, KA, MN. λέγω, 


ὅτι ὁ κύκλος οὗτος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ εἰς 


ὅ τὴν σφαῖραν ἐγγραφομένου σχήματος. 
ἐκκείσθωσαν γὰρ κύκλοι οὗ O, II, Ρ, Σ, T,T, 
καὶ τοῦ μὲν Ο ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπό τε τῆς EA καὶ τῆς ἡμισείας τῆς EZ, 


n δὲ ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ II δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον 
10 ὑπό τε τῆς EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν ΕΖ, ΗΘ, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῆς EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν ΗΘ, IA, ἡ δὲ ἔκ τοῦ 
κέντρου τοῦ ΣΙ δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπὸ Te τῆς 
EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν IA, KA, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
15 τρου τοῦ T δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE 
καὶ τῆς ἡμισείας τῶν KA, ΜΝ, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ T δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό re τῆς AE καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ΜΝ. διὰ δὴ ταῦτα ὁ μὲν Ο κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AEZ κώνον, ὁ δὲ II τῇ 
20 ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν ΕΖ, ΗΘ, ὁ δὲ 
Ρ τῇ μεταξὺ τῶν ΗΘ, TA, ὁ δὲ 3 τῇ μεταξὺ τῶν 
1. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 6. T] in rasura F. 
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lineae sub latera subtendenti. ponatur autem circulus &, 
cuius radius quadratus aequalis sit reetangulo, quod 
linea AE et linea omnibus .simul lineis EZ, ΗΘ, ΓΖ, 
KA, MN aequali continetur. dico, hunc circulum 
aequalem esse superficiei figurae sphaerae inscriptae. 

ponantur enim circuli O, II, P, 23, T, T, et radius 
eirculi O quadratus aequalıs sit rectangulo, quod con- 
tinetur lines EA et dimidia lines EZ, radius autem 
circeuli ΠΟ quadratus aequalis sit rectangulo, quod con- 
tinetur linea EX et dimidia parte linearum EZ, ΗΘ, 
radius autem circuli P quadratus aequalis sit rectan- 
gulo, quod linea EA et dimidia parte linearum ΗΘ, 
TA continetur, radıus autem circuli, Σ᾽ quadratus 
aequalis sit rectangulo, quod linea EA et dimidia 
parte linearum ΓΖ, Καὶ 4 continetur, radius autem cir- 
culi T quadratus aequalis sit rectangulo, quod linea 
AE et dimidia parte linearum KA, MN continetur, 
radius autem circuli Ὑ᾽ quadratus aequalis sit rectan- 
gulo, quod linea 4E et dimidia linea MN continetur. 
itaque circulus O aequalis est superficiei coni AEZ 
[prop. 14], IT circulus aequalis superficiei conicae inter 
EZ, H® lineas positae, P circulus superficiei inter 
ΗΘ, TA positae, 3 superficiei inter IT‘, K_A positae, 
T superficiei inter KA, MN positae'), T circulus 


1) Haec omnia sequuntur ex prop. 16, quia aequalia sunt 
latera polygoni. 


or 
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AT, KA’ καὶ ἔτι ὁ μὲν T ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου τῇ μεταξὺ τῶν KA, ΜΝ’ ὁ δὲ T τῇ τοῦ 
MBN xovov ἐπιφανείᾳ ἴσος ἐστίν. ol πάντες ἄρα 
κύκλοι ἴσοι εἰσὶν τῇ τοῦ ἐγγεγραμμένου δχήματος ἐπι- 
paveig. καὶ φανερόν, ὅτι αἴ ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, 
Il, P, 2, T, T κύκλων δύνανται τὸ περιεχόμεμον ὑπό τε 
τῆς AE καὶ δὶς τῶν ἡμίσεων τῆς EZ, ΗΘ, ΓΖ, KA, 
ΜΝ, αἱ ὅλαι εἰσὶν al ΕΖ, ΗΘ, TA, KA, ΜΝ. αι 
ἄρα ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, II, P, Σ, T, T κύκλων 


10 δύνανται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE καὶ πασῶν 


15 
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τῶν EZ, ΗΘ. TA, KA, MN. ἀλλὰ καὶ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ Κὶ κύκλου δύναται τὸ ὑπὸ τῆς AE καὶ 
τῆς συγκειμένης ἐκ πασῶν τῶν EZ, ΗΘ, IA, KA, 
ΜΝ. ἡ üoa ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Καὶ κύκλου δύναται 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν κέντρων τῶν O, II, P, Z, T, T 
κύκλων. καὶ 6 κύκλος ἄρα ὁ 5 ἴσος ἐστὶ τοῖς Ο, II, 
P, Σ, T, T κύχλοις. οἱ δὲ Ο, II, P, Σ, T, T κύκλοι 
ἀπεδείχϑησαν ἴδοι τῇ εἰρημένῃ τοῦ σχήματος ἐπιφα- 
νείᾳ. καὶ 6 5 ἄρα κύκλος ἴσος ἔσται τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ δχήματος. 


κε΄. 

Τοῦ ἐγγεγραμμένου δχήματος εἰς τὴν σφαῖραν ἡ 
ἐπιφάνεια ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγέστου κύκλου 
τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI’, καὶ ἐν 


6: δυναται F; corr. BC*. 8. ὅλαι] scripsi cum B*; 
oloı F, uulgo. ΓΖ om. F; corr. Torellius. 12 δυνανταῖι, 
ν expuncto, FC*. 15. τὰ ἀπὸ τῶν] scripsi; rag F, uulgo. 
19. ἄρα] om. F. 
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superficiei coni MBN.!) quare omnes simul ceirculi 
aequales sunt superficiei figurae inscriptae. et ad- 
paret, radios circulorum O, II, P, &, T, T quadratos 
sequales esse rectangulo, quod continetur linea AE 
et dimidiis lineis EZ, ΗΘ, I'4, KA, MN bis sumptis, 
quae aequales sunt ipsis lineis EZ, ΗΘ, TA, KA, 
MN. itaque radii circulorum O, II, P, 2, T, T qua- 
drati 

= AE<(EZ+H8® + T41+KA-+ MN). 
sed etiam radius circuli £ quadratus 

= AEx<(EZ+H8+T4-+KA-+ MN) 
[ex hypothesi]. radius igitur circuli 5 quadratus aequa- 
lis est radiis circulorum O, II, P, Σ, T, T quadratis. 
quare etiam?) 

S=0O+-IUI+-P+Z+T-+T. 

sed demonstratum est, circulos O, IT, P, 2, T,T 
aequales esse figurae superficiei, quam Commenmoraui- 
mus. itaque 'etiam conus „7 aequalis erit superficiei 
figurae. \ Ä 


XXV. 


Superficies figurae sphaerae inscriptae, quae per 
superficies conicas continetur?), minor est quam qua- 
druplo maior circulo maximo sphaerae. 

sit sphaerae circulus maximus ABI’4J, et ei in- 


1) Sequitur ex prop. 14, quia EA = MB. 

2) Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 

3) Archimedes uix h. 1. et p. 110, lin. 3 dixerat, superficiem 
figurae per superficies conicas comprehendi, cum hoc de ipsa 
figura dicendum esset. scripsit fortasse lin. 23: τοῦ περιξχο- 
μένου et lin. 3: Ψοείσϑω σχῆμα ὑπὸ... περιεχόμενον. 


or 
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αὐτῷ ἐγγεγράφϑω πολύγωνον [ἀρτιόγωνον]) ἰδόπλευ- 
ρον, οὗ al πλευραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται. καὶ ἀπ᾽ 
αὐτοῦ νοείσϑω ἐπιφάνεια ἡ ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν περιεχομένη. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγ- 
γραφέντος ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ al ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑποτείνου- 
σαι τοῦ πολυγώνου αἱ ΕΙ, ΘΜ, καὶ ταύταις παράλ- 
ληλοι at ΖΚ, AB, HA. 
ἐκκείσϑω δέ τις κύκλος 
ὁ P, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
δύναται τὸ ὑπὸ τῆς ΕΑ 
καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς 
EI, ΖΚ, BA, HA, @M. 
διὰ δὴ τὸ προδειχϑὲν 
ἴσος ἐστὲν ὁ κύκλος τῇ 
τοῦ εἰρημένου δχήματος 
ἐπιφανείᾳ. καὶ ἐπεὶ ἐδείχ- 
ϑη. ὅτι ἐστὶν, ὡς ἡ ἴση 
πάσαις ταῖς EI, ZK, 
BA, HA, ΘΜ πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῦ κύκλου 
τὴν AT, οὕτως ἡ TE 
“ς πρὸς ΕΑ, τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῆς ἴσης πάσαις ταῖς εἰρημέναις καὶ τῆς EA, τουτ- 
ἔστιν τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ρ κύκλου, 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΕ. ἀλλὰ καὶ τὸ 
ὑπὸ AT, TE ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AT. ἔλασ- 
ὅον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P τοῦ 


2. ἀπ᾽ scripsi; επ᾿ F, uulgo. 27. ἴσον) hic primum 
occurrit compendium huius uerbi in FE. 28. ἐλασσων F. 


- ------.. 
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scribatur polygonum!) aequilaterum, cuius laterum 
numerus?) per quattuor diuidi possit. et fingatur su- 
perficies inde orta, quae per superfiecies conicas com- 
prehenditur.?) dico, superficiem polygoni inseripti mi- 
norem esse quam quadruplo maiorem circulo maximo 
sphaerae. 

ducantur enim lineae sub duo latera polygoni subten- 
dentes, EI, ΘΙ, et 118 parallelae lineae ΖΚ, AB, HA. 
ponatur autem circulus P, cuius radius quadratus aequa- 
115 sit rectangulo, quod linea EA et linea aequali 
lineis omnibus EI, ΖΚ, BA, HA, ΘΜ continetur. 
itaque propter ea, quae antea demonstrauimus [prop. 
24], circulus aequalis est superficiei figurae, quam 
commemorauimus. et quoniam demonstratum est, li- 
neam omnibus lineis EI, ΖΚ, ΒΖ, HA, ΘΜ aequa- 
lem ad diametrum circuli ΑΓ eam habere rationem, 
quam ΓΕ ad EA [prop. 21], erit 


EAX<(EI+HZK+BA4+HA-+0M), 
h. e. radius circuli P quadratus [ex hypothesi], 
= AT<<TE [Eucl. VI, 16). 


sed 
ATX<TE< AI” [πε]. II, 15). 


itaque radius circuli P quadratus < AI” [et radius 
αἰτοῦ] P<’ AI. quare etiam diameter ceirculi P minor 


1) ἀρτιόγωνον lin. 1 delendum est, quia lin. 1—2 repugnat, 
et quia desideratur καί ante ἰσόπλευρον; ἰσογώνιόν τε καί Nizze. 


2) Cfr. p. 105 not. 8. 
8) P. 109 not. 3. 


10 


1ὅ 


20 


25 
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ἀπὸ τῆς 4Γ [ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ Ῥ τῆς AI. ὥστε ἡ διάμετρος τοῦ Ρ κύκλου ἐλάσ- 
σων ἐστὶν ἢ διπλασία τῆς διαμέτρου τοῦ ABI A κύ- 
κλου, καὶ δύο ἄρα τοῦ ABI’A κύκλου διάμετροι 
usitovg εἰσὶ τῆς διαμέτρου τοῦ P κύχλου, καὶ τὸ τε- 
τράκις ἀπὸ τῆξ διαμέτρου τοῦ ABI'A κύχλου, τουτ- 
ἔστι τῆς AT, μεῖξόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς τοῦ P κύκλου 
διαμέτρου. ὡς δὲ τὸ τετράκις ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς τοῦ P κύκλου διαμέτρου, οὕτως τέσσαρες 
κύκλοι ol. ΑΒΓΖ πρὸς τὸν Ρ κύκλον. τέσσαρες ἄρα 
κύκλοι ol 4ΒΓ4 μείξους εἰσὶν τοῦ P κύκλου]. ὁ ἄρα 
κύκλος ὁ P ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος τοῦ με- 
γίστου κύκλου. ὁ δὲ P κύκλος ἴσος ἐδείχϑη τῇ εἰρη- 
μένῃ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. ἡ ἄρα ἐπιφάνεια τοῦ 
ὀχήματος ἐλάσσων ἐστὶ ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 
15. 

Τῷ ἐγγραφομένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ σχήματι τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἴσος ἐστὶν 
κῶνος ὃ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ ὄχήματος τοῦ ἐγγραφέντος ἐν τῇ σφαίρᾳ, 
ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

ἔστω ἡ σφαῖρα καὶ ὃ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὃ 
48ΒΓ4, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τῷ πρότερον. ἔστω δὲ 
κῶνος ὀρϑὸς ὁ P βάσιν μὲν ἔχων τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
δχήματος τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρα, ὕψος ὃὲ 
ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
ρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. δεικτέον, ὅτι ὁ 


9. τέσσαρες] altero σ supra scripto F. 19. ἴσος] per 
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est quam duplo maior diametro cireuli 48 ΓΖ), et 
4 AT” > quadratum diametri circuli P. sed ut. 4 41? 
ad quadratum diametri circuli P, ita quattuor circuli 
ΑΒΓΔ ad eirculum P [Eucl. XII, 2]. itaque quat- 
tuor circuli ABI’A maiores sunt cireulo P]. circulus 
P igitur minor est quam quadruplo maior circulo 
maximo. sed demonstratum est, circulum P aequalem 
esse superficiei figurae, quam commemorauimus. quare 
superficies figurae minor est quam quadruplo maior 
circulo maximo sphaerae. 


Figurae sphaerae inscriptae per superficies conicas 
comprehensae aequalis est conus basim habens circu- 
lum superficiei figurae sphaerae inscriptae aequalem, 
altitudinem autem aequalem lineae a centro sphaerae 
ad latus polygoni perpendiculari ductae. 


sit sphaera, et in ea circulus maximus ΑΒΓ Ζ, et 
cetera eodem modo, quo supra [prop. 25]. sit autem 
conus rectus P basim habens superficiem figurae sphae- 
rae inscriptae, altitudinem autem aequalem lineae a 
centro sphaerae ad latus polygoni perpendiculari duc- 


1) Uerba sequentia lin. 4---ὃ damnaui Quaest. Arch. p. 74, 
sed adparet, Archimedis manum nondum restitutam esse; de- 
monstratio enim sic quoque longis ambagibus laborat. puta- 
uerim, totum locam lin. 1: ἐλάσσων ἄρα — lin. 11: τοῦ P κύ- 
κλου subditinum esse. 


comp. F, ut lin. 22. 26. τὴν ἐπιφάνεια») ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
B, ed. Basil.,, Torellius. 28. ἴσον] per comp. Ἐν ut p. 114 lin. 
13; 22; 25. 

Archimedes, ed. Heiberg. I. 8 
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κῶνος ὁ P ἴσος ἐστὶν τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ 
δχήματι. 
ἀπὸ γὰρ τῶν κύκλων, ὧν εἰσι διάμετροι αἱ ZN, 
HM, ΘΑ, IK, κῶνοι ἀναγεγράφϑωσαν κορυφὴν ἔχον- 
ὅ τες τὸ τῆς σφαίρας κέντρον. ἔσται δὴ ῥόμβος στερεὸς 
ἔκ TE τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστι ὁ κύκλος ὃ περὶ 
| τὴν ZN, κορυφὴ δὲ τὸ A 
σημεῖον, καὶ τοῦ κώνου, οὗ 
βάσις 6 αὐτὸς. κύκλος, κο- 
10 ρυφὴ δὲ τὸ Χ σημεῖον. καὶ 
ἴσος ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἐπιφάνειαν 
τοῦ NAZ, ὕψος δὲ ἴδον τῇ 
ἀπὸ τοῦ Χ καϑέτῳ ἠγμένῃ. 
7. πάλιν δὲ καὶ τὸ περιλελειμ- 
᾿μένον τοῦ ῥόμβου τὸ περι- 
5. ἐχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφα- 
νείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ 
τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων 
τῶν κατὰ τὰς ΖΝ, ΗΜ καὶ 
τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κώνων 
τοῦ τε ZNX καὶ τοῦ ΗΜΧ ἴσον ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βά- 
σιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ 
τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς MH, ZN, 
25 ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ X ἐπὶ τὴν ZH καϑέτῳ 
ἠγμένῃ" δέδεικται γὰρ ταῦτα. ἔτι δὲ καὶ τὸ περιλει- 
πάμενον τοῦ κώνου τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπι- 
φανείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς HM, BA καὶ τῆς ἐπιφανείας 


4. αναναγεγραφϑωώσαν F. 6. τοῦ] addidi; om. F, uulgo. 
ἐστι] ἔστω per comp. Εἰ; corr. Torellius. 10. καῇ om. F; 


- 
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tae. demonstrandum est, conum P aequalem esse figu: 
rae sphaerae inscriptae. 

construantur enim in cireulis, quorum diametri 
sunt ZN, HM, A, IK, coni uerticem habentes cen- 
trum sphaerae. erit igitur rhombus solidus ex cono, 
cuius basis est eirculus circum ZN diametrum de- 
scriptus, uertex autem punctum 4, et cono, cuius basis 
est idem circulus, uertex autem X punetum, composi- 
tus.!) et erit aequalis cono basim habenti superficiem 
coni NAZ, altitudinem autem aequalem lineae a X 
puncto [ad lineam AZ] perpendiculari ductae [prop. 
18]. rursus autem frustum rhombi?) relictum, quod 
superficie coni inter plana parallela in lineis ZN, HM 
posita et. superficie conorum ZNX, HMX continetur, 
aequale est cono basim habenti aequalem superficiei 
coni inter plana parallela in lineis MH, ZN posita, 
altitudinem autem aequalem linese a X puncto ad ZH 
lineam perpendiculari ductae [prop. 20]. praeterea 
frustum relietum coni?), quod superficie coni inter 
plana parallela in lineis ΗΜ, B_1 posita et superficie 
coni MHX et circulo circum diametrum B_4 descripto 


1) Desideratur: συγκείμενος; nam ἔσται lin. 5 idem fere est, 
quod γενήσεται. 

2) Hic rhombus oritur productis lines MN, ZH, donec 
concurrunt, et continetur lineis MN, ZH productis et. lineis 
MX, ΧΗ. 

3) Qui oritur lineis MA, HB productis, donec concurrunt. 


corr. Torellius. 14. Post τοῦ X add. Torellius: ἐπὶ τὴν AZ. 
15. περιλελιμμενον FF. 20. τὰ ZN, HM] mw ZNHM F; 


corr. Torellius. 24. MH, ZN] scripsi; MNZHF, uulgo; 
ZN, HM Torelliu. In figura A et I permutat F, et pro X 
habet X. 27. τὸ περιεχόμενον] scripsi; τοῦ περιεχομένου F, 


uulgo. 28. τῆς] τη F. 


8* 
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τοῦ ΜΗΧ κώνου καὶ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν BA ἴσον τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν ἐπιπέδων τῶν 
κατὰ τὰς HM, BA, ὕψος δὲ ἴδον τῇ ἀπὸ τοῦ X ἐπὶ 
τὴν ΒΗ καϑέτῳ ἠγμένῃ. ὁμοίως δὲ καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ 
ἡμισφαιρίῳ ὅ τε ῥόμβος ὁ ΧΚΓΙῚ καὶ τὰ περιλείμματα 
τῶν κώνων ἴσα ἔσται τοσούτοις καὶ τηλικούτοις κώνοεβ, 
ὅσοι καὶ πρότερον ἐρρήϑησαν. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ ὅλον 
τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ σφαίρᾳ ἴσον ἐστὶν 
10 πᾶσιν τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἵ δὲ κῶνοι ἴσοι εἰσὶν 
τῷ P κώνῳ, ἐπειδὴ ὁ P κῶνος ὕψος μὲν ἔχει ἑκάστῳ 
ἴσον τῶν εἰρημένων κώνων, βάσιν δὲ ἴσην πάδαις ταῖς 
βάσεσιν αὐτῶν. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ ἐν τῇ σφαίρᾳ ἐγ- 
γεγραμμένον ἴσον ἐστὶν τῷ ἐκκειμένῳ᾽ κώνω. 


a 


15 κζ΄. 

Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἔλασσόν 
ἐστιν ἢ τετραπλάσιον τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχον- 
τος ἴσην τῷ μεγέστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος 

20 δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 

ἔστω γὰρ [6] γινόμενος κῶνος ἴσος τῷ σχήματι 
τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ τὴν βάσιν μὲν ἔχων 
ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, τὸ 
δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου καϑέτῳ 

25 ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἐγγραφέντος πολυγώ- 
νου 6 P. ὁ δὲ κῶνος ὁ Ε΄ ἔστω βάσιν ἔχων ἴσην τῷ 


2. ἴσον] per comp. F, αὖ lin. 4, 9, 10,12. τῷ κώνῳ] ἔσται 
κώνῳ ed. Basil., Torellius. βασι F. 8. τῶν ἐπιπέδων] τῶν 
τε ἐπιπεδὼν ΒΕ; corr. Torellius. 6. XKTAF. περιλιμ- 
ματα F, 10. κοφοις FF. 19. τῶν] τὸν ΕΞ. 21. ὁ] deleo. 
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continetur, aequale est cono basim habenti aequalem 
superficiei coni inter plana in lineis HM, B_ posita, 
altitudinem autem aequalem lineae a X puncto ad 
limeam B.H perpendiculari ductae [prop. 19]. eodem 
modo etiam in altero hemisphaerio rhombus XKT' I 
et frusta relicta conorum!) aequalia erunt totidem et 
talibus conis, quot et quales supra indicauimus. ad- 
paret igitur, etiam totam figuram sphaerae insceriptam 
aequalem esse omnibus conis, quUO8 COmmemorauimus. 
coni autem aequales sunt P cono, quoniam conus P 
altitudinem habet altitudini?) cuiusuis conorum, quos 
commemorauimus aequalem, basim autem aequalem 
omnibus simul basibus eorum?) [λῆμμ. 1 p. 80; εἶν. 
Quaest. Arch. p. 48]. adparet igitur, figuram sphaerae 
inscriptam aequalem esse cono, quem posuimus. 


XXVIo. 


Figura sphaerae inscripta, quam superficies conicae 
comprehendunt, minor est quam quadruplo maior cono 
basim habenti aequalem circulo maximo sphaerae, 
altitudinem autem radio sphaerae. 

ponatur enim conus P aequalis figurae sphaerae 
inscriptae basim habens superficiei figurae inscriptae 
aequalem, altitudinem autem aequalem lineae a centro 
eirculi ad latus aliquod polygoni inscripti perpendi- 
culari ductae [prop. 26]. conus autem 5 basim ha- 


1) Debebat esse: rhombi (qui oritur productis lineis AK, 
I®, donec concurrunt) et coni (qui oritur eodem modo pro- 
ductis lineis 4A, B®). 

2) ἑκάστῳ 86. κώνῳ, Pro ἑκάστου (SC. ὕψει). 

8) Ex hypothesi. 
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ΑΒ Γ4 κύκλῳ, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ABI'A 
κύκλου. 
. ἐπεὶ οὖν ὁ P κῶνος βάσιν ἔχει ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ἐγγεγφαμμένου σχήματος ἐν τῇ ἀφαίρᾳ,. ὕψος δὲ 
ὅ τῇ. ἀπὸ τοῦ X καϑέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν AZ, ἐδείχϑη 
ὃΣ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου δχήματος ἐλάσσων 
ἢ τετραπλασία τοῦ ἐν τῇ σφαίρᾳ μεγίστου κύκλου, 
ἔσται ἄρα ἡ τοῦ P κώνου βάσις ἐλάσσων ἢ τετρα- 
πλασία τῆς βάσεως τοῦ A κώνου ἔστιν δὲ καὶ τὸ 
10 ὕψος τοῦ Ρ' ἔλασσον τοῦ ὕψους τοῦ αὶ κώνου. ἐπεὶ 
οὖν ὁ Ρ κῶνος τὴν μὲν βάσιν ἔχει ἐλάσσονα ἢ τε- 
τραπλασίαν τῆς τοῦ 5 βάσεως. τὸ δὲ ὕψος ἔλασσον 
τοῦ ὕψους, δῆλον, ὡς καὶ αὐτὸς 6 P κῶνος ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος τοῦ αὶ κώνου. ἀλλὰ καὶ 6 Ρ 
16 κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι. τὸ ἄρα 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν ἐστιν ἢ τετραπλάσιον 
τοῦ Καὶ κώνου. 


4. δέ] δὲ ἴσον ΒΟ", ed. Basil., Torelliu. 8. ἔσται] per 
comp. F, BC*. 13. ὡς] ὅτι Nizze. 
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beat aequalem circulo 48 ΓΖ, altitudinem autem ra- 
dium eirculi ABT’A. | 

quoniam igitur conus P basim habet aequalem 
superficiei figurae sphaerae insceriptae, altitudinem 
autem aequalem linese a X puncto ad AZ perpen- 
diculari ductae, et demonstratum est, superficiem figu- 
rae inscriptae minorem esse quam quadruplo maiorem 
circulo maximo sphaerae [prop. 25], erit igitur basis 
coni P minor quam quadruplo maior basi coni #. sed 


etiam altitudo coni P minor est altitudine coni %. 
quoniam igitur conus P basim habet minorem quam 
quadruplo maiorem basi coni #, altitudinem autem 
altitudine minorem, adparet, etiam ipsum conum P 
minorem esse quam quadruplo maiorem cono #'). sed 
conus P idem aequalis est figurae inscriptae. quare 
figura insoripta minor est quam quadruplo maior cono #. 


— 


1) C£r. λῆμμ. 1 p. 80. 
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κη.. 

Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ 4ΒΓ 24, περὶ 
δὲ τὸν 4ΒΓ 4 κύκλον περιγεγράφϑω πολύγωνον ἰἐσό- 
πλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον, τὸ δὲ πλῆϑος τῶν πλευρῶν 

ὅ αὐτοῦ μετρείσθω ὑπὸ τετράδος. τὸ δὲ περὶ τὸν κύ- 
κλον περιγεγραμμένον πολύγωνον κύκλος περιγεγραμ- 
μένος περιλαμβανέτω περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον γινόμενος 
τῷ Α4ΒΓΖ. μενούσης δὴ τῆς EH περιενεχϑήτω τὸ 
ΕΖΗΘ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τό τε πολύγωνον καὶ ὁ κύ- 

10 κλος. δῆλον οὖν, ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια τοῦ ABIA 
κύχλου κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας οἰσϑήσεται, 
ἡ δὲ περιφέρεια τοὺ ΕΖΗΘ κατ᾽ ἄλλης ἐπιφανείας 
σφαίρας τὸ αὐτὸ κέντρον ἐχούσηξ τῇ ἐλάσσονι οἰσϑή- 
σεται al δὲ ἁφαί, nad” ἃς ἐπιψαύουσιν al πλευραί, 

16 γράφουσιν κύκλους ὀρϑοὺς πρὸς τὸν 4ΒΓ4 κύκλον 

ἐν τῇ ἐλάσσονι σφαίρᾳ" 
al δὲ γωνίαι τοῦ πο- 
λυγώνου χωρὶς τῶν 
πρὸς τοῖς E, H ση- 
μείοις κατὰ κύκλων 
ν περιφερειῶν οἰσϑή- 
“σονται ἐν τῇ ἐπιφα- 
νείᾳ τῆς μείξονος σφαί- 
ρας γεγφαμμένων ὀρ- 
ϑῶν πρὸς τὸν ΕΖΗΘ 
κύκλον" αἱ δὲ πλευραὶ 
τοῦ πολυγώνου κατὰ 
κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσϑήσονται, καθάπερ ἐπὶ τῶν πρὸ 
τούτου. ἔσται οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 


1. κη΄ om. F.' 8. περιενεχϑητο F. In figura plures lit- 
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XXVIM. 


Sit ABTI’A eirculus maximus sphaerae; et eircum 
ABIT 4 circulum circumscribatur polygonum aequila- 
terum et aequiangulum, et numerus laterum eius per 
quattuor diuidi possit. polygonum autem circum cir- 
culum circumscriptum comprehendat circulus circum- 
scriptus, eodem centro, quo ABI’4, descriptus. ma- 
nente igitur EH linea planım ΕΖΗΘ circumuoluatur, 
in quo et polygonum et circulus est. adparet igitur, 
ambitum circuli 4 ΒΕ ΓΖ per superficiem sphaerae cir- 
cumuolutum iri, ambitum autem circuli EZH® per 
alilam superficiem sphaerae idem centrum habentis, 
quod habet minor sphaera, circumuolutum iri. puncta 
autem contactus, in quibus latera contingunt [circulum 
minorem], circulos ad circulum 4. Β ΓΖ perpendiculares 
in sphaera minore describunt. anguli autem polygoni 
praeter angulos ad EZ, H puncta positos per ambitus 
eirculorum circumuoluentur in superficie sphaerae ma- 
ioris descriptorum ad circulum ΕΖΗΘ perpendicula- 
rium. latera autem polygoni per superficies conicas 
circumuoluentur, quemadmodum in propositionibus 
praecedentibus [23—27]. figura igitur per superficies 
conicas comprebensa circum sphaeram minorem_ cir- 
cumscripta, maiori uero sphaerae inscripta erit. super- 


teras addit, nonnullas permutat Εἰ, sed Z, T, 4 ut in nostra 
figurs ponuntur; quare mutaui ordinem ed. Basil. et Torellii. 
28. ἐπὶ τῶν πρὸ τούτου] uel ἐπὶ τῶν πρότερον Nizze; ἐπὶ τοῦ 
πρὸ τούτου Torellius; ἐπὶ του πρώτου F, uulgo. 29. ουνΨ] 
ΒΌΡΓΙΩ scriptum manu 1 F. 
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ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν περὶ μὲν τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν 
περιγεγραμμένον, ἐν δὲ τῇ μείξονι ἐγγεγραμμένον. ὅτι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος μείζων 
ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας, οὕτως δειχϑήσεται. 


ὅ ἔστω γὰρ ἡ ΚΩ͂ διάμετρος κύκλου τινὸς τῶν ἐν τῇ 


1 


[Ὁ 


15 


20 


25 


ἐλάσσονι σφαίρᾳ τῶν K, A σημείων ὄντων, nad” ἃ 
ἅπτονται τοῦ 4ΒΓΖ κύκλου αἱ πλευραὶ τοῦ περι- 
γεγραμμένου πολυγώνου. διῃρημένης δὴ τῆς σφαίρας 
ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὴν KA ὀρϑοῦ πρὸς 
τὸν 4ΒΓ 4 κύκλον καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμ- 
μένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν διαιρεϑήσεται ὑπὸ 
τοῦ ἐπιπέδου. καὶ φανερόν, ὅτι τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχου- 
σιν ἐν ἐπιπέδῳ ἀμφοτέρων γὰρ τῶν ἐπιπέδων πέρας 
ἐστὶν ἡ τοῦ κύκλου περιφέρεια τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν KA ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 4ΒΓ 4 κύκλον' καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμβάνεται ἡ 
ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἐπιφανείας καὶ τῆς ἐπι- 
πέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης. ἐλάσσων οὖν 
ἐστιν ἡ περιλαμβανομένη τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
ἐπιφάνεια τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγε- 
γραμμένου περὶ αὐτήν. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ τοῦ λοιποῦ 
τμήματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια ἐλάσσων ἐστὶν τῆς 
ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 
αὐτήν. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ ὅλη ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαί- 
ρας ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ αὐτήν. 


κ. 


Τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 


ὅ. ἡ] οι F. 7. αἴ πλευραί] scripsi; cfr. p. 120, lin. 14; 
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fiiem autem figurae circumscriptae maiorem esse su- 
perficie sphaerae, sic demonstrabitur. sit enim linea 
KA diametrus circuli alicuius in sphaera minore de- 
scripti, contingentibus lateribus polygoni circumscripti 
circulum ABI'4 in punctis K, 4. diuisa igitur sphaera 
plano in linea KA ad circulum ABI'4 perpendiculari 
posito, etiam superficies figurae circum sphaeram cir- 
cumscriptae eodem plano diuidetur. et adparet, [super- 
ficies sphaerae et figurae] eosdem terminos in plano 
habere (utraque enim superficies!) terminum habet 
ambitum eirculi circum diametrum Καὶ Γ΄ ad circulum 
ABI 4 perpendicularis descripti), et utraque in eandem 
partem caua est, et altera superficies ab altera et 
plano eosdem terminos habenti comprehenditur. minor 
igitur est superficies comprehensa segmenti sphaerae 
superficie figurae circum id circumscriptae [λαμβ. 4 
p. 10]. eodem modo etiam superficies reliqui sphae- 
rae segmenti minor est superficie figurae circum id 
circumscriptae. adparet igitur, etiam totam super- 
fitiem sphaerae minorem esse .superficie figurae .cir- 
cum eam circumscriptae. 


XXI. 


Superficiei figurae circum sphaeram circumscriptae 
aequalis est circulus, cuius radius quadratus aequalis 


1) Debebat esse ἐπιφανειῶν pro ἐπιπέδων lin. 13. sed 
tota haec demonstratio tam neglegenter scripta est, ut Archi- 
medi abiudicanda esse uideatur. fortasse hoc tantum addidis- 
set lin. 2: καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος 
μείζων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 


αἴ δύο πλευραί ed. Basil., Torellius; „duo latera“ Cr.; om. F, 
uullgo. 27. an’ F. 
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ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τὸ μιᾶς πλευρᾶς 
τοῦ πολυγώνου καὶ τῆς ἴσης πάδαις ταῖς ἐπιξευγνυ- 
οὔσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου οὔσαις παρά τινα 
τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν. 
ὅ τὸ γὰρ περιγεγραμμένον «περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖ- 
ραν ἐγγέγραπται εἰς τὴν μείξονα σφαῖραν" τοῦ δὲ 
ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρα περιεχομένου ὑπὸ τῶν 
ἐκιφανειῶν τῶν κωνικῶν δέδεικται, ὅτι τῇ ἐπιφανείᾳ 
ἴσος ἐστὶν ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
10 περιεχόμενον ὑπό τὸ μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ 
τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούδαις τὰς γωνίας τοῦ 
πολυγώνου οὔσαις παρά τινα τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
ὑποτεινουσῶν. δῆλον οὖν ἐστι τὸ προειρημένον. 


A, 

15 Τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖ- 
ραν ἡ ἐπιφάνεια μείζων ἐστιν ἢ τετραπλασία τοῦ με- 
γίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 

ἔστω γὰρ ἥ τε σφαῖρα καὶ ὁ κύκλος καὶ τὰ ἄλλα 
τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον προκειμένοις' καὶ ὁ A κύκλος 

20 ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ ἔστω τοῦ προκειμένου πεῤιγεγραμ- 
μένου περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν. 

ἐπεὶ οὖν ἐν τῷ ΕΖΗΘ κύκλῳ πολύγωνον ἰσό- 
πλευρὸν ἐγγέγραπται καὶ ἀρτιογώνιον, al ἐπιξευγνύ- 
ουσαι τὰς τοῦ πολυγώνου πλευρὰς παράλληλοι οὖσαι 

25 τῇ ΖΘ πρὸς τὴν ΖΘ τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν, ὃν ἡ 
ΘΚ πρὸς ΚΖ. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ περιεχόμενον σχῆμα 


2. In syllaba γνῦυ- v supra scriptum est in F, manu 1. 
8. τῆς ἐπιφανειας F; corr. ed. Basil. 11. £ev supra scriptum 
manu 1 F., 14. κϑ' F. 28. ἀρτιογωνιον expuncto ı F(?). 
24. πλευράς] γωνίας Torelius. 25. Z@] scripsi; ΖΕ FBC#; 
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est rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
et lines aequali omnibus lineis angulos polygoni iun- 
gentibus parallelis lineae sub duo latera polygoni sub- 
tendenti. 

figura enim circum sphaeram minorem circum- 
scripta sphaerae maiori inscripta est [prop. 28]. et 
demonstratum est, superficiei figurae sphaerae in- 
scriptae per superficies conicas comprehensae asqua- 
lem esse conum, cuius radius quadratus aequalis sit 
reetangulo, quod contineatur uno latere polygoni et 
linea aequali omnibus lineis angulos polygoni iungen- 
tibus parallelis lineae sub duo latera subtendenti [prop. 
24]. constat igitur, quod supra dietum est. 


XXX. 


Superficies figurae circum sphaeram circumscriptae 
maior est quam quadruplo maior circulo maximo 
sphaerae. 

sit enim et sphaera οἱ circulus et cetera eadem, 
quae antea posuimus; et circulus A aequalis sit super- 
ficiei figurae datae circum sphaeram minorem circum- 
scriptae. 

quoniam igitur circulo EZH® polygonum inscrip- 
tum est aequilaterum, cuiüs anguli pares sunt numero, 
lineae angulos!) polygoni coniungentes lineae ΖΘ 
parallelae ad lineam Z® eandem rationem habent, 
quam ΘΚ ad ΚΖ [prop. 21]. itaque rectangulum, 


1) U. p. 97 not. 1. 


ΘΖ ed. Basil., Torelliu. Z®] ΖΕ F; corr. ed. Basil.* 26. 
®K] X® B man. 2, ed. Basil., Torellius. 
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ὑπό TE μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ τῆς ἴσης 
πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώ- 
νου τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ZOK. ὥστε ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ A κύκλου ἴσον δύναται τῷ ὑπὸ ZOK. 
5 μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 κύκλου 
τῆς ΘΚ’ ἡ δὲ ΘΚ ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τοῦ ABI A 
κύκλου [διπλασία γάρ ἐστιν τῆς ΧΣ οὔσης ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ ABIA κύκλου]. δῆλον οὖν, ὅτι μείξων 
ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος 6 A κύκλος, τουτέστιν ἡ ἐπι- 
10 φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν ἐλάσ- 
σονα σφαῖραν τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 


λα΄. 
Τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι περὶ τὴν ἐλάσδονα 
σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον 
15 τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ ἴσον τῇ 

ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
τὸ γὰρ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὴν ἐλάσσονα 
σφαῖραν ἐγγέγραπται ἐν τῇ μείζονι σφαίρᾳ. τῷ δὲ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματι περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν κωνικῶν 


1. ἴσης] om. F; corr. B, Tarellius. 3. ZOR] Ζ2Θ, ΘΚ 
Torellius. 4. ΖΘ ΚΊ ΖΘ, '®K Torellius. 12. λα om. F, 
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quod continetur uno latere polygoni et lines aequali 
omnibus lineis angulos polygoni iungentibus 

πῇ ΖΘ »« ΘΚ [Eucl. VI, 16]. 
quare radius circuli A quadratus aequalis estZz8x<OK 


[prop. 29]. itaque radius eirculi 4.» ΘΚ. sed linea 
®K aequalis est diametro circuli ABI’ [u. Eutocius). 
adparet igitur, circulum A, h. e. superficiem figurae 
circum sphaeram minorem circumscriptae, maiorem esse 
quam quadruplo maiorem circulo maximo sphaerae.?) 


ΧΧΧΙ. 

Figurae circum sphaeram minorem circumscriptae 
aequalis est conus basim habens circulum superficiei 
figurae aequalem, altitudinem autem aequalem radio 
sphaerae. 

nam figura circum sphaeram minorem circumscripta 
sphaerae maiori inscripta est. sed demonstratum est, 


1) Quia ΖΘ.» ΘΚ [Eucl. II, 16]. 
2) Eucl. XU, 2; cfr. prop. 25 p. 112. 
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ἐπιφανειῶν δέδεικται ἴσος κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν 
κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ 
ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
ρὰν τοῦ πολυγώνου καθέτῳ ἠγμένῃ. αὕτη δέ ἐστιν 

ὕ ἴση τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. δῆλον 
οὖν ἐστι τὸ προτεϑέν. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


Ἔκ τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὸ σχῆμα τὸ περιγρα- 
φόμενον περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν μεῖξόν ἐστιν ἢ 
10 τετραπλάσιον κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέ- 
γιστον κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας. ἐπειδὴ γὰρ ἴσος ἐστὶ τῷ σχή- 
ματι κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, 
ὕψος δὲ ἴσον [τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 
16 μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ, τουτ- 
ἐστιν] τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας, ἔστι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου δχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν μείξων ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου κύ- 
πκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, μεῖξον ἄρα ἢ τετραπλάσιον 
20 ἔσται τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον περὶ τὴν σφαῖραν 
᾿ τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέγιστον κύ- 
κλον, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ἐπειδὴ 
καὶ ὃ κῶνος ὁ ἴσος αὐτῷ μείζων ἢ τετραπλάσιος “γί- 
vera τοῦ εἰρημένου χώνου [βάσιν τε γὰρ μείζονα ἢ 
25 τετραπλασίαν ἔχει καὶ ὕψος ἴσον]. 


1. πόρισμα] mg. [5] F; Ay’ Torellius. 10. τόν] addidi; 
om. F, uulgo. 16. ἐλασσωνος Ἐ. 19. μειξων Fi; corr. BC. 
21. τοῦ βάσιν) τοῦ addidi; om. F, uulgo. 
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figurae inscriptae per superficies conicas comprehensae 
aequalem esse conum basim habentem eirculum aequa- 
lem superficiei figurae, altitudinem autem aequalem 
lineae a centro sphaerae ad latus polygoni perpen- 
diculari ductae [prop. 26]. haec antem aequalis est 
radio sphaerae minoris. itasque constat propositum. 


COROLLARIUM. 


Hinc autem adparet, figuram circum sphaeram mi- 
norem circumscriptam maiorem esse quam quadruplo 
maiorem cono basim habenti eirculum maximum sphae- 
rae, altitudinem autem radium sphaerae. nam quo- 
niam figurae aequalis est conus basimi habens super- 
ficiei eius aequalem, altitudinem autem aequalem [lineae 
a centro sphaerae ad latus aliquod polygoni perpen- 
diculari ductae, h. e.] radio minoris sphaerae [prop. 31], 
superficies autem figurae circum sphaeram circumscrip- 
tae maior quam quadruplo maior circulo maximo 
sphaerae [prop. 30], erit igitur figura circum sphae- 
ram circumscripta maior quam quadruplo maior cono 
basim habenti circulum maximum, altitudinem autem 
radium sphaerae, quoniam etiam conus ei aequalis 
maior est quam quadruplo maior cono, quem comme- 
morauimus [basim enim maiorem habet quam qua- 
druplo maiorem et altitudinem aequalem] [Anuu. 1 


p. 80].') 


1) Hic quoque quaedam subditiua esse uidentur; maxime 
uerba lin. 14: τῇ ἀπὸ τοῦ — 16: τουτέστιν et finis ex ἐπειδή 
lin. 22 suspecta sunt. u. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 889. for- 
tasse omnia uerba ex lin. 12: ἐπειδή usque ad finem delenda 
sunt. j 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 9 
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λβ΄. 

Ἐὰν n ἐν σφαίρᾳ σχῆμα ἐγγεγφαμμένον καὶ ἄλλο 
περιγεγραμμένον ὑπὸ ὁμοίων πολυγώνων τὸν αὐτὸν 
τρόπον τοῖς πρότερον κατεδσχευασμένα, ἡ ἐπιφάνεια 

ὅ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος πρὸς τὴν τοῦ ἐγγε- 
γραμμένου ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου περὶ τὸν 
μέγιστον κύκλον πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πολυγώνον ἐν τῷ αὐτῷ κύκλῳ. αὐτὸ δὲ τὸ σχῆμα τὸ 

10 περιγεγραμμένον πρὸς τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ λόγον. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ κύκλος ὁ 48ΒΓ24, καὶ ἐγγεγράφϑω 
eis αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ πλῆϑος τῶν 
πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσθω ὑπὸ τετράδος" καὶ ἄλλο 

16 περιγεγράφϑω περὶ τὸν κύκλον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμ- 
μένῳ, al δὲ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευραὶ 
ἐπιψαυέτωσαν τοῦ κύκλου κατὰ μέσα τῶν περιφερειῶν 
τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τῶν τοῦ ἐγγεγραμμένου πο- 
λυγώνου πλευρῶν. αἱ δὲ ΕΗ, ΖΘ διάμετροι πρὸς 

20 ὀρθὰς ἔστωσαν ἀλλήλαις τοῖ κύκλου τοῦ περιλαμ- 
βάνοντος τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον καὶ ὁμοέως 
κείμεναι ταῖς AI, BA διαμέτροις. καὶ νοείσϑωσαν 
ἐπιξευγνύμεναι ἐπὶ τὰς ἀπεναντίον γωνέας τοῦ πολυ- 
γώνου, ad γίγνονται ἀλλήλαις τε καὶ τῇ ZBA® παρ- 

25 ἄλληλοι. μενούσης δὴ τῆς EH διαμέτρου καὶ περι- 
ἐνεχϑεισῶν τῶν περιμέτρων τῶν πολυγώνων περὶ τὴν 
τοῦ κύκλου περιφέρειαν τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον σχῆμα 


1.1βΊλὴ. Β΄ 4. "κατεσκευασμένα! censor Ienensis; xars- 
onsvaauevoıg F, uulgo. 10. τὸ ἐγγεγρ en om. F, uulgo*; 
habent Cr., ed. 'Basi .„ Torellius, 16. αἱ] ἐπι Εἰ; corr. Torellius. 
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Si sphaerae alia figura inscripta, alia circumscripta 
est polygonis similibus eodem modo, quo supra, effectae, 
superficies figurae circumscriptae δά. superficiem in- 
scriptae duplicem rationem habet, quam latus polygoni 
circum circulum maximum circumscripti ad latus po- 
lygoni eidem circulo inscripti. figura autem ipsa cir- 
cumseripta ad figuram inscriptam habet rationem tri- 
plicem, quam eadem ratio est. 

sit in sphaera circulus [maximus]!) 4BI’4, et ei 
inscribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum 
numerus per quattuor diuidi possit. et aliud circum 
circulum circumscribatur inscripto simile. et latera 
polygoni circumscripti circulum contingant in punctis 
mediis arcuum a lateribus polygoni inscripti abseis- 
orum. linese autem EH, ΖΘ diametri inter se per- 
pendiculares circuli polygonum circumscriptum com- 
prehendentis sint et similiter positae ΑΓ, BA dia- 
metris. et fingantur lineae ad angulos inter se opposi- 
tos polygoni ductae, quae et inter se et lineae ZB 1® 
parallelae erunt. manente igitur diametro EH et 
perimetris polygonorum circum ambitum cireuli cir- 
cumuolutis?) altera figura sphaerae inscripta, altera 


1) Archimedes uix omiserat μέγιστος ante κύκλος lin. 12; 
οὖν. Quaest. Arch. p. 76. hoc ipsum uerbum addi uoluit Nizze. 

2) Debebat esse lin. 26-27: werd τῶν τῶν κύκλων περι- 
φερδιεῶν ; sed non dubito illud neglegenter dictum transscriptori 
tribuere. 


20. ἀλλήλαις] seripsi; αλληλοις F, uulgo. 24. ZBA®] Nizze; 
BZ, 84 F, uullgo. 27. περιφέρειαν διάμετρον Nizze. dy- 
γεγραμμένον» Nizze; περιγεγραμμενον F, uulgo. 
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ἔσται ἐν τῇ σφαίρᾳ, τὸ δὲ περιγεγραμμένον. δεικτέον 
οὖν, ὅτι ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ' ἐγγεγραμμένου διπλα- 
σίονα λόγον ἔχει, ἧπερ ἡ ΕΖ πρὸς AK, τὸ δὲ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ 
λόγου. 

ἔστω γὰρ ὃ μὲν Μ κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖραν, ὃ δὲ N ἴδος τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου. δύναται ἄρα τοῦ μὲν 
Μ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῆς EA 
καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας 
τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγεγραμμένου, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ N τὸ ὑπὸ τῆς AK καὶ τῆς ἴσης πάδαις ταῖς 
ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
πολύγωνα, ὅμοια ἂν εἴη καὶ τὰ περιεχόμενα χωρία - 
ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν [τουτέστι τῶν ἐπὶ τὰς 
γωνίας καὶ τῶν πλευρῶν τῶν πολυγώνων, ὥστε τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα, ὃν ἔχουσιν al τῶν 
πολυγώνων πλευραὶ δυνάμει. ἀλλὰ καὶ ὃν ἔχει λόγον 
τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν. τοῦτον 
ἔχουσιν αἴ ἐκ τῶν κέντρων τῶν Μ, Ν κύκλων πρὸς 
ἀλλήλας δυνάμει. ὥστε καὶ al τῶν M, N διάμετροι 
τὸν αὐτὸν ἔχουδι λόγον ταῖς τῶν πολυγώνων πλευραῖς. 
οἱ δὲ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους διπλασίονα λόγον ἔχουσιν 
τῶν διαμέτρων, οἵτινες ἴσοι εἰσὶν ταῖς ἐπιφανείαις τοῦ 
περιγεγραμμένου καὶ τοῦ ἐγγεγραμμένου]. δῆλον οὖν, 
ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου 

1. περιγεγραμμένον)] Nizze; EYYeygeuuevon F, uulgo. 


τό] του per comp. Εἰ; corr. ed. Basi 14. τάς γωνίας ὡς 
γωνίας τοῦ πολυγώνου τοῦ ἐγγεγραμμένου ed. Basil., Torel- 


Du} 
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circumscripta erit. itaque demonstrandum est, super- 
ficiem figurae circumscriptae ad superficiem inscriptae 
eam habere rationem quam E4?: AK’, figuram autem 
eircumscriptam [ad inscriptam]!) eam, -quam 
EA°: AK®. 

sit enim circulus M aequalis superficiei figurae 
circum sphaeram circumscriptae, circulus autem N 
aequalis superficiei figurae inscriptae. itaque radius 
circuli M quadratus aequalis est rectangulo, quod con- 
tinefur lineg EA et linea aequali omnibus lineis an- 
gulos polygoni circumscripti iungentibus [prop. 29], 
radius autem circuli N quadratus aequalis rectangulo, 
quod continetur linea AK et lines aequali omnibus 
lineis angulos [polygoni inscripti]?) iungentibus [prop. 
24). et quoniam similia sunt polygona, etiam rectan- 
gula comprehensa lineis, quas commemorauimus, simi- 
118 erunt.?) adparet igitur, superficiem figurae circum 
sphaeram circumscriptae ad superficiem figurae sphae- 
rae inscriptae duplicem rationem habere, quam EA 


1) Fortasse addendum erat lin. 5: πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ; 
Archimedes certe baec uerba non omiserat. 

2) Archimedes uix omiserat: τοῦ πολυγώνου τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου lin. 14. 

3) Nam triangula, in quae diuiduntur polygona similia, et 
ipsa similia erunt (Eucl. VI, 20). quare linese angulos iun- 
gentes, quae sibi respondent, eam habebunt rationem, quam 
EA ad AK (Excl. VL 4); itaque etiam omnes lineae illae po- 
lygoni circumscripti ad omnes polygoni inscripti eandem ratio- 
nem habebunt (Eucl. V, 12); quare similia sunt rectangula illa 
(Eucl. VI def. 1), et eam rationem habebunt, qum Ε 4": 4Χ3 
(Eucl. VI, 20). 


lius; „inscriptae“ Cr. 17. καί] ἡ F; corr. Torellius. τῶν 
πλευρῶν] sag πλευρὰς per comp. Εἰ; corr. Torelius. 18. ai- 
ληλας F; corr. ed. Basil. 
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ἀχήματος εἰς τὴν σφαῖραν διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
ἡ EA πρὸς AK. --- εἰλήφϑωσαν δὴ δύο κῶνοι οἵ Ο, 
, καὶ ἔστω ὁ μὲν Ξὶ' κῶνος βάσιν ἔχων τὸν 7 κύκλον 
M 


0 


ἴσον τῷ M, ὃ δὲ O βάσιν ἔχων τὸν O κύκλον ἴσον 
ὅ τῷ N, ὕψος δὲ ὁ μὲν Εὶ κῶνος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας, ὁ δὲ Ο τὴν ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν 
AK κάθετον ἠγμένην. ἴσος ἄρα ὁ μὲν Ηὶ κῶνος τῷ 
σχήματι τῷ περιγεγραμμένῳ περὶ τὴν σφαῖραν, ὁ δὲ 
Ο' τῷ ἐγγεγραμμένῳ. δέδεικται γὰρ ταῦτα. καὶ ἐπεὶ 
10 ὅμοιά ἐστι τὰ πολύγωνα, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἡ EA 
πρὸς AK, ὃν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας πρὸς τὴν 
ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ τὴν AK κάϑετον 
ἀγομένην. τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ ὕψος τοῦ ΚΗ 
κώνον πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ο. κώνου, ὃν ἡ EA πρὸς AK. 
16 ἔχει δὲ καὶ ἡ διάμετρος τοῦ M κύκλου πρὸς τὴν διά- 
μδτρον τοῦ N κύκλου λόγον, ὃν ἔχει ἡ EA πρὸς AK. 
τῶν ἔφα ΑΔ, Ο κώνων al διάμετροι τῶν βάσεων τοῖς 
ὕψεσι τὸν αὐτὸν ἔχουσι λόγον [ὅμοιοι ἄρα εἰσίν], καὶ 
διὰ τοῦτο τριπλασίονα λόγον ἕξει 6 FÜ κῶνος πρὸς τὸν 


8. 5 κύκλον] 5 om. Torellius. 4. ΟἹ BF. Ο κύκλον) 
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ad AK [h. e. quam latus polygoni circumscripti ad 
latus inscripti].') 

sumantur porro duo coni ©, #8, et conus 5 basim 
habeat 5 circulum eirculo M aequalem, O autem conus 
circulum O circulo N aequalem; altitudinem autem 
conus #5 habeat radium sphaerae, conus autem O li- 
neam ἃ centro ad lineam AK perpendicularem ductam. 
quare conus 5 aequalis est figurae circum sphaeram 
circumseriptae [prop. 31], O autem conus figurae in- 
scriptae [prop. 26]. haec enim demonstrata sunt. et 
quoniam polygona similia sunt [ex hypothesi], eandem 
habet rationem EA ad AK, quam radius sphaerae ad 
lineam ἃ centro sphaerae ad AK perpendicularem 
ductam.?) eandem igitur rationem παροὺ altitudo coni & 
ad altitudinem coni O, quam EAad AK. sed etiam dia- 
metrus circuli M ad diametrum circuli N eam habet ratio- 
nem, quam EA ad AK [u. Eutocius]. itaque bases co- 
norum #8, O eandem rationem habent, quam altitudines. 
[similes igitur sunt] [λῆμμ. 5 p. 82]. quare conus 3 
ad conum O triplicem rationem habet, quam diametrus 
eirculi M ad diametrum circuli N [Eucl. XII, 12]. 


1) Nam circuli M, N eam habent rationem, quam diametri 
sine radii quadrati (Eucl, XII, 2), quae est EA?: AK?, quia 
radii quadrati aequales sunt rectangulis illis, de quibus u. p. 138, 
not. 3; sed ex hypothesi circulus M aequalis est superficiei 
figurae circumscriptae, circulus N superficiei figurae inscriptae. 

2) Quia triangula ad centra polygonorum similium posita 
et ipsa similis sunt; tum u. Eucl. virg 


O om. Torellius. 9. γάρ] ovr F; corr. Torellius. 14. O] 
om. FC*. 19. τοῦτο] scripsi; zo αὐτὸ F, uulgo; αὐτό To- 
rellius. ΄ 
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Ο κῶνον, ἥπερ ἡ διάμετρος τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῖ N κύχλου. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλα- 
σίονα λόγον ἕξει, ἥπερ ἡ ΕΑ πρὸς ΑΚ. 
5 iy. 
Πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετραπλασία ἐστὶ τοῦ 
μεγίστου κύχλου τῶν ἐν αὐτῇ. 
ἔστω γὰρ σφαῖρά τις, καὶ ἔστω τετραπλάσιος τοῦ 
᾿ς μεγίστου κύκλου ὁ A. λέγω, ὅτι ὃ A ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπι- 
10 φανείᾳ τῆς σφαέρας. 
εἰ γὰρ μή, ἥτοι μείζων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω 
πρότερον μείζων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας τοῦ κύκλου. 
ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ἥ τε ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
καὶ ὃ A κύκλος. δυνατὸν ἄρα ἐστὶ λαβεῖν δύο εὐθείας 


15 ἀνίσους, ὥστε τὴν μείζονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν ἐλάσσονα τοῦ, ᾿ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸν κύκλον. εἰλήφϑωσαν αἱ B, Γ, καὶ τῶν B, 


ὅ. λα΄ F; λε΄ Torellius. 8. ἔστω] ὡς F; corr. Β. 12. 
πρότερον μείζων») προτερον μειξζον F. 
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adparet igitur, etiam figuram circumscriptam ad figu- 
ram inscriptam triplicem rationem habituram esse, 
quam BA ad AK.). | 
XXXIIL 

Cuiusuis sphaerae superficies quadruplo maior est 
circulo in ea maximo.?) 

sit enim sphaera, et sit 4 circulus quadruplo maior 
circulo maximo, dico, circulum 4 aequalem esse su- 
perficiei sphaerae. 

si enim aequalis non est, aut maior aut minor est. 
prius superficies sphaerae maior sit circulo. duae igi- 
tur magnitudines ingequales sunt, superficies sphaerae 
et circulus A. fieri igitur potest, ut sumantur duae 


lineae inaequales, ita ut maior linea ad minorem ra- 
tionem habeat minorem, quam superficies sphaerae 
ad eirculum [prop. 2]. sumantur linese ΚΒ, I, et inter 


1) Quia ex hypothesi coni 5, O figuris aequales sunt. 
2) Cfr. Simplicius ad Aristot. IV p. 508, b; Pappus1 p. 360. 
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Γ μέση ἀνάλογον ἔστω ἡ 4. νοείσϑω δὲ καὶ ἡ σφαῖρα 
ἐπιπέδῳ τευμημένη διὰ τοῦ κέντρου κατὰ τὸν ΕΖΗΘ 
κύκλον" νοείσϑω δὲ καὶ εἰς τὸν κύκλον ἐγγεγραμμένον 
᾿ καὶ πεφιγεγραμμένον πολύγωνον, ὥστε ὅμοιον εἶναι 
ὅ τὸ περιγεγραμμένον τῷ ἐγγεγραμμένῳ πολυγώνῳ καὶ 
τὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Β πρὸς τὴν A [καὶ ὁ διπλάσιος 
ἄρα λόγος τοῦ διπλασίου λόγου ἐστὶν ἐλάσσων. καὶ 
τοῦ μὲν τῆς Β πρὸς AI διπλάσιός ἐστιν ὃ τῆς Β πρὸς 
10 τὴν Γ, τοῦ δὲ τῆς πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου πο- 
λυγώνου πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένον διπλά- 
ὅιος ὁ τῆς ἐπιφανείας τοῦ περιγεγραμμένου στερεοῦ 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου]. ἡ ἐπιφάνεια 
ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἧπερ ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸν A κύκλον' ὅπερ ἄτοπον. ἡ μὲν γὰρ ἐπι- 
φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαί- 
ρας μείζων ἐστίν, ἡ δὲ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου 
80 σχήματος τοῦ A κύκλου ἐλάσσων ἐστί [δέδεικται γὰρ 
ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσων τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ ἢ τετραπλασία, τοῦ δὲ με- 
γίστου κύκλου τετραπλάσιός ἐστιν 6 A κύκλος]. οὐκ 
ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας μείξων ἐστί τοῦ A 
25 κύχλου. --- λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. εἰ γὰρ Öv- 
νατόν, ἔστω. καὶ ὁμοίως εὑρήσϑωσαν al Β, I' εὐϑεῖαι, 
ὥστε τὴν Β πρὸς Γ ἐλάσδονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει 
ὁ A κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας, καὶ 
τῶν B, Γ μέση ἀνάλογον ἡ A" καὶ ἐγγεγράφϑω καὶ 


1 


a 


4. εἶναι] per comp. in rasura F. 10, τοῦ δὲ τῆς] scripsi; 
τῆς ds F, uulgo. 
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eas media proportionalis sit “1 linea. fingatur autem 
etiam sphaera per centrum secta per circulum ΕΖΗΘ. 
fingatur autem etiam polygonum circulo inseriptum 
et aliud circumseriptum, ita ut polygonum circumscrip- 
tum inscripto simile sit, et latus polygoni circumscripti 
[ad latus inscripti]!) minorem rationem habeat, quam 
B ad 4 [prop. 3]. quare?) superficies figurae circum 
sphaeram circumscriptae ad superficiem figurae in- 
scriptae minorem rationem habet, quam superficies 
sphaerae ad circulum A. quod fieri non potest. nam 
superficies figurae circumscriptae maior est superficie 
sphaerae [prop. 28 p. 122], sed superficies figurae in- 
scriptae minor est circulo 4 [prop. 20]. itaque su- 
perficies sphaerae circulo A maior non est. 


dico iam, ne minorem quidem eam esse. si enim 
fieri potest, minor sit. et ut supra inueniantur lineae 
B, Γ, ita ut B ad I’ minorem rationem habeat, 
quam circulus 4 ad superficiem sphaerae [prop. 2], et 
linea I media inter B, I‘ proportionalis. et inseri- 


1) Archimedes non omiserat: πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
lin. 6; sed cum haec omissio toties occurrat, satius duxl, hanc 
neglegentiam transscriptori tribuere, quam cum Nizzio haec 
uerba omnibus locis addere. | 

2) Nam latera polygonorum quadrata et eam habent ra- 
tionem, quam B?: 4°, h. 6. quam B: Γ (Eucl. VI, 20 zog. 2), 
et eam, quam superficies figurarum (prop. 32). sed quibus hoc 
continetur, uerba lin. 7—13 fortasse subditiua sunt. 


8) Repetitionem: inutilem prop. 25 deleo (lin. 20—23). 
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περιγεγράφϑω πάλιν, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου 
ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ τῆς Β πρὸς A [καὶ τὰ 
διπλάσια ἄρα]. ἡ ἐπιφάνεια ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ ὁ Α κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν 
τῆς σφαίρας ὅπερ ἄτοπον. ἡ μὲν γὰρ τοῦ περιγε- 
γραμμένου ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τοῦ A κύκλου, ἡ δὲ 
τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τῆς δφαέρας. 

οὐχ ἄρα οὐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
τοῦ A κύκλου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ μείξων. 7 ἄρα 
ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας ἴση ἐστὶ τῷ A κύκλῳ, τουτέστι 
τῷ τετραπλασίῳ τοῦ μεγίστου κύκλου. 


λδ΄. 


Πᾶσα σφαῖρα τετραπλασία ἐστὶ κώνου τοῦ βάσιν 
μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 

ἔστω γὰρ σφαῖρά τις, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 
ὁ ΑΒΓΙΖ. εἰ οὖν μή ἐστιν ἡ σφαῖρα τετραπλασία 
τοῦ εἰρημένου κώνου, ἔστω, εἰ δυνατόν, μείζων ἢ τε- 
τραπλασία. ἔστω δὲ ὁ 5 κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τετρα- 
πλασίαν τοῦ 4ΒΓ4 κύκλου, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας. μείξων οὖν ἐστιν ἡ σφαῖρα τοῦ 
ΗΠ κώνου. ἔσται δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ἥ τε σφαῖρα 
καὶ ὁ κῶνος. δυνατὸν οὖν δύο εὐϑείας λαβεῖν ἀνέσους 
ὥστε ἔχειν τὴν μείζονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα ἐλάσσονα λό- 


1. πάλιν] πάλιν πολύγωνον Torellius. τήν] τὴ» πλευράν 
Torellius. 2. τοῦ] ro F; corr. Torellius, 13. 1β'΄ F; Ag’ 
Torellius. 19. usıfov FE 25. ἐλάσσονα λόγον]. scripsi; 1ο- 
γον F, uulgo; λόγον ἐλάσσονα B, ed. Basil., Torellius. 
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batur et circumseribatur rursus polygonum, ita ut la- 
tus circumscripti [ad latus inseripti]!) minorem ratio- 
nem habeat, quam B ad 4 [prop. 3]. itaque?) super- 
fiies figurae eircumscriptae ad superficiem inscriptae 
minorem rationem habet, quam circulus 4 ad super- 
fiiem sphaerae. quod fieri non potest. nam super- 
ficies figurae eircumscriptae maior est circulo 4 [prop. 
30]. sed superficies inscriptae minor est, superficie 
sphaerae [prop. 23 p. 102]. 

itaque ne minor quidem est superficies sphaerae 
circulo 4. demonstratum autem est, ne maiorem qui- 
dem eam esse. itaque superficies sphaerae aequalis est 
circulo A, ἢ. e. quadruplo maior circulo maximo. 


XXXIV. 


Quaeuis sphaera quadruplo maior est cono basim 
habenti circulo maximo sphaerae aequalem, altitudi- 
nem autem radium sphaerae.?) 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus 4 Β ΓΖ. 
si igitur sphaera quadruplo maior cono, quem com- 
memorauimus, non est, sit, si fieri potest, maior quam 
quadruplo maior. conus autem # basim habeat qua- 
druplo maiorem circulo ABI'4, altitudinem autem 
radio sphaerae aequalem. itaque sphaera maior est 
cono #. erunt igitur duae magnitudines inaequales, 
sphaera et conus. potest igitur fieri, ut sumantur duae 


1) Cfr. not. 1, p. 139. 

2) Sequitur ex Eucl. VI, 20 mög. 2 et prop. 32, ut not. 2, 
p. 139; sed uerba praecedentia lin. 2—3 hic quoque subditiua 
sunt; nihil enim continent nisi neglegentem et imperfectam 
significationem uerborum, quae not. 2, p. 139 damnaui. 

3) Cfr. Pappus 1 p. 360. 


- 
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γον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν 5’ κῶνον. ἔστωσαν 
οὖν αἱ K, H, αἱ δὲ I, © εἰλημμέναι ὥστε τῷ ἴσῳ ἀλλή- 
λων ὑπερέχειν τὴν K τῆς I καὶ τὴν I τῆς Θ καὶ τὴν 
Θ τῆς H. νοείσϑω δὲ καὶ εἰς τὸν 4ΒΓ4Ζ κύκλον 
5 ἐγγεγραμμένον πολύγωνον, οὗ τὸ πλῆϑος τῶν πλευ- 
ρῶν μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος, καὶ ἄλλο περιγεγραμ- 
μένον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμμένῳ, καθάπερ ἐπὶ τῶν πρό- 
τερον ἡ ὃὲ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευρὰ 
πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου ἐλάσσονα λόγον 
ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Καὶ 
Ἀπρὸς I. καὶ ἔστωσαν 
Val AT, BA διάμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις. 
εἰ οὖν μενούσης τῆς 
AT διαμέτρου περι- 
ἐνεχϑείη τὸ ἐπίπεδον, ἐν © τὰ πολύγωνα, ἔσται 
ὀχήματα τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ σφαίρᾳ, τὸ 
ὃὲ περιγεγραμμένον, καὶ ἕξει τὸ περιγεγραμμένον 
20 πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον, ἥπερ ἢ 
πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου εἰς τὸν 4ΒΓΖ κύκλον. ἡ δὲ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει. ἥπερ ἡ K πρὸς 
τὴν I’ ὥστε τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἢ τριπλασίονα τοῦ Καὶ πρὸς 1. ἔχει δὲ καὶ 
ἡ K πρὸς H μείξονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ K πρὸς I [τοῦτο γὰρ φανερὸν διὰ λημμάτων]. 
πολλῷ ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσδονα 


u 


ΠΝ 


15 


2 


Θι 


8. ΘῚ HF. 18. AB, TA F. Litteras in circulo positas 
et polygona om. F. 18. σχήματα] scripsi; ro ὄχημα F, uulgo. 
27. διαλλημματων F. , 
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linese inaequales, ita ut maior lines ad minorem re- 
tionem habeat minorem, quam sphaera ad conum & 
[prop. 2]. sint igitur lineae X, H, et lineae I, ® ita 
sumantur, ut aequali spatio excedat K lines lineam I, 
1 lineam ®, Θ lineam FH. fingatur autem etiam cir- ᾿ 
culo ABI’ polygonum inseriptum, cuius laterum 
numerus per quattuor diuidi possit, et aliud eircum- 
scriptum inscripto simile, sicut antea. et latus poly- 
goni circumscripti ad latus inseripti minorem rationem 


habeat, quam K:I [prop. 3]. et sint diametri AT, 
BA inter se perpendiculares. si igitur manente dia- 
metro AT’ eircumuoluitur!) planum, in quo sunt po- 
lygona, orientur figurae, altera sphaerae inscripta, altera 
circumscripta, et habebit figura circumscripta ad in- 
scriptam triplicom rationem, quam latus polygoni cir- 
cumscripti ad latus inscripti circulo 4BI'4 [prop. 32], 
sed latera minorem habent rationem quam K:I [ex 
hypothesi]. quare figura circumscripta [ad inscriptam]?) 
minorem rationem habet quam Κὃ: 158, sed etiam 
K:H>K?’:I? [u Eutocius]. itaque figure circum- 
scripta ad inscriptam multo minorem rationem habet, 


1) Optatiuus περιενεχϑείη posterioris temporis scriptoribus 
aptior fortasse transscriptori debetur, cum Archimedes scripsis- 
set: εἴ na — περιενεχθῇ. 

2) U. p. 139 not. 1. 
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λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Καὶ πρὸς H. ἡ δὲ K πρὸς 
H ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν αὶ 
κῶώνον᾽ καὶ ἐναλλάξ' ὅπερ ἀδύνατον, τὸ γὰρ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον μεῖξόν ἐστι τῆς. σφαίρας, τὸ δὲ ἐγ- 
ὅ γεγραμμένον ἔλασσον τοῦ ΚΞ κώνου [διότι ὁ μὲν Καὶ κῶνος 
τετραπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην 
τῷ 4ΒΓ4 κύκλῳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον τοῦ 
εἰρημένου κώνου ἢ τετραπλάσιον]. οὐκ ἄρα μείξων ἢ 
10 τετραπλασία ἡ σφαῖρα τοῦ εἰρημένου. --- ἔστω δή, εἰ 
δυνατόν, ἐλάσσων ἢ τετραπλασία' ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν 
ἡ σφαῖρα τοῖ A κώνου. εἰλήφϑωσαν δὴ αἱ K, H 
εὐθεῖαι, ὥστε τὴν K μείξονα εἶναι τῆς H καὶ ἐλάσ- 
σονα λόγον ἔχειν πρὸς αὐτὴν τοῦ, ὃν ἔχει ὁ 3] κῶνος 
15 πρὸς τὴν σφαῖραν. καὶ αἵ Θ, I ἐκκείσϑωσαν, καϑὼς 
πρότερον, καὶ εἰς τὸν ABI’ A κύκλον νοείσϑω πολύ- 
γωνον ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο. περιγεγραμμένον, ὥστε 
τὴν πλευρὰν τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον ἔχειν, ἥπερ ἡ Καὶ 
80 πρὸς I’ καὶ τὰ ἄλλα κατεσκευάσϑω τὸν αὐτὸν τρόπον 
τοῖς πρότερον. ἕξει ἄρα καὶ τὸ περιγεγραμμένον στε- 
ρεὸν σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον, 
ἥπερ ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὸν ABT’A 
κύκλον πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἡ δὲ πλευρὰ 
25 πρὸς τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἧπερ ἡ K 
πρὸς I. ἕξει οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, 
ὃν ἔχει ἡ K πρὸς τὴν I. ἡ δὲ K πρὸς τὴν H μεί- 


10. εἰρημένου] εἰρημένου κώνου" δὴ el] scripsi; n Ἐ; 
ei uulgo. 20. κατεσκευάσθω] scripsi; κατεσκεὺυ Ἐς, manus 2 
stellulam adposuit et mg. scripsit ἀσμενα; κατεσκευασμένα 
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quam K:H; sed Καὶ ad H minorem rationem habet, 
quam sphaera ad conum # [ex hypothesi] [quare figura 
circumscripta ad imseriptam minorem rationem habet, 
quam sphaers ad conum #£]. et uicissim [figura cir- 
cumscripta ad sphaeram minorem rationem hahet, quam 
figura inscripta ad comım]. quod fieri non potest. 
nam figura circumscripta maior est sphaera |prop. 28 
p. 122], sed inscripta minor cono 5 [prop. 27]. itaque 
sphaera maior non est quam quadruplo maior [cono], 
quem commemorauimus. 

iam, si fieri potest, minor sit quam quadruplo 
maior. sphaera igitur minor est cono 5. sumantur 
igitur lineae Καὶ, H, ita ut Καὶ linea maior sit linea Η 
et minorem ad eam rationem habeat, quam conus & 
ad sphaeram [prop. 2]. et ponantur linese ®, T, ut 
supra [p.142,2]. et fingatur polygonum circulo “8 Γαΐ 
inseriptum et aliud eircumscriptum, ita ut latus poly- 


goni circumscripti ad latus inscripti minorem rationem 


habeat, quam X : I. et cetera eodem modo, quo antea, 
comparentur. habebit igitur etiam?) figura solida cir- 
cumscripta ad inscriptam rationem triplicem, quam 
latus figurae circum ABI’ circumscriptae ad latus 
inscriptae [prop. 32]. sed latera minorem rationem 
habent, quam X : I [ex hypothesil. habebit igitur 
figura circumscripta ad inscriptam minorem rationem, 
quam K°?:I?. sed K:H> K?’: I? [u. Eutocius]. quare 
figura circumscripte ad inscriptam minorem rationem 


1) καί lin. 21 uidetur significare: nunc quoque, ut antea. 


uulgo. 28. πρὸς τὴν I‘ ἡ δὲ K] om. Εἰ; corr. ed. Basil. et 
B man. 2. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 10 
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fova λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ K πρὸς 
τὴν I’ ὥστε ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ σχῆμα τὸ περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἢ ἡ K πρὸς τὴν 
H. ἡ δὲ K πρὸς τὴν H ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ Καὶ 

ὅ κῶνος πρὸς τὴν σφαῖραν’ ὅπερ ἀδύνατον. τὸ μὲν γὰρ 
ἐγγεγραμμένον ἔλασσόν ἐστι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ περι- 
γεγραμμένον μεῖζον τοῦ αὶ κώνου. οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσ- 
σων ἐστὶν ἢ τετραπλασία ἡ σφαῖρα τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ ABIA κύκλῳ, ὕψος δὲ 

10 τὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας" ἐδείχϑη 
δέ, ὅτι οὐδὲ μείζων" τετραπλασία ἄρα. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


Προδεδειγμένων δὲ τούτων φανερόν, ὅτι πᾶς κύ- 
λινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγιστον κύκλον τῶν ἐν 
16 τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας 
ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ 
μετὰ τῶν βάσεων ἡμιολία τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαέρας. 

ὁ μὲν γὰρ κύλινδρος ὃ προειρημένος ἑξαπλάσιός 

ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὴν αὐτήν, 
20 ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου, ἡ δὲ σφαῖρα δέ- 
δεικται τοῦ αὐτοῦ 'κώνου τετραπλασία οὖσα' δῆλον 
οὖν, ὅτι ὁ κύλινδρος ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας. πάλιν 
ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων 
ἴση. δέδεικται κύκλῳ, οὗ N ἐκ τοῦ κέντρου μέση ἄνά- 
25 λογόν ἐστι τῆς τοῦ κυλίνδρου πλευρᾶς καὶ τῆς δια- 
μέτρου τῆς βάσεως, τοῦ δὲ εἰρημένου κυλίνδρου τοῦ 


ὃ. ΧΊ HKF. ὅ. xovog F. 12. πόρισμα om. Εἰ; af 
Torellius. 
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habet, quam K:H. sed K ad H minorem rationem 
habet, quam conus 5 ad sphaeram [ex hypothesi] 
[itaque figura circumscripta ad inseriptam minorem 
zationem habet, quam conus #5 ad sphaeram]. .quod 
fieri non potest. nam figura inscripta minor est sphaera 
[prop. 23 p. 102], sed figura circumscripts maior cono 
5 [prop. 31 πόρισμα p. 128]. itaque sphaera ne minor 
quidem est quam quadruplo maior cono basim habenti 
aequalem circulo ABI’A, altitudinem autem aequalem 
radio sphaerae. demonstratum autem est, ne maiorem 
quidem eam esse. itaque quadrupla est. 


COROLLARIUM.!) 


His autem ante demonstratis adparet, quemuis 
cylindrum basim habentem circulum maximum sphae- 
rae, altitudinem autem diametro sphaerae aequalem 
sesquialterum esse sphaerae, et superficiem eius ses- 
quialteram superficiei sphaerae.. 

nam cylindrus, quem commemorauimus, sexcuplus 
est coni eandem basim habentis, altitudinem autem 
aequalem radio?); sed demonstratum est, sphaeram 
quadruplo maiorem esse eodemi cono [prop. 34]. ad- 
paret igitur, eylindrum sphaerae sesquialterum esse. 
rursus quoniam demonstratum est, superficiem cylindri 
praeter bases aequalem esse circulo, cuius radius media 
sit proportionalis inter latus cylindri et diametrum 

1) Citatur ab Herone stereom. I, 1 (cfr. I, 8, 2), Proclo ad 
Eucl. p. 71, 18, Simplicio ad Arist. IV p. 508, b. alio modo 
demonstrat Pappus I p. 408. 

2) Cylindrus enim triplo maior est cono, cuius basis est 
circulus maximus, altitudo autem diametrus sphaerae (Eucl. XII, 
10); sed hic conus duplo maior est cono, cuius basis eadem 
est, altitudo autem radıus (Anup. 1 p. 80). 

10* 
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περὶ τὴν σφαῖραν ἡ πλευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τῆς 
βάσεως δῆλον, ὅτι ἡ μέση αὐτῶν ἀνάλογον ἴση γί- 
vera τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως], 6 δὲ κύχλος ὁ τὴν ἐκ 
τοῦ κέντρου ἔχων ἴσην τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσϑως τε- 
ὅ τραπλάσιός ἐστι τῆς βάσεως, τουτέστι τοῦ μογίστου 
κύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ἔσται ἄρα καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων τετραπλαδφία τοῦ 
μεγίστον κύκλου. ὅλη ἄρα μετὰ τῶν βάσεων ἡἧ ἐπι- 
φάνεια τοῦ κυλίνδρου ἐξαπλασία ἔσται τοῦ μϑογέστου 
10 κύχλου. ἔστιν δὲ καὶ ἡ τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τετρα- 
πλασία τοῦ μεγίστου κύκλου. ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
κυλίνδρου ἡμιολία ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας" τῆς σφαίρας. 


λε΄. 

Ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος εἰς τμῆμα 

16 σφαίρας ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἔσον 
δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ 
ἐγγεγραμμένου πολυγώνου ἐν τῷ τμήματι τοῦ μεγίστου 
κύχλου καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς παραλλήλοις τῇ βάσει 
τοῦ τμήματος σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς τοῦ τμήματος βάσεως. 

20. ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ τμῆμα, οὗ βάσις ὃ 
περὶ τὴν AH κύκλος. ἐγγεγράφϑω σχῆμα εἰς αὐτό, οἷον 
εἴρηται, περιδχόμενον ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν" καὶ 
μέγιστος κύκλος ὁ AH®, καὶ ἀρτιόπλευρον πολύγωνον 
τὸ 4ΓΕΘΖ ΖΗ χωρὶς τῆς AH πλευρᾶς" καὶ εἰλήφϑω 
25 κύκλος ὁ A, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται τῷ 


2. γίγνεται) γάρ per comp. F; corr. B. b. τουτέστι] της 
F; corr. Torellius. 18. Ay’ F; un Torellius. 14. τμῆμα 
σφαίρας scripsi; τὸ ὅμημα ns σφαιρας F, uulgo. 16. τῷ] 


25. τῷ] ro 
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basis [prop. 13], eylindri autem, quem commemoraui- 
mus, sphaeram comprehendentis latus aequale est dia- 
metro basis [adparet'), lineam inter ea mediam pro- 
portionalem aequalem esse diametro basis (Eucl.VI, 16)}, 
cireculus autem radium habens diametro basis aequalem 
quadruplo maior est basi [Eucl. XIJ, 2], h. 6. cireulo 
maximo sphaerae, erit igitur etiam superficies cylindri 
praeter bases quadruplo maior circulo maximo. tota 
igitur superficies eylindri una cum basibus sexcuplo 
maior erit circulo maximo. sed est etiam superficies 
sphaerae quadruplo maior circulo maximo [prop. 33]. 
itaque tota superficies cylindri sesquialtera est super- 
ficiei sphaerae. 


XXXV. 


Superficies figurae segmento sphaerae inscriptae 
aequalis est circulo, cuius radius quadratus aequalis 
est rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
segmento circuli maximi inscripti et lines aequali 
omnibus lineis basi segmenti parallelis. una cum di- 
midia basi segmenti. 

sit sphaera, et in ea segmentum, cuius basis cir- 
culus circum AH descriptus. inscribatur ei polygo- 
num, quale diximus, per superficies conicas compre- 
hensum. et eirculus maximus sit 4H®, et ATE®OZAH 
polygonum [aequilaterum]?), cuius latera paria sint 


1) Praue dicitur, inde quod superficies cylindri aequalis 
sit circulo illi (dal p. 146, 23) colligi posse, mediam propor- 
tionalem diametro aequalem esse. itaque uerba δῆλον lin. 2— 
βάσεως lin. 3 transscriptori tribui. 

2) Hoc ab Archimede non praetermissum fuit (Quaest. Arch. 
p. 76); Nizzius coniecit: ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόκλ. 
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περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς ΑΓ πλευρᾶς καὶ ὑπὸ πασῶν 
τῶν EZ, TA καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς βάσεως, τουτ- 
ἔστι τῆς AK. δεικτέον, ὅτι ὁ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ 
τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ. 

δ εἰλήφϑω γὰρ κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ΕΘ πλευρᾶς καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ. γίνεται δὴ 6 Μ κύκλος ἴσος 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν 
ΕΖ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Θ σημεῖον. εἰλήφϑω δὲ 


10 καὶ ἄλλος ὁ Ν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται 
τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς ΕΓ καὶ τῆς ἡμισείας συν- 
ἀμφοτέρου τῆς ΕΖ, ΓΖ. ἔσται οὖν οὗτος ἴσος τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῖ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς ΕΖ, ΓΖ. καὶ ἄλλος ὁμοίως ὁ 

16 αὶ εἰλήφϑω κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AT καὶ τῆς ἡμισείας συν- 
ἀμφοτέρων τῶν TA, AH. καὶ αὐτὸς οὖν ἴσος ἐστὶ 
τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς AH, ΓΖ. πάντες οὖν ol κύκλοι 

30 ἴσοι ἔσονται τῇ ὅλῃ τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ, καὶ al 
ἐκ τῶν κέντρων αὐτῶν ἴσον δυνήσονται τῷ περιεχο- 


8. δεικτέον οὖν ed. Basil., Torellius. ὁ A κύκλος Cr., 
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numero praeter latus AH. et sumatur circulus A, 
cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo 


ATX<(EZ+TA-+AK). 


demonstrandum est, circulum aequalem esse super- 
ficiei figurae. 

sumatur enim circulus M, cuius radius quadratus 
aequalis sit rectangulo ΕΘ »« 1 ΕΖ. itaque M cir- 
culus aequalis est superficiei coni, cuius basis est cir- 
culus circum EZ descriptus, uertex autem punctum ® 
[prop. 14]. sumatur autem etiam alius circulus N, 
cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo 


ET<}4(EZ-+TL). 
hie igitur aequalis erit superficiei coni, quae est inter 
plans parallela in lineis EZ, Γ4 posita [prop. 16]. 
et eodem modo sumatur alius circulus &, cuius radius 
quadratus aequalis sit rectangulo 


AT>x<34(T4-+ AH). 
itaque et ipse aequalis est superficiei conicae, quae 
est inter plana parallela in lineis ΑΗ, Γ4 posita 
[prop. 16]. omnes igitur circuli aequales erunt toti 


superficiei figurae, et radii eorum quadrati aequales 
erunt rectangulo AT x (EZ + TA-+ AK).) sed 


1) Quia aequalia sunt latera polygoni ΕΘ, ET, AT‘. 


ed. Basil., Torellius. 7. γένεται] per comp. F. 12. οὖν] 
addidi; om. F, uulgo.. 20. αἴ] om. Εἰ; corr. ed. Basil.* 
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μένῳ ὑπὸ μιᾶς πλευρᾶς τῆς 4Γ καὶ τῆς ἴσης ταῖς 
ΕΖ, T4 καὶ τῇ ἡμισείᾳ τῆς βάδεως τῇ AK. ἐδύνατο 
δὲ καὶ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ A κύκλου ἴσον τῷ αὐτῷ 
χωρίῳ. ὃ ἄρα A κύκλος ἴσος ἔσται τοῖς Μ, N, #& 

5 κύκλοις, ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος. 


λ6΄. 

Τετμήσθω σφαῖρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου ἐπιπέδῳ" 
καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ AEZ τέμνων πρὸς 
10 ὀρϑὰς τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον᾽ καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ 
ΑΒΓ τμῆμα πολύγωνον ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιόγω- 
νον χωρὶς τῆς βάσεως τῆς AB. ὁμοίως δὴ τοῖς πρό- 
τερον, ἐὰν μενούσης τῆἧς ΓΖ περιενεχϑῇ τὸ σχῆμα, αἴ 
μὲν 4, E, A, Β γωνίαι κατὰ κύκλων οἰσθήσονται., 
16 ὧν διάμετροι αἱ AE, AB, al δὲ πλευραὶ τοῦ σχήμα- 
τος κατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας. καὶ ἔσται τὸ γενηϑὲν 
ὄχῆμα στερεὸν ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον 
βάσιν μὲν ἔχον κύκλον, οὗ διάμετρος ἡ AB, κορυ- 
φὴν δὲ τὸ Γ. ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον τὴν ἐπιφά- 
80 νείαν ἐλάσσονα ἕξει τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τοῦ 
περιλκαμβάνοντος [τὸ γὰρ αὐτὸ πέρας αὐτῶν ἐστιν ἐν 
ἐπιπέδῳ τοῦ TE τμήματος καὶ τοῦ σχήματος ἡ περι- 
φέφεια τοῦ κύκλου, οὗ διάμετρος ἡ AB, καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ κοῖλαι ἀμφότεραέ εἰσιν al ἐπιφάνειαι, καὶ περι- 

25 λαμβάνεται ἡ ἑτέρα ὑπὸ τῆς ἑτέρας]. 


2. ἠδύνατο Torellius. 7. 28’ F; 28° Torelliu. 11. de- 
τιόπλευρον Riualtus, Torellius. 15. σχήματος] Barrowius; τμη- 
ματος F, uulgo. 18. go» FE. κορύφη F; corr. Barrowıus. 
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etiam radius circuli A quadratus eidem spatio aequalis 
erat [ex hypothesi]. itaque circulus A aequalis erit 
eirculis M, N, #'); quare etiam superficiei figurae 
inscriptae aequalis erit. 


ΧΧΧΥΙ. 


Secetur sphaera plano non per centrum posito, et 
in ea sit circulus maximus 4EZ planum secans per- 
pendiculariter secans. et inseribatur segmento ABI’ po- 
lygonum aequilaterum, cuius latera paria sint numero 
praeter basim AB. 81 igitur, ut antea, mıanente linea ΓΖ 

figura circumuoluitur, anguli 47, 

I E, A, B per circulos ferentur, 

quorum diametri erunt ΖΕ, AB, 

4 latera autem figurae per super- 

ficies conicas. et figura solida 

hoc modo orta, per superficies 

conieas comprehensa, basim ha- 

Z bebit circulum, cuius diametrus 

est AB, uerticem autem punctum I. itaque eodem 

modo, quo antea, superficiem habebit minorem super- 
ficie segmenti comprehendentis [λαμβ. 4 p. 10].°) 


1) Ex Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 


2) In hac propositione praeter finem subditiuum alia quo- 
que deprekendun uestigia manus transscriptoris, uelut omis- 
sum uerbum oc | lin. 9; ἀρτιόγωνον lin. 11, quod alibi recte 
dicitur pro ἀρτιόπλευρον (Quaest. Arch. p. 76), sed hoc loco 
ferri non potest propter sequentia uerba χωρὶς τῆς βάσεως; 
κωνικῆς ἐπιφανείας lin. 16 pro κωνικῶν ἐπιφανειῶν; γενηϑέν 

16 (Quaest. Arch. p. 70). hr raeterea diserte dicendum erat, 
ermentum ABT minus hemisphaerio esse debere (Quaest. Arch. 


p. 73). 
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λζ΄. 

Ἢ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῷ 
τμήματι τῆς σφαίρας ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ κύκλου, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 

ὅ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς 
ἐστι βάσις. τοῦ τμήματοξ. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ 48ΕΖ᾽ 
καὶ ἔστω τμῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ, οὗ βάσις 6 περὶ διά- 
μέτρον τὴν AB, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς αὐτὸ τὸ εἰρη- 

10 μένον σχῆμα, καὶ ἐν τῷ τμήματι τοῦ κύκλου πολύγω- 
vov’ καὶ τὰ λοιπὰ τὰ αὐτά, διαμέτρου μὲν τῆς σφαίρας 
αὔσης τὴς 9A, ἐπεξευγμένων δὲ τῶν AE, 8A. καὶ 
ἔστω κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἔστω τῇ 
4. δεικτέον, ὅτι 6 Μ κύκλος μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ 

16 ὀχήματος ἐπιφανείας. 

ἡ γὰρ ἐπιφάνεια τοῦ σχήματος δέδεικται ἴση οὖσα 
κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται τῷ περι- 

ἐχομένῳ ὑπό τε τῆς ΕΘ καὶ 

τῶν ΕΖ, TA, ΚΑ. τὸ δὲ 
ὑπὸ τῆς ΕΘ καὶ τῶν ΕΖ, 

ΓΖ, KA δέδεικται ἴσον τῷ 

ὑπὸ τῶν EA, ΚΘ περιεχο- 
μένῳ" τὸ δὲ ὑπὸ τῶν EA, 

ΚΘ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὲ 

τῆς AO [καὶ γὰρ τοῦ ὑπὸ 
τῶν 4Θ, ΚΘῚΊ. φανερὸν οὖν, 
ὅτι ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 
κύκλου, ὅς ἐστιν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, 


1. λε΄ F; u Torelliu. 7. ABZE Torellius. 18. ἔστω] 
oore F; corr. B*. 25. ὑπό om. F; corr. ed. Basil. 26. τῶν 
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Superficies figurae segmento sphaerae inscriptae 
minor est circulo, cuius radius aequalis est lineae a 
uertice segmenti ad ambitum ductae circuli, qui basis 
est segmenti. 

sit sphaera, et in ea circulus maximus ABEZ, et 
in sphaera segmentum sit, cuius basis sit circulus cir- 
cum diametrum AB descriptus, et ei inscribatur figura, 
quam commemorauimus [prop. 36], et segmento cir- 
culi polygonum. et cetera eodem modo comparentur?), 
ut linea ® 4 diametrus sphaerae sit, et ducantur lineae 
ΔῈ, ΘΑ. et sit circulus M, cuius radius aequalis sit 
lineae 4®. demonstrandum est, circulum ‚M maiorem 
esse superficie sphaerae. 

nam demonstratum est, superficiem figurae aequa- 
lem esse circulo, cuius radius quadratus aequalis sit 
rectangullo ΕΘ »« (EZ -+-TA-+ KA) [prop. 35]. et 
demonstratum est 
ΕΘ ;»« (ΕΖ - Γ4ἧ -ἰ Κα) -ῷ Ε4»κ« ΚΘ [prop. 22; 
Eucl. VI, 16]. 
sed EA><K®< 40° [u. Eutocius). 
adparet igitur, radium eirculi, qui aequalis est super- 


1) τὰ αὐτά lin. 11 sc. ἔστω. 

2) U. Eutocius, ex cuius adnotatione comperimus, Archi- 
medem lin. 19—20 scripsisse: ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ΕΘ, et lin. 22 uer- 
bum περιεχομένῳ omisisse. 


addidi; om. Εἰ uulgo. ΚΘΊ ΘΚ ed. Basil., Torellius. Post 
hoc uerbum: ἴσου ὄντος τῷ ἀπὸ ΘΑ͂ addunt ed. Basil., Torellius; 
om. F, uulgo. 
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ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Μ. δῆλον ἄρα, 
ὅτι 6 Μ κύκλος μείξων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχή- 
ματος. 

λη΄. 

b To ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμήματι ὑπὸ κω- 
νικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον σὺν τῷ κώνῳ τῷ βά- 
σιν μὲν τὴν αὐτὴν ἔχοντι τῷ σχήματι, κορυφὴν δὲ τὸ 
κέντρον τῆς σφαίρας ἶσον ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν 
ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ 

10 ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευρὰν τῶν 
τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

ἔστω γὰρ σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ ABIT, καὶ κέντρον 
τὸ Ε' καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ABI τμῆμα πολύγω- 

15 νον ἀρτιόπλευρον χωρὶς τῆς ΑΓ ὁμοίως τοῖς πρότε- 
ρον, καὶ μενούσης τῆς ΒΕ περιενεχϑεῖσδα ἡ σφαῖρα 
ποιείτω σχῆμά τι ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχό- 
μενον, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
AT ΄ κῶνος ἀναγεγράφϑω κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον. καὶ 

20 εἰλήφϑω κῶνος ὁ Καὶ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ὀχήματος, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E κέντρου ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. δεικτέον, ὅτι 
ὁ K κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ σχήματι σὺν τῷ 
κώνῳ τῷ ΑΕΓ. 


2. AMF. 4.?s’ F; ua’ Torellius. 9. τῇ] Nizze; 
τὴν F, uulgo. 21. τῇ] Nizze; τὴν F, uulgo. 23. περιεχο- 
μένῳ] προειρημένῳ Nizze. σχήματι] τμηματι ἘΠ corı. ed. Ba- 

sil.; „ügurae dietae" Cr. 


. 
Min —n ὁ 
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ficiei figurae, minorem esse radio circuli M. itaque 
constat, circulum M maiorem esse superficie figurae 
[Eucl. XI, 2].) 


XXXVIL. 

Figura segmento?) inscripta per superficies conicas 
comprehensa una cum cono basim eandem habenti, 
quain figura, uerticem autem centrum sphaerae aequa- 
lis est cono basim habenti superficiei figurae aequa- 
lem, altitudinem autem lineae a centro sphaerae ad 
latus aliquod polygoni perpendiculari ductae aequalem. 

eit enim sphaera, et in ea circulus maximus, et 
segmentum 4BI' minus dimidia parte circuli, et cen- 
trum ΖΦ. et segmento ABI‘ inseribatur polygonum 
[sequilaterum]?), cuius latera paria sint numero prae- 
ter lineam AI‘ eodem modo, quo supra, et manente 
linea BE circumuoluatur sphaera®) et efficiat figuram 
per superficies conicas comprehensam, et in circulo 
circum diametrum AI' descripto conus construatur 
uerticem habens centrum. et sumatur conus K basim - 
habens superficiei figurae aequalem, altitudinem autem 
lineae ἃ centro E ad latus aliquod polygoni perpen- 
diculari ductae. demonstrandum est, conum X aequa- 
lem esse figurae comprehensae°) una cum cono AET. 


1) In hac quoque propositione desideratur significatio, seg- 
mentum minus esse hemisphaerio; u. p. 168 not. 2 

2) Sc. ἐλάσσονι ἡμισφαιρίου ἣν lin. 18), quae uerba addi 
uoluit Nizzius; sed u. p. 168 not. 2. 

3) Desideratur ante ἀρτιόπλευρον lin. 15: ἰσόπλευρόν τε nal, 
quod coniecturs addit Nizzius; sed u. p. 149 not. 2. 

4) Debebat esse: περιενεχϑεὶς ö κύκλος siue περεενεχϑὲν 
τὸ ἐπίπεδον͵ ἐν ᾧ ὅ τε κύκλος καὶ τὸ πολύγωνον (lin. 16). 

5) περιεχομένῳ lin. 23 sc. ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν, 
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ἀναγεγράφϑωσαν δὴ καὶ κῶνοι ἀπὸ τῶν κύκλων 
τῶν περὶ διαμέτρους τὰς ΘΗ, ZA κορυφὴν ἔχοντες 
τὸ Ε σημεῖον. οὐχοῦν ὃ μὲν ΗΒΘΕ ῥόμβος στερεὸς 
ἴσος ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ μὲν 
βάσις ion ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ΗΒΘ κώνου. τὸ ὕψος 
ὃΣ τῇ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν 
ΗΒ ἀγομένῃ καϑέτῳ. τὸ δὲ 
περιλεῖμμα τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῆς ἐπιφανείας τῆς με- 
ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ZA καὶ τῶν κωνικῶν 
τῶν ZEA, HE® ἴσον ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ βάσις μέν 
ἐστιν ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 


15 πέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ZA, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E 


20 


25 


ἐπὶ τὴν ZH καϑέτῳ ἠγμένῃ. πάλιν τὸ περιλεῖμμα τὸ 
περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ZA, AI καὶ τῶν 
κωνικῶν τῶν ΑΕΓ, ZEA ἴσον ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ μὲν 
βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλή- 
λων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ZA, AT, ὕψος δὲ τῇ 
ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὴν ZA καϑέτῳ ἠγμένῃ. ol οὖν εἰρη- 
μένοι κῶνοι ἴσοι ἔδονται τῷ σχήματι μετὰ τοῦ 4ΕΤ' 
κώνου καὶ ὕψος μὲν ἴσον ἔχουσιν τῇ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ, τὰς δὲ 


1. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. 8. τάς] τῆς FC. ΘΗ, ΖΑ] 
scripsi; ΘΖ, XI FC*; ΗΘ, ZA B* ed. Basil., Torellius. 8. 
oxov» F. 9. περιλεῖμμα] Bcripsi; περιλημμα F, uulgo. 13. 
ZE4F, corr. Torellius. ion FBC*. 15. τῇ] νην Βὶ 16. 
περιλεῖμμα]. seripsi; περιλημμα F, uulgo. 19. ZEAF, din 
TASUrR. 23. μετα] scripsi; καὶ μετα F, uulgo, 
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construantur igitur etiam in eirculis circum dia- 
metros ®H, ZA descriptis coni uerticem habentes 
punctum E. itaque rhombus solidus HBO®E aequalıs 
est cono, cuius basis aequalis est superficiei coni HB®@, 
altitudo autem lineae ab E ad HB perpendiculari 


ductae [prop. 18]. spatium autem relietum!) com- 
prehensum per superficiem inter parallela plana in lineis 
ΗΘ, ZA posita et per superficies conicas ZEA, HE® 
aequale est cono, cuius basis aequalis est superficiei ᾿ 
inter plana parallela in lineis ΗΘ, Z_A posita, altitudo 
autem linese ab E ad ZH perpendiculari ductae [prop. 
20]. rursus spatium relictum?) comprehensum per 
superficiem "inter plana parallela in lineis ZA, AT 
posita et per superficies conicas AEI), ZEA aequale 
est cono, cuius basis aequalis est superficiei inter plana 
parallela in lineis ZA, AT’ posita, altitudo autem 
linese ab E ad Z_4 perpendiculari ductae [prop. 20]. 
coni igitur, quos commemorauimus, aequales erunt 
figurae una cum cono AEIT' et altitudinem habent 
aequalem lineae ab E ad latus aliquod polygoni per- 
pendiculari ductae, bases autem superficiei figurae 


quod transsceriptoris neglegentia omissum est, ut ἐπιφανειῶν 
post κωνιυκῶν p. 158 lin. 12, 19 
1) Productis lineis ΖΗ, ® A, donec concürrunt, et subtracto 
rhombo his lineis productis et lineis HE, ΘῈ comprehenso. 
2) Productis lineis ZA, AT‘, donec concurrunt, et subtracto 
rhombo his lineis productis et lineis ZE, EA comprehenso. 
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βάσεις ἴσας τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AZHBOAIT σχήματος. 
ἔχει δὲ καὶ ὁ K κῶνος τὸ αὐτὸ ὕψος καὶ βάσιν ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ κῶνος 
τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἱ δὲ εἰρημένοι κῶνοι ἐδείχ- 


ὅ ϑησαν ἴσοι τῷ σχήματι καὶ τῷ ΑΕΓ κώνῳ. καὶ ὁ 
Κ ἄρα κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ τε σχήματι καὶ τῷ Ε4Γ κώνῳ. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον, οὗὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
10 ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν 
ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος, ὕψος 
ö} ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, μείξων ἐστὶ 
τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος σὺν τῷ κώνῳ. ὁ γὰρ 
προειρημένος κῶνος μείξων ἐστὶ τοῦ κώνου τοῦ ἴσου 
15 τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν 
βάσιν τοῦ τμήματας, τὴν δὲ κορυφὴν πρὸς τῷ κέντρῳ, 
τουτέστι τοῦ τὴν βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῇ ἐπιφα- 
νείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐκὶ 
μέαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ᾽ N τε 
20 γὰρ βάσις τῆς βάσεως μείξων ἐστί [δέδεικται γὰρ 

τοῦτο], καὶ τὸ ὕψος τοῦ ὕψουρ. 


λ΄. 
Ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ΑΒΓ, 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου, ὃ ἀποτέμνει ἡ 48, 
25 καὶ κέντρον τὸ I" καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ 1 ἐπὶ 
τὰ A, B ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AA, AB, καὶ περὶ τὸν 


1. ἴσας] per comp. Ε. Θ᾽ om.F; corr. Torellius. 4. κο- 
ψοις F'. 7. πόρισμα] F mg. [5]. 15. τῷ βάσιν] του βασιν 
F; corr. Bmg.*, ed. Basil. ἔχοντι) ἔχοντος F; corr. Βὶ mg.*, ed. 
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AZHBO®AT aequales.. sed etiam K conus eandem 
altitudinem et basim superficiei figurae aequalem habet. 
itaque aequalis est conis, quos commemorauimus; hos 
autem figurae cum cono ALEI' aequales esse, demon- 
stratum est. itaque etiam eonus K figurae et cono 
EAT aequalis est. . 


COROLLARIUM. 

Hinc iam adparet, conum basim habentem circu- 
lum, cuius radius aequalis sit lineae a “wertice seg- 
menti ad ambitum ductae circuli, qui basis sit seg- 
menti, altitudo autem radio sphaerae aequalis, maiorem 
esse figura inscripta cum cono. ille enim conus maior 
est cono aequali figurae una cum cono basim habenti 
basim segmenti, uerticem autem ad centrum positum, 
h. 6. eono basim habenti superficiei figurae aequalem, 
altitudinem autem aequalem lineae a centro ad latus 
aliquod polygoni perpendiculari ductae [prop. 38]. 
basis enim basi maior est!) [prop. 37], et altitudo 
altitudine. 


XXXIX. 

Sit sphaera, et in ea circulus maximus ABI, et 
segmentum minus semicirculo linea AB abscisum, et 
centrum 1. et a centro 4 ad A, B puncta ducantur 
44, AB, et circum sectorem inde ortum circumseri- 


1) δέδεικται γὰρ τοῦτο lin. 21, quae uerba inter se con- 
iuncta disiungunt, delenda censeo. 


Basil. 17. τοῦ τῆν) scripsi; τὴν F, uullgo. 22.25 F, μβ΄ 
Torellius, 4. μα] scripsi; τετμησϑω F, uulgo; „et sece- 
tur in eo nortioi‘ 

‚ Archimedes, ed. Heiberg. I. 11 
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γενηϑέντα τομέα περιγεγράφϑω πολύγωνον καὶ περὶ 
αὐτὸ κύκλος. ἔξει δὴ τὸ αὐτὸ κέντρον τῷ ABI κύ- 
κλῳ. ἐὰν δὴ μενούσης τῆς ΕΚ περιενεχϑὲν τὸ πολύ- 
γῶνον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταϑῇ, ὁ περιγεγραμ- 
ὅ μένος κύκλος κατὰ ἐπιφανείας οἰσϑήσεται σφαίρας, καὶ 
ἱ γωνίαι τοῦ πολυγώμου κύκλους γράψουσιν, ὧν al 
διάμετροι ἐπιξευγνύουσιν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου 
οὖσαι παράλληλοι τῇ AB’ τὰ δὲ σημεῖα, καϑ' ἃ ἅπ- 
τονται τοῦ ἐλάσσονος κύκλου al τοῦ πολυγώνου πλευ- 
10 ραί, κύκλους γράφουσιν ἐν τῇ ἐλάσσονι σφαίρᾳ, ὧν 
διάμετροι ἔσονται al ἐπιξευγνύουσαι τὰς ἁφὰς παράλ- 
ληλοι οὖσαι τῇ AB’ al δὲ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν οἰσϑήσονται, καὶ ἔσται τι περιγραφὲν σχῆμα 
ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον, οὗ βάσις ὃ 
15 περὶ τὴν ZH κύκλος" ἡ δὴ τοῦ εἰρημένου σχήματος 
ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ ἐλάσσονος τμήματος 
ἐπιφανείας, οὗ βάσις 6 περὶ τὴν AB κύκλος. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι αἱ AM, ΒΝ. κατὰ κω- 
νικῆς ἄρα ἐπιφανείας οἰσθϑήσονται, καὶ τὸ σχῆμα τὸ 
20 γενηϑὲν ὑπὸ τοῦ πολυγώνου τοῦ AM®EANB μεί-. 
ξονα ἕξει τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας, 
οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν AB κύκλος [πέρας 
γὰρ ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ τὸ αὐτὸ ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
μέτρον τὴν AB κύκλον, καὶ περιλαμβάνεται τὸ τμῆμα 
25 ὑπὸ τοῦ σχήματος]. ἀλλ᾽ ἡ γεγενημένη ὑπὸ τῶν ΖΜ, 
ΗΝ ἐπιφάνεια κώνου μείξων ἐστὶ τῆς γεγενημένης 


1. γεννηϑεντα F; corr. Torellius. 11.-.ὁπιγνυουσαι F. 13. 
τι] scripsi; ro F, uulgo. 14. xovıxa» FE 15. δή] scripsi; 
δὲ F, uulgo. 20. A om. F, corr. Torellius. 21. ἕξει μεί- 
£ova ed. Basil., Torellius. 22. κύκλος ἐστί ed. Basil., Torel- 
lius. 23. τὸ αὐτό] scripsi; τῶ αὐτῶ F, nulgo. 25. γεγενη- 
μένη] primum δ suprascriptum manu 1 F. 
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batur polygonum [aequilaterum, .cuius latera paria sint 
numero]'), et circum id circulus. is igitur idem cen- 
trum habebit, quod circulus 4BI' [u. Eutocius]. iam 
si manente linea ΕΚ polygonum circamuolutum in 
eundem locum restituitur, circulus circumseriptus per 
superficiem sphaerae feretur, et anguli polygoni circu- 
los describent, quorum diametri angulos polygoni iun- 
gunt parallelae lineae 4B. sed puncta, in quibus la- 
tera polygoni circulum minorem contingunt, circulos 
deseribunt in sphaera minore, quorum diametri erunt 
linese puncta contactus iungentes parallelae linese AB. 
latera autem per superficies conicas ferentur, et orietur 
figura circumscripta per superficies conicas compre- 
hensa, cuius basis erit eirculus eircum ZH descriptus. 
est igitur superficies huius figurae maior superficie 
segmenti minof%s, cuius basis est circulus circum AB 
lineam descriptus. 

ducantur enim contingentes lineae AM, ΒΝ. ita- 
que per superficiem conicam ferentur, et figura ex po- 
lygono AM®EANB orta habebit superficiem ma- 
iorem segmento sphaerae, cuius basis est circulus 
circum AB lineam deseriptus [λαμβ. 4 p. 10]. 

sed superficies conica ‘ex lines ZM, HN orta 


1) Archimedes uix omiserat: ἰσόπλευρόν τὰ καὶ ἀρτιόπλευ- 
009 lin. 1. 


11? 
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ὑπὸ τῶν MA, NB' ἡ μὲν γὰρ ΖΜ τῆς MA μείξων 
ἐστί [ὑπὸ γὰρ ὀρθὴν ὑποτείνει], ἡ δὲ NH τῆς ΝΒ. 
ὅταν δὲ τοῦτο ἡ, μείζων γίνεται ἡ ἐπιφάνεια τῆς ἐπι- 
φανείας ἱταῦτα γὰρ δέδεικται ἐν τοῖς λήμμασι). δῆλον 

ὅ οὖν, ὅνι καὶ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἡ ἐπιφά- 
van μείζων ἐστὶ «ἧς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τῆς 
ἐλάσσονος σφαέρας. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 
Καὶ φανεφόν, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμέ- 
10 νον σχήματος τοῦ περὶ τὸν τομέα ἴσῃ ἐστὶ κύκλῳ, οὗ 
ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε 
μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ τῶν ἐπεζευγνυουσῶν 
πασῶν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου καὶ ἔτι εἧς ἡμισείας 
τῆς βάσεως τοῦ εἰρημένου πολυγώνου. τὸ γὰρ ὑπὸ 
16 τοῦ πολυγώνου περιγεγραμμένον σχῆμα ἐγγεγραμμένον 
ἐστὶν εἰς τὸ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας [τότε δὲ 
δῆλον διὰ τὸ προγεγραμμένον]. 
μ΄. 
Τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος τῷ τομεῖ ἡ ἐπι- 
40 φάνεια μείξων ἐστὶ κύκλου, οὗ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου ἴση 
ἐσεὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἡγμένῃ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος. 
per conp Fr dor Hei. BaziL, Torelliun 4. MBir "Fopra. 
scripto μα ΒΕ. 8. πόρισμα om. F. 18. ἔτι τῆς] scripsi, ἔπε 
τῆς F, uulgo; τῆς ἔτι ed. Basil., Torellius. 14. τὸ γὰρ ὑπὸ τοῦ 
πολυγώνου περιγεγραμμένον] soripsi (zegıyey ya pro ἐ γγε- 
γραμμένον iam Barrowius); ἐγγεγραμμενον Fon ulgo; τὸ 4720 


ee μένον σχῆμα τῷ τομεῖ ἐγγεγραμμένον ἥμα u 
orellius. 16. τότε] scripsi; zovro F, unge, 


\ 


| 
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maior est superficie coni ex lineis M 4, ΝᾺ orta. nam 


ZM> MA 
et 

NH>NB 
[Eucl. III, 18; I, 19}. 


ν᾽ quod cum ita sit, su- 
perficies superficie 
maior erit fu. Euto- 
cius]. adparet igitur, 
etiam superficiem 
figuree circumserip- 
ἴδ maiorem 0886 
superficie segmenti 
KK sphaerae minoris. 


. COROLLARIUM. 

Et adparet, superficiem figurae circum sectorem 
circumscriptae aequalem esse circulo, cuius radius qua- 
dratus aequalis sit rectangulo, quod continetur uno 
latere polygoni et omnibus lineis angulos polygoni 
iungentibus et praeterea dimidia basi polygoni, quod 
commemorauimus. nam figura circumscripta ex poly- 
gono orta segmento sphaerae maioris inscripta est 
[tum u. prop. 35]. 


XL. 

Superficies figurae circum sectorem circumscriptae 
major est circulo, cuius radius aequalis est linese a 
uertice segmenti ad ambitum ductae circuli, qui seg- 
menti basis est. 


on Nizze. 18. An F, μδ΄ Torellius, 32. βασις cum comp. 
syllabae ἐς F. 
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ἔστω γὰρ σφαῖρα, καὶ μέγιστος κύχλος ἐν αὐτῇ ὁ 
ABTA, καὶ κέντρον τὸ Ε' καὶ περὶ τὸν τομέα περι- 
γεγράφϑω τὸ AKZ πολύγωνον, καὶ περὶ αὐτὸ κύκλος 
περιγεγράφϑω, καὶ γεγενήσϑω σχῆμα, καϑάπερ πρό- 

ὅ regov' καὶ ἔστω κύκλος ὁ N, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς 
τοῦ πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιξευγνυουσῶν σὺν 
τῇ ἡμισείᾳ τῆς KA. ἀλλὰ τὸ εἰρημένον χωρίον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῆς ΜΘ καὶ ΖΗ, ὃ δή ἐστιν ὕψος τοῦ 

10 τμήματος τῆς μείξονος σφαίρας. τοῦτο γὰρ προδέ- 
δεικται. τοῦ ἄρα Ν κύκλου ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ ὑπὸ ΜΘ, ΗΖ περιεχομένῳ. ἀλλ᾽ ἡ μὲν 

ΗΖ μείξων ἐστὶ τῆς 

ΖΞ [6 ἐστιν ὕψος τοῦ 

ἐλάσσονος τμήματος]. 
ἐὰν γὰρ ἐπιξεύξωμεν 
τὴν ΚΖ, ἔσται παράλ- 
ληλος τῇ AA. ἔστιν δὲ 
καὶ ἡ 48 τῇ KA παρ- 

ἄλληλος, καὶ κοινὴ ἡ 

ΖΕ. ὅμοιον ἄρα τὸ 

ΖΚΗ τρίγωνον τῷ 

AAZ τριγώνῳ. καί 

ἐστιν μείων ἡ ΖΚ 
τῆς AA. μείξων ἄρα 
καὶ ἡ ΖΗ τῆς 43. ἴση 
ὃδὲ ἡ ΜΘ τῇ διαμέτρῳ 
τῇ ΓΖ. ἐὰν γὰρ ἐπιξευχϑῇ ἡ ΕΟ, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ μὲν MO τῇ ΟΖ, ἡ δὲ ΘΕ τῇ ΕΖ, παράλληλος 


1. ἐν αὐτῇ! scripsi; ἐπ᾿ αὐτης F, uulgo. 2. AABT To- 
rellius. τομέα] AABE τομέα Nizze. 8. AZK Torellius. 
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sit enim sphaera, et in ea circulus maximus 4, Β ΓΖ, 
et centrum E. et circum sectorem circumscribatur 
polygonum AKZ, et circum id eirculus eircumiscriba- 
tur, et efficiatur figura, sicut antea. et sit circulus N, 
cuius radius quadretus aequalis sit rectangula, quod 
continetur uno latere polygoni et omnibus .lineis fan- 
gulos]!) iungentibus cum dimidio lineae KA. hoc 
autem spatium aequale est rectangulo, quod: eontine- 
tur ineis M@, ZH, quae altitudo est segmenti sphae- 
rae maioris. hoc enim antea demonstratum est [prop. 
22. Eucl. VI, 16]. itaque radius circuli N quadratus 
aequalis est M® x HZ. sed HZ > 15°); (nam si 
dueimus lineam KZ, parallela -erit lineae 14. sed 
etiam linea AB parallela est linese KA, et communis 
est linea ΖΕ. quare triangulus ZKH similis est 
triangulo 745 [Eucl. 1, 29]. 

[erit igitur ZK:4A4 = ZH: 45 (Eucl. VI, 4)1. 

sed ΖΚ» A4; quare etiam ZH > AA) et ΜΘ -- ΓΖ 
(nam si ducitur linea EO, erit EO lines parallela lineae 


1) De omisso uerbo γωνέας u. index. 

2) Sequentia uerba lin. 14—15 iam Nizzius deleuit, neo du- 
bitari potest, quin transscriptori debeantur. addita sunt ex 
lin. 9 ad demonstrandum HZ > 4, sed et re et uerbis praua 
(debebat esse: τοῦ τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαέρας). etiam alia 
in hac propositione subditiua uideri possint, sed cum ex Eu- 
tocio totam demonstrationem ut subobscuram repetenti, adpa- 
reat, eam aliquatenus turbatam fuisse, nihil mutaui. 


T. ἐπιξουγνυουσῶ») ἐπιξευγνυουσῶν τὰς γωνίας ed. Basil., Το- 
rellius, Cr. (non B C*. 9. δ] ῆ Torelliu. 12. H NZF. 
14. 6] ἢ ἢ Torellius. 16. een] soripei; ἐπεξευξωμεν F, 
uulgo. 28. ΕΟ] EH F; corr. Torellius 
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ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΟ τῇ ΜΘ. διπλασία ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΜΘ τῆς ΕΟ. ἀλλὰ καὶ ἡ IA διπλασία ἐστὶν τῆς 
ΕΟ. ἴση ἄρα ἡ ΜΘ τῇ ΓΖ. τὸ ὃὲ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 
243 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AA. ἡ ἄρα τοῦ σχήματος τοῦ 
5 KZA ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τοῦ κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος 


ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις 


τοῦ τμήματος, τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 4Β. ὁ γὰο Ν 
κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου 
10 xapl τὸν τομέα σχήματος. 


. TTOPIZMA α΄. 

Γίνεται δὲ καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸν 
τομέα σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
ΚΑ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ κέντρον, ἴσον κώνῳ, οὗ ἡ 

16 μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος 
δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν πλευρὰν καϑέτῳ ἠγμένῃ 
[ἢ δὴ ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας). τὸ 
γὰρ περιγεγφαμμένον σχῆμα τῷ τομεῖ ἐγγεγραμμένον 
ἐστὶν εἰς τὸ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας, ἧς κέντρον 
20 ἐστὶ τὸ αὐτό [δῆλον οὖν τὸ λεγόμενόν ἐστιν ἐκ τοῦ 
προγεγραμμένου)]. 
ΠΟΡΙΣΜΑ β΄. 

Ἔκ τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον 

σχῆμα σὺν τῷ κώνῳ μεῖζόν ἐστι κώνου τοῦ βάσιν μὲν 
25 ἔχοντος τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαίρας 

8, ὥρα] scripsi; ἐστιν F; ἄρα ἐστίν B, ed. Basil,, Torellius. 
11. πόρισμα a’) 49 infra scripto EF; μὲ Torellius. 12. δέ] 


scripsi; en F, uulgo. 14. ἴσον) ισ ἜΗΝ scripto o F. 22. 
πόρισμα β΄ om. Εἰ, mg. [6]; us’ Torellius. 
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M® [Euel. VI, 2], quia MO = ΟΖ [Euel. III, 3] et 
ΘΕ == EZ. erit igitur ΜΘ -- 2EO.') sed etiam 
T4==2 ΕΟ. itaque M®=I'4). sed 14x 141° 
superficies igitur figurae KZ_A maior est circulo, cuius 
radius aequalis est linese a uertice segmenti ad amb- 
itum ductae eirculi, qui basis est segmenti, h. e. cir- 
culi circum diametrum AB descripti. nam circulus 
N aequalis est superficiei figurae circum sectorem 
eircumscriptae [prop. 39 πόρισμα p. 164].°) 


COROLLARIUM I 

Erit autem etiam figura circum sectorem circum- 
scripta una cum cono, cuius basis est circulus circum 
K_A descriptus, uertex autem centrum, aequalis cono, 
cuius basis aequalis est superficiei figurae, altitudo 
autem lineae a centro ad latus perpendiculari ductae.*) 
nam figura circum sectorem circumscripta inscripta est 
segmento sphaerae maioris, cuius centrum idem est 
[tum u. prop. 38]. 


COROLLARIUM II. 

Hinc autem adparet, figuram circumscriptam una 
cum cono maiorem esse cono basim habenti circulum, 
cuius radius aequalis sit lineae ἃ uertice segmenti 
sphaerae minoris ad ambitum ductae circuli, qui 
basis est segmenti, altıtudo autem radio [sphaerae 


1) Cfr. Zeitschr. f. Math. u. Phys., hist.-litt. Abth. XXIV 
. 178. 
P 2) Ducta enim lines AT’ angulus AAT' rectus erit (Eucl. 
II, 31); tum u. Eucl. VI, 8 πόρισμα. 
8) Tum οἷν. Eucl. XI, 2. 
4) Bequentis uerba, quae prorsus abundant (lin. 17), Ar- 
chimedis ipsius non sunt. 
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ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἡγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις 
τοῦ τμήματος, ὕψος δὲ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου. ὁ γὰρ 
iaog κῶνος τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τὴν μὲν βάσιν 
μείξονα ξξει τοῦ εἰρημένου κύκλου, τὸ δὲ ὕψος ἴσον 
ὅ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. 
u. 

Ἔστω πάλιν σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ 4ΒΓ, καὶ κέντρον 
τὸ A" καὶ εἰς τὸν ABI τομέα ἐγγεγράφϑω πολύγωνον 

10 ἀρτιόγωνον, καὶ τούτῳ ὅμοιον περιγεγφάφϑω, καὶ παρ- 
ἄλληλοι ἔστωσαν al πλευραὶ ταῖς πλευραῖς" καὶ κύκλος 
περιγεγράφϑω περὶ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον. καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον μενούσης τῆς ΗΒ περιενεχϑέν- 
τες οἵ κύκλοι ποιείτωσαν σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπι- 

16 φανειῶν περιεχόμενα. δεικτέον, ὅτι ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου σχήματος ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει, ἢ ἡ πλευρὰ 
ἡ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου, τὸ δὲ σχῆμα σὺν τῷ 

20 κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ. 

ἔστω γὰρ κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου 
πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιξευγνυουσῶν τὰς γω- 
νίας καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ. ἔσται δὴ ὁ M 

25 κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 


2. δέ] δὲ ἔσον Torellius. 6. μα΄ om. F; μξ΄ Torellius. 

10. ἀρτιογώνιον Nizze. τούτῳ] Scripsi; Tovrov F „res. 

16. ἐγγεγραμμενον F, ut uidetur, sed, in rasura. nn] 

scripal; nF; uulgo. 21. κύκλος ὁ M] scripsi; ὁ Ir Kunlos 
,‚ uulgo. 
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minoris]. nam conus aequalis figurae una cum cono 
basim maiorem habebit circulo, quem commemoraui- 
mus [prop. 40], altitudinem autem aequalem radio 
sphaerae minoris [prop. 40 coroll. 1] [tum u. Anuu. 1 
p. 801. 


ΧΙ]. 


Sit rursus sphaera, et in ea circulus maximus, et 
segmentum semicirculo minus ABI, et centrum 4. 
et sectori A BI’ inscribatur polygonum [aequilaterum]!), 
cuius latera paria sunt numero, et ei simile polygo- 
num circumseribatur, et latera eorum parallela sint, 
et circum polygonum circumscriptum circulus circum- 
scribatur. et eodem modo, quo antea, manente linea 
HB circumuoluantur circuli [cum polygonis]*), et ef- 
ficiant figuras per superficies conicas comprehensas. 
demonstrandum est, superficiem figurae circumscriptae 
ad superficiem inscriptae duplicem rationem *habere, 
quam latus polygoni circumscripti ad latus inscripti, 
figuram uero [circumscriptam] una cum cono [ad figu- 
ram inscriptam una cum cono]°) triplicem rationem. 

sit enim circulus M, cuius radius quadratus aequa- 
115 sit rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
circumscripti et omnibus lineis angulos iungentibus et 
praeterea dimidio linese EZ) erit igitur circulus M 


1) Archimedes scripserat lin. 10: ἰσόπλευρόν ze καὶ ἀρτιό- 
αλεύρον pro ἀρτιόγωνον. οἷν. p. 149 not. 2. 

2) Tale aliquid Archimedes addiderat. 

3) Lin. 19 putauerim Archimedem scripsisse: τὸ δὲ megı- 
γεγραμμένον σχήμα σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον σὺν 
τῷ κώνῳ. 

“ 4) Debebat esse lin. 28: καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγ- 
ψφυούσαις τὰς γωνίας καὶ ἔτι τῇ ἡμισείᾳ τῆς EZ. 
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ματος. εἰλήφϑω δὲ καὶ ὃ Ν κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό TE μιᾶς πλευ- 
ρᾶς τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν 
ἐπιξευγνυουσῶν τὰς γωνέας σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς AT. 

5 ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου σχήματος. ἀλλὰ τὰ εἰρημένα χωρία ἐστὶ πρὸς 
ἄλληλα, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
AA πλευρᾶς [καὶ ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πο- 
λύγωνον, ὁ Μ κύκλος πρὸς τὸν Ν κύκλον]. φανερὸν 

10 οὖν, ὅτι καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχή- 
ματος διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΕΚ πρὸς AA 
[τὸν δὲ αὐτόν, ὃν καὶ τὸ πολύγωνον]. 


1, δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. N) Μ Ἐ; corr. Torellius. 
12. τὴν AA ed. Basil., Torellius (non BC*). 


—— u 
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aequalis superficiei figurae circumscriptae [prop. 39 

coroll.].. sumatur autem etiam circulus N, cuius ra- 

dius quadratus aequalis sit rectangulo, quod contine- 
Θ 


tur uno latere polygoni inscripti et omnibus lineis 
angulos iungentibus!) cum dimidio lineae AI. erit 
igitur etiam aequalis superficiei figurae inscriptae [prop. 
35]. sed spatia [rectangula], quae commemorauimus, 
eam habent rationem, quam EK?: 4A? ἴα. Eutocius)]. 
adparet igitur?), etiam superficiem figurae eircumscrip- 
tae ad superficiem inscriptae eam habere rationem, 
quam EK?: 4.43, 

1) Debebat esse lin. 8: καὶ τεῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγ- 
φυούσαις τὰς γωνίας σύν κτῖ. cfr. p. 171, not. 4. 


2) Nam radii circulorum sint E, r, οἱ rectangula iis qua- 
dratis aoqualia 8, 8; eit S:s=EK?:AA!=R’:r’=M:N 
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ἔστω πάλιν κῶνος ὁ ἰ βάσιν μὲν ἔχων τῷ Μ ἴσην, 
ὥψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. 
ἴσος δὴ οὗτός ἐστιν ὃ κῶνος τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ περὶ τὴν ΕΖ κύκλος, 


5 κορυφὴ δὲ τὸ A. καὶ ἔστω ἄλλος κῶνος ὁ O, βάσιν 


μὲν ἴσην ἔχων τῷ N, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ 
τὴν AA κάϑετον ἠγμένην. ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος 
τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ 
περὶ διάμετρον τὴν AT κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ 1 κέν- 


10 τρον. ταῦτα γὰρ πάντα προγέγραπται. καὶ. [ἐπεί] 


15 


20 


25 


ἐστιν, ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσ- 
ὅονος σφαίρας, οὕτως ἡ AA πρὸς τὴν ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρου [τοῦ 4) ἐπὶ τὴν AA κάϑετον ἠγμένην, ἐδείχϑη 
δὲ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν AA, οὕτως. ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ N κύ- 
κλου [καὶ ἡ διάμετρος πρὸς τὴν διάμετρον], ἔσται ἄρα, 
ὡς ἡ διάμετρος τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ 53, πρὸς 
τὴν διάμετρον τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ Ο, οὕτως 
τὸ ὕψος τοῦ ΚΞ κώνου πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ο κώνου 
[ὅμοιοε ἄρα εἰσὶν οἱ κῶνοι]. ὁ Καὶ ἄρα κῶνος πρὸς τὸν 
Ο κῶνον τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ διάμετρος 
πρὸς τὴν διάμετρον. φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὸ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ 
ΕΚ πρὸς AA. 


4. κυκᾶ cum comp. ον F. 6. τῷ] το F. 8. τῷ] (prius) 
zo F.. 12. οὕτως) οὗ Ε. 14. οὕτως] per comp. Εἰ, ut lin. 18. 


De u τ᾿ τ 
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sit!) rursus conus # basim habens eirculo M aeqna- 
lem, altitudinem autem radium sphaerae minoris. hie 
igitur conus aequalis est figurae circumscriptae una 
cum cono, cuius basis est circulus eircum EZ descrip- 
tus, uertex autem 4 [prop. 40 coroll. 1]. et sit alius 
conus O basim habens aequalem circulo N, altitudinem 
autem lineam a 4 puncto ad. 4A perpendicularem 
ductam. erit igitur etiam hic aequalis figurae in- 
scriptae una cum cono, cuius basis est circulus circum 
AT descriptus, uertex autem / centrum [prop. 38]. 
haec enim omnia antea scripta sunt. et [quoniam]?) 
est, ut EK ad radium sphaerae minoris, ita 4A ad 
lineam a centro [Ζἢ ad 44 perpendicularem ductam 
[u. Eutocius], demonstratum autem est, lineam EK 
ad AA eaudem rationem habere quam radium circuli M 
ad radium eireuli N [u. Eutocius]?), erit igitur, ut dia- 
metrus cireuli, qui basis est coni #5, ad diametrum cir- 
culi, qui basis est coni O, ita altitudo coni 5 ad alti- 
tudinem coni O. itaque 5 conus ad conum Ο triplicem 
rationem habet, quam diametrus ad diametrum [Anuu. 5 
p. 82; Eucl. XI, 12]. adparet igitur, etiam figuram 
circumscriptam una cum cono ad inscriptam una cum 
cono eam habere rationem, quam EK?: 44°. | 


(Euel. XU,. 2); sed circulis M, N aequales sunt superficies 
figurarum. uerba antecedentia delenda sunt; u. praef. 

1) De uerbis antecedentibus u. praef. 

2) Ex Eutocio adparet, Archimedem ipsum omisisse ἐπεί 
lin, 10 et τοῦ 4 lin. 18. 

3) Uerba sequentia lin. 16 ad ἐδεέχϑη lin. 18 parum apta 
(neque enim hoc uaqnarm demonstratum est, nec omnino de 
diametris quidquam dietum) Archimedis non sunt, qui ex Eucl. 
V, 15 tacite concluserat, diametros eandem rationem habere, 
quam radios. 
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μβ΄. 
Παντὸς τμήματος σφαίρας ἐλάσδονος ἡμισφαιρίου 
ἡ ἐπιράνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περι- 
5 φέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος τῆς σφαίρας. 
ἔστω σφαῖρα, καὶ μέγιστος ἐν αὐτῇ κύκλος ὁ ABI, 
καὶ τμῆμα ἐν αὐτῇ ἔλασσον ἡμισφαιρίου, οὗ βάσις ὃ 
περὶ τὴν AI κύκλος πρὸς ὀρθὰς ὧν τῷ 48ΒΓ κύκλῳ" 
10 καὶ εἰλήφϑω κύκλος ὁ Ζ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ 48’ δεῖ δεῖξαι, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABIT 
τμήματος ἴση ἐστὶ τῷ Ζ κύκλῳ. 
ei γὰρ μή, ἔστω μείξων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ κύκλου" 
καὶ εἰλήφϑω τὸ N κέντρον, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὰ 
15 A, Γ ἐπιξευχϑεῖσαι ἐκβεβλήσϑωσαν. καὶ δύο μεγεϑῶν 
ἀνίσων ὄντων, τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ τμήματος καὶ 
τοῦ Z κύκλου, ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν ABI τομέα πο- 
λύγωνον ἰσόπλευρον καὶ ἀρτιογώνιον, καὶ ἄλλο τούτρ 
ὅμοιον περιγεγράφϑω, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
80 τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν, ἥπερ ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸν Ζ κύκλον. 
περιενεχϑέντος δὲ τοῦ κύχλου, ὡς καὶ πρότερον, ἔσται 
δύο σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιξχόμενα, 
ὧν τὸ μὲν περιγεγραμμένον, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον" 
25 καὶ ἡ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἐπιφάνεια πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἔσται, ὡς τὸ περιγεγραμμένον 
πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἑκάτερος γὰρ τῶν 
λόγων διπλάσιός ἐστι τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμ- 


. μ΄ F; μη Torellius. 9. rl το FC*, 14. ταὶ το 
FBO#." 18. τούτῳ] τουτο FE 28. ἡ om. F; corr. Torellius. 
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XLI. 

Cuiusuis sphaerae segmenti minoris hemisphaerio 
superficies aequalis est circulo, cuius radius aequalis 
est lineae a uertice segmenti ad ambitum ductae cir- 
culi, qui basis est segmenti sphaerae. 

sit sphaera, et in ea circulus maximus ABT', et 
segmentum in ea hemisphaerio minus, cuius basis sit 
circulus circum AI' descriptus ad circulum ABI’ per- 
pendicularis. et sumatur circulus Z, cuius radius 
aequalis sit lineae 4B. demonstrari oportet, super- 
ficiem segmenti ABI’ aequalem esse circulo Z. 

si enim aequalis non est, sit superficies arculo Z 
maior. et sumatur centrum 4, et a f puncto ad A, 


- T lineae ductae producantur. datis igitur duabus 


magnitudinibus inaequalibus, superficie segmenti et 
eirculo Z, inscribatur sectori ABI' polygonum aequi- 
laterum, cuius latera!) paria sunt numero, et aliud 
huic simile eircumseribatur, ita ut polygonum cir- 
cumsceriptum ad inscriptum minorem rationem habeat, 
quam superficies segmenti sphaerae ad Z circulum 
[prop. 6 p. 22]. circumuoluto autem, sicut antea, cir- 
culo orientur duae figurae per superficies conicas com- 
prehensae, quarum altera eircumscripta erit, altera 
inscripta. et superficies figurae circumscriptae ad su- 
perficiem inscriptae eam habebit rationem, quam po- 
lygonum eircumscriptum ad inscriptum. utraque enim 
ratio duplex est; quam ea, quam habet latus polygoni 
circumscripti ad latus inseripti [u. Eüutocius]. sed 


1) Archimedes scripserat ἀρτιόπλευρον lin. 18; cfr. p. 158 
not. 2. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 12 
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μένου πολυγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πλευράν. ἀλλὰ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ τοῦ 
εἰρημένου. τμήματος ἐπιφά- 
μνεία πρὸς τὸν Z κύκλον. 
μδίξων δέ ἐστιν ἥ τοῦ περι- 
γεγραμμένου σχήματος ἐπι- 
φάνεια τῆς ἐπιφανεέας τοῦ 
τμήματος. καὶ ἡ νοῦ &y- 
γεγραμμένον. σχήματος ἐπι- 
φάνεια. ἄρα weiten Earl, τοῦ 
Z κύκλου ὅπορ ἀδύνατον. δέδειρνται γὰρ ἡ εἰρημένη 
τοῦ σχήματος. ἐπιφάνεια. ἐλάσσων οὖσα. τοῦ τηλικούτου 
15 κύκλου. --- ἔστω πάλιν. 6 κύκλος μείξων τῆς ἐπιφα- 
νξίας᾽ καὶ ὁμοίως περιγεγράφϑω καὶ ἐγγεγράφϑω 
ὅμοια πολύγωνα' καὶ τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ 
ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ὃ 
KOKAOG- πρὸς τὴν ἐπιφάνειων. τοῦ τμήματος. οὐκ ἄρα 
20 ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ. DZ κύκλου. een δέ. ὡς 
οὐδὲ μείξων" ἴση ἄρα. 


(4 


ur. 
Καὶ ἐὰν μαῖξον ἡμισφαιρίου, 1) τὸ τμῆμα, ὁμοίως 
αὐτοῦ, ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἑατὰ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
25 τρου lag ἐστὰ τῇ ἀπὸ πῆς κορυφῆς ὀπὶ πὴν. περιφέφειαν 
ἠγμένη τοῦ χύπλου, ὃς ἐστε βάσις τοῦ τμήμανος. 
a een Niue, werte Folge ig Keller] 
Nizze; ελασσων F, uulgo. 22. ua’ F; u® ToreHins. 


τό] addidi; om. F, "uulge. φῦ, ἐστί] ἐστον per comp. ἘΣ; com. 
Torellins. 
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polygonum eircumscriptum ad inscriptum, minorem 

ralionem habet, quam superfieies segmenti, quod com- 

memorauimus, ad circulum 

Z [ex hypothesi]. super- 

ficies autem figurae eircum- 

scriptaee maior est super- 

fiie segmenti [prop. 39]. 

itaque etiam superficies figu- 

. rae inscriptae maior est cir- 

culo Z. quod fieri non pot- 

est. nam demonstratum est, 

superficiem figurae, quam 

commemoranimus, minorem esse eins modi circulo 

[prop. 37]. 

st xursus circulus maior superfieie. et eodem 

modo, quo supra, polygonsa similia cizcumscribantur 

et inseribantur. et eircumseriptum sd inseriptum mi- 

norem xationem habeat, quam circulus ad superficem 

segmenti [prop. 6 p. 22]. itaque!) superfieies minor 

non est eirculo Z. demomstratum autem, ne maiorem 
quidem eam esse. aequalis igitur. ἧ 


ΧΙΠΙ. 


Etiamsi segmentum hemisphaerio maius est, eodem 
modo superfieies eius aequalis est circulo, cuius radius 
aequalis est Iineae a uertice ad ambitum ductae eir- 
cul, qui basis est segmenti. 


1) Uix erediderim hane demonstrationem totam ab Archi- 
mede omissam esse. conficitur hoc modo. sit 8 saperficies 
segmenti, Οἱ et ὁ "108 ἫΝ en Ρ οἱ ap polygona. 
itaque ex hypethesi: p<2: o(a.E 

12* 


180 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ KT AINAPOT Α΄. 


ἔστω γὰρ σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ νοείσϑω τετμημένη ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ τῷ κατὰ τὴν AA 
B καὶ τὸ ABA ἔλασσον 
ἔστω ἡμισφαιρίου" καὶ 
5 % E διάμετρος ἡ BI’ πρὸς 
ὀρϑὰς τῇ AAN" καὶ ἀπὸ 
τῶν B, Γ ἐπὶ τὸ A ἐπε: 
ξεύχϑωσαν al BA, AT. 
καὶ ἔστω ὁ μὲν E κύ- 
10 κλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
toov ἴση ἐστὶ τῇ AB, ὁ 
δὲ Ζ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
AT, ὃ δὲ Η κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ΓΒ. 
15 χαὶ ὁ Η κύκλος ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς δυσὶ κύκλοις τοῖς 
E, Z. ὁ δὲ Η κύκλος ἴσος ἐστὶν ὅλῃ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τῆς σφαίρας [ἐπειδήπερ ἑκατέρα τετραπλασία ἐστὶ τοῦ 
περὶ διάμετρον τὴν ΒΓ κύκλου], ὁ δὲ Ε κύκλος ἴσος 
ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABA τμήματος [δέδεικται γὰρ 
80 τοῦτο ἐπὶ τοῦ ἐλάσσονος ἡμισφαιρίου)" λοιπὸς ἄρα ὁ 
Ζ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ τοῦ ATI τμήματος ἐπιφανείᾳ, 

ὃ δή ἐστι μεῖξον ἡμισφαιρίου. 


ιδ΄. 
Παντὶ τομεῖ σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
25 ἔχων ἴδην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
τοῦ κατὰ τὸν τομέα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας. 
ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABA, 


7. τῶν Β, ΓῚ τῶν Γ' F; corr. ed. Basil.*; τοῦ ΓΒ. 14. 
TB] AB F, supra scripto Γ' manu 2. 20. ἐλασσῶνος F. 22. 
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sit enim sphaera, et in ea circulus maximus, et 
fingatur secta plano perpendiculari in linea 44 po- 
sito. et 4184] segmentum minus sit hemisphaerio. et 
diameter BI’ perpendicularis sit ad lineam 44. et 
a punctis B, Γ ad 4 ducantur lineae BA, AT. et sit 
E circulus, cuius radius aequalis sit lineae 48, Z 
autem circulus, cuius radius aequalis sit linese AI, 
H autem circulus, cuius radius aequalis sit ljnese ΓΒ. 
itaque circulus H aequalis est duobus circulis Z, Z.') 
sed circulus H aequalis est toti superficiei sphaerae 
[Eucl. XII, 2; prop. 33], et Εἰ cireulus aequalis est 
superficiei segmenti 4B_4 [prop. 42]. itaque qui re- 
linquitur eirculus Z, aequalis est superficiei segmenti 
AT 4, quod hemisphaerio maius est. 


XLIV. 


Cuiuis sectori sphaerae aequalis est conus basim 
habens superficiei segmenti sphaerae aequalem, quod 
in seetore est, altitudinem autem radio sphaerae ae- 
qualem, 

sit sphaera, et in ea circulus maximus 4.84, et 


tocius); itaque 0:0 <2:89:0:2< 0:8, quod fieri non 
potest; nam ὁ « S (prop. 36), sed O > Z (prop. 40). 
1 Nam H:Z: E= BT?: AT?: 483 (Eucl. XII, 2), et 
cum angulus BAI' rectus sit (Eucl. III, 81), erit 
BT? == AT? + 4B? (Eucl. 1, 47); 
tum u. Quaest. Arch. p. 48, 


μεῖξον] scripi; μείζων F, uulgo. 28. μβ΄ F; ν΄ Torellius, 
24. βασι F. - 
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καὶ κέντρον τὸ IT’, καὶ κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύ- 
κλον τὸν ἴσον τῇ κατὰ τὴν ABA περιφέρειαν ἔπι- 
φανείᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ BI. δεικτέον, ὅτι ὁ τομεὺς 
ὁ 4ΒΓ4 ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ κώνῳ. 
εἰ γὰρ μή, ἔστω μείξων ὁ τομεὺς τοῦ κώνου" καὶ 
χείσδϑω 6 Θ κῶνος, οἷος εἴρηται. δύο δὴ μεγεθῶν 
ἀνίσων ὄντων, τοῦ τομέως καὶ τοῦ © κώνου, εὑρή- 
ὄϑωσαν δύο γραμμαὶ al A, E, μείξων δὲ ἢ A τῆς Ε, 
καὶ ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω n A πρὸς E, ἥπερ ὁ το- 
μεὺς πρὸς τὸν κῶνον. 
καὶ εἰλήφθωσαν δύο 
γραμμαὶ αἱ Ζ, H, 
ὕπως τῷ ἴσῳ ὑπερέχῃ 
ἢ Δ τῆς Ζ, καὶ ἡ Ζ 
τῆς Η, καὶ ἡ H τῆς 
E. καὶ περὶ τὸν ἐπί- 
πεδον τομέα τοῦ κύ- 
κλουν περιγεγράφϑω 
| πολύγωνον ἐδόπλευ- 
A ZHE ρον καὶ ἀρτιογώνιον, 
«αὶ τοὐύτῷ ὅμοιον 
ἐγγεγράφϑω, ὅπως 
Φ ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
| μένου πλευρὰ ἐλάσ- 
25 σονα λόγον ἔχῃ πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου τοῦ, ὃν ἔχει ἡ A πρὸς Ζ. καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον περιενεχϑέντος τοῦ κύκλου YE- 
γενήσϑω δύο σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενα. τὸ ἄρα περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ τῷ 


σι 


1. κῶνος] scripsi; κωνος ὁ F, uulgo. 8. A bis scripsi, ut 


φι 
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centrum I, et conus basim habens circulum aequalem 
superficiei in ambitu 4 BA positae, altitudinem autem 
linese BI' aequalem. demonstramlum est, sectorem 
ABIA aequalem esse cono, quem colhıkemorauimus. 

si enim aequalis non est, maior seit sector coho. 
et ponatur conus Θ᾽ talis, qualem commemorauitnus. 
datis igitur duabus magnitudinibus inaeyualibus, sec- 
tore et cono ®, inueniantur duae linene A, E, maior 
autem 4 linea ὅδ, et minorem rationem habeat Μ ad 
E, quam sector ad conum [pröp. 2]. et sumantur 
duae lineae Z, H, it« ut!) aequali spatio excedat linea 
A lineam Z, Z lineam H, H lineem E. et circum 
sectorem planum?) circuli eireumscribatur polygonum 
aequilaterum, cuius latera®) paria sunt numero, et ei 
simile inseribatur polygonum, ita ut?) latus circum- 
scripti ad latus inseripti minorem rationem habeat, 
quam A: Z [prop. 4]. et eodem modo, quo untes, 
eircumuoluto eirculo orientur duae figurae per super- 
fioies conicas twomprehensae figura igitur eircum- 


1) öxos pro Gets (at lin. 22 et zupra p. 8, 18; prop. 3 
. 14, 82) 4 p. 18, 88; cfr. ad II, 4) transscriptori 'debetur; u. 
 unest. Arch. p. 70. οἷν. ἕνα prop. 5 p. 20, 22; p. 22, 27. 
Ὁ) ἐπίπεδον fortasse delendum; redundat adiuncto τοῦ 
κϑόμλου. 
8) ἀρτιόπλευρον, non ἀφτεογώνιον Archimedes seripserat; 
ἃ. p. 153 not. 2. | 


lin. 9, 14, 26 (et in figura) cum Cr.; 4 ubique F, uulgo. 
91. τουτο FE 25. ἔχῃ] BC*; eyeı F, uulgo. 


10 


15 


20 


25 
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κορυφὴν ἔχοντι τὸ Γ σημεῖον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν 
πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἀλλὰ ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου ἐλάσδονα λόγον ἔχει, ἧπερ ἡ A πρὸς Ζ. ἐλάσ- 
ὅονα λόγον ἄρα ἕξει ἢ τριπλάσιον τὸ εἰρημένον στε- 
ρεὸν σχῆμα τοῦ τῆς A πρὸς Z. ἡ δὲ A πρὸς E μείξονα 
λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ τῆς 4 πρὸς Ζ. τὸ ἄρα 
περιγεγραμμένον σχῆμα στερεὸν τῷ τομεῖ πρὸς τὸ ἐγγε- 
γραμμένον σχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ 
A πρὸς Ε. ἡ δὲ A πρὸς E ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ 
στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον. μείζονα ἄρα λόγον 
ἔχει ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ χῶνον, ἢ τὸ 
περιγεγραμμένον τῷ τομεῖ σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον" καὶ ἐναλλάξ. μεῖξον δέ ἐστι τὸ περιγεγραμμέ- 
νον στερεὸν σχῆμα τοῦ τμήματος. καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον ἄρα σχῆμα ἐν τῷ τομεῖ μεῖξόν ἐστι τοῦ Θ κώνου" 
ὅπερ ἀδύνατον. δέδεικται γὰρ ἐν τοῖς ἄνω ἔλασσον 
ὧν τοῦ τηλικούτου κώνου [τουτέστι τοῦ ἔχοντος βάσιν 
μὲν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς 
κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἐπιξευγνυ- 
μένῃ εὐθείᾳ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. οὗτος δέ 
ἐστιν ὃ εἰρημένος κῶνος ὁ Θ᾽ βάσιν τε γὰρ ἔχει κύ- 
xAov ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος, τουτέστι τῷ 


4. Post περιγεγραμμένου addit Torellius: πρὸς τὴν τοῦ ἐγ- 
γεγραμμένου. ὅ. A] scripsi cum Cr., ut lin, 7 bis, 8, 10, 11; 


4 ubique F, uulgo; cfr. p. 182, 8. 12. uelfova ge λόγον 
ἔχει ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον] addidi; om. F, uulgo. 


.18. ἢ τὸ] τὸ ἄρα ed. Basil., Torellius. 14. Post τὸ ἐγγεγραμμέ- 


νον addunt ed. Basil., Torellius: ἐλάσσονα 1όγον ἔχει ἢ ὁ στε- 
0805 τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον; sic etiam Cr. 16. τμήματορ] 
τομέως Nizze. . 
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scripta cum cono uerticem habenti punctum Γ ad figu- 
ram inscriptam cum cono triplicem rationem habet, 
quam latus polygoni circumscripti ad latus inscripti 
[proyg, 41]. sed latus polygoni circumscripti [ad latus 
inscripti]!) minorem rationem habet, quam A: Z. ita- 
que figura solida [eircumscripta cum cono ad figuram 
inscriptam cum cono]?) minorem rationem habebit, 
quam A4°:2Z°. sed A:E> 4°: 238.) itaque figura 


᾿ solida ceircum sectorem circumscripta®) ad figuram in- 


scriptam minorem rationem habet, quuam A:E. sed 
A ad E minorem rationem habet, quam sector soli- 
dus ad conum ® [ex hypothesi]. maiorem igitur rationem 
habet sector solidus ad conum ®, quam figura circum 
sectorem circumscripta°) ad inscriptam.®) et uicissim. 
maior autem est figura solida circumscripta sectore 
[prop. 839]. itaque etiam figura sectori inscripta maior 
est cono ®. quod fieri non potest. nam supra de- 
monstratum est, minorem eam esse eius modi cono 


ee 


1) Haec uerba transscriptor potius quam aut Archimedes 
aut librarius omisit. 

2) Ne haec quidem ab Archimede omissa esse puto. 

8) U. Eutocius ad prop. 84; Quaest. Arch. p. 51. 

4) Sc. σὺν τῷ κώνῳ, quod in sequentibus etiam saepe 
omittitur. 

5) Sc. σὺν τῷ κώνφ. 

6) Ex Eutocio comperimus, Archimedem scripsisse: τὸ ἄρα 
περιγεγραμμένον στερεὸν πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα A0- 
γον ἔχει ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον, et ita locum 
correxit ed. Basil.; sed tum non intellegitur, quo modo. uerba 
illa in codicibus exciderint. quare satius duxi aliud supple- 
mentum recipere, et discrepantiam transscriptori tribuere. 

7) Hic quoque omittitur, ut etiam lin. 17: σὺν τῷ κώνῳ; 
praeterea falsum uerbum τμήματος transscriptoris est. 


σι 
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εἰρημένῳ κύκλῳ καὶ ὕψος ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
σφαίραρ. οὐκ ἄρα ὁ στερεὸς τομεὺς μείξων ἐστὶ τοῦ 
Θ κώνου. — ἔστω δὴ πάλιν ὃ © κῶνος τοῦ στερεοῦ 
τομέως μείζων. πάλιν δὴ ὁμοίως ἡ A πρὺς sw E 
μείξων αὐτῆς οὖσα ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει 
ὁ κῶνος πρὸς τὸν τομέα. καὶ ὁμοίως εἰλήφθωσαν αἱ 
Z, H, ὥστε εἶναι τὰς διαφορὰς τὰς αὐτάς" καὶ τοῦ 
περιγεγραμμένου Kol τὸν ἐπίπεδον τομέαχ πολυγώνου 
ἀρτιογωνίου ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 


10 ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ἡ A πρὸς τὴν Z 


15 


καὶ γεγενήσθω τὰ περὶ τὸν στερεὸν τομέα στερεὰ σχή- 
ματα. ὁμοίως οὖν δείξομεν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον 
σδρὶ τὸν τομέα στερεὸν σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεφψραμμένον 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἡ A πρὸς Ä, καὶ τοῦ, 
ὃν ἔχει ὃ Θ κῶνος πρὸς τὸν τυμέω [ὥστε καὶ ὃ τομεὺς 
πρὸς τὸν χῶνον ἐλάσσονα λύγον ἔχει, ἥπερ τὸ ἐγγε- 
γραμμένον στερεὸν ἐν τῷ τμήματι πρὸβ τὸ σπεριγεγραμ- 
μένον). μείξων δέ ἐστιν ὁ τομεὺς τοῦ ἐγγψεγυαμμένου 
εἰς αὐτὸν σχήματος" μείξων ἄρα ὁ Θ κῶνος τοῦ πέρυ- 


80 γεγραμμένου σχήματος" ὅπερ ἀδύνατον [dedsıtraı γὰρ 


τοῦτο, ὅτι ὁ τηλικοῦτος κῶνος ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ περι- 
γεγραμμένου σχήματος περὶ τὸν τομέά]. ἴσος ἄρα ὁ 
τομεὺς τῷ Θ κώνῳ. 

4. τομέως] scripsi; τομευς FA; τυμέὸς uulgo.. A] scripsi 
cum Cr., ut lin. 10, 14; 4 ubique F, uulgo. T. διαφοράς] 


seripel; dvo πλευρὰς F, ‚ uulgo; ὑποροχάς Hauber; Nizae. 11. 
τόν] τῶν per comp. 
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[prop. 38 coroll.]') itaque sector solidus maior non 
est cono ©. 

sit igitur rursus conus © maior sectore solido. 
rursus igitur eodem modo A linea maior lines E ad 
eam ‚minoren rationem habeat, quam conus ad sec- 
torem [prop. 2]. et eodem modo sumantur lineae Z, 
H, ita ut differentiae eaedem sint. et latus polygoni 
[aequilateri], cuius latera paria sunt numero?), eircum 
sectorem planum circumscripti ad latus inscripti mi- 
norem rationem habeat, quam A:Z [prop. 4]. et 
oriantur figurae solidae circum solidum sectorem de- 
scriptae.’) eodem igitur modo demonstrabinıus, figuram 
solidam ceircum sectorem circumscriptam*) ad inscriptam 
minorem rationem habere, quam A: E, et quam conus 
® ad sectorem.’) maior autem est sector figura ei 
inscripta [prop. 36].) itaque ® conus meior est figura 
circumscripta.*) quod fieri non potest [prop. 40 co- 
roll. 2; οἷν. prop. 42—43; u. not. 1].°) itaque sector 
aequalis est cono @®.). 

1) Ex prop. 42—483 sequitur, basim eius aequalem esse oir- 
culo prop. 38 coroll. commemorato. 

9) Archimedes scripserat lin. 9: ἰσοπλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύ- 
g0v; u. p. 163 not. 1. 

8) Debebat esse: πολύγωνα τὸ μὲν περιγεγραμμένον, τὸ δὲ 
ἐγγεγραμμένον; fortasse delenda sunt uerba: καὶ γεγενήσθω lin. 
11 — σχήματα lin. 13. 

4) Sc. σὺν τῷ κώνῳ, quod idem omittitur lin 19; 20; u. 
Ῥ. 185 not. 7. 

δ) Sint F, f figurae solidae, L, 1 latera polygonorum. erit: 
F:f= L?’:]° (prop. 41) < 4°: 258 (ex hypothesi) <A: E 
(p- 188 not. 3) < & : sectorem (ex hypötheri). sequentia uerba 

in. 15—18 subditiua sunt; Archimedes scripsisset: καὶ ἐναλ- 
Act. pro prauo τμήματι lin. 17 Nizzius coni. τομεῖ. 

ὃ) Sequentia transsceriptori tribuerim, maxime ob τοῦτο 
lin. 21; ofr. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 888. 

7) In fine: Agzıundovg περι σφαιρὰας καὶ κυλινδρου & FE. 


σι 
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β. 
Ἀρχιμήδης 4οσυϑέῳ χαίρειν. 

Πρότερον μὲν ἐπέστειλάς μον γράψαι τῶν προβλη- 
μάτων τὰς ἀποδείξεις, ὧν αὐτὸς τὰς προτάσεις ἀπ- 
ἔστειλα Κόνωνι. συμβαίνει δὲ αὐτῶν τὰ πλεῖστα γρά- 
φεσϑαι διὰ τῶν ϑεωρημάτων, ὧν πρότερον ἀπέστειλά 


σοι τὰς ἀποδείξεις, ὅτι τε πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια : 


τετραπλασία ἐστὶ τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ 
σφαίρᾳ, καὶ διότι παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπι- 
φανείᾳ ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴδη 
ἐστὶ τῇ εὐθείᾳ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τῆς βάσεως ἀγομένῃ, καὶ διότι πάσης 
σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγιστον 
κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ 
τῆς σφαίρας αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστι τῷ μεγέϑει τῆς 
σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἡμιολία τῆς ἐπιφα- 
νείας τῆς σφαίρας, καὶ διότι πᾶς τομεὺς στερεὸς ἴδος 
ἐστὶ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν ἴσον 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας τοῦ ἐν τῷ 
τομεῖ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
ὅσα μὲν οὖν τῶν ϑεωρημάτων καὶ προβλημάτων γρά- 


φεται διὰ τούτων τῶν ϑεωρημάτων, ἐν τῷδε τῷ Pr 
ρημα 9 0 0 


1. ΖΔωσιϑεῳ F, corr. Torellius. 3. αποδειξης . A. Ku- 
vovı F, uulgo. 5. ϑεορηματων FE 8. διότι] scripsi; δὴ ori 
F, uulgo. τμήματος] om. F; corr. Cr., ed. Basil. 16. διότι] 
δὴ ὅτι Barrowius. 21. διὰ τούτων τῶν] cum B; διαυτουτῶν 
τῶν 


II. 
Archimedes Dositheo s. 


Antea me admonuisti, ut demonstrationes eorum 
problematum perscriberem, quorum propositiones ipse 
Cononi miseram.!) accidit autem, ut pleraque eorum 
conficiantur per ea theoremata, quorum demonstrationes 
antea tibi misi?): cuiusuis sphaerae superficiem qua- 
druplo maiorem esse circulo maximo sphaerae [I], 33], 
et superficiei cuiusuis segmenti sphaerae aequalem esse 
circulum, cuius radius aequalis sit linese a uertice 
segmenti ad ambitum basis ductae [I, 42—43], et cy- 
lindrum basim habentem circulum maximum sphaerae, 
altitudinem autem diametro sphaerae aequalem et 
ipsum dimidia parte maiorem esse sphaera et super- 
fiiem eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem 
[T, 34 πόρισμα), et quemuis sectorem solidum aequa- 
lem esse cono basim habenti circulum aequalem super- 
ficiei segmenti sphaerae in sectore positi, altitudinem 
autem radio sphaerae aequalem [I, 44]. quaecunque 
igitur theoremata et problemata°) per haec theoremata 


1) Erant praeter problemata huius libri propositiones quae- 
dam de helicibus (cfr. infra) et de conoidibus rectangulis (Quaest. 
Arch. p. 11). 

2) In libro I de sphaera et cylindro. 

3) Septem problemata, tria theoremata, quorum  pomum 
(I, 2) Cononi missum non erat (Neue Jahrb, Suppl. . 892 
not.); pro ceteris duobus experiendi causa falsa miserat Archi- 
medes. u. praef. ad librum περὶ ἑλέκων. 
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βλίῳ γράψας ἀπέσταλκά σοι" ὅσα δὲ δι᾽ ἄλλης εὑρί- 
όκονται ϑεωρίας, τά τε περὶ ἑλίκων καὶ τὰ περὶ τῶν 
κωνοειδῶν, πειράσομαι διὰ τάχους ἀποστεῖλαι. 
Τὸ δὲ πρῶτον ἦν τῶν προβλημάτων τόδε" 
ὅ σφαίρας δοϑείσης ἐπίπεδον χωρίον εὑρεῖν ἴσον τῇ 
ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρᾳρ. 
ἔστιν δὲ τοῦτο φανερὸν δεδειγμένον ἐκ τῶν προ- 
διρημένων ϑεωρημάτων. τὸ γὰρ τοτραπλάσιον τοῦ 
μβεμίστου χύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίφᾳ ἐπίπδδόν τε χω- 
10 φέον ἐστὶ καὶ ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς ἀφαέρας. 


4 


α΄. 
Τὺ δεύτεφην ἦν᾽ κώνου δοϑέμτος ἢ κυλίνδρου 
σφαῖραν εὑρεῖμ. τῷ κώνῳ ἢ τῷ κυλίνδρῳ ἴσην. 
ἔστω ὁ διδόμενος κῶμος ἢ κύλινδρος ἃ A, καὶ τῷ 
15 A ἴση ἡ B σῳαῖρα᾽ καὶ κείάϑω τοῦ A κώνου ἢ κι- 
λίένδρου ἡμιόλιος κύλινδρος ὁ ΓΖΩ͂, τῆς δὲ B σφαί. 
pas ἡμιόλιος κύλινδρος, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετροι 
τὴν ΗΘ κύκλος, ἄξων 63 ὁ KA ἴδος τῇ διαμέτρῳ 
τῆς B σφαίφᾳς. ἴσος ἄρα ἐατὶν ὁ Εἰ κύλινδρος τῷ Καὶ 
20 κυλίνδρῳ. [τῶν δὲ ἴσων κυλίνδρων ἀντιπαπόνϑασι;" 
αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν). ὡς ἄρᾳ ὁ E κύκλος πρὸς τὸν 
Κ κύκλον, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς IA πρὸς τὸ ἀπὰ 
τῆς ΗΘ, οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς ΕΖ. ἴση δὲ ἡ ΚΑ τῇ 
ΗΘ [ὁ γὰφ ἡμιόλιος κύλεμᾶρος τῆς ἀραίρας. isou ἄχει 
25 τὸν ἄξονα τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας, καὶ ὁ Καὶ κύχλος 
μϑόγιστός ἐδτι τῶν ἐν τῇ σφαέρᾳ)]. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ IA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, οὕτως ἡ, ΗΘ πρὸς τὴν ΕΖ. ἔστω 
4. & Torellius; οὖν. Quaest. Arch. ῥ. 188.. δ. edeeiv] 
eve oum comp. ἣν net» ΒΒ 11. β΄ Torelim. 18. δὲν; 


ut lim. δ ΕΞ 14. δεϑυμένοςϑΒἘ 186. ομεολιος Β. 19. ΕΊ EP; 
corr. ed. Basil._ 27. οὕτως] per compend.F, αὐ Ῥ. 192-Kn. 4 οὐ 4. 
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eonficiuntur, hoc libro perscripta tibi misi. sed quae- 
cunque alia disputationis ratione reperiuntur, de helici- 
bus et de conoidibus, mox mittere conabor. 

Primum autem problema hoc erat: 

data sphaera planum spatium inuenire superficiei 
sphaerae aequale. 

hoc autem manifestum est ex theorematis antea 
propositis demonstratum. nam quadruplum ceireuli 
maximi sphaerae spatium et planum et superficiei 
sphaerae aequale est [1], 33]. 


1. 


Alterum erat: dato cono 6] cylindro sphaeram 
inuenire cono uel cylindro aequalem.!) 

sit conus uel cylindrus datus A, et figurae 4 
aequalis sphaera B. et ponatur cono uel cylindro A 
dimidia parte maior cylindrus ΓΖ Ζ1Ἶ) [u. Eutocius], 
et sphaera B cylindrus dimidia parte maior, cuius 
basis est circulus circum diametrum ΗΘ descriptus, 
axis autem Καὶ 4 diametro sphaerae B aequalis [I, 34 
πόρισμα]. aequalis igitur cylindrus Εἰ cylindro K. 
itaque Εἰ: Καὶ, hoc est | 

ΓΖΔ": ΗΘ" [Euecl. XI, 2] = KA: ΕΖ.) 

sed Καὶ 4 -Ξ-ὶ ΗΘ. itaque I2?: H0?—= H®:E2. sit 


1) Lin. 18: ἔσην τῷ κώνῳ ἢ τῷ κυλένδρῳ habet Archime- 
des in raaf περὶ δλίκων. 
2%) Archimedes seripserat: ελήφϑω τοῦ δοθέντος κώνου ἢ 
worlndann Auaddueg κύλινδρος (Eiytocius). 
3) πο]. ΧΙ, 15; οὗν. Ilemm. 8—4 p. 82, 
4) Quia ex , 84 πόρισμα basis cylindri circulo maximo 
aequalig est, diametrus igiter sphaeıwe diametre. gequalis. 
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τῷ ἀπὸ H® ἴσον τὸ ὑπὸ IA, MN. ὡς ἄρα ἡ IA 
πρὸς ΜΝ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, τουτ- 
ἔστι ἡ ΗΘ πρὸς ΕΖ. καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ IA πρὸς 
τὴν ΗΘ, οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΜΝ, καὶ ἡ ΜΝ 
δ πρὸς EZ. καί ἐστιν δοθεῖσα ἑκατέρα τῶν IA, ΕΖ. 
δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν IA, ΕΖ δύο μέσαι 
ἀνάλογόν εἰσιν al 
ΗΘ. ΜΝ. δοϑεῖσα 
4 ἄρα ἑκάτερα τῶν. 

10 ΗΘ, ΜΝ. 
συντεϑήσεται δὲ 
τὸ πρόβλημα οὕτως. 
Ζ ἔστω δὴ ὁ δοϑεὶς 
κῶνος ἢ κύλινδρος 
ὁ A. δεῖ δὴ τῷ A 
κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ 
ἴσην σφαῖραν εὑρεῖν. 
ἔστω τοῦ 4 κώ- 
γου ἢ κυλίνδρου ἡμι- 
όλιος κύλινδρος, οὗ 
βάσις ὁ περὶ διάμε- 
. τρον τὴν I’A κύκλος, 
ἄξων δὲ ὁ ΕΖ. καὶ εἰλήφϑω τῶν IA, ΕΖ δύο μέσαι 
ἀνάλογον αἴ ΗΘ, ΜΝ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΓΖ πρὸς τὴν 
25 ΗΘ, τὴν ΗΘ πρὸς τὴν ΜΝ, καὶ τὴν ΜΝ πρὸς τὴν 
ΕΖ. καὶ νοείσϑω κύλινδρος, οὗ βάσις 6 περὶ διάμε- 
τρον τὴν ΗΘ κύκλος, ἄξων δὲ 6 KA ἴσος τῇ ΗΘ 
διαμέτρῳ. λέγω δή, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ E κύλινδρος τῷ 
Κ κυλίνδρῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ IA πρὸς ΗΘ, ἡ 


9. τῶν] των τῆς F; corr. ed. Basil. 11. δέ] scripsi; δὴ 
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ΗΘ = [Ζ »« MN. itaque Id: MN = ΓΖ": ΗΘ" ,ἢ 
hoc est = H®: EZ. et uicissim [Eucl. V, 16] 
I’41:H®= H0®:MN = MN: EZ.) 
et utraque linea ΓΖ, EZ data est. itaque duarum 
linearum datarum ΓΖ, EZ duae mediae proportiona- 
les sunt H®, MN. itaque utraque linea H®, MN 
data est. 
componetur autem problema hoc modo. sit conus 
uel cylindrus datus A. oportet igitur sphaeram cono 
uel cylindro 4 aequalem inuenire. 
sit cono 16] cylindro 4 dimidia parte maior cy- 
lindrus, cuius basis est circulus circum diametrum ΓΖ 
descriptus, axis autem EZ linea. et sumantur?) inter 
lineas ΓΖ, EZ duae mediae proportionales ΗΘ, MN 
[u. Eutocius], ita ut sit 
TdA:HO = ΗΘ: ΜΝ = MN: EZ. 


et fingatur cylindrus, cuius basis sit circulus ceircum 
diametrum ΗΘ descriptus, axis autem K_4 diametro 
H® aequalis. dico, eylindrum E aequalem esse cy- 
lindro K. nam quoniam IT4:H® = MN:EB et 


1) Quia ΓΖ: ΗΠΘ-Ξ ΗΘ: MN; tum u. Eucl. V def. 10. 

2) Debebat sic concludi: 
T4:MN=H®:E2:T4:H® = MN: EZ (Eucl. V, 16); 
sed ex hypothesi est ΓΖ : ΗΘ = ΗΘ: MN. fortasse uerbum 
ἐναλλάξ lin. 3 delendum est. 

3) Archimedes posuerat εὑρήσϑωσαν, lin. 23, ut habet Eu- 
tocius, 


-----..ο..-.-..ς....-...-.ὄ........,...... .--- --- ----..Ρο 


F, uulgo. 12. οὕτως per comp. Εἰ. 15. τῷ] το FE 29. 
καὶ ἐπεί] ἐπεὶ yao? 


Archimedes, ed. Heiberg. 1. 13 


10 


15 


20 


25 
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ΜΝ πρὸς EZ, καὶ ἐναλλάξ, καὶ ion ἡ ΗΘ τῇ KA 
[ὡς ἄρα ἡ ΓΖΩ͂ πρὸς ΜΝ, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, οὕτως ὁ E κύκλος πρὸς τὸν 
K κύχλον] ὡς ἄρα ὁ E κύκλος πρὸς τὸν K κύκλον, 
οὕτως ἡ KA πρὸς τὴν ΕΖ [τῶν ἄρα E, K κυλίνδρων 
ἀντιπεπόνϑασιν al βάδεις τοῖς ὕψεσιν]. ἴσος ἄρα ὁ Ε 
κύλινδρος τῷ K κυλίνδρῳ. 6 δὲ Καὶ κύλινδρος τῆς 
ὀφαίρας, ἧς διάμετρος ἡ ΗΘ, ἡμιόλιός ἐστιν. καὶ ἡ 
σφαῖρα ἄρα, ἧς ἡ διάμετρος ἴση ἐστι τῇ ΗΘ, τουτ- 
ἔστιν ἡ B, ἴση ἐστὶ τῷ A κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ. 


β΄. 

Παντὶ τμήματι τῆς σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν 
μὲν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ εὐϑεῖαν, 
ἥτις πρὸς τὸ ὕψος τοῦ τμήματος τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχει, ὃν συναμφότερος ἤ TE ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαί- 
ρας καὶ τὸ ὕψος τοῦ λοιποῦ τμήματος πρὸς τὸ ὕψος 
τοῦ λοιποῦ τμήματος. 

ἔστω σφαῖρα, ἐν 7 μέγιστος κύκλορ, οὗ διάμετρος 
ἡ AT" καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ ἡ σφαῖρα τῷ διὰ τῆς 
ΒΖ πρὸς ὀρϑὰς τῇ AT" καὶ ἔστω κέντρον τὸ Θ. καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ͂, AE πρὸς τὴν AE, 
οὕτως ἡ JE πρὸς ΓΕ. καὶ πάλιν πεποιήσθω, ὡς 
συναμφότερος ἡ ΘΙ, TE πρὸς TE, οὕτως. ἡ ΚΕ 
πρὸς ΕΑ. καὶ ἀναγεγράφϑωσαν κῶνοι ἀπὸ τοῦ κύ- 
κλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κορυφὰς ἔχοντες τὰ 
K, 4 σημεῖα. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ μὲν BAZ κῶνος 


6. βασ cum comp. ng F. 10. Β] HB F. 11. γ΄ To- 
rellius. 19. τῷ] τῶν per comp. Εἰ; corr. B*. τῆς] Nizze; 
των ἘΦ uulgo. 25, eyovre Ἐ; corr. B* 
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uicissim [ΓΖ : MN = ΗΘ: ΕΖ; Eucl. V, 16], et 
ΗΘ -- KA, erit igitur') E:K=KA:EZ?) itaque 
cylindrus E aequalis est cylindro K [Eucl. ΧΗ, 15; 
cfr. 191 not. 3]. sed cylindrus X dimidia parte maior 
est sphaera, cuius diametrus est H®. itaque etiam 
sphaera, cuius diametrus aequalis est lineae ΗΘ, hoc 
est B, aequalis est cono uel cylindro 4.8 


1. 

Cuiuis segmento sphaerae aequalis est conus ba- 
sim habens eandem, quam segufentum, altitudinem 
autem lineam, quae ad altitudinem segmenti eam ra- 
tionem habet, quam radius sphaerae una cum altitu- 
dine reliqui segmenti ad altitudinem reliqui segmenti. 

sit sphaera, et in ea circulus maximus, cuius dia- 
metrus sit AI. et sphaera secetur plano per BZ lineam 
posito ad AI’ lineam perpendiculari. et centrum sit ©. 
et fiat‘) ΘΑ + AE: AE= AJE:TE. et rursus fiat?) 
S8T+HTE:TE=KE:EA, et construantur in cir- 
culo circum diametrum BZ descripto coni uertices 
habentes puncta K, 2. dico, conum BJZ aequalem 


1) UVerba ὡς ἄρα lin. 2— Καὶ κύκλον lin. 4 deleo. neque 
enim inde, quod ΓΖ: HO= MN:EZ et ΗΘ -α ΚΑ, con- 
eluditur ΓΖ: MN =E:K; hoc enim ex Eucl. V def. 10 et 
XI, 2 sequitur (u. not. 2). 

2) Nam 
T1:MN=H®:EZ=KA:EZ; sed T4:MN=T4?°?:H®? 
(Euel. V def. 10) =E:K (Eucl. ΧΙ, 2) 3: E: X = KA1:E2. 
uerba sequentia deleo; cfr. p. 190, 20. 

8) K= Y B; sed E=°/,A (ex hypothesi)., quare cum 
Κ --- Ἐ, et 5,8 τα YAr:B=4. 

4) Archimedesscripserat γεγονέτω lin. 21; Quaest. Arch. p.70. 

5) H. ὁ. γεγονέτω lin. 22; u. not. 4. 

13 * 
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τῷ κατὰ τὸ I’ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ BKZ τῷ 
κατὰ τὸ A σημεῖον. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ al ΒΘ, ΘΖ, καὶ νοείσϑω κῶνος 
βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, 


“722. 45 
IN —y 


5 κορυφὴν δὲ τὸ Θ σημεῖον. καὶ ἔστω κῶνος ὁ Μ βάσιν 
ἔχων κύκλον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ BIZ τμήματος 
τῆς σφαίρας, τουτέστιν οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ 
τῇ ΒΓ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
ἔσται δὴ ὁ Μ κῶνος ἴσος τῷ BI@Z στερεῷ τομεῖ. 

10 τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. ἐπεὶ δέ 
ἐστιν, ὡς ἡ JE πρὸς ET, οὕτως συναμφότερος ἡ ΘΑ͂, 
AE πρὸς AE, διελόντι ἔσται, ὡς ἡ IA πρὸς TE, 
οὕτως 7 9A πρὸς AE, τουτέστιν ἡ ΓΘ πρὸς AE' 
καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ AI πρὸς ΓΘ ἐστιν, οὕτως ἡ ΓΕ 

16 πρὸς EA. καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ ΘΩ͂ πρὸς ΘΙ, ἡ TA 
πρὸς AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. ὡς 
ἄρα ἡ A® πρὸς ΓΘ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BE. 
ἴση δέ ἐστιν ἡ ΓΒ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Μ κύκλου, 
ἡ δὲ ΒΕ ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 

20 ΒΖ κύχλου. ὡς ἄρα ἡ 410 πρὸς OT, ὁ Μ κύκλος 


5. βάσιν μέν ed. Basil., Torellius. ©. ἔσται per comp. F. 
11. οὕτως] Nizze; ovro F, uulgoe. 20. πρὸς per comp. F. 
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esse segmento sphaerae ad I' punetum posito, conum 
autem BKZ segmento ad 4 punctum posito. 
ducantur enim lineae ΒΘ, ΘΖ, et fingatur conus 
basim habens circulum eircum BZ diametrum descrip- 
tum, uerticem autem punctum Θ. et sit conus M, ba- 
sim habens circulum superficiei segmenti sphaerae 
BIZ aequalem, h. 6. eirculum, cuius radius aequalis 
est BI'!), altitudinem autem radio sphaerae aequalem. 
erit igitur conus M aequalis sectori solido ΒΙΓΘΖ. 
hoc enim in primo libro demonstratum est [I, 44]. 
sed quonam AE:ET=®A-+ AE:AE [ex hypo- 
thesi], dirimendo erit [Eucl. V, 17] 
T1:TE=®4A:AE=T0®:AE, 
et uicissim [Eucl. V, 16] /T:T®@=TE: EA, et 
componendo [Eucl. V, 18] 

ΘΖ:ΘΙ -- ΓΑ: ΔῈ --- ΓΒ": BE? [u Eutocius]. 
itaque ΖΘ: ΓΘ-- ΓΒ᾿ ΒΕ" sed ΓΒ aequalis est 
radio circuli M [], 42], et BE aequalis radio circuli 
eircum diametrum BZ descripti. itaque ut 1@ ad ΘΙ 
ita circulus M ad circulum circum diametrum BZ de- 


1) Ex I, 42. sed fortasse uerba: τουτέστιν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ BI’ delenda sunt (lin. 7—8.) 
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πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύχλον. καί ἐστιν 
ἴση ἡ OT! τῷ ἄξονι τοῦ Μ κώνου. καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΖΘ πρὸς τὸν ἄξονα τοῦ M κώνου, οὕτως ὁ Μ κύκλος 
πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. ἴσος ἄρα ὁ 
ὅ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν Μ' κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
ἐκ τοῦ κέντρον τῆς σφαίρας, τῷ Β4ΖΘ στερεῷ δόμβῳ 
[τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς λήμμασι τοῦ πρώτου βιβλίου δέ- 
δεικται. ἢ οὕτως" ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4 πρὸς τὸ ὕψος 
τοῦ Μ κώνου, οὕτως ὁ M κύχλος πρὸς τὸν περὶ 
10 διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ Μ κῶνος 
τῷ κώνῳ, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ 
κύκλος. ὕψος ὃδὲ ἡ 40. ἀντιπεπόνϑασι γὰρ αὐτῶν 
αἵ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
15 40, ἴσος ἐστὶ τῷ BAZ® στερεῷ ῥόμβῳ]. ἀλλ᾽ ὁ M 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΓΖΘ στερεῷ τομεῖ. καὶ ὁ ΒΓΖΘ 
στερεὸς τομεὺς ἄρα ἴσος ἐστὶ τῷ BAZO στερεῷ δόμβῳ. 
κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστιν 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ ΕΘ, 
20 λοιπὸς ἄρα ὁ BAZ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΖΓ τμήματι 
τῆς σφαίρας. ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται καὶ ὁ ΒΚΖ κώ- 
νος ἴσος τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαίρας. ἐπεὶ γάρ 
ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΙ', ΓΕ πρὸς ΓΕ, οὕτως 
ἡ ΚΕ πρὸς ΕΑ, διελόντι ἄρα, ὡς ἡ ΚΑ πρὸς AE, 
25 οὕτως ἡ ΘΓ πρὸς TE: ἴση δὲ ἡ ΘΓ τῇ ΘΑ͂. καὶ 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ KA πρὸς 4Θ, οὕτως ἡ AE 
πρὸς EI. ὥστε καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΑ͂, 
n AT πρὸς ΓΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 
BE. κείσϑω δὴ πάλιν κύχλος 6 N ἴσην ἔχων τὴν 


10. ἐστέν per comp. F. 12. κυκλον F; corr. C. 17. 
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seriptum [Euel. XII, 2]. et ΘΙ' linea aequalis est axi 
coni M. quare ut 4@ ad axem coni M, ita eirculus 
M ad circulum circum diametrum BZ descriptum. 
conus igitur basim habens circulum M, altitudinem 
autem radium sphaerae aequalis est rhombo solido 
BAZ®.) sed conus M aequalis est sectori solido 
BITZ®, itaque etiam sector solidus BI'Z@ aequalis 
est rhombo solido B4Z2®. subtractoe, qui communis 
est, cono, cuius basis est circulus circum diametrum 
BZ descriptus, altitudo autem £® linea, qui relinqui- 
tur conus BZ aequalis est segmento sphaerae ΒΖ Γ. 
similiter autem demonstrabitur, etiam conum BKZ 
aequalem esse segmento sphaerae BAZ. nam quo- 
niam est OS!’ TE:TE=KE:EA, erit igitur di- 
rimendo [Euel. V, 17] K4: 4E= ΘΓ. TE. sed 
el—=®9A. itaque etiam wieissim [Eucl. V, 16] 
KA:A0 = AE:ET. 
quare etiam componendo [Eucl. V, 18] 
K8:84=AT:TE= BA?: BE? [u. Eutocius]. 

ponatur igitur rursus cireulus N radium aequalem 


1) Nam conus M aegualis est cono, cuius basis est circu- 
lus circum BZ descriptus, altitudo autem ΖΘ (I lemm., 4 p. 82), 
et hie conus (k) rhombo illi solido aequalis est. nam sint conı, 
ex quibus constat rhombus, k, et A,; erit 
k:k:k=4J09:E4:E9 (I lemm. 1 p. 80); 
sed Ζ0 = E4-+ ΕΘ; tum u. Quaest. Arch. p. 48. 


στερεός] oregeo F. 18. ἀφαιρεϑετος F. 28. ὧς] o F; ὡς 
6 B; corr. ed. Basil. 
\ 


10 


1ὅ 


20 


25 
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ἐκ τοῦ κέντρου τῇ 48. ὃ ἄρα Ν κύκλος ἴσος ἔσται 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ BAZ τμήματος. καὶ νοείσϑω ὁ κῶ- 
νος ὁ Ν ἴσον ἔχων τὸ ὕψος τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
σφαίρας. ἴσος ἄρα ἐστὶ τῷ ΒΘΖ 44 στερεῷ τομεῖ. τοῦτο 
γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη, ὡς ἡ 
ΚΘ πρὸς ΘΑ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ BE, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν κύκλου 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν ΒΖ κύκλου, τουτέστιν ὁ Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ 
διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴση δὲ ἡ A® τῷ ὕψει τοῦ 
Ν κώνου, ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ν κώνου, 
οὕτως ὁ N κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν BZ 
κύκλον. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ N κῶνος, τουτέστιν ὁ BOZA 
τομεὺς τῷ ΒΘΖΚ σχήματι. κοινὸς προσκείσϑω ὁ κώ- 
νος, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ 
ΕΘ. ὅλον ἄρα τὸ ABZ τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶν 
τῷ BZK χώνφ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


Καὶ φανερόν, ὅτι γίγνεται καϑόλου τμῆμα σφαέρας 
πρὸς κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτὴν τῷ τμή- 
ματι καὶ ὕψος ἴσον, ὡς συναμφότερος ἥ τε ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῆς σφαίρας καὶ ἡ κάϑετος τοῦ λοιποῦ τμήματος 
πρὸς τὴν κάϑετον τοῦ λοιποῦ τμήματος. ὡς γὰρ ἡ 
ΖΕ πρὸς ΕΓ, οὕτως ὁ 428 κῶνος, τουτέστι τὸ ΒΓΖ 
τμῆμα πρὸς τὸν ΒΓΖ κῶνον. 


1. AB. ὁ ἄρα Ν κύκλος ἴσος ἔσται τῇ} om. F; suppleuit 
ed. Basil. 18. ΒΘΖ24 Ἐς corr. ed. Basil. 15. BZ FBC*. 
18. πόρισμα] mg. [5] Ε. 20. πρὸς κῶνον bis FE 21. ὡς] ὦ Ε. 
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habens lineae AB. itaque circulus N aequalis erit 
superficiei segmenti BAZ. et fingatur conus N alti- 
tudinem habens aequalem radio sphaerae. itaque aequa- 
lis est sectori solido BOZ_A. hoc enim in libro primo 
demonstratum est [u. Eutocius]. et quoniam demon- 
stratum est: ΚΘ: Θ. = AB”: ΒΕ", hoc est radius 
circuli N quadratus ad radium quadratum circuli cir- 
cum BZ diametrum descripti, hoc est circulus N ad 
eirculum circum diametrum BZ descriptum [Eucl. XI, 
2], aequalis autem A® linea altitudini coni N, erit 
igitur, ut ΚΘ linea ad altitudinem coni N, ita circulus 
N ad eirculum circum diametrum BZ descriptum. 
conus igitur N, hoc est sector B®OZA, aequalis est 
figurae BOZK [u. Eutocius]. addatur communis -co- 
nus, cuius basis est circulus circum BZ "descriptus, 
altitudo autem E®. itaque totum segmentum sphae- 
rae ABZ aequale est cono BZK, quod erat demon- 
strandum. 


COROLLARIUM. 


Et adparet, omnino segmentum sphaerae ad co- 
num basim eandem habentem, quam segmentum, et 
altitudinem aequalem eam habere rationem, quam ra- 
dius sphaerae una cum altitudine!) reliqui segmenti 
ad altitudinem?) reliqui segment. nam ut IE ad 
ET, ita conus 4ZB, hoc est segmentum BI'Z [prop. 2], 
ad conum BI'Z [I lemm. 1 p. 80].°) 

1) Archimedes scripserat: τὸ ὕψος lin. 22; Quaest. Archi- 
u ip πὸ ἦἶφος genuinum est lin. 28; cfr. not. 1. Eutocius ad 
prop. 8, ubi eitat τὸ πόρισμα τοῦ δευτέρου ϑεωρήματος, utroque 


loco ὅψος habet. 
8) EE JE: ET=94A-+ AE:AE; u p. 19, 21. 
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τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων, ὅτι καὶ ὁ KBZ κῶνος 

ἴσος ἐστὶ τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαέρας. ἔστω γὰρ 
κῶνος ὁ Ν βάσιν μὲν ἔχων [τὴν] ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαέρας. 

5 ἴσος ἄρα ἐστὴν 6 κῶνος τῇ σφαίρᾳ [ἡ γὰρ σφαῖρα 
δέδεικται τετραπλασία τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχον- 
τος τὸν μέγιστον κύκλον καὶ ὕψος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ N κῶνος τοῦ αὐτοῦ ἐστι τετραπλά- 
sog, ἐπεὶ καὶ" ἡ βάσις τῆς βάσεως καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
10 τῆς σφαίρας τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ]. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ͂, AE πρὸς ΑΕ, ἡ 
AE πρὸς EI, διελόντι καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΘΙ πρὸς 
TA, ἡ AE πρὸς ΕΓ. πάλιν ἐπεί dacıv, ὡς ἡ ΚΕ 
πρὸς EA, συναμφότερος ἡ ΘΓῈΕ πρὸς ΓΕ, διελόντι 
15 καὶ ἐναλλάξ, ὡς n KA πρὸς ΓΘ, τουτέστι πρὸς 9A, 
οὕτως ἡ ΑΕ πρὸς ΕΓ, τουτέστιν ἡ ΘΙ' πρὸς ΓΖ. 
καὶ συνϑέντι' ἴση δὲ ἡ 4Θ τῇ ΘΓ. ὡς ἄρα ἡ ΚΘ 


Ὁ πρὸς OT, ἡ 9A πρὸς AT" καὶ ὅλη ἡ KA πρὸς 40 
ἐστιν, ὡς ἡ A® πρὸς AT, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς 


-- σ΄ 


1. ὅτι] δεέξομεν, ὅτι B, ed. Basil., Torellius; „ostendemus“ 
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Iisdem positis demonstrabimus!), etiam conum 
KBZ aequalem esse segmento sphaerae BAZ. sit 
‚ enim conus N basim habens superficiei sphaerae aequa- 

lem, altitudinem autem radium sphaerae. conus igitur 
sphaerae aequalis est.) et quoniam est 
B@AHAE:AE=AE:ETN 
erit dirimendo et uieissim [Euel. V, 17 et 16] 
Ol:T4= AE:ET [qua ΘΑ͂ --- ΘΓΊ. 
rursus uonam KE:EA=®T-+-TE:TE, erit diri- 
mendo et uicissim Κ΄ 4 : ΓΘ, hoc est 
KA:9A= AE:ET=06OT:TA. | 
et componendo [Euel. V, 18], aequalis autem 4@ lineae 
ΘΙ); itaque ΚΘ: ΘΓ -ῷ ΘΩ͂: AT, [et uieissim (Eucl. 
Υ, 16) ΚΘ: ΘΙ“ -:-:- ΘΓ: AT, et componendo (Eucl. 
Υ, 18)]) K1:40=40:4T=K®:®A [u. Euto- 


1) Archimedes sine dubio alio modo hanc alteram demon- 
strationem partis posterioris (p. 198, 21; cfr. Eutocius) adiun- 
xerat (Quaest. Arch. p. 73). de ὅτι εἶν. Neue J ahrb., Suppl. XI 
p. 396. 

2) Sphaera enim quadruplo maior est cono basim habenti 
circulum maximum, altitudinem autem radium (I, 34), sed 
etiam N eodem cono quadruplo maior est (I, 33; I lemm. 1 
p. 80). 

3) Fortasse delenda sunt: ien δὲ ἡ A® τῇ OT’ lin. 17; οἷν. 
lin. 15. 


Cr. 3. τὴν deleo. ἢ. κέντρου] κέντρου τῆς σφαίρας ed. 
Basil., Torellios, 14. TE] OT‘, T'E Torellius. 


10 


15 
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ΘΑ͂. ἴδον ἄρα τὸ ὑπὸ AK, ΘΑ͂ τῷ ὑπὸ τῶν AOK. 
πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OT, ἡ 941 πρὸς ΓΖ, 
ἐναλλάξ. ὡς δὲ ἡ ΘΓ πρὸς IA, ἐδείχϑη ἡ 4Ε πρὸς 
ΕΓ. ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς ®4, ἡ 4Ε πρὸς ΕΓ. καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ ὑπὸ KOA, τὸ ἀπὸ AT 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΓ. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν KA ἴσον 
ἐδείχϑη τῷ ὑπὸ KA, AO. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KA πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν KA, AO, τουτέστιν ἡ KA πρὸς AQ, τὸ 
ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ AET, τουτέστι πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΒ. καί ἐστιν ἴση n AI τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ N 
κύκλου. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν 
κύχλου πρὸς τὸ ἀπὸ BE, τουτέστιν ὁ N κύκλος πρὸς 
τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, οὕτως ἡ KA 
πρὸς AQ, τουτέστιν ἡ KA πρὸς τὸ ὕψος τοῦ N κώ- 
νου. ἴσος ἄρα Earlv ὁ N κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, 
τῷ BAZK στερεῷ ῥόμβῳ [ἢ οὕτως" ἔστιν ἄρα, ὡς 6 
Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, 
οὕτως ἡ AK πρὸς τὸ ὕψος τοῦ N κώνου. ἴσος ἄρα 
ἐστὶν ὁ Ν κῶνος τῷ κώνῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ περὶ 


20 διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ AK. ἀντιπε- 


25 


πόνϑασιν γὰρ αὐτῶν al βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ 
οὗτος ὁ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ BKZA στερεῷ ῥόμβῳ. 
καὶ ὁ Ν ἄρα κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, ἴση ἐστὶ τῷ 
ΒΖ ΚΖ στερεῷ ῥόμβῳ]: ὧν 6 BAZ κῶνος ἴσος ἐδείχϑη 
τῷ ΒΓΖ τμήματι τῆς σφαίρας. λοιπὸς ἄρα ὁ ΒΚΖ 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ BAZ τμήματι τῆς σφαίρας. 


1. AK, ΘΑ] 24Θ, ®K Torelliu; 89%, 8ϑα ed. Basil. 
d®K] ak, 94 Torellius; ö ed. Basil. 3. post ἐναλλάξ 
addunt ed. Basil., Torellius (non Cr.): ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΩ͂, ἡ 
ΘΓ' πρὸς TA. AE] JEF. 4, AE) ΘῈ Ἑ. ὅ. ΚΘ, 
4 Torellius, ut lin. 6. 6. ΜΕ, ET Torellius, ut lin. 9. 
21. βασ cum comp. ns Ε΄ 24. ΒΚΖ Δ Torellius. post 


Ι 
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cius]. itaque ΖΚ »« Θ.4 -Ξὸο 20». ΘΚ. rursus quo- 
niam K8:9T=9®1:TL4, etiam uicissim 
[ΚΘ: ΘΙ --Ῥ ΘΓ: ΓΖ. 

sed demonstratum est ΘΓ: ΓΖ -ὶ AE:ET. itaque 
K9®:94 == AE:ET. quare etiam 
K41°?:K0>x<®4= 4Γ": AEx ET ἴα. Eutocius].!) 
sed demonstratum est KOxX9®4=K4AX 40. its- 
que Κα: ΚΖ »« 40, hoc est - 

K141:40 = AT’: AE<ET, 
hoc est = AT”: EB??) et 4Γ aequalis est radio 
eirculi N.?) quare ut radius circuli N quadratus ad 
BE?, hoc est ut eirculus N ad circulum eircum dia- 
metrum BZ descriptum [Eucl. XII, 2], ita X 4 ad 49, 
hoc est ΚΖ ad altitudinem coni N. conus igitur N, 
hoc est sphaera, aequalis est rhombo solido BAZK.*) 
quorum®) conus BAZ aequalis est segmento sphaerae 
ΒΓΊΖ [u. p. 198, 20 sqq.]. itaque qui relinguitur, co- 
nus BKZ aequalis est segmento sphaerae B AZ. 


1) Ex eius adnotatione comperimus, Archimedem scrip- 
sisse: οὕτως ἡ AE lin. 4; ὑπὸ τῶν ΚΘΖ, οὕτως lin. 5. 

2) Nam AE: EB=EB:ET (Zeitschr. f. Math., hist. 
litt. Abth. p. 181 nr. 16); tum u. Eucl. VI, 17. 

3) Sit enim diametrus circuli N d. erit ex Eucl. XII, 2: 
N: ABTZ=d?:AT?'; sed N = 4ABTZ (I, 33); itaque 

ἀ" τὰο 441", ἃ το BAT. 

4) Nam sint coni, ex quibus constat rhombus, k,, k,. ex 
proportione supra p. 204, 11 sq. demonstrata adparet, conum N 
aequalem esse cono (k), cuius basis sit circulus circum BZ de- 
scrıptus, altitudo autem X Δ (I lemma 4 p. 82); iam 

k:k:k,=K4:KE:EL (I lemm. 1 p. 80), 
et K1=KE-+ EL; tum u. Quaest. Arch. p. 48; cfr. p. 199 
not. 1. 
5) ὧν lin. 24 h. 6. conorum, ex quibus constat rhombus. 


doußo addit Torellius: τῷ ἐκ roiw κώνοιν συγκειμένῳ τοῖν BAZ, 
BKZ; „ex conis δα et bkf composito“ Cr. 
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Τρίτον ἦν πρόβλημα τόδε᾽ τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν 
ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὅπως al τῶν τμημάτων ἐπιφάνειαι 
πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχωσιν τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι.. 

ὅ γεγονέτω, καὶ ἔστω τῆς σφαίρας μέγιστος κύκλος 
ὁ AABE, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ AB. καὶ ἐκχβεβλήσϑω 
πρὸς τὴν AB ἐχέίπεδον ὀρϑόν, καὶ ποιείτω τὸ ἐπί- 
nedov ἐν τῷ AABE κύκλῳ τομὴν τὴν AE, καὶ ἐπ- 
ἐεξεύχϑωσαν αἱ AA, BA. | 

10 ἐπεὶ οὖν λόγος ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ AAE 
τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ABE τμήμα- 
τος δοϑείς, ἀλλὰ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AAE τμήματος 
ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
AA, τῇ δὲ- ἐπιφανείᾳ τοῦ 48 Ε τμήματος ἴσος ἐστὶ 

15 κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AB, ὡς δὲ 
οἱ εἰρημένοι κύκλοι πρὸς ἀλλήλους, οὕτως τὸ ἀπὸ 
AA πρὸς τὸ ἀπὸ AB, τουτέστιν n 4Γ πρὸς ΓΒ, 
λόγος ἄρα τῆς 4Γ πρὸς ΓΒ δοϑείς. ὥστε δοϑέν ἐστι 
τὸ Γ σημεῖον. καί ἐστι τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς ἡ TE. 

--- 20.836 ἄρα καὶ τὸ διὰ τῆς 4 Ε ἐπίπεδον. 
συντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύκλος ὁ 4844, καὶ διάμετφος ἡ AB. ὁ δὲ δοϑεὶς 
λόγος ὁ τῆς Z πρὸς H. καὶ τετμήσϑω ἡ AB κατὰ τὸ 


1, δ΄ Torellius. 8. τεμεῖν} τιμ cum comp. ει» uel ην F. 
5. φαιρας F. 12. δοϑείς om. FF}; corr. Torellius. 14. 4. 4, 
τῇ δὲ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABE τμήματος ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ 
ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ Iin. 15 om. F; suppleuit ed. 
Basil. 19. σημεῖον) syllab. μδιον in rasura FE 22, AABE 
Torellius. 
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ΠῚ. 


Tertium problema hoc erat: datam sphaeram plano 
secare, ita ut superficies segmentorum inter se ratio- 
nem datam habeant.') 

fiat, et sit 44BE circulus maximus sphaerae, et 
diametrus eius AB. et ponatur planum ad AB lineam 
perpendiculare?), et faciat planum illud in circulo 
AABE sectionem AE lineam, et ducantur 44, BA 
lineae. 

iam quoniam data est ratio, quam habet super- 
ficies segmenti /AE ad superficiem segmenti ABE, 
et superficiei segmenti 1AE aequalis est circulus, 
cuius radius aequalis est lineae 4.4 [1,43], superficiei 
autem segmenti ABE aequalis est circulus, cuius ra- 
dius’ aequalis est lineae AB [1,42], et quam rationem 
eirculi, quos commemorauimus, inter se habent, eam 
habet 44? ad 485 [πο]. XII, 2], hoc est AI’ ad 
TB [u. Eutocius], data igitur est ratio XI’: I'B) 
quare datum est I’ punctum [u. Eutocius]. et SE ad 
AB perpendicularis est. itaque etiam planum per JE 
positum positione datum est. | 

componetur autem hoc modo. sit sphaera, cuius 
eirculus maxigpus sit ABAE, et diametrus AB. et data 
ratio sit Z:H. et secetur AB in I’ puncto ita, ut 

1) Genuina forma exstat περὶ ἑλέκων praef.: τὰν δοθεῖσαν 
σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε τὰ τμάματα τᾶς ἐπιφανείας τὸν 
ταχϑέντα λόγον ἔχειν ποτ᾽ ἄλλαλα. de ὅπως lin. 8 οἷν. Quaest. 
Arch. p. 70. 

2) Solitum uerborum ordinem, quem restitui uoluit Nizze: 
ἐπέπεδον ὀρθὸν πρὸς τὴν AB (lin. 7) recipere non audeo prop- 
ter similem locum II, 5. 


8) Lin. 18 scripserat Archimedes: δοϑεὶς δὴ λόγος τῆς ΑΓ 
πρὸς ΓΒ. hoc enim praebet Eutocius, nisi quod pro δή legi- 


a 


10 


15 
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Γ, ὥστε εἶναι, ὡς τὴν AI πρὸς BI‘, οὕτως τὴν Ζ 
πρὸς H. καὶ διὰ τοῦ Γ ἐπιπέδῳ τετμήσϑω ἡ σφαῖρα 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ AB εὐϑείᾳ, καὶ ἔστω κοινὴ τομὴ ἡ 


Ad 


5: 

Ζ 
ΖΕ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AA, AB. καὶ ἐκκείσϑωσαν 
δύο κύκλοι ol Θ, K, ὁ μὲν Θ ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῇ AA, ὁ δὲ K τὴν ἐκ τοῦ κέντρου ἴσην ᾿ 
ἔχων τῇ AB. ἔστιν ἄρα ὁ μὲν Θ κύκλος ἴσος τῇ ἐπι- | 
φανείᾳ τοῦ AAE τμήματος, 6 δὲ K τοῦ ABE τμή- | 
ματος. τοῦτο γὰρ προδέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. 
καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ 4418, καὶ κάϑετος ἡ ΓΖ, 
ἔστιν, ὡς ἡ AT’ πρὸς ΓΒ, τουτέστιν ἡ Ζ πρὸς H, τὸ 
ἀπὸ AA πρὸς τὸ ἀπὸ AB, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου τοῦ Θ κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ Καὶ κύκλου, τουτέστιν ὁ Θ κύκλος πρὸς 
τὸν K κύκλον, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 2 4 Ε τμή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ABE τμήματος τῆς 
σφαίρα. .-. 


10. ὀρθή] Hauber; δοϑεισα F, uulgo. 


m .......... .-... .... “ον νον. - 


DE SPHAERA ET CYLINDRO DL. 209 


sit AT: ΒΓ = Z: H [Eucl. VI, 10]. et per IT’ punetum 
sphaera secetur plano ad AB lineam perpendiculari, 
et communis!) sectio sit JE, et ducantur 44, AB. 
et ponantur duo circuli ®, K, τα ut © radium lineae 
AA aequalem habeat, K autem lineae JB. itaque © 
circulus aequalis est superficiei segmenti JAE [1, 43], 
K autem superficiei segmenti ABE [I], 42]. hoc enim 
in primo libro demonstratum est. et quoniam angu- 
lus 44B rectus est [Eucl. III, 31], et ΓΖ perpen- 
dieularis, erit AT: TB, hoc est Ζ: H= 44?: 483 
[u. p. 206, 17], hoc est radius circuli ® quadratus ad 
radium circuli K quadratum, hoc est Θ: Καὶ [Eucl. 
XD, 2], hoc est superficies segmenti 1 AE ad super- 
fiiem segmenti sphaerae ABE. 


tur δέ, sed sine dubio errore librarii. fieri tamen potest, ut 
demonstrationis forma a transscriptore mutata sit. 

1) Communis sectio sc. plani ad AB perpendicularis et cir- 
culi maximi AABE. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 14 


5 


10 


15 


20 


210 IIEPI ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑῚ KTAINAPOT Β΄. 
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Τὴν δοθεῖσαν σφαῖραν τεμεῖν, ὥστε τὰ τμήματα 
τῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν αὐτὸν τῷ 
δοϑέντι. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα σφαῖρα ἡ ABI A. δεῖ δὴ αὐτὴν 
τεμεῖν ἐπιπέδῳ, ὥστε τὰ τμήματα τῆς σφαίρας πρὸς 
ἄλληλα λόμον ἔχειν τὸν δοϑέντα. 

τευμήσϑω διὰ τῆς AT ἐπιπέδῳ. λόγος ἄρα τοῦ 
AAT τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸ 4ΒΓ τμῆμα τῆς 
σφαίρας δοϑείς. τετμήσθω δὲ ἡ σφαῖρα διὰ τοῦ κέν- 
του, καὶ ἔστω ἡ τομὴ μέγιστος κύκλος ὁ 48 4, κέν- 
τρον δὲ τὸ K, καὶ διάμετρος ἡ AB. καὶ πεποιήσϑω, 
ὡς μὲν συναμφότερος ἡ KAX πρὸς AX, οὕτως ἡ PX 
πρὸς ΧΒ, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ KBX πρὸς BA, 
οὕτως ἡ AX πρὸς X A, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AA, AT, 
AP, PT. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν AAT κῶνος τῷ AAT 
τμήματι, τῆς σφαίρας, ὁ δὲ Α͂ΡΓ τῷ ART. λόγος ἄρα 
καὶ τοῦ 44Γ κώνου πρὸς τὸν API' κῶνον δοϑείς. 


ὡς δὲ ὁ κῶνος πρὸς τὸν κῶνον, οὕτως ἡ AX πρὸς 
ΧΡ [ἐπείπερ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
wergov τὴν 4Γ κύκλον]. λόγος ἄρα καὶ τῆς AX πρὸς 
XP δοϑείς. καὶ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον διὰ τῆς 


1. ε΄ Torellius. 2. τὲμ cum comp. ἐν uel ἡ» Ε΄. 18. 
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Datam sphaeram ita secare, ut segmenta sphaerae 
inter se datam rationem habeant.?) 

data sphaera sit 4BI'4J. oportet igitur eam plano 
ita secare, ut segmenta sphaerae inter se datam ratio- 
nem habeant. 

secetur plano per AI’ posito. ratio igitur segmenti 
AAIT' ad segmentum sphaerae ABI’ data est. secetur 
autem sphaera per centrum [plano ad planum per ΑΓ 
positum perpendiculari]°), et sectio sit eirculus maxi- 
mus ABI’Z/, centrum autem K, et diametrus 1/B. et 
fiat) K1+ 4X: 1X =PX:XB et 

KB-+BX:BX=AX:X4, 

et ducantur linese 4A, AT, AP, PT. itaque conus 
AAT' aequalis est segmento sphaerae 41I, et APT' 
cgnus segmento ABI’ [prop. 2]. quare data est ratio 
AAT:APT. sed AAT: APT= AX:XP?’) quare 
etiam ratio AX: XP data est. et eodem modo, quo 
supra [u. Eutocius], per constructionem erit 


1) Transscriptor nescio qua de causa propositiones III et 
IV permutauit; u. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 392; cfr. Eutocius 
ad prop. IV et περὶ 8A“. praef. 

2) Genuinam huius propositionis formam habemus σπερὲ 
ἑλίκ. praef.: τὰν δοθεῖσαν σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε τὰ 
τμάματα αὐτᾶς ποτ᾽ ἄλλαλα τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν. 

8) Haec uerba Archimedes ipse uix omiserat. 

4) Archimedeum est γεγονέτω; Quaest. Arch. p. 70. 

5) Sequitur ex I lemm. 1 Ὁ. 80, cum basis eadem sit. 


ΚΩ, AX Torelliu. 14, KB, BX idem. 22. XP] hic uerba 
ἐπείπερ lin. 20 — πρὸς XP lin. 21 repetuntur in FE. τὰ 
αὐτὰ τοῖς] ravroıg F; ταῦτα τοῖς C* ed. Basil.; corr. B*. 


14* 


10 


15 


20 
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κατασκευῆς, ὡς ἡ AA πρὸς ΚΩ͂, ἡ ΚΒ πρὸς ΒΡ, 
καὶ ἡ AX πρὸς ΧΒ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΡΒ πρὸς 
ΒΚ, ἡ ΚΖ πρὸς AA, συνϑέντι, ὡς ἡ PK πρὸς KB, 
τουτέστι πρὸς KA, οὕτως ἡ KA πρὸς AA. καὶ ὅλη 
ἄρα ἡ PA πρὸς ὅλην τὴν ΚΑ ἐστιν, ὡς ἡ KA πρὸς 
AA. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν PAA τῷ ἀπὸ AK. ὡς 
ἄρα ἡ PA πρὸς AA, τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AA. 
καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AA πρὸς AK, οὕτως ἡ IX πρὸς 
XB, ἔσται ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι, ὡς KA πρὸς 44, 
οὕτως ἡ BA πρὸς AX [καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AA, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX] 
[πάλυν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AX πρὸς AX, συναμφότερος 
ἡ KB, BX πρὸς BX, διελόντι, ὡς ἡ AA πρὸς 4Χ, 
οὕτως ἡ KB πρὸς BX]. καὶ κείσϑω τῇ KB ἴση ἡ ΒΖ. 
ὅτι γὰρ ἐκτὸς τοῦ Ρ πεσεῖται, δῆλον [καὶ ἔσται ὡς ἡ 
AA πρὸς AX, οὕτως ἡ ΖΒ πρὸς BX. ὥστε καὶ ὡς ἡ AA 
πρὸς ΑΧ, ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ]. ἐπεὶ δὲ λόγος ἐστὶ τῆς SA 
πρὸς AX δοϑείς, καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς AX λόγος 
ἐστὶ δοϑείς. ἐπεὶ οὖν 6 τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 
ἥπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ PA πρὸς AA, καὶ ἡ 24 
πρὸς AX, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ PA πρὸς AA, τὸ ἀπὸ AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Χ, ὡς δὲ ἡ AA πρὸς AX, οὕτως ἡ 


ΒΖ πρὸς ZX, ὁ ἄρα τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 


ἥπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 


6. PA, AA Torellius. ἴσον ἄρα — ἀπὸ AK delet Hau- 
ber. 8.4X] BXF. 17. 44] PX Hauber. 18. ἄρα 
om. Torellius. Post AX idem addit: καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς AA. 
23. ZX] BX FBC*. 
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AA4:Kd=KB:BP= AX:XB. 
et quoniam est PB:BK—=K4:44 [ἀνάπαλιν End). 
V, 7 πόρισμα], erit componendo [Eucl. V, 18] PK: KB, 
hoc et PK:K4=KA:4A4A. quare etiam 
PA:KA=K4:44 [Euel. V, 12; Eutocius]. 
itaque ΡΖ »« AA = KA? [Eucl. VI, 11]. erit etiam 
Ρ4: 44 = KA’: A421? [u Eutocius]. et quoniam 
Ad:dAK=4AX:XB, erit ὁ contrario [Eucl. V, 7 
zög.) et componendo [Eucl. V, 18] 
KA:44=B4:4X°) 
et ponatur BZ== KB; nam extra P punctum eam 
egressuram esse, adparet [u. Eutocius]. sed quoniam 
“ratio 7A: 4AX data est [u. Eutocius], erit igitur etiam 
ratio PA: AX data?) iam quoniam ratio PA:AX 
composita est ex rationibus PA:A4 et 14: 4X, 
sed PA: 44 = 48": 1X? [u. Eutocius]), et 
4A:AX=BZ:ZX [u. not. 2], 
itaque ratio PA : AX composita est ex rationibus 


1) Hoc addit propter synthesin (p. 216, 15). nec hinc pen- 

det sequens ἄρα lin. 7, sed refertur ad proportionem 
PA:KA=K4:44, 
ut ex Eutocio quoque adparet. 

2) Sequentia uerba καὶ ὡς lin. 10 — ἀπὸ AX lin. 11 sub- 
ditiua sunt, ut cognoscimus ex Eutocii adnotatione: ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ KA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ IX" 
ἐδείχθη γάρ, ὡς ἡ ΚΑ πρὸς Α4, ἡ BA πρὸς AX. sed etiam 
prozima uerba πάλιν lin. 12 --- πρὸς BX lin. 14 et καὶ ἔσται 
lin. 15 --- πρὸς ZX lin. 17 delenda sunt. nam αὖ adparesat, 
rationem JA: AX datam esse, Eutocius prius demonstrat 
BZ: ZX = A4:AX, quod non fecisset, si iam apud Archi- 
medem ipsum demonstrationem inuenisset. 

3) Genuinam huius loci formam praebet Eutocius: ἐπεὶ δὲ 
λόγος ἐστὶ τῆς AA πρὸς AX δοϑείς, καὶ τῆς PA πρὸς AX, καὶ 
τῆς PA ἄρα πρὸς AA λόγος ἐστὶ δοθείς. 

4) Archimedes scripserat lin. 21: ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ PA πρὸς 
Α4, ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ BA. praeteres p. 214 lin. 1: γεγονέτω. 
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‚IX, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ZX. πεποιήσϑω δὲ ὡς ἡ PA 


10 


15 


20 


25 


πρὸς AX, ἡ BZ πρὸς ΖΘ. λόγος δὲ τῆς PA πρὸς 
AX δοϑείς. λόγος ἄρα καὶ τῆς ZB πρὸς ΖΘ ὃδο- 
ϑείς. δοθεῖσα δὲ ἡ BZ’ ἴση γάρ ἐστι τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου" δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ ΖΘ. καὶ ὁ τῆς ΒΖ 
ἄρα λόγος πρὸς ΖΘ συνῆπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ZX. ἀλλ᾽ 
ὁ ΒΖ πρὸς ΖΘ λόγος συνῆπται ἔκ τε τοῦ τῆς ΒΖ 
πρὸς ZX καὶ τοῦ τῆς ΖΧ πρὸς ΖΘ [κοινὸς ἀφῃρήσθω 
ὁ τῆς ΒΖ πρὸς ZX]. λοιπὸν ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ 
BA, τουτέστι δοϑὲν πρὸς τὸ ἀπὸ AX, οὕτως ἡ XZ 
πρὸς ΖΘ, τουτέστι πρὸς δοθέν. καί ἐστιν δοθεῖσα ἡ 
ZA εὐθεῖα. εὐθεῖαν ἄρα δοθεῖσαν τὴν AZ τεμεῖν 
δεῖ κατὰ τὸ Χ καὶ ποιεῖν, ὡς τὴν ΧΖ πρὸς δοϑεῖσαν 
[τὴν ΖΘ], οὕτως τὸ δοϑὲν [τὸ ἀπὸ BA] πρὸς τὸ ἀπὸ 
IX. τοῦτο οὕτως ἁπλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διοριδ- 
uov, προστιϑεμένων δὲ τῶν προβλημάτων τῶν ἐνθάδε 
ὑπαρχόντων [τουτέστι τοῦ re διπλασίαν εἶναι τὴν AB 
τῆς ΒΖ καὶ τοῦ μείξονα τῆς ΖΘ τὴν ΖΒ. ὡς κατὰ 
τὴν ἀνάλυσιν] οὐκ ἔχει διορισμόν. καὶ ἔσται τὸ πρό- 
βλημα τοιοῦτον᾽ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν BA, ΒΖ, 
καὶ διπλασίας οὔδης τῆς BA τῆς BZ, καὶ σημείου 
ἐπὶ τῆς ΒΖ τοῦ Θ, τεμεῖν τὴν AB κατὰ τὸ X καὶ 
ποιεῖν, ὡς τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ 4 Χ, τὴν ΧΖ 
πρὸς ΖΘ. ἑκάτερα δὲ ταῦτα ἐπὶ τέλει ἀναλυϑήσεταί 
τε καὶ συντεϑήδεται. 

συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ὁ δο- 
ϑεὶς λόγος ὁ τῆς IT πρὸς Σ, μείζονος πρὸς ἐλάσσονα. 

3. δέ] δή Torellins. 8. συνῆπται] συνηπτε F; fortasse 
συνῆπται καί, 18. εὐθείαν ἄρα] scripsi; παρὰ per comp. F, 


uulgo; καὶ dn 0] ἄρα Torellius. 19. τῆς] (alt.) scripsi; τὴν 
F, uulgo. τὴν] τῆς F per comp., uulgo; τὴν BZ τῆς 20 
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B4?: 4X? et BZ:ZX. fiat!) autem 
PA: AX = ΒΖ: ΖΘ. 
ratio autem PA: AX data est; itaque etiam ratio 
ZB:Z® data. sed etiam BZ data est; radio enim 
adqualis est. quare etiam ΖΘ data. itaque etiam 
ratio BZ: ΖΘ composita est ex rationibus B1?:4X? 
et BZ: ZX. sed eadem ratio etiam ex rationibus 
BZ: ZX et ZX: ΖΘ composit& est?) itaque quod” 
relinquitur B_1?, hoc est spatium datum, ad 1X? eam 
rationem habet, quam XZ ad ΖΘ, hoc est ad datam 
lineam [u. Eutocius]. et data est linea ZA. datam 
igitur lineam IZ secare 'oportet in puncto X, ita ut 
sit, sieut XZ ad lineam datam, ita datum spatium 
ad 4X°®. hoc si ita indefinite proponitur, determinatio- 
nem habet, sed adiunctis condicionibus, quae hoc loco 
exstant, determinationem non habet. et erit problema 
huiusmodi: datis duabus lines B/ et BZ, quarım 
BA duplo maior est linea BZ, et puncto © in linea 
BZ lineam IB in puncto X ita secare, ut fiat 
B2?: 1X? = ΧΖ: ΖΘ. 

quorum utrumque in fine et resoluetur et compönetur.?) 

componetur aute problema hoc modo: data ratio 
sit lineae ΠῚ ad 2, maioris ad minorem, et sphaera 


1) Cfr. ἐν 213 not. 4. 

2) Ex Eutocio concludi posse uidetur, uerba κοινός lin. 9 
— πρὸς ZX lin. 10 subditinn esse. 

3) Quod hic pollicetur supplementum, iam Dioclis et Dio- 
nysodori temporibus interciderat, sed Eutocius putat, se ipsam 
Archimedis resolutionem repperisse, neque iniuria (Quaest. Arch 
p. 21). aliam totius problematis resolutionem dedit Hugenius: 
opera mechanica cet. (Lugd. Batau. 1751. 4) II p. 388—91. 


Torellius. 88. dB] ABF. 27. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
28. μείζονος] scripsi; μειζον Εἰ, uulgo. 


σι 


σι 
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καὶ δεδόσϑω τις σφαῖρα, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ 
τοῦ κέντρου. καὶ ἔστω τομὴ 6 4ΒΓΖ κύκλος. καὶ 
διάμετρος ἔστω ἡ BA, κέντρον δὲ τὸ K. καὶ τῇ KB 
ἴση κείσϑω ἡ ΒΖ, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΖ κατὰ τὸ Θ, 
ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΘΖ πρὸς ΘΒ, τὴν Π πρὸς Σ. καὶ 
ἔτι τετμήσϑω ἡ BA κατὰ τὸ X, ὥστε εἶναι ὡς τὴν 
ΧΖ πρὸς ΘΖ, τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, καὶ διὰ 
τοῦ X ἐπίπεδον ἐκβεβλήσθω ὀρϑὸν πρὸς τὴν BA. 
λέγω, ὅτι τὸ ἐπέπεδον τοῦτο τεμεῖ τὴν σφαῖραν, ὥστε 
εἶναι, ὡς τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον, τὴν Π 
πρὸς Σ. πεποιήσϑω γὰρ ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΚΒΧ 
πρὸς ΒΧ, οὕτως ἡ AX πρὸς 2Χ, ὡς δὲ συναμφό- 
τερος ἡ ΚΩ͂Χ πρὸς ΧΩ͂, ἡ PX πρὸς XB, καὶ ἐπ- 
εξεύχϑωσαν αἱ AA, AT, AP, PT. ἔσται δὴ διὰ τὴν 
κατασκευὴν, ὡς ἐδείξαμεν ἐν τῇ ἀναλύσει, ἴσον τὸ 
ὑπὸ PAA τῷ ἀπὸ ΑΚ' καὶ ὡς ἡ ΚΑ πρὸς AA, 
ἡ ΒΖ πρὸς IX. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ 
ἀπὸ AA, τὸ ἀπὸ ΒΖ. πρὸς τὸ ἀπὸ AX. καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν PAA τῷ ἀπὸ AK ἐστιν ἴσον [ἔστιν, ὡς ἡ 


20 PA πρὸς AL, τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ἀπὸ AA], ἔσται 


“ἄρα καὶ ὡς ἡ PA πρὸς AA, τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AX, 
τουτέστιν ἡ ΧΖ πρὸς ΖΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμ- 
φότερος ἡ KBX πρὸς BX, οὕτως ἡ AX πρὸς X A, ion 
δέ ἐστιν ἡ KB τῇ BZ, ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἡ ΖΧ πρὸς XB, 


25 οὕτως ἡ AX πρὸς XI. ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ ΧΖ πρὸς 


ZB, οὕτως ἡ XA πρὸς AA. ὥστε καὶ ὡς ἡ AA πρὸς 


8. τὴν] scripei; τὸ F, uulgo. 11. ΚΒ, ΒΧ Torellius, ut 
lin. 28. 18. K4,4Xidm. 1. τό] τω . 16. PA, 
Ad Torellius, ut lin. 19. 17. Post ΚΑ repetit F: προς 44 
n B4JS προς JX wore και ὡς ro ano KA προς 44 ἡ BA προς 
AX wore και ὡς to ano KA; similia BC*. 22. ag] σ supra 
scriptum manu 1 FE. 25. AX] AX F; corr. Torellius. 
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data sit, et secetur plano per centrum posito, et sectio 
sit circulus ABI'4, cuius diametrus sit BI, centrum 
autem K. et ponatur BZ lineae KB aequalis, et 
secetur BZ in puncto Θ ita, ut sit ΘΖ :.ΘΒ = ΠῚ 2. 
porro secetur linea BJ in puncto X ita, ut sit 
XZ:9Z = BA1?: 4X”, 
et per X ducatur planum ad BA perpendiculare. dico, 
hoc planum sphaeram ita secaturum esse, ut maius 
segmentum ad minus eam rationem habeat, quam II: 2. 
fiat!) eniim KB-+ BX:BX = AX:4IX et 
Κ4- 4Χ: ΧΑ -- ΡΧ: ΧΒ, 
et ducantur lineae 4A, AT, AP, PT. erit igitur 


propter constructionem, ut in analysi demonstrauimus 
[p- 212, 6), PAxXA41= 41", et 
KA:44=B41:4X [p. 212, 9—10). 
quare etiam K41?:42°?—=B4°?:4X°; et quoniam 
PAx414= AK, 

erit igitur etiam [PA>< 44: 4.213, hoc est] 
PA:44=B4°?: 4X? = ΧΖ: ΘΖ [ex hypothesi]. 
et quoniam est KR-+ BX:BX=AX:X4, et KB=BZ, 
erit igitur eiam ZX: XB= AX:X41. et comuer- 

tendo [Eucl. V, 19 πόρισμα] ZX:ZB= AX: ΑΖ. 


1) Archimedes pro πεποιήσθω scripsarat γεγονέτω lin. 11, 
et hoc habet Eutocius. 


N 
u 
ς--ς 
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A X, οὕτως n BZ πρὸς ZX. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ PA 
πρὸς AA, οὕτως ἡ ΧΖ πρὸς ΖΘ, ὡς δὲ ἡ AA πρὸς 
AX, οὕτως. ἡ ΒΖ πρὸς ΖΧ, καὶ di’ ἴσου ἐν τῇ τε- 
ταραγμένῃ ἀναλογίᾳ, ὡς ἡ PA πρὸς AX, οὕτως ἡ ΒΖ 
πρὸς ΖΘ. καὶ ὡς ἄρα ἡ AX πρὸς ΧΡ, οὕτως ἡ ΖΘ 
πρὸς ΘΒ. ὡς δὲ ἡ ΖΘ πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ II πρὸς 2. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ AX πρὸς ΧΡ, τουτέστιν 6 4Γ. κῶνος 
πρὸς τὸν ΑΡΓ' κῶνον, τουτέστι τὸ AAT τμιῆμα τῆς 
σφαίρας πρὸς τὸ ABI τμῆμα τῆς σφαίρας, οὕτως 7 
10 IT πρὸς 2. 


δι 


[4 


E. 


Τῷ δοϑέντι τμήματι σφαίρας ὅμοιον καὶ ἄλλῳ τῷ 
δοϑέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασθαι. 
ἔστω τὰ δύο δοϑέντα τμήματα σφαίρας τὰ ABT, 
16 ΕΖΗ. καὶ ἔστω τοῦ μὲν ABI τμήματος βάσις ὁ περὶ 
διάμετρον τὴν 48 κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον, 
τοῦ δὲ ΕΖΗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ, κορυφὴ 
ὃὲ τὸ Η σημεῖον. δεῖ δὴ εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας, ὃ 
ἔσται τῷ μὲν ABI τμήματι ἴδον, τῷ ὃδὲ ΕΖΗ 
40 ὅμοιον. 
εὑρήσϑω, καὶ ἔστω τὸ ΘΚΑ, καὶ ἔστω αὐτοῦ βά- 
σις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν OK κύχλος, κορυφὴ δὲ 
τὸ A σημεῖον. ἔστωσαν δὴ καὶ κύκλοι ἐν ταῖς σφαί- 
ραι3 od ANBT, ΘΗ͂ΚΑ, EOZH, διάμετροι δὲ αὐτῶν 
25 πρὸς ὀρϑὰς ταῖς βάσεσιν τῶν τμημάτων αἱ ΓΝ, 4, 
ΗΟ. καὶ ἔστω κέντρα τὰ II, P, Σ. καὶ πεποιήσθω, 


8. κῶνον] κωνον προς (comp.) FE. 44] AAT Ἐς; corr. To- 
rellius. 11. ς΄ Torellius. 12. ἄλλῳ] αλλο F; corr. ΑΒ. 26. 
ΗΟῚ ΗΘ F; corr. Torellius. 
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quare etiam A41:AX = BZ: ZX [Eucl. V, 7 πόρ.].᾿ 
et quoniam est 
PA:A4=XZ:Z0, et 1A1:4X=BZ:ZX, 

erit ex aequali in perturbata ratione [Eucl. V, 21; Eu- 
tocius] PA: AX = BZ:Z®, et AX:XP=Z0®:@B.) 
sed ΖΘ: ΘΒ -Ξ- II: 2 [ex hypothesi]. quare etiam 
AX:XP, hoc est conus 4Γ.Ζ ad conum APT [p. 211 
not. 5], hoc est segmentum sphaerae 42 ad seg- 
mentum sphaerae ABI' [prop. 2] = II: 2. 


Υ. 


Segmentum sphaerae construere dato segmento 
sphaerae simile et alii dato idem aequale.?) 

duo segmenta sphaerae data sint ABI, ΕΖΗ. et 
segmenti ABI' basis sit circulus circum diametrum 
AB descriptus, uertex autem Γ᾽ punctum, segmenti 
autem ΕΖΗ basis eirculus circum diametrum EZ 
descriptus, uertex autem punctum H. oportet igitur 
segmentum sphaerae reperiri segmento 4BI' aequale 
et idem segmento EZH simile. 

reperlatur, et sit ®K_A, et basis eius sit circulus 
circum diametrum ®K descriptus, uertex autem punc- 
tum A. praeterea sint circuli [maximi]°) sphaerarum 
ANBI, 953KA, EOZH, et diametri eorum ad bases 
segmentorum perpendiculares ΓΝ, A#&, ΗΟ, et centra 


1) Nam conuertendo PA: ΧΡ ---Ξ ΒΖ: ΒΘ, et uicissim 
PA:BZ=XP:B® = ΑΧ: ΖΘ: unde uicissim 
AX:XP=2®:B®. 
2) Hoc problema antea latius proposuerat: τὸ δοϑὲν τμᾶμα 
σφαίρας τῷ δοθέντι τμάματι σφαίρας ὁμοιώσαι; praef. περὶ 
λίκων. 
8) Archimedes sine dubio scripserat μέγιστοι κύκλοι lin. 28, 
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ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΠΝ, NT πρὸς τὴν NT, οὔ-. 
τως ἡ ΧΤ πρὸς ΤΙ, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ PA, ΞῪ 


X 


> 


IV 
πρὸς HT, οὕτως ὁ ΨΥ πρὸς TA, ὡς δὲ συναμφό- 
τερος ἡ ΣΟ, Οὗ πρὸς Od, οὕτως ἡ AD πρὸς DH. 

ὅ καὶ νοείσθϑωσαν κῶνοι, ὧν βάσεις μέν εἰσιν ol περὶ 
διαμέτρους τὰς AB, ΘΚ, ΕΖ κύκλοι, κορυφαὶ δὲ τὰ 
X, Ψ, 2. σημεῖα. ἔσται δὴ ἴσος ὁ μὲν ABX κῶνος 
τῷ ABI τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΨΘΚ τῷ ΘΚΑ, 
ὁ δὲ ΕΩΖ τῷ ΕΗΖ. τοῦτο γὰρ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ 

10 ἴσον ἐστὶ τὸ ABI τμῆμα τῆς σφαίρας τῷ ®K A τμή- 
ματι, ἴσος ἄρα καὶ ὁ AXB κῶνος τῷ ΨΘΚ κώνῳ 
[τῶν δὲ ἴσων κώνων ἀντιπεπόνϑασιν al βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν]. ἔστιν ἄρα, ὡς ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
AB πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ, 


8. TA) T in rasura F. 4.25) Οὗ F; corr. manus 2. 
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II, P, 2. et fiat?) 

IN-+NT:NT=XT:TT 
et 

PE+FST:AT=TT:TA 
et 

Z0+086:09—= ΩΦ: ΦΗ. 


et fingantur coni, quorum bases sint ceirculi circum 
48, ΘΚ, EZ descripti, uertices autem puncta X, P, Q. 
erit igitur conus ABX segmento sphaerae ABI’ aequa- 
115, conus ?@K segmento ®KA, conus ERQZ seg- 
mento EHZ. hoc enim demonstratum est [prop. 2]. 
et quoniam segmentum sphaerae 4 BI’ segmento ®K A 
aequale est, etiam conus AXB cono P®K aequalis 
est. itaque circulus circum diametrum AB descriptus 
ad circulum circum diametrum ®K descriptum eam 


sed omissionem transscriptori imputare malim, quam cum Niz- 
zio μέγιστοι addere; Quaest. Arch. p. 76. 
1) πεποιήσθω p. 218 lin. 26 pro genuino γεγονέτω. 


5. βασις Εἰ; corr. B. 6. διαμετρον F; core. BB τάς] τὴν 
F; corr. B*, 7. ἔσται] per comp. F. δὴ} scripsi; de F, 
uulgo. 12. βασ cum comp. ng F. 
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οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς XT. ὡς δὲ ὁ κύκλος πρὸς τὸν 
κύκλον, τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ. ὡς ἄρα τὸ 
ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς XT. 
καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΖΗ τμῆμα τῷ ΘΚΑ τμή- 


5 ματι, ὅμοιος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ EZR κῶνος τῷ ΨΘΚ 


κώνῳ [τοῦτο γὰρ δειχϑήσεται]. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ RD 
πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ PT πρὸς ΘΚ. λόγος δὲ τῆς 
ΩΦ πρὸς τὴν EZ δοϑείς. λόγος ἄρα καὶ τῆς ΨΥ 


ἐν 


πρὸς την ΘΚ δοϑείς. ὁ αὐτὸς ἔστω ὁ τῆς XT πρὸς A. 


10 καί ἐστε δοϑεῖσα ἡ ΧΤ' δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ 4. καὶ 


15 


20 


25 


ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ PT πρὸς XT, τουτέστι τὸ ano AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς 1, κείσϑω τῷ 
ἀπὸ ΘΚ ἴσον τὸ ὑπὸ AB, Ss. ἔσται ἄρα καί, ὡς τὸ 
ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ς. 
ἐδείχϑη δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὔ- 
τως ἡ ΘΚ πρὸς A. καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ AB πρὸς ΘΚ, 
οὕτως ἡ ς πρὸς A. ὡς δὲ ἡ AB πρὸς ΘΚ, οὕτως 
ἡ ΘΚ πρὸς ς [διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ ΘΚ τῷ ὑπὸ 
τῶν AB, ς]. ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ 
πρὸς ς, καὶ ἡ 5 πρὸς A. δύο ἄρα δοθεισῶν τῶν AB, 
A δύο μέσαι κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογόν εἰσιν al OK, ς. 

συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω, ᾧ μὲν 
δεῖ ἴσον τμῆμα συστήσασθαι, τὸ ABI, ᾧ δὲ ὅμοιον, 
τὸ ΕΖΗ. καὶ ἔστωδαν μέγιστοι κύκλοι τῶν σφαιρῶν 
οὗ ABI'N, ΕΗΖΟ, διάμετροι δὲ αὐτῶν ai ΓΝ, ΗΟ, 
καὶ κέντρα τὰ II, Σ. καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν συν- 
αμφότερος ἡ ΠΝ, NT πρὸς NT, οὕτως ἡ ΧΤ πρὸς 

2. τὸ ἀπό] οὕτως τὸ ἀπό Torellius. 4. τῷ] τα Ε΄. “ ὅ. 
ὅμοιος] ομοιως F; corr. ABC. 9. ΘΚ] ΘΑ oF; corr. ed. 
Basil. 13. ἔσται] per comp, ἐν 19. AB] 48 Ἐ. 22. 


δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. . EHZO seripei; EHZSTF; 
HEOZ uulgo. ΗΟ] ΗΘ F or. BC 
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rationem habet, uam PT:XT [I lemm. 4 p. 82]. 
sed ut circulus ad circulum, ita 4B?:@®K? [Enucl. 
XI, 2]. itaque AB?:OK?—= PT:XT. et quoniam 
segmentum ΕΖΗ segmento ΘΑ Δ simile est, etiam 
conus EZR cono P®K similis erit [u. Eutocius). 
itaque AB: EZ = ΨΥ: OK [u. Eutocius; οἷν. 1 lemm. 5 
p. 82]. sed ratio OD: EZ data est [u. Eutocius]. ita- 
que etiam ratio ?T:®K data est. eadem sit ratio 
XT:4. et data est linea XT [u. Eutocius]. quare 
etiam 7 linea data est. et quoniam est PT:XT, 
hoc est AB?:OK?=©K: 2), ponatur 
ABxs=0OX?’. 
erit igitur etiam AB?:OK?—= 48: ς.) sed demon- 
stratum est 4B?:O0K’=®K: 4. uicissim igitur 
[Eucl. V, 16] 38: ΘΚ ---ς: Δ [u. Eutocius]?) sed 
AB:OK=®K:g [πο]. VI 17]. itaque 
AB:OK=0K:s=s:1. 

itaque inter datas lineas AB, 4 duae mediae propor- 
tionales in proportione continua sunt ΘΑ, 5. [quare 
686 quoque datae sunt; prop. 1 p. 192, 23]. 

componetur autem problema hoc modo. sit ABI' 
segmentum, cui aequale segmentum construendum est, 
ΕΖΗ autem, cui simile construendum. et eirculi 
maximi sphaerarum sint ABI'N, EHZO, et diametri 
eorum ΓΝ, ΗΟ, et centra, II, &. et fiat“) 

IN-+- NT:NT=XT:TT 

1) Est nim FT:@K=XT: 4; tum u. Eucl. V, 16; u. 
Eutocius. 

2) Nam AB?:OK’—= AB’: ABxs= AB: 

8) Ex adnotatione eius adparet, Archimedem οὕτως lin. 17 


omisisse. 
4) πεποιήσθω 3: γεγονέτω (lin. 26). 
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TT, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΣΟΦ πρὸς ΟΦ, ἡ ὦ 
πρὸς DH. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ μὲν XAB κῶνος τῷ 
ΑΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΖΩΕ τῷ ΕΗΖ. 
πεποιήσθω, ὡς ἡ AD πρὸς ΕΖ, οὕτως ἡ XT πρὸς 41. 

ὅ καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, 1 δύο μέσαι 
ἀνάλογον εἰλήφϑωσαν, al OK, 5, ὥστε εἶναι ὡς τὴν 
AB πρὸς ΘΚ, οὕτως τὴν ΚΘ πρὸς ς, καὶ τὴν ς πρὸς 
A. καὶ ἐπὶ τῆς ΘΚ κύκλου τμῆμα ἐφεστάσθω τὸ ΘΚ 4 
ὅμοιον τῷ ΕΖΗ͂ κύκλου τμήματι, καὶ ἀναπεπληρώσϑω 

10 ὁ χύκλος, καὶ ἔστω αὐτοῦ διάμετρος ἡ AB. καὶ νο- 
είσϑω σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ἐστὶν ὁ 4Θ Καὶ, 
κέντρον δὲ τὸ P. καὶ διὰ τῆς ΘΚ ἐπίπεδον ὀρϑὸν 
ἐκβεβλήσϑω πρὸς τὴν ΔΗ. ἔσται δὴ τὸ τμῆμα τῆς 
σφαίρας τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ A ὅμοιον τῷ ΕΖΗ͂ τμή- 
16 ματι τῆς σφαίρας, ἐπειδὴ καὶ τῶν κύκλων τὰ τμήματα 
ἦν ὅμοια. ᾿λέγω δέ, ὅτι καὶ ἴσον ἐστὶ τῷ ABI τμή- 
ματι τῆς σφαίρας. πεποιήσϑω, ὡς συναμφότερος N 
ΡΞ, ET πρὸς ET, οὕτως ἡ PT πρὸς TA. ἴσος ἄρα 

ὁ OK χῶνος τῷ ΘΚΑ τμήματι τῆς σφαίρας. καὶ 
80 ἐπειδὴ ὅμοιός ἐστιν ὁ WOK κῶνος τῷ ZRE κώνῳ, 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AD πρὸς ΕΖ, τουτέστιν ἡ ΧΤ πρὸς 
A, οὕτως ἡ PT πρὸς ΘΚ. κυὶ ἐναλλὰξ καὶ ἀνάπα- 
λιν. ὡς ἄρα ἡ ΨΥ πρὸς ΧΤ, ἡ ΘΚ πρὸς 4. καὶ 
ἐπειδὴ ἀνάλογόν εἰσιν αἱ AB, ΚΘ, ς, A, ἔστιν, ὡς 
25 τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ἡ ΘΚ πρὸς A. ὡς δὲ 
᾿ἡ ΘΚ πρὸς A, ἡ ΨΥ πρὸς XT. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΘ, τουτέστιν ὁ περὶ διώμετρον 


1. ΤΓῚ TV (= TT®) F; sed fortasse V est γ. ΣΟ ΦῚ 
ΣΟ, ΟΦ Torellius. 28] Οὗ F; corr. BCD. 8. ἐφε- 
στάσϑω] scripsi; ἐπεστασϑω F, uulgo. 18. ἔσται] per comp. 
ΒΝ, 14 EZH®F. 17. ὡς] γὰρ ὡς Nizze. 18. PT] T 
in ras. FE 24. AB] A® F, corr. Torellius. 
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et 
ΣΟ-. ΟΦ:ιοΦ--αΦ:ΦΗ. 

conus igitur X AB segmento sphaerae ABI‘, conus 
ZQE segmento EHZ aequalis est [prop. 2]. fiat?) 
ὦ: ΕΖ -- ΧΤ: ΖΔ. et datis duabus lineis 48, 4 
duae mediae proportionales sumantur ΘΚ, 5 [prop. 1 
p. 192, 23), ut sit 4B:OK=@K:s—=s5:4. οὐ ἴῃ 
ΘΚ linea construatur segmentum circuli ®K A segmento 
ΕΖΗ simile [cfr. Eucl. III, 33 et III def. 11], et ex- 
pleatur eirculus [Eucl. IH, 25], et diametrus eius sit 
A#. et fingatur sphaera, cuius circulus maximus sit 
A®SK, centrum autem P, et per ®K lineam duca- 
tur planum ad A, perpendiculare?) erit igitur seg- 
mentum sphaerae in eadem parte positum, in qua 
A punctum, segmento sphaerae EZH simile, cum 
etiam circulorum segmenta similia sint. dico autem?), 
id aequale esse etiam segmento sphaerae ABI‘. fiat") 
ΡΞ ΕΥ̓: ΕΥ͂ = PFT:TA itaque conus WOK 
aequalis est segmento sphaerae ΘΚ A [prop. 2]. et 
quoniam conus ΘΙ similis est cono ZSE, erit 
ΟΦ: EZ, hoc est XT: 4 [ex hypothesil, = FT:@K 
[p. 222, 9]. et uicissim [Eucl. V, 16] 

XT: ΨΥ -Ξ- , 2: Θ ΚΊ 
et e contrario [Eucl. V, 7 πόρ.) ΨΥ: ΧΤ-- ΘΚ: Ζ,. 
et quoniam proportionales sunt linese AB, ΚΘ, ς, 4, 
οἱ AB?:9K?’=®&K: 4 [u. Eutocius]. sed 

ΘΚ: Ζ -- ΨΥ: ΧΤ. | 
quare etiam AB?: ΚΘ, hoc est eirculus circum dia- 


1) πεποιήσθω lin. 4 et 17 >: γεγονέτω. 
2) De uerborum ordine lin. 12—13 cfr. p. 207 not. 2. 
8) Fortasse scribendum: λέγω δή lin. 16. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 15 


οι 
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τὴν AB κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ 
κύκλον, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς τὴν ΧΤ. ἴσος ἄρα ἐστὶν 
ὁ XAB κῶνος τῷ POK κώνῳ. ὥστε καὶ τὸ 4ΒΓ 
τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶ τῷ OK A τμήματι τῆς 
σφαίρας. τῷ δοϑέντι ἄρα τμήματι τῷ ABI’ ἴσον καὶ 
ἄλλῳ τῷ δοθέντι ὅμοιον τῷ ΕΖΗ τὸ αὐτὸ συνέσταται 
τὸ ΘΚΑ. 


ᾳ΄. 

Ivo δοϑέντων σφαίρας τμημάτων. εἴτε τῆς αὐτῆς 
εἴτε μή, εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας. ὃ ἔσται ἑνὶ μὲν τῶν 
δοϑέντων ὅμοιον, τὴν δὲ ἐκιφάνευαν ἕξει ἴσην τῇ τοῦ 
ἑτέρου τμήματος ἐπιφανείᾳ. 

ἔστω τὰ δοϑέντα τμήματα σφαιρικὰ κατὰ τὰς 48 Γ, 
AEZ περιφερείας. καὶ ἔστω, ᾧ μὲν δεῖ ὅμοιον εὑρεῖν, 
τὸ κατὰ τὴν ABI περιφέρειων, οὗ δὲ τὴν ἐπιφάνειαν 
ἴσην ἔχειν τῇ ἐπεφανείακ τὸ κατὰ τὴν AEZ. καὶ γε- 
γενήσϑω, καὶ ἔστω τὸ KAM τμῆμα τῆς σφαίρας τῷ 
μὲν ABI τμήματι ὅμοιον, τὴν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσην 
ἐχέτω τῇ τοῦ AEZ τμήματος ἐπιφανείᾳ. καὶ νοείσθω 
κὰ κέντρα τῶν σφαιρῶν, καὶ δι’ αὐτῶν ἐπίπεδα ἐκ- 
βεβλήσϑω ὀρϑὰ πρὸς τὰς τῶν τμημάτων βάσεις, καὶ 
ἐν μὲν ταῖς σφαίραις τομαὶ ἔστωσαν οὗ KAMN, 
Β4ΓΘ, EZHA μέγιστοι κύκλοι, ἐν δὲ ταῖς βάσεσι 
τῶν τμημάτων αἱ KM, AT, AZ εὐϑεῖαι. διάμετροι 
δὲ τῶν σφαιρῶν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαι ταῖς ΚΜ, 4Γ, 


1. τὴν AB κύκλος πρὸς τὸν πορὶ διάμετρον] om. F; corr. 
Torellius (et Cr.). 2. κυκλος F; corr. Torellius. 6. αλλο 
F; corr. ed. Basil.* 8. ξ΄ Torellius. 10. eve cum comp. ἐν 
16] ην Ε΄. ἑνί] ἕν F; corr. B*, 17. runee] am. F; corr. 
Torellius. sed fortasse potius delenda sunt τῆς σφαίρας. 21. 
ὀρϑὰ πρός] syllab, — ϑὰ προς in rasura Εἰ; uidetur fuisse Rn 


Be 
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metrum AB descriptus ad circulum circum ®K de- 
scriptum [Eucl. XI, 2] = ΨΥ: ΧΤ. quare aequales 
sunt coni XAB, VOK [I lemm. 4 p. 82]. iteque 
etiam segmentum sphaerae 4.BI' aequale est segmento 
®K A. itaque inuentum est segmentum ® KA dato 
segmento ABI’ aequale et idem alii segmento dato 
EZH simile. 


ΥἹ. 


Datis duobus segmentis sphaerae, siue eiusdem siue 
non eiusdem, segmentum sphaerae inuenire, quod al- 
teri datorum simile sit, et superficiem superficiei al- 
terius segmenti aequalem habeat.!) — segmenta sphae- 
rarum®) data in arcubus ABI, AEZ posita sint. et 
segmentum in arcu ABI' positum id sit, cui simile 
segmentum inueniendum est, segmentum autem in arcu 
4AEZ positum id, cuius superficiei superficiem aequa- 
lem segmentum quaesitum habere oportet. fiat, et 
segmentum sphaerae KAM segmento ABI’ simile sit, 
superficiem autem superficiei segmenti 4 EZ aequalem 
habeat. et fingantur centra sphaerarum, et per ea du- 
cantur plana ad bases segmentorum perpendicularia, 
et in sphaeris sectiones sint eirculi maximi KAMN, 
BAI®, EZH4, in basibus autem segmentorum KM, 
AT, 1Z linese. diametri autem sphaerarum ad lineas 
KM, AT, 42 perpendiculares sint AN, ΒΘ, ΕΗ. et 


1) Δύο δοϑέντων τμαμάτων σφαίρας εἴτε τὰς würdig else 
ἄλλας εὑρεῖν τι τμᾶμα opalgus, ὃ ἐσσείται αὐτὸ μὲν ὅμοιον 
τῷ ἑτέρῳ τῶν τμαμάτων, τὰν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσαν ἕξει τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ ἑτέρου τμάματος. περὶ ἑλέκ. praef. 

2) σφαιρικὰ lin. 13 Archimedeum non est. 


15* 


a 


10 


15 


20 
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AZ ἔστωσαν al AN, ΒΘ, ΕΗ. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν ei 
AM, ΒΓ, ΕΖ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ τοῦ KAM τμή- 
ματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τῇ τοῦ AEZ τμήματος 
ἐπιφανείᾳ, ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ AM, τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ΕΖ [al γὰρ ἐπιφάνειαι τῶν εἰρη- 
μένων τμημάτων ἴσαι ἐδείχϑησαν κύκλοις, ὧν al ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἀπὸ τῶν κορυφῶν τῶν 
τμημάτων ἐπὶ τὰς βάσεις ἐπιξευγνυούσαις]. ὥστε καὶ 
n MA τῇ EZ ἴση ἐστίν. ἐπεὶ δὲ ὅμοιόν ἐστι τὸ KAM 
τῷ ΑΒΓ τμήματι, ἔστιν ὡς n AP πρὸς ΡΝ, ἡ ΒΠ 
πρὸς ΠΘ. καὶ ἀνάπαλιν καὶ συνθέντι, ὡς ἡ NA πρὸς 
AP, οὕτως ἡ ΘΒ πρὸς BIT. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ PA πρὸς 
AM, οὕτως ἡ ΒΠ πρὸς ΓΒ [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα" 
ὡς ἄρα n NA πρὸς AM, τουτέστι πρὸς EZ, οὕτως 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ. καὶ ἐναλλάξ. λόγος δὲ τῆς ΕΖ πρὸς 
BT δοϑείς᾽ δοθεῖσα γὰρ ἑκατέρα. λόγος ἄρα καὶ τῆς 
AN πρὸς ΘΒ δοϑείς. καί ἐστι δοϑεῖσα n ΒΘ. δο- 
ϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ AN. ὥστε καὶ ἡ σφαῖρα δοϑεῖσαά 
ἔστιν. 

δσυντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω τὰ δοϑέντα δύο τμή- 
ματα σφαίρας τὰ ABI, 4ΕΖ, τὸ μὲν 48ΒΓ, ᾧ δεῖ 
ὅμοιον, τὸ δὲ AEZ, οὗ τὴν ἐπιφάνειαν ἴσην ἔχειν τῇ 


11. ἔστιν) ἔστιν ἄρα Torellius, et hoc habet Eutocius; sed 
fieri potest, ut ἄρα & transscriptore omissum sit. 18. ΒΠῚ 
ΘΙ Κ᾿, 11. δοθείς] om. Εἰ; corr. ed. Basil., Cr. 18. do- 
ϑείς] om. F; corr. ed. Basil,, Cr. 21. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
28. ἔχειν] Ἔχει F; corr. Torellius. auditur dei ex lin. 22; cfr 
p. 226, 16. ' 
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ducantur lineae AM, ΒΓ, EZ. et quomiam super- 
fiies KAM segmenti sphaerae aequalis est superficiei 
segmenti EZ, etiam circulus, cuius radius aequalis 
est lineae AM, aequalis est circulo, cuius radius 
aequalis est lineae EZ [I, 42 --- 43]. quare etiam 
MA == EZ [Eucl. XI, 2]. porro quoniam [segmen- 
tum] KAM segmento ABI’ simile est, erit 
AP:PN = BII: ΠΘ [u. Eutocius]. 
et conuertendo [Eucl. V,7 zoe.] [PN: AP== ΠΘ: BII] 


5 
ΖΦ 
A 
I 
IM 
z zZ 
N 
7/4 
ϑ 


et componendo [Eucl. V, 18] NA: AP= ΒΘ: ΒΠ. 
sed etiam PA: AM == BII:TB.) quare NA: AM, 
hoc est N1:EZ=®@B: ΒΓ [di ἴσου Eucl. V, 22]. 
et uieissim [Eucl. V, 16] [NA:90B= EZ: ΒΓῚ. ratio 
autem EZ: BI’ data est; utraque enim linea data est 
[a. Eutocius].. quare etiam ratio ΜΝ: ΘΒ data. et 
B® data est; itaque etiam AN. itaque etiam sphaera 
data est [Eucl. dat. def. 5]. 

componetur autem hoc modo: sint data duo seg- 
menta sphaerae ABI‘, AEZ, quorum ABIT’ id sit, 
cui simile segmentum inuenire oportet, JEZ autem 


1) Nam ΒΓΠ ὦ AMP (u. Enutocius); tam u. Eucl. VI, 4. 
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ἐπιφανείᾳ ιικαὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσϑω τοῖς ἐπὶ τῆς 
ἀναλύσεως, καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς EZ, 
οὕτως ἡ ΒΘ πρὸς AN. καὶ περὶ διάμδτρον τὴν AN 
κύχλος γεγράφϑω. καὶ νοεέάσϑω σφαῖρα. ἧς μέγιστος 
ὅ ἔστω κύκλος ὁ AKNM, καὶ τετμήσθω ἡ NA κατὰ 
τὸ P, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΘΙ πρὸς ΠΒ, τὴν ΝΡ πρὸς 
PA. καὶ διὰ τοῦ P ἐπιπέδῳ τευμήσϑω ἡ ἐπιφάνεια 
0095 πρὸς τὴν AN, καὶ ἐπεξεύχϑθω ἡ AM. ὅμοια 
ἄρα ἐστὶν τὰ ἐπὶ τῶν KM, AI εὐθειῶν τῶν κύχλων 
10 τμήματα. ὥστε καὶ τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν ἐστιν 
ὅμοια. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς BII, οὕτως ἡ 
NA πρὸς 4Ρ' καὶ γὰρ κατὰ διαίρεσιν: ἀλλὰ καὶ ὡς 
ἡ ΠΒ πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ PA πρὸς AM, καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ΘΒ πρὸς NA, ἡ ΒΓ πρὸς AM. ἦν δὲ ὡς ἢ 
15 ΘΒ πρὸς AN, ἡ ΒΓ πρὸς EZ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ EZ 
τῇ AM. ὥστε καὶ ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἐστὴν ἡ ΕΖ, ἴσος ἐστὶ τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴση ἐστὶ τῇ AM. καὶ 6 μὲν τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
ἔχων τὴν ΕΖ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
20 AEZ τμήματος. ὃ δὲ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴση ἐστὶ τῇ AM, ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ KAM 
τμήματος. τοῦτο γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται. ἴση ἄρα 
καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ΚΑΜ τμήματος τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ AEZ τμήματος τῆς σφαίρας, καί ἐστιν ὅμοιον τὸ 
25 KAM τῷ 48. | 
8. ANJANF. AM]JAMF. 12. κατά] scripsi Quaest. 
Arch. p. 157; τὰ κατα F, uulgo; τοῦτο κατὰ Torellius. 17. 
τῷ} scripsi; om. F, vulgo. κύκλω, οὗ ἡ ἐκ τοῦ μέντρου ἴση 
ἐστί] om. F; corr. ed. Basil., Cr. 28, τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AEZ 
τμήματος] om. F; corr. ed. Basil. (AE& pro IEZ, quod corr. 
Torellius), sed post τῆς σφαῖρας; ipse transposul. „superficies 


igitur kim portionie sphaerae similis est abc et aequalis super- 
ficiei def“ Cr. 
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id, cuius superficiei aequalem superficiem habere opor- 
tet segmentum quaesitum. et construantur eadem, 
quae in analysi, et fiat!) BT: EZ=B®:AN. et 
circum diametrum AN circulus describatur. et fin- 
gatur sphaera, cuius circulus maximus sit AKNM, 
et secetur NA in puncto P, ita ut sit 
ΘΠ: IB= ΝΡ: Ρ4 [Eucl VI, 10]. 

et superficies secetur plano per P ἀυοίο ad 4N lineam 
perpendiculari, et ducatur AM. similia igitur aunt 
segmenta circulorum in lineis KM, AI’ posita [u. Eu- 
tocius].”) quare etiam segmenta sphaerarum similia 
sunt. et quoniam ΘΒ: BII—= NA: AP (uam etiam 
per diremptionem [est ΘΠ : BIT = NP: AP; tum u, 
Eucl. V, 18]), et etiam ΠΒ: BT = PA: AM [p. 229 
not. 1], itaque etiam ΘΒ: NA=BT:AM}) erat 
autem ΘΒ: AN = BI: EZ [ex hypothesi]. itaque 
EZ = AM [Eucl. V, 9]. quare -etiam circulus, cuiug 
radius est EZ, aequalis est circulo, cuius radius aequa- 
lis est AM lineae. et circulus radium habens EZ 
aequalis est superficiei segmenti 4 EZ, circulus autem, 
cuius radius aequalis est lineae AM, aequalis est su- 
perficiei segmenti KAM. hoc enim in primo libro 
demonstratum est [1, 42—43]. itaque etiam super- 
ficies segmenti KAM aequalis est superficiei JEZ 
segmenti sphaerae, et simile est segmentum KAM 
segmento ABI“. 


1) H. e. γεγονέτω lin. 2. 

2) Ex eo comperimus, horum uerborum formam genuinam 
hanc esse: τὰ ἐπὶ τῶν KM, AT’ τμήματα κύκλων lin. 9. 

ὃ Nam δι᾽ ἴσου (Euol. V, 22): ΘΒ: ΒΤ' -- ΝΑ: ΑΜ, 
tum ἐναλλάξ (Eucl. V, 16). 


10 


15 


232 ΠΕΡῚ ZBAIPAZ ΚΑΙ KTAINAPOT Β΄. 


ξ΄. 

Ano τῆς δοθείσης σφαίρας τμῆμα τεμεῖν ἐπιπέδῳ 
ὥστε τὸ τμῆμα πρὸς τὸν χῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὴν 
αὐτὴν τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον τὸν δοϑέντα λόγον 
ἔχειν. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὃ 
ΑΒΓΩΖ, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ BA. δεῖ δὴ τὴν σφαῖ- 
θαν ἐπιπέδῳ τεμεῖν τῷ διὰ τῆς ΑΓ, ὅπως τὸ 4ΒΓ 
τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ABI κῶνον λόγον ἔχῃ 
τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω κέντρον τῆς σφαίρας τὸ ἘΣ 
καὶ ὡς συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς AZ, οὕτως ἡ HZ 
πρὸς ΖΒ. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ΑΓΗ κῶνος τῷ ABT 
τμήματι. λόγος ἄρα καὶ τοῦ AHI κώνου πρὸς τὸν 
ABI κῶνον δοθϑείς. λόγος ἄρα τῆς ΗΖ πρὸς ZB 
δοϑείς. ὡς δὲ ἡ ΗΖ πρὸς ΖΒ, συναμφότερος ἡ EAZ 
πρὸς AZ. λόγος ἄρα συναμφοτέρου τῆς EAZ πρὸς 
AZ δοϑείς [ὥστε καὶ τῆς EA πρὸς AZ. δοϑεῖσα 

ἄρα καὶ ἡ AZ). ὥστε 

καὶ ἡ 4Γ. καὶ ἐπεὶ 
συναμφότερος ἡ ΕΩ24Ζ 
πρὸς AZ μείξονα λόγον 
2 ἔχει, ἥπερ συναμφότερος 

ἡ EAB πρὸς AB, καί 

ἐστιν συναμφότερος μὲν 

ἡ EAB τρὶς ἡ EA, ἡ 

ὃὲ BA δὶς ἡ EA, συν- 
ἀαμφότερος ἄρα ἡ EAZ πρὸς AZ μείξονα λόγον ἔχει 
τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο. καί ἐστιν ὁ συναμφο- 


1. n' Torellius; om. ed. Basil. 8. τὸν βάσιν] seripsi; 


σσπσσςπν--  - ----τ------ς-ς------ τυ U Ο Οο--------- τ 


DE SPHAERA ET CYLINDRO II. 233 


vo. 


A sphaera data plano segmentum abscindere, ita 
ut segmentum ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et altitudinem aequalem datam ra- 
tionem habeat.!) . 

data sphaera ea sit, cuius circulus maximus est 
ABIA, diametrus autem eius BA. oportet igitur 
sphaeram plano per AI’ ducto ita secare, ut?) seg- 
mentum sphaerae 4BI’ ad conum ABI’ datam ratio- 
nem habeat. 

fiat, et centrum sphaerae sit E, et sit 

EA4-+4+42Z2:4Z=HZ:ZB. 
itaque conus AI’H aequalis est segmento 4 BI'[prop.2]. 
quare ratio conorum AHT': ABI' data. quare etiam 
HZ: ZB [1 lemm. 1 p. 80]. sed ͵ 
HZ:ZB=EA-+ 42: 42Ζ. 
quare etiam ratio EI + 42: 42 data est.?) itaque 
etiam linea AI’ data [u. Eutocius]. et quoniam 
Ε4-- AZ: AZ>EA+ AB: AB, 
et E1+4B=3EJA, et B1=2EA, erit igitur 


1) ἀπὸ τᾶς δοθείσας σφαίρας τμᾶμα ἀποτεμεῖν ἐπιπέδῳ, 
ὥστε τὸ τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ὕφος ἴσον τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν μείζονα 
τοῦ, ὃν ἔχει τὰ τρέα ποτὶ τὰ δύο. περὶ ἑλέκ. praef 

2) Pro ὅπως lin. 8 Archimedes usus erat ὥστε (Quaest. 
Arch. p. 70). 

3) Archimedes scripserät: λόγος ἄρα δεδομένος συναμφο- 
τέρου τῆς EAZ πρὸς 4Ζ lin. 11---18 (Eutocius). 


τὴν βασιν F, uulgo. 9. ἔχῃ] scripsi; eyeı FC*V; ἔχειν ΒΞ 
od. Basil., Torellius. 12. ΕΖ, 42 Torellius. 16. ΕΖ, 42 
idem. 17. EA, Zdidem. 21. EA, dZidem. 24. ΕΖ, AB 
idem, ut lin. 26. 27. δίς] δυο F; corr. V; „bis“ Cr... 28. 
E41, 42 Torellius, ut p. 234 lin. 1. 
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e 


τέρου τῆς EAZ πρὸς ZA λόγος ὁ αὐτὸς τῷ δοϑέντι. 
δεῖ ἄρα τὸν διδόμενον λόγον εἰς τὴν σύνϑεσιν μεί- 
ξονα εἶναι τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο. 

συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ἡ δα- 


5 ϑεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὁ 4ΒΓΩ͂, διάμε- 


τρος δὲ ἡ BA, κέντρον δὲ τὸ Ε, ὃ δὲ δοϑεὶς λόγος 
ὁ τῆς ΘΚ πρὸς ΚΑ, μείξων τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς 
δύο. ἔστι δὲ ὡς τρία πρὸς δύο, συναμφότερος ἡ EAB 
πρὸς JB. καὶ ἡ ΘΚ ἄρα πρὸς KA μείξονα λόγον 


10 ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει συναμφότερος ἡ EAB πρὸς AB. 


διελόντι ἄρα ἡ ΘΑ͂ πρὸς AK μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
ἡ EA πρὸς 28. καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἢ 9A πρὸς AK, 

9 οὕτως ἡ EA πρὸς AZ, 
καὶ διὰ τοῦ Z τῇ BA πρὸς 
 ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 42, καὶ 
διὰ τῆς I’A ἤχϑω ἐπίπεδον 
ὀρϑὸν πρὸς τὴν BA. λέγω, 
ὅτι τὸ ἀπὸ ABI τμῆμα 
τῆς σφαίρας πρὸς τὸν 
ABI κῶνον λόγον ἔχει τὸν 
αὐτὸν τῷ ΘΚ πρὸς ΚΑ. 
K πεποιήσϑω γὰρ ὡς συναμ- 
φύτερος ἡ EAZ πρὸς AZ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ΖΒ. 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ TAH κῶνος τῷ ABIT τμήματι τῆς 


25 σφαίρας. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΚ πρὸς ΚΑ, οὕτως 


συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς AZ, τουτέστιν ἡ HZ 
πρὸς ΖΒ, τουτέστιν ὁ AHT κῶνος πρὸς τὸν ABT 
κῶνον, ἴσος δὲ ὁ AHI κῶνος τῷ ABT τμήματι τῆς 
σφαίρας, ὡς ἄρα τὸ ABI τμῆμα πρὸς τὸν ABI κῶ- 


80 νον, οὕτως ἡ OK πρὸς ΚΑ. 


4. δέ) scripsi; δὴ F, uulgo. 8. EA, AB Torellius, ut 


Ὁ 
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Ed -Ἰ 42:42) 8:2. et ratio ΕΖ - 42:42 
aequalis est rationi datae. oportet igitur, rationem 
ad synthesim datam maiorem esse, quam 3:2. 

componetur autem problema hoc modo: data sphaera 
ea sit, culus circulus maximus est ABI’4A, diametrus 
autem eius BA, centrum autem E, et ratio data, maior 
qum 3:2, ΘΚ: Κα 4. est autem 

Ed+ AB: AB=3:2. 
quare 
8K:KA>EA-+ 48:48. 

dirimendo igitur ΘΖ: ΚΑ» Ed: AB.) et fiat?) 
84:AK = EA: 4Z, et per Z ad lineam BJ per- 
pendicularis ducatur 42Γ, et per ΓΑ͂ ducatur planum 
ad BA lineam perpendiculare. dico, segmentum sphae- 
rae in ABI’ positum ad conum ABI’ eandem ratio- 
nem habere, quum ΘΚ: KA. fiat?) enim 


EA+ 42: 4Z=NHZ:ZB. 
itaque conus I'AH aequalis est segmento sphaerae 
ABI' [prop. 2]. et quoniam 
8K:KA=E4A- 42:422 = HZ:ZB == conus 
AHTI :conum ABI [I lemm. 1 p. 80], et conus “ΗΓ 


aequalis est segmento sphaerae ABI‘, erit igitur, ut 
segmentum ABI’ ad conum ABIT, ita ΘΚ: KA. 


1) Ex Pappi libr. VII, 45 connoraa (II p. 684). 

2) πεποιήσθω lin. 12 >: γεγονέτα To. 

8) Debebat esse γϑγονέτω 

4) Nm 94:AK=E4: AZ; am συνϑέντι (Eucl. V, 18). 


lin. 10. 15. AZT], Torellius; 412 F, uulgo; fortasse scri- 
bendum AT. 18. ἀπό om. ed. Basil,, "Tore ius, Cr. 23. 
ΕΖ, 4Z Torellius, ut lin. 26. 27. AHT] AHTF. 28. 
τῷ AB ΓῚ om. Εἰ; corr. B; „aequstur portioni sphaerae‘‘ Cr. 
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’ 


η΄. 

’Eav σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμηϑῇ μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν λόγον 
ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ μείξονος τμήμα- 

ὅ τὸς ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ ἐλάσσονος ἐπιφάνειαν, 
μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ 48 ΓΖ, 
καὶ διάμετρος ἡ BA, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τῆς 
AT ὀρϑῷ πρὸς τὸν 4ΒΓΖ κύκλον, καὶ ἔστω μεῖξον 

10 τμῆμα τῆς σφαίρας τὸ ABIT. λέγω, ὅτι τὸ 4ΒΓ 
τμῆμα πρὸς τὸ AAT ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλασίονα λό- 
γον ἔχει, ἥπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείξονος τμήματος 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος, μείξονα 
ὃὲ ἢ ἡμιόλιον. - 

186 ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ Β.444, καὶ ἔστω κέντρον τὸ 
E. καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς 
AZ, ἡ ΘΖ πρὸς ZB, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΕΒΖ 
πρὸς ΒΖ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ZA. καὶ νοείσϑωσαν 
κῶνοι βάσιν ἔχοντες τὸν περὶ διάμετρον τὴν AI’ κύ- 


20 κλον, κορυφὰς δὲ τὰ Θ, Η σημεῖα. ἔσται δὴ ἴσος ὁ 
μὲν AOT κῶνος τῷ ABI τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ 


1. 9 Torellius. 8. ἔλασσον] om. F; corr. B, Cr. ὅ. 
τοῦ] τῶν per comp. F, ut uidetar. 11. τό] zo» per comp. 
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VI. 


Si sphaera plano non per centrum ducto secatur, 
maius segmentum ad minus minorem rationem habet 
quam duplicem, quam habet superficies segmenti ma- 
ioris ad superficiem minoris, maiorem autem quam 
sesquialteram.?) 

sit sphaera, et in ea circulus maximus ABI'J, et 
diametrus B_, et secetur plano per AI’ lineam ad cir- 
culum ABI'Z perpendiculari, et maius sphaerae seg- 
mentum sit ABI. dico, segmentum ABI’ ad AAT 
minorem quam duplicem rationem habere, quam super- 
ficiem segmenti maioris ad superficiem minoris, maio- 
rem autem quam sesquialteram. 

ducantur enim lineae BA, AA, et centrum sit E. 
et fiat?) 

| EA4+4Z:4Z=0Z:ZB 
et 
EB+-BZ:BZ=HZ:ZA, 
et fingantur coni basim habentes circulum circum AI' 
diametrum descriptum, uertices autem ©, H puncta. 
erit igitur conus A®I' aequalis segmento sphaerae 


1) Ei κα σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμαϑῇ εἰς ἄνισα ποτ᾽ ὀρϑὰς δια- 
μέτρῳ τινὶ τῶν ἐν τῷ σφαίρᾳ .. ., τὸ μεῖξον τμᾶμα τᾶς σφαί- 
ας ποτὶ τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, 
ὃν ἔχει ἃ μείζων ἐπιφάνεια ποτὶ τὰν ἐλάσσονα, μείζονα δὲ ἢ 
ἡμιόλιον. περὶ ἑλίκ. praef.; u. Neue Jahrbücher, Suppl. XI 
396 sq. 


2) πεποιήσϑω lin. 16 5: γεγονέτω. 


F; corr. ed. Basil.* 15. BA, AA Torellius. 16. EA, 4Z 
Torellius. 17. EB, BZ idem. 19. βάσιν μέν Torellius. 


10 


οι 


15 


20 


2 


a 
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ATH τῷ AAT. καί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ 
ἀπὸ AA, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI τμήματος πρὸς 
τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ AAT' τμήματος. τοῦτο γὰρ προ- 
γέγραπται [δεικτέον, ὅτι τὸ μεῖξον τμῆμα τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον, 
ἥπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείξονος τμήματος πρὸς τὴν 
ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος]. λέγω, ὅτι καὶ ( 
ΑΘΓ κῶνος πρὸς τὸν 4Η1ΓΓ, τουτέστιν ἡ 2Θ πρὸς ΖΗ, 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ 
BA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, τουτέστιν ἡ ΒΖ πρὸς ZA. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς [μὲν] συναμφότερος ἡ EAZ πρὸς AZ, 
οὕτως N ΘΖ πρὸς ZB [ὡς δὲ συναμφότερος ἡ EBZ 
πρὸς ΒΖ, οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς ZA], ἔσται καὶ ὡς ἡ 
ΒΖ πρὸς ZA, ἡ ΘΒ πρὸς BE. ἴση γὰρ ἡ ΒΕ τῇ 
AE [τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς ἐπάνω συναποδέδεικται]. πά- 
λιν ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΕΒΖ πρὸς ΒΖ, ἡ 
ΗΖ πρὸς ZA, ἔστω τῇ ΒΕ ἴση ἡ ΒΚ. δῆλον γάρ, 
ὅτι μείξων ἐστὶν ἡ ΘΒ τῆς BE, ἐπεὶ καὶ ἡ BZ τῆς 
ZA. καὶ ἔσται, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ΖΒ, ἡ ΗΖ πρὸς ZA. 
ὡς δὲ ἡ ZB πρὸς ZA, ἐδείχϑη ἡ ΘΒ πρὸς BE, ἴδη 
δὲ n ΒΕ τῇ ΚΒ' ὡς ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, οὕτως ἡ 
ΚΖ πρὸς ZH. καὶ ἐπεὶ ἡ ΘΖ πρὸς ΖΚ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
BK, ἐδείχϑη n ΚΖ πρὸς ΖΗ, ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ΖΚ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ. ἔλασσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΖΗ τοῦ ἀπὸ ΖΚ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΘΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ [τουτέστιν ἡ ΖΘ πρὸς 
ZH] ἐλάσσονα λόγον ἔχει] τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς 
ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ [τὸ δὲ ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 

2. ἀπὸ AA] ἀπό om. F; corr. ed. Basil. 9. διπλάσιον) 
διπλασίονα Eutocius. 11. EA, AZ Torellius. 12. EB, BZ 
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ABI, et canus AT’H segmento 41I' [prop. 2]. et 

superficies segmenti ABI’ ad superficiem segmenti 

AAT eam rationem habet, quam BA?: 44°. hoc 

enim antes demonstratum est!) dico, etiam?) co- 

num ΑΘΓ ad AHT', hoc est ΘΖ: ZH [I lemm. 1 

p. 80] minorem quam duplicem rationem habere, quam 

BA?:44°, hoc est BZ: 24 [u. Eutocius]. et quo- 

nam 21 + 42:92 = ΘΖ: 28, erit etiam 
B2:24=@B:BE; 

nam BE== JE?) rursus quoniam 

EB+BZ:BZ=HZ:2A4, 

sitBK=BE, adparet enim OB > BE, quaBZ >24. 

et ert KZ:ZB=HZ:Z4) sed 
ZB:ZA=6@B:BE, 

ut demonstratum est, et ΒΕ - KB; quare 
0B:BK=KZ:ZH!) 

et quoniam ΘΖ: ZK<®B:BK [u Eutocius], sed 

demonstratum est ΘΒ: ΒΚ --π ΚΖ: ΖΗ, itaque 
ΘΖ:ΖΚ« ΚΖ: ΖΗ. 

quare ΘΖ ><ZH<ZK* [u. Eutocius]. itaque 

8Zx<ZH:ZH?’< KZ?:ZH? [u Eutoeius].®) 

1) Demonstratum est (1, 42—48), superficies segmentorum 
sequales esse circulis, cuius zadii sint BA, Ad; sed eirculi "ἢ 
inter se rationem habent, quum BA?: A2? (Eucl. XII, 2). 

3) Hoc est: sicut segmenta ABT', AAT'; p. 236 hin. 10 sq. 

3) Nam διελόντι (Eucl. V, 17) 

EA4:4Z=0B:ZB= BE:42; 
tum ἐφαλλέξ (Eucl. V, 18). 

4) Quia EB-+ BZ BK + BZ = ΚΖ. 

5) Nam ἐναλλάξ est (Eucl. V, 16) ΚΖ: ΖΗ =ZB:24. 

6) Ex eius adnotatione adparet, Archimedem soripsisse lin. 
28: ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ΚΖ πρὸς κτλ. 


idem. 16. ἐσει»}] ἔστι FE ΕΒ, BZ Torellius. 26. ΘΖ, 
ZH idem, ut lin. 27. 
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ΖΗ διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ͂Ι. 
ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλα- 
σίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ [ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλασίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΖ 
ὅ πρὸς ZA). τοῦτο δὲ ἐξητοῦμεν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ BE τῇ EA, ἔλασσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΒΖ 4 τοῦ 
ὑπὸ τῶν BEA. ἡ ZB ἄρα πρὸς ΒΕ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ἡ EA πρὸς 4Ζ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ. 
ἔλασσον ἄρα τὸ ἀπὸ ΖΒ τοῦ ὑπὸ τῶν ΘΒΕ, τουτέστι 
10 τοῦ ὑπὸ τῶν ΘΒΚ. ἔστω ἴσον τὸ ἀπὸ ΒΝ τῷ ὑπὸ 
OBK. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τὸ ἀπὸ ΘΝ 
πρὸς τὸ ἀπὸ NK. τὸ δὲ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ 
μείξονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK 
[καὶ τὸ ἀπὸ ΘΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ZK μείξονα λόγον 
15 ἔχει, ἥπερ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ, 
τουτέστιν ἡ ΚΖ πρὸς ZH). ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ 
μείξονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ΚΖ πρὸς ΖΗ 
[τοῦτο γὰρ ἐπὶ τέλει]. καί ἐστιν, ὡς μὲν ἡ ΘΖ πρὸς 
ZH, ὃ 4ΘΓ κῶνος πρὸς τὸν ΔΗΓ ΄ κῶνον, τουτέστι 
20 τὸ ABI τμῆμα πρὸς τὸ AAT τμῆμα. ὡς δὲ ἡ ΚΖ 
πρὸς ZH, ἡ ΒΖ πρὸς ZA, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AN, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI τμή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ AAT τμήματος. ὥστε 
- τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν ἢ 
25 διγλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
μεΐξονος τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος 
τμήματος, μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 


'8. ZH] ΖΗ. ὡς δέ Torellius. ZH] ZH, ἡ ΒΖ πρὸς 
24. ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ZH idem. uerba uncis inclusa om. Cr., 
in parenthesi habet ed. Basil. 6. BZ, 24 Torellius, 7. 
BE, E4 idem. 9. ΘΒ, BE idem. ΘΒ, ΒΚ idem. 
11. @BK] ed. Basil.; BOK F; ΘΒ, ΒΚ Toreilins, 13. ἀπὸ 
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quare ΘΖ : ZH minorem quam duplicem rationem ha- 
bet, uam ΚΖ: ZH. hoc autem quaerebamus.') et 
quoniam BE = EA, erit BZ<ZA<BEXEA 
fu. Eutocius]). itaque ZB:BE< EA: 1Z [u Euto- 
cius] h. e. “ΘΒ: ΒΖ.) quare ZB’<@B><BE?), 
hoc est <@®B><BK [nam ΒΕ --- ΒΚΊ. sit 
ΒΝ" -- ΘΒ »« ΒΚ. 
erit igitur ΘΒ: ΒΚ -- ΘΝ: NK? [u. Eutocius]. sed 
0Z?:ZK?’>®N?: NK? [u Eutocius]. 

itaque ΘΖ : ZH ratio maior quam sesquialtera est quam 
ratio ΚΖ: ZH [u. Eutocius]. et ut ΘΖ: ZH, ita co- 
nus A®I' ad conum AHT [p. 238, 8], hoc est seg- 
mentum ABI’ ad segmentum 44T [p. 236, 21]. est 
autem KZ:ZH = BZ: Z4 [p.239 not.5] =B 4°: 41° 
[p. 238, 10], hoc est superficies segmenti ABI’ ad su- 
perficiem segmenti 4.42 Γ' [p. 239 not. 1]. itaque seg- 
mentum maius ad minus minorem quam duplicem 
rationem habet, quam superficies segmenti maioris 
ad superficiem minoris, maiorem autem quam sesqui- 
alteram. 


1) Quaerebatur proprie 
| ΖΘ: ΖΗ «825: 245 
(p. 388, 7—10); sed est (p. 239 not. δ) 
KZ: ZH = BZ:Z249: KZ2%?: ZH? = ΒΖ" : 21° 
2:@2: ZH «823:2 43, 
2) Nam EA: 42 = ΘΒ: BZ (p. 289 not. 8). 
3) Cfr. Quaest. Arch. p. 45; Eutocius ad p. 238, 25. 


NK) ἀπό om. F; corr. Torellius. 23. ὥστε] Hauber; αλ- 
iore F, uulgo; ὥστε ἄρα Nizze. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 16 
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ΑΛΛΩΣ. 


Ἔστω σφαῖρα, ἐν ἡ μέγιστος κύκλος 6 4ΒΓΖ2, 
διάμετρος δὲ ἡ AI, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τετμήσϑω 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ διὰ τῆς ΒΖ πρὸς τὴν ΑΓ. λέγω, ὅτι 

ὅ τὸ μεῖζον τμῆμα τὸ AB πρὸς τὸ ἔλασσον τὸ BI’A 
ἐλάσσονα ἢ διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ 484 τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
ΒΓ Ζ τμήματος, μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. ἐπεξεύχϑωσαν 
γὰρ al AB, BI. ὁ δὲ τῆς ἐπιφανείας πρὸς τὴν ἔπι- 

10 φάνειαν λόγος ὁ τοῦ κύκλου ἐστίν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἡ AB, πρὸς τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἡ BI), τουτέστιν ὁ τῆς 4, πρὸς τὴν OT. κείσθω τῇ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἴση ἑκατέρα τῶν AZ, ΓΗ͂. 
ὁ δὴ τοῦ BAA τμήματος πρὸς τὸ ΒΓΖ λόγος συν- 
16 ἥπται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ BAA τμῆμα πρὸς τὸν κῶ- 
νον, οὗ ἡ βάσις μέν ἐστιν ὁ περὶ διάμετρον τὴν BA 
κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ A σημεῖον, καὶ ὃ αὐτὸς κῶνος 
πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτήν, 
κορυφὴν δὲ τὸ Γ σημεῖον, καὶ 6 εἰρημένος κῶνος πρὸς 
80 τὸ ΒΓΔΩ͂ τμῆμα. ἀλλ᾽ ὁ μὲν τοῦ BAA τμήματος 
λόγος πρὸς τὸν BAA κῶνον, ὃ τῆς ΗΘ ἐστι πρὸς ΘΙ 
ὁ δὲ τοῦ κώνου πρὸς τὸν κῶνον ὃ τῆς A® πρὸς ΘΓ" 
ὁ δὲ τοῦ ΒΓΖ4 κώνου πρὸς τὸ τμῆμα τὸ ΒΓΖ ὃ τῆς 
44Θ ἐστι πρὸς ΘΖ. ὁ δὲ συνημμένος ἐκ τοῦ τῆς ΗΘ 
25 πρὸς OI' καὶ τῆς 4Θ πρὸς ΘΓ ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘΑ͂ 


12. ἡ Br] προς (comp) Σ HBT F; corr. ed. Basil.*; fort. 
ἐστὶν ἡ ΒΤ. ATF 14. δή] scripsi; de F, uulgo. 
16. οὗ ἡ] ἡ delem. um censeo. βασ cum comp. ns F. 18. 
κῶνον τὸν] scripsi; τόν om. F, nulßo 24. συνημμένος] alte- 
rum  supra scriptum manu 18. . ΗΘ ἢ scripi; HA® 
F; 4ΘΗ ed. Basil., 490, ΘΗ Torellis 
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ALITER.!) 

Sit sphaera, in qua circulus maximus 4. Β ΓΖ, dia- 
metrus autem AI‘, centrum autem E, et secetur plano 
per ΒΖ ad AI’ perpendiculari. dico, segmentum maius 
2.48 ad minus BI’/ minorem quam duplicem ratio- 
nem habere, quam habet superficies segmenti AB4J 
ad superficiem segmenti Β ΓΖ, maiorem autem, quam 
sesquialteram. ducantur enim AB, BI’ lineae. iam 
ratio superficiei ad superficiem ea est, quam habet 
circulus, cuius radius est AB, ad circulum, cuius ra- 
dius est ΒΓ [I,42—43], hoc est 40: OT?) ponatur 
radio circuli aequalis utraque linea 4Z, ΓΗ͂. itaque 
ratio segmenti BA ad segmentum BI’1?) compo- 
sita est ex ratione, quam habet segmentum BA44 ad 
conum, cuius basis est circulus circum diametrum BA 
descriptus, uertex autem punctum A, et ratione, quam 
habet idem conus ad conum basim habentem eandem, 
uerticem autem punctum Γ, et ratione, quam hic co- 
nus, quem [ultimo loco] commemorauimus, ad segmen- 
tum ΒΓΔ habet [u. Eutocius]. sed segmentum BA4 
ad conum BAA eam habet rationem, quam ΗΘ: ΘΓ 
[prop. 2 πόρ.], conus uero ad conum eam, quam 4Θ: ΘΙ 
[IT Anuu. 1 p. 80], conus autem BI’/ ad segmentum 
BTI'1 eam, quam 4 : ΘΖ [prop. 2 wog. et Eucl. V,7 

1) Haec demonstratio, quam etiam Eutocius habuit, priore 
neque clarior neque breuior est. sed cum uerba ipsa pessime 
deprauats esse constet, ueri simile est, tenorem quoque demon- 
strationis a transscriptore dilatatum et amplificatum esse (Neue 
Jahrb. Suppl. XI p. 395—96; Quaest. Arch. p. 75—76). 

2) Nam cirouli inter se rationem habent, quam 48: BI” 
(Eucl. XI, 2); tum u. p. 288, 10. 

3) Ex Eutocio multis locis aliam scripturam et sine dubio 


genuinam cognoscimus: lin. 14: ΒΓΖ τμῆμα, σύγκειται ἕκ rs 
16* 


> 


10 
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ἐστι πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΙ" ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ ΗΘ, ΘΑ“ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΘΓ μετὰ τοῦ τῆς AG πρὸς ΘΖ ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘ, ΘΑ 
ἐστιν ἐπὶ τὴν ΘΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ. ὁ δὲ 
τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘ. ἐπὶ τὴν 8A ὃ τοῦ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ 


ἐστι ἐπὶ τὴν ΘΗ. ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ ®@A ἐπὶ τὴν ΘΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
τοῦ τῆς 4Θ πρὸς ΘΓ διπλασίου [ἐστιν ὁ τοῦ ἀπὸ A® 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓΊ. τὸ ἄρα ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΘΙ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ τὸ 
ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ. 
ὅτι ἄρα μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΖΘ τοῦ ἀπὸ 
ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ. ὅτι ἄρα μείξων ἐστὶν ἡ ΘΖ τῆς OH. 

φημὶ δή, ὅτι καὶ τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασ- 
σον μείξονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ἐπιφανείας 


ες 1, τὸ ἀπό] (prius) την F; corr.BD. 2. ΘΓΊ ΗΘ, ΘΓ Ὲ; corr. 
ed. Basil., Cr. 8. ἐπί] (prius) προς per comp. F; corr. ed. Basil. 
ΗΘ, ΘΑ Torellius. 4. ἐπέ! προς per comp. F; corr. ed. Basil.* 
Post prius @4 in ed. Basil. et Cr. legitur: πρὸς τὸ ἀπὸ Θ Γ' 
ἐπὶ τὴν ΘΗ͂, sed haec uerba om. Εἰ; Torellius ea recepit, ΘΗ 
in ΘΖ mutato, et praeterea addidit: ὁ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ A® 
ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ OT ἐπὶ τὴν ΘΖ. ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ τῶν 
ΗΘ, ΘΑ ἐπὶ τὴν ΘΑ πρὸς τὸ ἀπὸ OT ἐπὶ τὴν ΘΗ. aliam 
huius loci difficillimi emendandi uwiam ingressus sum Neue 
Jahrb. Suppl. XI p. 396, nondum cognita scriptura codiois F. 
5. ἐπί] (priore loco) scripsi; προς F, uulgo. τὴν ΘΗ] το 
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πόρ.; u. Eutocius]. sed ratio ex ΗΘ: ΘΓ et 40: ΘΓ 
composita haec est: H®>< ΘΑ : ΘΓ“ [u. Eutocius]. 
sed H8>x<®4:0T” wa cum A0:0Z est 
(ΗΘ x 04) x @4:0T?>< ΘΖ [u. lemma Eutocii].') 
sed 
(H6x0.1)x@ AL; 91?x<02Z]=® 4?>x<OH[:91?><0Z] 
[ibid.] itaque [demonstrandum est] 
Θ΄». ΘΗ : ΘΓ" x ΘΖ « 40°: ΘΓ", 

hoc est « 4“Θ" »« ΘΗ : ΘΓ ». ΘΗ [u Eutocius). 
quare [demonstrandum] ΓΘἥ x ΖΘ. ΓΘἢ »κ ΘΗ [u. 
Eutocius]. [demonstrandum] igitur ΖΘ.» ΘΗ͂ [quod 
constat; u. Eutocius]. 

dico igitur, maius segmentum ad minus maiorem 
quam sesquialteram rationem habere, quam superficies 


τοῦ; lin. 16: οὗ βάσις; lin. 18: πρὸς κῶνον τόν; lin. 21; λόγος 

; lin. 22: ΒΑ4 κώνου et BI’A κῶνον: 4® ἐστι; lin. 23: 
τὸ ὁ BA “τμῆμα; lin. 34: συγκείμενος; ibid. "In τε τοῦ; lin. 26: 
OT μετὰ τοῦ τῆς; sed discrepantias praeter unam (u. comm. 
erit. ad lin. 18) aut duo (ibid. ad lin. 16) transscriptori tribuo. 

1) In hac quoque pagina Eutocius scripturas permultas 
discrepantes praebet: lin. 1: H®4; lin. 2: ΓΘ, ὑπὸ ΗΘΑ4 
ἐστιν; lin. 4: τῶν om.; ; ibid.: 490 ὁ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ 4Θ 
ἐπί; lin. 6: ἐλάσσονα ῇ διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ τῆς 4Θ 
πρὸς ΘΙ, lin. 9: ἥπερ τὸ αὐτὸ τὸ; lin. 11: ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΘ 
ἐπὶ τὴν ΖΘ μεῖξόν ἐστι τοῦ; lin. 18: καί om.; lin. 14: ἐπιφα- 
νεέας πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν. λόγου; p. 246 lin. 3: ἐπιφανείας 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγου; lin. 4: ἀπὸ τῆς ΒΓ; lin. ὅ: φημὶ 
πὸ lin. 8: ἀπὸ τῆς ΘΒ. ante ὅτι lin. 5 Nizzius addi uoluit 
φημὶ δέ; similia in hoc ὅτε semper addit Eutocius. 


ἀπὸ ΘΙ! Cr., ed. Basil., Torellius. 6. ΘΖ] AZF; 2Θ ed. 
Basil.; Torellius. 7. διπλασιων FBC, διπλάσιον AD, ed. Ba- 
sil.; corr. Torellius, qui tum addidit ös. 9. ἐλάσσονα λόγον 
- ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ A® ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ Γ'Θ ἐπὶ τὴν 
ΘΗῚ om. F, uulgo; supplementum Torellii dubitans recepi, 
13. δή, ὅτι Β, Torellius; dsorı F, uulgo. 14. Post ἐπιφανείας 
in B, ed. IL, Cr., Torellio additur: πρὸς ἐπιφάνειαν; idem 
Ῥ. 246 lin. 8 suppleuit Torellius solus. 
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λόγου. ἀλλ᾽ ὃ μὲν τῶν τμημάτων ἐδείχϑη ὁ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ AB ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 
OT ἐπὶ τὴν ΘΖ. τοῦ δὲ τῆς ἐπιφανείας λόγου ἡμιό- 
λιός ἐστιν 6 τοῦ ἀπὸ AB κύβου πρὸς τὸν ἀπὸ ΒΓ 

ὅ κύβον. φημὶ δή, ὅτι τὸ ἀπὸ 4Θ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει, ἥπερ [ὃ 
ἀπὸ τῆς AB κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς BI‘ κύβον, 
τουτέστιν] ὃ ἀπὸ τῆς A® κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ ΘΒ 
κύβον, τουτέστιν ὁ τοῦ ἀπὸ A® πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ 
10 χαὶ ὁ τῆς A® πρὸς ΘΒ. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ A® πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΘΒ προσλαβὼν τὸν τῆς 46 πρὸς ΘΒ ὁ τοῦ ἀπὸ 
A® ἐστιν πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘΒ. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ 
4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BOT ὃ τοῦ ἀπὸ 46 ἐστιν 
ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BOT ἐπὶ τὴν ΘΗ. 
16 φημὶ δή, ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ 4 ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει, “ἧπερ [τὸ ἀπὸ 
4 πρὸς τὸ ὑπὸ BOT, τουτέστι) τὸ ἀπὸ A® ἐπὶ τὴν 
ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ BOT ἐπὶ τὴν ΘΗ. δεικτέον οὖν, 
ὅτι τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ὑπὸ 
20 τῶν BOT ἐπὶ τὴν ΗΘ. ὃ ταὐτόν ἐστι τῷ δεῖξαι, ὅτι 
τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ' ἐλάσσονα λόγον ἔχει. 
ἤπερ ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ [δεῖ ἄρα δεῖξαι, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς 
ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ ΓΘ πρὸς OB]. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ Ε τῇ EI πρὸς ὀρθὰς ἡ ΕΚ, καὶ ἀπὸ τοῦ 

4. κύβου] κυκλου F; corr. ΒΑ ὅ. κύβον] κυκῖον F; corr. 

Β. ὅτι τό] οτι του F; corr. Torellius. 6. ἤπερ] ηπὲρ ἡ Ἐ: 
corr. Torellius. 8. ἀπὸ τῆς] τῆς F; corr.B. 9. ἀπὸ 40] 40 
F; corr. Β. 11. ὁ τοῦ] Nizze (Cr.); ο δὲ του F, uulgo. 12. 
ΓΘ, ΘΒ Torellius. 13. BOT] soripsi; ΒΘ, ΘΙΓ Torellius; 


®BT F, uulgo. 14. BOT‘) ut lin. 18. 17. ὑπό] απο F; 
corr. Torellius. ΒΘ, ®T idem, ut lin. 18, 20, 21. 24. E 


τῇ ΕΓ' πρὸς ὀρθὰς ἡ ἘΚ, καὶ ἀπὸ τοῦ] om. F; corr. Torellius 
et ed. Basil., nisi quod pro καί habet ἤχϑω; om. Cr. 
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inter se, sed demonstratum est, rationem, quam inter 
se habent segmenta, esse 
== A808? »«. ΘΗ: ΘΓ" »« ΘΖ. 
ratio uero 4185: BI’? sesquialtera est, quam ratio, 
quam superficies inter se habent [u. Eutocius]. dico 
igitur, 
: 4Θ᾽»« ΘΗ: ΓΘ᾿»« ΘΖ 
rationem maiorem esse quam 
A@°:@B? [u. Eutocius], 
hoc est 
> A9°?:B0?>x< 49: @B [u. Eutocius]. 
sed 
A0?:@B?x<49:0B = 40°: T9>x< OB 
[u. Eutocius]. sed 
49?:T0x0B= ΑΘ »Σ« ΘΗ: (ΒΘ »« ΘΓῚ»« ΘΗ 
[u. Eutocius]. dico igitur 
A489? x OH: T@? x ΘΖ» A8?x<OH: (BEx<Er)><eH. 
demonstrandum igitur 
T®@® x ΘΖ «(ΒΘ;»« ΙΓ. »«ΘΗ [u. Eutocius]. 
quod idem est, ac si demonstramus: 
ΓΘ᾿: ΒΘ»«ΘΓ « ΗΘ: ΘΖ [u. Eutocius].!) 
ducatur ab E puncto ad EI'lineam perpendicularis linea 
EK, et a B puncto ad eam perpendicularis linea BA. 


1) Uerba sdquentia dei lin. 22 — ΘΒ lin. 23 ex Eutocio 
huc translata sunt, propter p. 248 lin. 1—3 superuacua. his 
deletis uerba ἐπίλοιπον p. 248 lin. 1— ΘΒ lin. 3, quae habet 
Eutocius, retinenda sunt. 


σι 
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Β κάθετος ἐπ᾿ αὐτὴν ἡ BA. ἐπίλοιπον ἡμῖν δεῖξαι, 
διότι ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει, ἧπερ ἡ ΓΘ 
πρὸς ΘΒ. ἴση δέ ἐστιν ἡ ΘΖ συναμφοτέρῳ τῇ A, 
ΚΕ. δεῖξαι ἄρα δεῖ, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς συναμφότερον 
τὴν ΘΑ͂, ΚΕ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ. 
καὶ ἀφαιρεϑείσης ἄρα ἀπὸ τῆς ΘΗ τῆς ΓΘ, ἀπὸ δὲ 
τῆς ΚΕ τῆς EA ἴσης τῇ ΒΘ δεήσει δειχϑῆναι, ὅτι 
λοιπὴ ἡ ΓΗ πρὸς λοιπὴν συναμφότερον τὴν AO, KA 
μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ, τουτέστιν 
ἡ ΘΒ πρὸς ΘΑ, τουτέστιν ἡ AE πρὸς ΘΑ͂. καὶ ἐναλ- 
λάξ, ὅτι n ΚΕ πρὸς EA μείξονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
δυναμφότερος ἡ KA, 9A πρὸς 9A. καὶ διελόντι ἡ 
KA πρὸς AE μείξονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ KA πρὸς 
ΘΑ͂. ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ AE τῆς ΘΑ͂. 


8΄. 
Τῶν τῇ ἴδῃ ἐπιφανείᾳ περιεχομένων δφαιρικῶν 
τμημάτων μεῖξόν ἐστι τὸ ἡμισφαίριον. 
ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος 6 48ΒΓΖ2,. διά- 
μετρος δὲ αὐτοῦ ἡ AT, καὶ ἄλλη σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύκλος ὁ ΕΖΗΘ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ EH" καὶ τε- 
τμήσϑω ἐπιπέδῳ ἡ μὲν ἑτέρα σφαῖρα διὰ τοῦ κέντρου, 


1, BA) BAFV. nu] μειναι F; corr. ed. Basil.* 2. 
διότι] ὅτι Nizze. 4. δεῖ, ὅτι) διοτι F; corr. Β. 12. ΘΑ] 
o ; corr. ed. Basil.*_  δειελόντι, ὅτι 15. ιδ΄ F; « To- 
rellius. 


_ a LI ..... - -...-.--.--.- 
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restat, ut demonstremus: ΗΘ : ΘΖ.» ΓΘ : ΘΒ [u. Eu- 

tocius]). sed ΘΖ - 40 + KE [u. Eutocius].') itaque 

demonstrandum ΗΘ: ΘΑ͂ -+- ΚΕΣ ΓΘ: ΘΒ. quare 

etiam subtracta a ΘΗ͂ linea linea ΓΘ et ἃ KE linea 

lines EA aequali lineae B®?) demonstrandum erit 
ΓΗ: 40- ΚΑ ΓΘ:ΘΒ [u. Eutocius], 


hoce est » ΘΒ: ΘΑ, hoc est > 4Ε: Θ 4 [nam 

ΔῈ τι ΘΒ[, etuicissim KE:EA> KA-+94A:94*), 

οὐ dirimendo KA:AE>KA:®A4°), hoc est 
AE<P®A [Eucd. V, 10]. 


IX. 


Omnium segmentorum sphaerarum, quae aequali 
superficie continentur, maximum est hemisphaerium.”) 
sit ABI'4 circulus sphaerae maximus, et diametrus 
eius AI, et alia sphaera sit, cuius circulus maximus 
sit ΕΖΗΘ, diametrus autem eius EH. et secetur plano 


1) Ex Eutocio haec corrigi possunt: p. 246 lin. 12: ἐστι; 
ibid.: τῶν om., item lin. 13, 14, 20; lin. 13—14: B®T' λόγος, 
ὁ αὐτός ἐστι τῷ τοῦ ἀπὸ 4Θ ἐπὶ τήν; lin. 15: ἄρα om.; lin. 18: 
ΓΘΒ:; ibid.: οὖν om.; lin. 21: ΓΙΘΒ; p. 248, 4: δεῖ ἄρα δεῖξαι, 
ὅτι. omisi discrepantias minutissimas in litterarum ordine, quem 
fieri potest ut Eutocius ipse mutauerit. praeterea Eutocius 
p- 248 lin. 13: habet: ἥπερ αὐτὴ ἡ et ibid. 14 τουτέστιν, ὅτι 

λάσσων ἡ ΛΕ τῆς ΘΑ ἐστιν. 

2) Horum uerborum formam singularem (lin. 6—7) propter 
Eutocium mutare non audeo. 

8) Nam T9:0B=®B:®4; Zeitschr. f. Math., hist. 
Abth. XXIV p. 181 Nr. 16. 

4) Nam ΚΕ = ΓΗ͂; tum u. Pappus VII, 47 p. 686. 

5) U. supra p. 235 not. 1. 

6) Conclusionem hic et p. 244, 12 omissam Eutocjus nec 
habuisse nec desiderasse uidetur. idem synthesim utriusque 
partis de suo addit. 

7) Τὸ ἡμισφαίριον μέγιστόν ἐστι τῶν περιεχομένων ὑπὸ 
ἴσας ἐπιφανείας σφαίρας τμαμάτων. περὶ ἑλίκ. praef. 
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ἡ δὲ ἑτέρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου. ἔστω δὲ τὰ τέμνοντα 
ἐπίπεδα ὀρϑὰ πρὸς τὰς AI, EH διαμέτρους. καὶ 
τετμήσθωσαν κατὰ τὰς AB, ΖΘ γραμμᾶς. 

ἔστιν δὴ τὸ μὲν κατὰ τὴν ΖΕΘ περιφέρειαν τμῆμα 
τῆς σφαίρας ἡμισφαίριον, τῶν δὲ κατὰ τὴν BAA περι- 
φέρειαν τομῶν ἐν μὲν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς ὃ τὸ 
Z σημεῖον, μεῖξον ἡμισφαιρίου, ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ ἔλασ- 
60v ἡμισφαιρίου. ἴσαι δὲ ἔστωσαν al τῶν εἰρημένων 
τμημάτων ἐπιφάνειαι. λέγω οὖν, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 
κατὰ τὴν Ζ ΕΘ περιφέρειαν ἡμισφαίριον τοῦ κατὰ τὴν 
Β.444 περιφέρειαν τμήματος. 

ἐπεὶ γὰρ ἴσαι εἰσὶν al ἐπιφάνειαι τῶν εἰρημένων 
τμημάτων, φανερόν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ τῇ ΕΖ εὐ- 
ϑείᾳ [δέδεικται γὰρ ἑκάστου τμήματος ἢ ἐπιφάνεια 


ἴση οὖσα κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 


ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος εὐθείᾳ ἀγομένῃ ἐκὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος]. [καὶ ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἡμίσεως κύκλου ἡ BAA 
περιφέρεια ἐν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς ὃ τὸ Σ' σημεῖον] 
δῆλον, ὅτι ἡ ΒΑ ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων δυνάμει 
τῆς AK, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείξων ἢ διπλασίων 
δυνάμει. ἔστω δὲ καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ABA 
κύκλου ἴση ἡ IE, καὶ ὃν ἔχει λόγον ἡ IE πρὸς τὴν 
ΓΚ, τοῦτον ἐχέτω n MA πρὸς AK. ἀπὸ δὲ τοῦ κύ- 
κλον τοῦ περὶ διάμετρον τὴν BA κῶνος ἔστω κορυ- 

1. ταὰῇ scripsi; τα μὲν F, uulgo. 4. ἔστιν») ἔστω Nizze; 
sed respicitur ad p. 248, 21 sq. 6. τομῶν] τμημάτων Nizze. 
8. al τῶν εἰρημένων τμημάτων ἐπιφάνειαι. λέγω odv] om. F; 
corr. ed. Basil. nocuit similitudo compendiorum ἔστωσαν et οὖν: 
lacunam sic suppleuit Cr.: „est autem superficies maioris por- 
tionis unius sphaerae superficiei dimidiae sphaerae aequalis, quae 


est ad circumferentiam feh. dico igitur.“ 11. ὅς] ὁ ἘΠ; corr. 
Torellius. 19. 2] T'F; corr. ed. Basil.*; sed fortasse et hic 
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altera sphaera per centrum, altera autem non per cen- 
trum. et plana secantia ad diametros AI, EH per- 
pendicularia sint et secent!) in lineis AB, ΖΘ. 

itaque segmentum sphaerae in ambitu ZE® posi- 
tum hemisphaerium est, segmentum autem in ambitu 
BA4A positum?) in. altera figura, ad quam est & 
signum, maius hemisphaerio, in altera uero minus. 
aequales autem sint superficies segmentorum, quae 
commemorauimus. dico igitur, hemisphaerium in ZE® 
ambitu positum maius esse segmento in BA4 ambitu 
posito. | 

nam quoniam aequales sunt superficies segmento- 
rum, adparet, esse BA = EZ [1,42—43; Euecl. XII, 2]. 
[et quoniam ambitus B 44 in altera figura, ad quam 
ΣΙ signum est, maior est semicirculo] adparet esse 

BA? <2AK’, 

sed maiorem duplieci quadrato radii [u. Eutocius].?) 
praeterea autem linea ΓΞ aequalis sit radio circuli 
ABA, et st 1[8:TK= MA:AK. et in circulo cir- 
cum BA diametrum. descripto construatur conus uer- 


1) Aut auditur οἵ κύκλοι, aut potius Archimedes scripserat: 
τετμακόντων. cfr. Quaest. Arch. p. 88. 

2) Uerba corrupta lin. 5—6 sic fere restituenda sunt: τὸ 
δὲ κατὰ τὴν BAL περιφέρειαν τμῆμα. 

3) Ex eo comperimus, Archimedem lin. 20--- 22 scripsisse 
δῆλον δέ, ὅτι ἡ ΒΑ τῆς μὲν AK ἐλάσσων ἐστὶ ἢ διπλασία dv- 
νάμει, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείζων ἢ διπλασία. lin. 22 δυ- 
νάμει del. Torellius. - Nizzius post hoc uerbum cum Sturmio 
aliisque addit: ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ σχήματι τἀναντία τούτοις. κείσϑω 
τῷ ἡμίσει τοῦ ἀπὸ AB, τουτέστι τοῦ ἀπὸ ΕΖ, ἴσον τὸ ἀπὸ AP. 
ἔσται ἄρα τῇ ΕΛ ἴση ἡ AP, καὶ τῆς AK ἡ AP ἐγγυτέρω τῆς 
διχοτομίας τῆς ἐν τῷ Ο σημείῳ. 


et lin. 7 serib. 6. 20. ἐστίν} per comp. F. 25. τοῦ] ad- 
didi; om. F, uulgo. 
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φὴν ἔχων τὸ Μ σημεῖον. ἴσος δή ἐστιν οὗτος τῷ 

κατὰ τὴν BAL περιφέρειαν τμήματι τῆς σφαίρας. ἔστω 

καὶ τῇ EA ion ἡ ΕΝ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ 
2 


ker 
Ai 
vn 


/ " 
7 
διάμετρον τὴν ΘΖ κῶνος ἔστω κορυφὴν ἔχων τὸ N 
ὅ σημεῖον. ἴσος δὴ καὶ οὗτός ἐστι τῷ κατὰ τὴν ΘΕΖ 
περιφέρειαν ἡμισφαιρίῳ. τὸ δὲ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
APT μεῖξόν ἐστι τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τῶν AKT, 
διότι τὴν ἐλάσσονα πλευρὰν τῆς ἐλάσσονος τοῦ ἑτέρου 


μεέξονα ἔχει. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AP ἴσον ἐστὶ τῷ περι- 
10 ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν AK, IE. ἥμισυ γάρ ἐστι τοῦ ἀπὸ 


6. δέ] scripsi cam Eutocio; δὴ F, uullgo. 7. AP, PT To- 
relius. AK, KT'idem. 10. AK, ΓΞ ΑἸ F; corr. ed. Ba- 
sil.; οὖν. Eutocius. 
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 ticem habens punctum M. is igitur segmento sphae- 
rae in ambitu B 4.4 posito aequalis erit.!) sit praeterea 
EN = EA, et in circulo eircum diametrum ΘΖ de- 

M 


scripto construatur conus uerticem habens punctum N. 
quare etiam is hemisphaerio in ambitu ®@EZ posito 
aequalis est [u. Eutocius]. sed est 

| AP=<PIT>AKXKT, 

quia minus latus minore latere alterius rectanguli ma- 
ius habet [u. Eutocius]. est autem AP? = 4» - ΓΈ: 
est enim = 5 4.83.3) itaque etiam 


1) Est enim συνθέντι (Eucl. V, 18): KS:TK=MK:AX; 
tum u. prop. 2. 

2) U. Eutocius. sed nusquam dictum est, esse AP?—= 4 4.83. 
quare puto p. 250, 22 post δυνάμει excidisse: ἔστω δὴ ἡ BA 
τῆς AP δυνάμει διπλασία (forma ad lemma Eutocii adcommo- 
data, quod sine dubio genuina uerba Archimedis seruauit; u. 
p. 251 not. 3). nam uerba praecedentia lin. 20 sq. eo spectant, 
ut demonstretur, punctum P inter O et X cadere, et praeterea 
ἔστω δὲ καί lin. 22 tum demum habebunt, quo referantur. ce- 
terum si lemma Eutocii recte in codicibus traditum est, se- 
quitur, ut uerba καὶ ἐπεί lin. 18 — σημεῖον lin. 19 subditiua 
sint (δῆλον δέ). hinc oritur suspicio, Archimedem omnino 
non ad alteram figuram respexisse, ita ut delenda sint ἐν μὲν 
τῷ p. 250, 6 — σημεῖον lin. 7 et ἐν δέ lin. 7 — ἡμισφαιρίου 
lin. 8, et praeterea ultima uerba adnotationis Eutocii ad p. 250, 
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τῆς AB. μεῖξον οὖν ἐστι καὶ τὸ συναμφότερον τοῦ 
συναμφοτέρου [τὸ ἄρα περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ΓΑ͂Ρ 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν ΞΞ ΚΑΊ. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
#KA ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΜΚΓ [ὥστε μεῖξόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΑ͂, AP τοῦ ὑπὸ τῶν ΜΚΓῚΊ. ὥστε μεί- 
ξονα λόγον ἔχει ἡ IA πρὸς τὴν KI, ἥπερ ἡ ΜΚ 
πρὸς τὴν AP. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ AI πρὸς τὴν ΓΚ, 
τοῦτον ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ. 
δῆλον οὖν, ὅτι μείξονα λόγον ἔχει τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς AB, 6 ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ AP, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΚ, ἥπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AP, n ἐστιν 
ion τῇ AN. μείζονα ἄρα λόγον ἔχει καὶ ὁ κύκλος ὁ περὶ 
διάμετρον τὴν ΖΘ πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 
τὴν ΒΖ, ἢ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν NA. ὥστε μείξων ἐστὶν ὃ 
κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ 
κύκλον, κορυφὴν δὲ τὸ Ν σημεῖον τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν μὲν ἔχοντος κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν BA, 
κορυφὴν δὲ τὸ Μ σημεῖον. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ 
ἡμισφαίριον τὸ κατὰ τὴν ΕΖΘ περιφέρειαν μεῖξόν ἐστι 
τοῦ τμήματος τοῦ κατὰ τὴν BAL περιφέρειαν. 


1. μεῖξον] scripsi cum Eutocio; μείζων F, uulgo. 2. ΓΑ, 
AP Torellius. 3. μειζων F. in figura litteram O ex Eutocio 
addidit Nizze, litteram Σ ed. Basil., sed praue; corr. Torellius. 
. Ξ ΚΑΊ B*, ed. Basil.; S4KF; ΕΚ, KA Torellius, ut etiam 
lin. 4. 4. MKT. ὥστε μεῖξόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν] om. Εἰ; corr. 
Cr., ed. Basil. 5. TAP ed. Basil. MK, KT Torellius. 
10. AP, πρὸς τὸ ἀπό] om. F; corr. Cr., ed. Basill. 12. AN] 
AHF; corr. A, Cr., ed. Basil. 14. 7] ἥπερ Torellim. MK 
HMKF,; corr. ed. Basil.* NA] MA F; corr. Torellius; 
„In“ Cr. μειξζον F. 15. διάμετρον) διαμδτρον μὲν F, ut 
etiam lin. 17; corr. utroque loco Torellius. in fine Aeysundovg 
σξρι σφαιρας καὶ κυλινδρου B F, Cr. 


m  . .. 
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AP<PT+APP>AK=<KTIT+AKXTE 
[hoc est T4>x<AP> AK><KE (u. Eutocius)]. sed 
MK<KT=3K><KA [u Eutocius)]. 

quare I'4: KI'> MK: AP [u. Eutocius].') sed 
AT:TK= AB?:BK? [u Eutocius). 
adparet igitur, esse 44B?:BK?> MK:2AP, hoc est 
AP?:BK?> MK: AN [u. Eutocius]. 

quare etiam circulus circum diametrum Z® descriptus 
ad circulum circum diametrum ΒΖ] descriptum maio- 
rem rationem habet, uam MK: NA?) quare conus 
basim habens circulum circum diametrum ΖΘ descrip- 
tum, uerticem autem punctum N, maior est cono 
basim habenti circulum circum diametrum BY de- 
seriptum°), uerticem autem puncetum M [u. Eutocius)]. 
adparet igitur, etiam «hemisphaerium in ambitu EZ® 
positum majus esse segmento in BA ambitu posito 
[p- 252, 1 sq.). 
20 sq. (καὶ ταῦτα μέν --- λεχϑήσεται), in quibus etiam mira bre- 
uitas offendit. haec enim figura altera praeter unum locum 
p. 250, 6 prorsus neglegitur. itaque transscriptor ab instituto 
suo demonstrationem Archimedis corrigendi destitit. 

1) Ex eo adparet, Archimedem τήν ante XT'et AP lin. 6 οὐ 1, 
sicut etiam ante ΓΚ lin. 6 omisisse. lin. 14 pro ἤ habet ἥπερ. 

2) Nam est ZA = AP (Eutocius); itaque 

Z42:BK?>MK:AN; 
tum u. Eucl. XII, 2; nam 
ZA=4Z0, BK=4BA1. 


8) Archimedes scripserat solito uerborum ordine lin. 17: 
τὸν περὶ διάμετρον τὴν BA κύκλον (Eutocius). 
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Archimedes, ed. Heiberg. I. 17 


4 


X. 


Πᾶς κύκλος ἴσος ἐστὶ τριγώνῳ ὀρϑογωνίῳ, οὗ N 
μὲν ἐκ τοῦ κέντρου lan μιᾷ τῶν περὶ τὴν ὀρϑήν., ἡ 
δὲ περέμετρος τῇ βάσδει. 
ὅ ἐχέτω ὃ ABIA κύκλος τριγώνῳ τῷ E, ὡς ὑπό- 
κείιται. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστίν. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω μείξων ὁ κύκλος. καὶ ἐγγε- 
γράφϑω τὸ AI τετράγωνον, καὶ τετμήσϑωσαν al περι- 
φέρειαι δέχα, καὶ ἔστω τὰ τμήματα ἤδη ἐλάσσονα τῆς 


Φ PM 


δξο “35 


10 ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχει ὃ κύκλος τὸῦ τριγώνου. τὸ εὐ- 
ϑύγραμμον ἄρα ἔτι τοῦ τριγώνου ἐστὶ μεῖξον. εἰλήφϑω 
κέντρον τὸ N, καὶ κάϑετος n NH. ἐλάσσων ἄρα ἡ 

1. α΄] om. Ε. 4. βάσει] λοιπῇ Wallie. Bd. τριγώνῳ τῷ 


E post ἴσος ἐστὶν lin. 6 ponit ed. Basil.; σὺν ze. τῷ E Nizze. 
9. ἔστω] per comp. F. 


1. 


Omnis circulus aequalis est triangulo rectangulo, 
si radius aequalis est alteri laterum rectum angulum 
continentium, ambitus autem basi.') 

circulus 4ΒΓΔΖ4 ad triangulum E?) ita se habeat, 
ut propositum est. dico, eum ei aequalem esse. 

nam si fieri potest, sit maior circulus, et inscri- 
batur quadratum AI, et ambitus in duas partes aequa- 
les diuidantur [et ducantur lineae BZ, ZA, AM, MA 
cet.]?), et segmenta iam minora sint eo spatio, quo 


E 


eirculus triangulum excedit.*) itaque figura rectilinea 
adhuc maior est triangulo. sumatur centrum N, et 
perpendicularis [ducatur] ΝΞ. itaque N,$ minor est 


1) Aliam et eam correctiorem huius propositionis formam 
significat Eutocius: ἐκθέμενος γὰρ τρίγωνον ὀρϑογώνιόν φη- 
σιν" ἐχέτω τὴν μίαν τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέν- 
zgov, τὴν δὲ λοιπὴν τῇ περιφερείᾳ; et infra: τρίγωνον τὸ ὁρ- 
ϑογώνιον --- ἴσον ἐστὶ τῷ κύκλῳ. 

2) Archimedes scripserat πρὸς τρίγωνον τὸ E, lin. ὅ. 

3) Tale aliquid (uelut: καὶ ἐγγεγράφϑω εὐθύγραμμον ἰσό- 
aAsveov) Archimedes sine dubio addiderat lin. 9. 

4) Hoc fieri potest per Eucl. XII, 2 (II p. 200 ed. August), 
collato X, 1. sed statim uti potuit Archimedes de sph. et oyl. 
I, ὁ p. 24. 

17? 


a 


10 


15 
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ΝΗ͂ τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς. ἔστιν δὲ καὶ ἡ περί- 
μετρος τοῦ εὐθυγράμμου τῆς λοιπῆς ἐλάττων, ἐπεὶ καὶ 
τῆς τοῦ κύχλου περιμέτρου. 

ἔλαττον ἄρα τὸ εὐθύγραμμον τοῦ E τριγώνου. ὅπερ 
ἄτοπον. 

ἔστω δὲ ὁ κύκλος, εἰ δυνατόν, ἐλάττων τοῦ Ε τρι- 
γώνου. καὶ περιγεγράφϑω τὸ τετράγωνον, καὶ τε- 
τμήσϑωσαν ai περιφέρειαι δίχα, καὶ ἤχϑωσαν ἐφαπτό- 
μεναι διὰ τῶν σημείων. ὀρϑὴ ἄρα ἢ ὑπὸ OAP. ἡ OP 
ἄρα τῆς ΜΡ ἐστιν μείξων᾽ ἡ γὰρ ΡΜ τῇ PA ἴση 
ἐστί. καὶ τὸ POII τρίγωνον ἄρα τοῦ OZAM σχήμα- 
τος μεῖξόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ. λελείφϑωσαν ol τῷ 
ΠΖ 4 τομεῖ ὅμοιοι ἐλάσδους τῆς ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχει 
τὸ Ε τοῦ 4ΒΓ4 κύκλου. ἔτι ἄρα τὸ περιγεγραμμέ- 
νον εὐθύγραμμον τοῦ Ε ἐστιν ἔλασσον. ὅπερ ἄτοπον. 
ἔστιν γὰρ μεῖξον, ὅτι ἡ μὲν NA ἴση ἐστὶ τῇ καϑέτῳ 
τοῦ τριγώνου, ἡ δὲ περίμετρος μείξων ἐστὶ τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου. ἴδος ἄρα ὁ κύκλος τῷ E τριγώνῳ. 


6. ἐλάττω» μειξων F; corr. ed. Basil.* 10. τῇ] της F; 
corr. B*. 13. τομεῖς ed. Basil., Torellius; ‚„portiones“ Cr. 
14. ΕἼ Εἰ τρίγωνον ed. Basil., Torellius, Cr. 
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latere [altero]') trianguli. sed etiam perimetrus figu- 
rae rectilinese minor est altero latere, quia etiam am- 
bitu eirculi minor est [de sph. et cyl. I p. 10]. 

itaque figura rectilines‘ minor est triangulo Καὶ 
[Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p, 180 nr. 12]; 
quod fieri nequit. 

sit autem eirculus, si fieri potest, minor triangulo E. 
et circumscribatur quadratum, et ambitus in duas par- 
tes aequales secentur, et per puncta [sectionum] lineae 
contingentes ducantur. itaque / O AP rectus est [Eucl. 
II, 18]; quare OP> MP; nam MP = PA [Zeitschr. 
f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 15]. itaque 
POIT > 40ZAM!) relinquantur [igitur] segmenta 
segmento°?) IIZA similia minora eo spatio, quo E 
triangulum eirculum 4.8 ΓΖ excedit.) itaque figura 
rectilinea circumscripta adhuc minor est triangulo E; 
quod fieri nequit. est enim maior,. quis N _4 aequalis 
est altitudini?) trianguli, perimetrus autem maior basi 
trianguli.®) circulus igitur aequalis est triangulo EZ’) 

1) τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς lin. 1 obscurius quam pro 


more Archimedis dietum est. 
2) Nam OAP> APM (Excl. VI, 1) et 


OAP=4POII, PAM = AIIZ. 


3) rowei lin. 13 Archimedes non scripsit pro τμήματι. 

4) Cum POII>4OZAM, hoc fieri potest per Eucl. X, 1; 
οὗν. de sph. et cyl. 1, 6. 

5) Archimedes scripserat τῷ ὕψει lin. 16; Quaest. Arch, 

. 11. 
Ρ 6) Quia maior est ambitu circuli; de sph. et coyl. 1, 1. 

2 Hanc propositionem citant: Pappus I p. 258, 17; 312, 
20; III p. 1158, 22; demonstrationem repetit V, 6 p. 8312—16 
ex Zenodoro apud Theonem: comm. in wolem. P. 12—13 ed. 
Basil.; Proclus in Eucl. p. 423, 3; Anonymus Hultschii 42, 3 
p. 265. 


ϑ 
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β΄. 
Ὁ κύκλος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τετράγωνον 
λόγον ἔχει, ὃ ὃν εα' πρὸς ιδ΄. 
ἔστω κύκλος, οὗ διάμετρος ἡ AB, καὶ περιγεγράφϑω 
5 τετράγωνον τὸ ΓΗ͂, καὶ τῆς IA διπλῆ ἡ AE, ξβδο- 
μον δὲ ἡ ΕΖ τῆς IA. ἐπεὶ οὖν τὸ 4ΓΕ πρὸς τὸ 
4Γ24 λόγον ἔχει, ὃν κα' πρὸς ζ΄, προς δὲ τὸ AEZ 


“΄΄΄ 4 E Ζ 


τὸ 4Γ4 λόγον ἔχει, ὃν ἕπτα 

πρὸς ἕν, τὸ ATZ πρὸς τὸ 

ATA ἐστιν, ὡς κβ΄ πρὸς ζ΄. 

ἀλλὰ τοῦ ATI τετραπλάσιόν 

ἐστι τὸ ΓΗ͂ τετράγωνον τὸ 
δὲ ATAZ τρίγωνον τῷ AB κύκλῳ ἴσον ἐστίν [ἐπεὶ ἡ 
μὲν ΑΓ κάϑετος ion ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρον, ἡ δὲ 

15 βάσις τῆς διαμέτρου τριπλασίων καὶ τῷ ξ΄ ἔγγιστα 
ὑπερέχουσα δειχϑήδεται]. ὁ κύκλος οὖν πρὸς τὸ IH 
τετράγωνον λόγον ἔχει, ὃν ια΄ πρὸς ιδ΄. 


10 


u 


[4 


γ΄. 
Παντὸς κύκλου ἡ περίμετρος τῆς διαμέτρου τρι- 
20 πλασίων ἐστί, καὶ ἔτι ὑπερέχει ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ 
μέρει τῆς διαμέτρου, μείζονι δὲ ἢ δέκα ἑἕβδομηκοστο- 


μόνοις. 

j 1. β om. F. 8. ιστα Wallis. numerog lineolis 
transuersis supr& ductis μαι ὅ. διπλῇ] διπλασία Nizze. 
9. ATZ ἄρα Wallis. 12. ‚Post τετράγωνον Wallis addit: 


τὸ “ἄρα ATZ ͵ τρίγωνον ᾿ πρὸς τὸ ΓῊ τετράγωνον λόγον ἔχει, ὃ ὃν 
κβ΄ πρὸς un, ἢ ὃν ια΄ πρὸς ιδ΄. 13. 4Γ427 sic F, Cr.; 
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11. 


Circulus ad diametrum quadratam eam rationem 
habet, quam 11: 14. 


sit circulus, tuius diametrus sit AB, et circumscri- 
batur quadratum ΓΗ͂, etsit Ε ΞΞΞ 3 ΓΖ, et EZ=}I'A. 
iam quoniam est ΑΓΕ: ATA= 21:7 [Eucl. VL 1], 
sed Al’ 4:AEZ=1:1 [Euel. VI, 1], erit 

ATZ: AT A,= 22 : 1.) 

sed ΓΗ͂ == 442] [Eucl]1, 34], et triangulum 4l'1Z 
circulo AB aequale est [quia altitllo AI’ radio aequa- 
lis est, basis autem triplo et praeterea septima parte 
maior diametro, hoc est ambitui proxime aequalis, ut 
demonstrabitur prop. 3; tum u. prop. 1].”) .quare eir- 


culus ad quadratum ΓΗ͂ eam rationem παροὺ, quam 
11:14.) 


Il. 


Cuiusuis sphaerae perimetrus diametro triplo maior 
est, et praeterea excedit spatio minore, quam septima 
pars diametri est, maiore autem quam 78. 


1) Nam ἀνάπαλιν (Eucl. V, 1 πόρ.) AEZ:A[dJ=1:17; 
tum addendo sequitur proportio. sed poterat statim concludi 
ex Eucl. VL, 1; nm ΓΖ τὸ (8 +4) Id = Ὁ ΓΖ. 

2) Hic locus ἐπεί lin. 13 — δειχϑήσεται lin. 16 mire cor- 
ruptus et confusus transscriptori tribuo, qui eum addidit, post- 
quam prop. 2 et 3 permutauit; neque enim Archimedes hanc 
propositionem ante prop. 8, quo nititur, posuit. 

3) Citatur haec propositio a Pseudoherone Geom. 103 p. 186. 


ΑΖ ed. Basil., uulgo. 16. Post βάσις Wallis addit: τῇ τοῦ 
κύκλου πεφιμέτῳφ, ἥτις. τῷ] seripsi; του F, uulgo. 17. ıö 
ἔγγιστα Wallis. 
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ἔστω κύκλος, καὶ διάμετροξ ἡ AT, καὶ κέντρον To 

Ε, καὶ ἡ TAZ ἐφαπτομένη, καὶ ἡ ὑπὸ ZEIT τρέτον 
ὀρθῆς. ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΓ λόγον ἔχει, ὃν τεο΄ πρὸς 
ovy. ἡ δὲ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΖ λόγον ἔχει, ὃν abe 
ὅ πρὸς ρνγ΄. τετμήσϑω οὖν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ δίχα τῇ ΕΗ. 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς ΕΓ, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ [καὶ 
ἐναλλὰξ καὶ συνϑέντι] ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΖΕ, 
ET πρὸς ΖΓ, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΗ. ὥστε ἡ TE πρὸς IH 
μείξονα λόγον ἔχει, ἥπερ φοα' πρὸς ονγ΄. ἡ EH ἄρα 


28 β 
10 πρὸς ΗΓ δυνάμει Agyov ἔχει, ὃν M ϑυν' πρὸς M γυϑ'. 
μήκει ἄρα, ὃν φᾳα' η΄ πρὸς ρνγ΄. πάλιν δίχα ἡ ὑπὸ 


δ ΝΆ 


Ψ Α͂ 


HET τῇ ΕΘ. διὰ τὰ αὐτὰ ἄρα ἡ ΕΓ πρὸς ΓΘ μεί- 
ἕξονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν αρξβ'΄ η΄ πρὸς ovy. ἡ ΘΕ 
ἄρα πρὸς ΘΓ μείξονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν αροβ΄ η΄ πρὸς 
16 ρνγ΄. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ BEI τῇ ΕΚ. ἡ ΕἾΓ ἄρα πρὸς 
ΓΚ μείξονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν βελδ' 6" πρὸς ρυγ΄. 
ἡ ΕΚ ἄρα πρὸς ΓΚ μείζονα, ἢ ὃν Brad 6” πρὸς 


2. τρίτο» τριτοῦ (-Tov per comp.) F, corr. ΒΝ. 3. μεί: 
ξονα λόγον Wallis. 0%] scripsi cum Eutocio; n ον F, unigo. 
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sit eirculus, et diametrus AI, et centrum E, et I'AZ 
linea circulum contingens, et | ZEI' tertia pars recti. 
itaque EZ: ZI’ == 306.:153 [u. Eutocius], sed 
ET: ΓΖ = 265 : 168 [u. Eutocius). 
iam secefur ( ZEI' in duas partes aequales linea ZH. 


est igitur 
ZE:ET=ZH:HT [Eve VI, 3). 


quare 
ZE-+ET:ZT=ET:TH [u. Eutocius].‘) 
quare | 
TE: TH > 571 :153 [u Eutocius].?) 
itaque 


ΕΗ": ΗΓ“ = 349450 : 23409 [u. Eutocius). 


itaque EH: ΗΓ = 5914: 158. rursus secetur eodem 
modo / HEI' linea ΕΘ. propter eadem igitur erit 


ET: T® > 11624: 153 [u. Eutocius]. 


quare ΘΕ: ΘΓ. 11724: 153 [u. Eutocius]. rursus 
gecetur _®EI' linea EK. erit 


ET: TK > 23341: 153 [u. Eutocius). 


1) Sequentia uerba lin. 6—7: καὶ ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι a 
transscriptore ex Eutocio huc prauo ordine illata sunt. 

2) Quae Archimedes breuissime, omissis computationibus, 
proponit, copiose et perspicue explicat Eutocius; quare satis 
habui lectorem ad eum reuocare. quo modo Archimedes nu- 
meros 153 et 780 inuenerit, aut quibus adiumentis instructus 
latera numerorum non quadratorum computauerit, nondum con- 
stat (Quaest. Arch. p. 60-66). haec propositio difficillima & 
transscriptore et fortasse etiam a librariis pessime habita est. 
citatur ab Archimede ipso Arenar. I, 19; II, 3 et a Simplicio 
in Aristot. IV p. 508, b. 

7. συνθέντι καὶ ἐναλλαξ Wallis. 10. μεέξζξονα λόγον Weallis. 
ἢ ὃν Wallis. idem post ἄρα lin. 11 addit μεέξονα 7. 17. 
μείζονα) scripsi; μεῖζον F, uulgo; μείζονα λόγον ἔχει Wallis. 


10 


15 


20 
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ovy. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ KEI τῇ AE. ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς 
AT  μείξονα [μήκει] λόγον ἔχει, ἥπερ δχογ' κ΄ πρὸς 
ονγ΄. ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ ZEIT τρίτον- οὖσα ὀρϑῆς Te- 
τμηται τετράκις δίχα, ἡ ὑπὸ AEI ὀρϑῆς ἐστι μη΄. 
κείσϑω οὖν αὐτῇ ἴση πρὸς τῷ Ε ἡ ὑπὸ ΓΕΜ. ἡ ἄρα 
ὑπὸ AEM ὀρϑῆς ἐστι κδ΄. καὶ ἡ AM ἄρα εὐϑεῖα 
τοῦ περὶ τὸν κύκλον ἐστὶ πολυγώνου πλευρὰ πλευρὰς 
ἔχοντος ys. ἐπεὶ οὖν ἡ ΕΓ πρὸς τὴν TA ἐδείχϑη 
μείξονα λόγον ἔχουσα, ἥπερ δχογ' ι΄ πρὸς ονγ΄, ἀλλὰ 
τῆς μὲν ΕΓ διπλῆ ἡ AT, τῆς δὲ ΓΔ διπλασίων ἡ 
ΑΜ, καὶ ἡ AT ἄρα πρὸς τὴν τοῦ «ς΄ πολυγώνου 
περίμετρον μείξονα λόγον ἔχει, ἥπερ δχογ' κ΄ πρὸς 


α. 

M ὄχπη΄. καί ἐστιν τριπλασία, καὶ ὑπερέχουσιν χξξ' κ΄, 
ἅπερ τῶν δχογ' κ΄ ἐλάττονά ἐστιν ἢ τὸ ἕβδομον. ὥστε 
τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν κύκλον τῆς διαμέτρου ἐστὶ 
τριπλάσιον καὶ ἐλάττονι ἢ τῷ ἑβδόμῳ μέρει μεῖξον. 
ἡ τοῦ κύκλου ἄρα περίμετρος πολὺ μᾶλλον ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ τριπλασίων καὶ ἑβδόμῳ μέρει μείζων. 

ἔστω κύκλος, καὶ διάμετρος ἡ AT, ἡ δὲ ὑπὸ BAT 
τρίτον ὁρϑῆς. ἡ AB ἄρα πρὸς ΒΓ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει, ἢ ὃν ατνα΄ πρὸς ψπ' [ἡ δὲ 4Γ πρὸς ΓΒ, ὃν 
upE πρὸς vr). 

- 2. μήκει delet Wallis; om. Eutocius. ‚axoy' 7 ‚gvoy 
FV. δὅ. ἐση ἡ Εἰ; corr. Wallis. idem post rem addit: καὶ 
ἐκβεβλήσϑω n ΖΤ' ἐπὶ τὸ M. 6. post: εὐθεῖα ed. Basil. ad- 
dit πλευρά ἐστιν (ἔστι Wallis), omisso ἐστε lin. 7, quod habent F 
(per comp.), cett. codd. 7. ante πολυγώνου ed. Basil. habet 
περιγραφομένουι πλευρά] addidit Wurm; om. F, uulgo. 11. 
post AM addit Wallis: καὶ ἡ AT ἄρα πρὸς τὴν AM μείξονα 


λόγον ἔχει; ἤπερ ‚sroy’ "ι΄ πρὸς ο»γ΄. 13. ante καί idem: 
ἀνάπαλιν ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου πρὸς τὴν διάμετρον 


ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ Μ ϑδιχπη πρὸς δχογ᾽ N’. 14, ἢ] 
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quare EK:I'K > 23391 ::153 [u. Eutocius]. rursus 
secetur _ KEI' linea AE. erit igitur 
ΕΓ: AT > 46734 :153 [u. Eutocius]. 

iam quoniam L_ZEI‘, qui tertia pars est recti, quater 
in partes aequales diuisus est, | AEI' erit pars duo- 
dequinquagesima recti. ponatur") igitur ei aequalis 
LTEM ad punctum E. itaque ( AEM pars uicesima 
quarta est recti. quare linea AM latus est polygoni 
96 latera habentis circum circulum circumseripti. et 
quoniam demonstratum est EI': IA > 46734 : 153, et 
AT=2ET, AM=2TA, AT etiam ad perimetrum 
polygoni 96 latera habentis maiorem habet rationem, 
quam 46734 :14688 [u. Eutocius]. est igitur triplo 
maior [perimetrus polygoni], et supersunt 6674, quod 
minus est septima parte 46734. itaque [perimetrus] 
polygoni eircumscripti minor est quam triplo et sep- 
tima parte maior diametro. quare ambitus cireuli multo 
magis?) minor est quam triplo et septima parte maior 
diametro. 

sit eirculus, et diametrus AT, et _ ΒΑΓ tertia pars 
recti. itaque AB: ΒΓ « 1351: 780 [u. Eutocius)]. 


1) Quamquam Eutocius: κεέσϑω οὖν, φησι, ἴση αὐτῇ ἡ 
ὑπὸ ΓῈ Μ, tamen ex sequentibus adparet, eum suis ipsius uer- 
bis uti. quare ne infra quidem (lin. 8: δέδεικται, lin. 9: ονγ΄, 
καὶ ἐστι τῆς) constat, eum genuinam formam praebere. sed: 
lin. 19—20 puto eum recte praebere: κύκλος περὶ διάμετρον τὴν 
AT καὶ τρίτον ὀρθῆς ἡ ὑπὸ BAT; lin. 10 om, διπλασίων. de 
lin. 10, 11, 15, 21 u. p. 269 not. 1. 

2) Perimetrus enim polygoni maior est. ambitu circuli; de 
sph. et eyl. I, 1. 


om, F; corr. Wallis. 16. ἐλάττονι] scripsi; sAarrov Εἰ, uulgo. 
19. 4’ addit Εἰ; corr. Wallis. 20. τριτου Εἰ; corr. B*. 21, 
ατναΊ T9@ F; corr. B manu 2.* 


ὄ 


1 


Θ 


15 
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δίχα ἡ ὑπὸ BAI τῇ AH. ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
BAH τῇ ὑπὸ ΗΓΒ, ἀλλὰ καὶ τῇ ὑπὸ HAT), καὶ ἡ 
ὑπὸ ΗΓΒ τῇ ὑπὸ HAT ἐστιν ἴση. καὶ κοινὴ ἡ ὑπὸ 
AHT ὀρϑή. καὶ τρίτη ἄρα ἡ ὑπὸ ΗΖΓ τρίτῃ τῇ 
ὑπὸ ATH ἴση. ἰσογώνιον ἄρα τὸ AHT τῷ ΓΗΖ 


A 


ZH 


τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AH πρὸς ΗΓ, ἡ ΓΗ͂ προς 
HZ, καὶ ἡ 4Γ πρὸς ΓΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AI πρὸς ΓΖ, 
καὶ συναμφότερος ἡ TAB πρὸς BT. καὶ ὡς συναμ- 
φότερος ἄρα ἡ Β4Γ πρὸς ΒΓ, ἡ AH πρὸς ΗΓ. διὰ 
τοῦτο οὖν ἡ AH πρὸς τὴν ΗΓ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, 
ἥπερ ‚BR πρὸς ua, ἡ δὲ AI πρὸς τὴν IH ἐλάσ- 
όονα, ἢ ὃν γιγ' κι." δ΄ πρὸς ψπ΄. δίχα ἡ ὑπὸ ΓΑΗ τῇ 
AO. ἡ AO ἄρα διὰ τὰ αὐτὰ πρὸς τὴν ΘΙ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἢ ὃν εἴδνιδ' κ. δ΄ πρὸς vw, ἢ ὃν any’ 
πρὸς σμ΄. ἑκατέρα γὰρ ἑκατέρας δ' ιγ΄. ὥστε ἡ AT 
πρὸς τὴν ΓΘ, ἢ ὃν αωλη΄ ϑ' ια΄ πρὸς σμ΄. ἔτι δίχα 
ἡ ὑπὸ BAT τῇ KA. καὶ ἡ AK πρὸς τὴν KT ἐλάσ- 


. Ante δέχα ed. Basil. habet τετμήσϑω. 8. τῇ] ἄφα 
ed. Basil. 4. ἄρα] scripsi; ἔσται F, aulgo; ἄρα ἴση ἔσται 6 
Basil., Torellius. 5. ἔση] addidi; om, F, ullgo. 8TAA4 B 
Torellin 9. BA, AT Nizze. AH] AHF; corr. Bmg* 
ro κ΄ FBC* habent Γ΄. 14. „Qu0’ ΜΚ Per, a’ Τ᾿; corr. 
881]. (A pro 9; corr. Wallis). 15. σμ σ᾽ F; corr. ed. Ba- 
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secetur!) _ BAI' in partes aequales lines AH. iam 
quoniam _BAH = ΗΓΒ [Execl. II, 26], sed etiam 
= HAT, erit HTB=HAT. et communis est _4AHT' 
rectus [Eucl. III, 31]. quare etiam ΗΖΓ -Ξ ΑΓΗ 
[Eucl. I, 32]. quare triangula AHI, THZ angulos 
aequales habent. est igitur [Eucl. VI, 4] 

AH: HT=TH:HZ=AT:TZ. 
sed AT:TZ=TA- AB:BT [Evcl. VI, 3; Euto- ἡ 
cius. quare ΓΖ, + AB: BT'= AH: ΗΓ. itaque 
AH: HT < 2911: 180 [u. Eutocius],?) et 
AT: TH< 30134 4: 780 [u. Eutocius). 

secetur eodem modo [ T'AH.linea 4®. propter ea- 
dem igitur erit 40: ΘΓ « 59244 4: 780 [u. Eutocius], 
hoc est « 1828 : 240. altera?) enim alterius τῆς [u. 
Eutocius]. quare est AT: ΓΘ « 1838, : 240 [u. Eu- 
tocius]. porro secetur _®AI' linea KA. est igitur 


1) Cum p. 266, 20—21; 268, 9—12; 13—16; 268, 17—270, 1 
ab Eutocio non ipsis uerbis Archimedis citari uideantur, has 
contra scripturas in lemmatis eius seruatas genuinas putauerim 
et in uerbis Archimedis a transscriptore mutatas: lin. 1: re- 
τμήσϑω δίχα; ἐπεὶ οὖν; lin. 3: ἄρα τῇ; lin. A: λοιπή et λοιπῇ 
pro τρέτη et τρέτῃ; lin. 5: ἔστιν ἴση: ἄρα ἐστί; AHT rei- 
γωνον; lin. 8 καί (prius) om.; lin. 16: πρὸς OT’ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἥπερ; lin. 16: ἐστὶ δ' ιγ΄; lin. 17: ΘΑΓ' γωνέα. simul 
alia transscriptionis uestigia colligam: ut lin. 5 om. τρέγωνον 
prop. 1 p. 260, 14; 2 p. 262, 6; διπλὴ p. 266, 10 (διπλασίων 
Nizze; cfr. prop. 2 p. 262, δ); τοῦ ys’ πολυγώνου p. 266, 11; 
270, 9; τὸ πολυγώνον pro ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου p. 266, 
16 (ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου τοῦ --- τριπλασίων --- μείξων 
Nizze). praeterea Eutocius uerba ἡ δὲ AT— ψπ' p. 266, 21 
habuisse non uidetur; debebat insuper esse ἡ γὰρ AT‘. 

‘ 2) Hic, ut saepissime in hac propositione, utitur propor- 
tione illa, quam exposui Quaest. Arch. p. 48. 
3) Genus femininum refertur ad auditum uerbum πλευρά. 


8511.  ἐδδκατέρας] ἑκατέρων Wallis. ἀεγ7 ιγ΄ α΄ F; corr. ed. 
Basil. 16. Post ΓΘ additur ἐλάσσονα λόγον ἔχει in ed. Ba- 
sil. ια΄] om. F; corr. Wallis. 


or 


10 


15 
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sova ἄρα λόγον ἔχει, ἢ ὃν ab’ πρὸς ξε΄. ἑκατέρα γὰρ 
ἑκατέρας ια΄ μ΄. ἡ AI ἄρα πρὸς τὴν ΓΚ, ἢ ὃν a8 ς΄ 
πρὸς ἕς΄. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ KAT τῇ AA. ἡ AA ἄρα 
πρὸς τὴν AT ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν τὰ Ps’ ς΄ 
πρὸς ἕς΄, ἡ δὲ AI πρὸς IA ἐλάσσονα, ἢ τὰ βιξ΄ δ΄ 
πρὸς ς΄. ἀνάπαλιν ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου 
πρὸς τὴν διάμετρον μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ δτλς' 
πρὸς ‚ik δ΄, ἅπερ τῶν βιζ' δ΄ μείξονά ἐστιν ἢ τρι- 
πλασίονα καὶ δέκα οα΄. καὶ ἡ περίμετρος ἄρα τοῦ 
(5΄ πολυγώνου τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ τῆς διαμέτρου τρι- 
πλασίων ἐστὶ καὶ μείξων ἢ « οα΄. ὥστε καὶ ὁ κύκλος 
ἔτι μᾶλλον τριπλασίων ἐστὶ καὶ μείξων ἢ ι΄ οα΄. 

ἡ ἄρα τοῦ κύκλου περίμετρος τῆς διαμέτροιι τρι- 
πλασίων ἐστὶ καὶ ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ μέρει, μεί- 
ξονι δὲ ἢ « οα΄ μεέξων. 


1. Post ἢ ὅν addit Wallis: γχξα΄ 8 ια΄ πρὸς σμ' ἢ ὅν. 
&s’] c&s F; corr. ed. Basil. 2. ἑκατέρας} ed. Basil. ex Euto- 
οἷο; δκατερὰ FBC*; ἑκατέρων Wallis. ια΄ μ΄ ἡ 4 ΓῚ οιμαι F; 
corr. Wallis. TKn ὅν) scripsi cum Wurmio; καταγον Εἰ: 
κατάλογον ed. Basil.; ΓΙᾺ ἐλάσσονα λόγον Woallis. ‚a8 ς 
scripsi; αος F, uulgo; ἔχει ἢ a0 s’ Walls. 4. AT] ATF; 
corr. Wallis. 6. Post ἄρα ἡ Wallis addit: AT’ πρὸς τὴν TA 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ Es’ πρὸς Pıf 6 καί (ἡ addit Nizze). 
7. «τῖς}] stas F; corr. Wallis. 8. gu 7 priu) ξιξ Εἰ; 
corr. Wallıs. 9. οα΄ ο΄ α΄ F; corr. Wallis. 11. ἐ οα΄ 
scripsi; ὃν 0’ ı@’ F, uulgo; δέκα οα΄ ed. Basil. Tor., Wall. 13. 
v οα΄] scripsi; ® ια΄ F, uulgo; δέκα οα΄ ed. Basil. Tor., Wall. 
14. ἐλάσσονι] scripsi; ἐλασσων ἘΝ uulgo. μείζονι δὲ ἢ u οα΄ 
μείζων] scripsi; μεξιξων δὲ F, uulgo; μείζων δὲ ἢ δέκα ἑβδομη- 
κοστομόνοις ὑπερέχουσα Wallis. 
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AK: ΚΓ «1001: 66 [u. Eutocius]. altera enim al- 
terius est }4. itaque. 

AT:TK< 10094 : 66 [u. Eutocius]. 
porro secetur ({ KAT'') linea AA. erit igitur 

4A: AT < 20164 :66 [u. Eutocius], 
et AT: TA < 20174: 66 [u. Eutocius]. et e contrario 
[TA : AT > 66:20174 (Pappus VI, 49 p. 688); sed- 
TA latus est polygoni 96 latera habentis. quare]?) 
perimetrus polygoni ad diametrum maiorem rationem 
habet quam 6336 : 20174, quod maius est quam triplo 
et 42 maius quam 20174}. itaque perimetrus polygoni 
inscripti 96 latera habentis’) maior est quam triplo 
et 42 maior diametro. quare etiam multo magis*) 
eirculus maior est quam triplo et 4? maior diametro. 
itaque ambitus circuli triplo maior est diametro et 
excedit spatio minore quam 7, maiore autem quam 44.5) 


1) KAT γωνία lin. 3 Eutocius. ceteras huius paginae 
discrepantias, quae apud eum inueniuntur, inde ortas esse puto, 
quod Archimedis demonstrationem non ad uerbum citauit, sed 
suis uerbis reddidit. 

2) Ueri simile est, Archimedem ipsum haec addidisse. 

3) τοῦ (ς΄ πολυγώνου transscriptori debetur, sicut etiam 
lin. 11: ὃ κύκλος pro ἡ τοῦ κύκλου περίμετρος (περιφ ἐρεια). 

4) Quippe quae major est perimetro polygoni (de sph. et 
eyl. I p. 10). 

5) Apyıundovg κυκλου μετρησις in fine Εἰ, Cr. 


ἄν------- -’- - 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS, 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 18 


a 


10 


15 


20 


Apyuundns 4Δοσιϑέῳ εὖ πράττειν. 


᾿Αποστέλλω τοι γράψας ἐν τῷδε τῷ βιβλίῳ τῶν 
τε λοιπῶν ϑεωρημάτων τὰς ἀποδειξίας, ὧν οὐχ εἶχες 
ἐν τοῖς πρότερον ἀπεσταλμένοις, καὶ ἄλλων ὕστερον 
ποτεξευρημένων, ἃ πρότερον μὲν ἤδη πολλάκις ἐγχει- 
ρήσας ἐπισκεπτέσϑαι, δύσκολον ἔχειν τι φανείσας μοι 
τᾶς εὑρέσιος αὐτῶν ἀπόρησα. διόπερ οὐδὲ συνεξ- 
εδόϑεν τοῖς ἄλλοις αὐτὰ τὰ προβεβλημένα. ὕστερον δὲ 
ἐπιμελέστερον ποτ᾽ αὐτοῖς γενόμενος ἐξεῦρον τὰ ἀπο- 
ρηϑέντα. ἦν δὲ τὰ μὲν λοιπὰ τῶν προτέρων ϑεωρη- 
μάτων περὶ τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος προβεβλημένα" 
τὰ δὲ νῦν ἐντι ποτεξευρημένα περί τε ἀμβλυγωνίου 
κωνοειδέος καὶ περὶ σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν τὰ 
μὲν παραμάκεα, τὰ δὲ ἐπιπλατέα καλέω. 

περὶ μὲν οὖν τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ὑπέκειτο 
ads" εἴ κα ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ μενούσας τᾶς 
διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν, ὅϑεν 
ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀρϑο- 
γωνίου κώνου τομᾶς ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς καλείσϑαι, 
καὶ .ἄξονα μὲν αὐτοῦ τὰν μεμενακοῦσαν διάμετρον κα- 
λείσϑαι, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, nad” ὃ ἁπτέται ὃ 

1. Δωσιϑεῳ F; corr. Riualtus. 3. ἀποδειξίας ‚seripei; 
αποδειξ cum comp. ns F; ἀποδείξεις uulgo. 04020» ] 
δυσποτ᾽ oAov F; corr. Rinaltus. 7. εὑρέσιος aoripei: δυρε- 
σιας F, uulgo. 14. παραμάκεα)] Torellius; παραμήκεα F, 


uulgo. 1b. xowozıdeog F. 16. εἴ καὶ αἴκα Torellius, ut 
semper hoc libro. 19. καλεισϑω F; corr. Torellius. 


Archimedes Dositheo s. 


Hoc libro conscriptas tibi mitto demonstrationes 
et religquoram theorematum, quorum demonstrationes 
in iis libris, quos antea tibi misi?!), non habuisti, et 
aliorum quorundam postea inuentorum?), quae cum 
antea saepe perscrutari conatus essem, haerebam, quia 
inuentio eorum difficultatem quandam habere mihi 
uidebatur. quare ne edebantur?) quidem ipsae pro- 
positiones una cum ceteris. postea autem diligentius 
ea adgressus inueni ea, in quibus haeseram. reliqua 
theorematum priorum de conoide rectangulo proposita 
erant. quae nunc noua inueni, de conoide obtüsian- 
gulo sunt et de figuris sphaeroidibus, quarum alteras 
oblongas, alteras latas nomino. 

de rectangulo igitur conoide haec proposita erant: 
si sectio coni rectanguli manente diametro circum- 
uoluta rursus in eum statum restituitur, unde moueri 
coepta est, figuram sectione coni rectanguli compre- 
hensam conoides rectangulum uocari, et axem uocari 
eius diametrum manentem, uerticem autem punctum, 


1) H. e. libros de sphaera et cylindro, de helicibus, de 
parabola. 

2) De conoidibus obtusiangulis et de sphaeroidibus (lin, 
12); de iis ne propositiones quidem Cononi miserat Archime- 
-des (lin. 8). 

8) H. e. Cononi mittebantur soluendae et cum aliis mathe- 
maticıs communicandae. 


18" 
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ἄξων τᾶς τοῦ κωνοειδέος ἐπιφανείας. καὶ εἴ κα τοῦ 
ὀρϑογωνίου κωνοειδέος σχήματος ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, 
παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο ἐπίπεδον ἀχϑὲν 
ἀποτέμῃ τι τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν μὲν καλεί- 
σϑαι τοῦ ἀποτμαϑέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον τὸ περι- 
λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, xad © 
ἐπιψαύει τὸ ἕτερον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, ἄξονα δὲ 
τὰν ἐναπολαφϑεῖσαν εὐθεῖαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς 
ἀχϑείσας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ τμάματος παρὰ τὸν 
ἄξονα τοῦ κωνοειδέορ. 
προεβάλλετο δὲ τάδε ϑεωρήσαι" διὰ τί, εἴ κα τοῦ 
ὀρϑογωνίου κωνοειδέος τμάματα ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ 
ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον 
ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν" καὶ διὰ τό, εἴ κα ἀπὸ 
τοῦ ὀρθογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα ἀποτμαϑέωντι 
ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις, τὰ ἀποτμαϑέντα τμάματα 
διπλάσιον λόγον ἕξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων. 
περὶ δὲ τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ὑποτιϑέμεϑα 
τάδε' εἴ κα ἐν ἐπιπέδῳ ἔωντι ἀμβλυγωνίου κώνου 
τομὰ καὶ ἃ διάμετρος αὐτᾶς καὶ ai ἔγγιστα τᾶς τοῦ 
ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς, μενούσας δὲ τᾶς διαμέτρου 
περιενεχϑὲν τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι al εἰρημέναι γραμ- 


1. τοῦ] τὸ του F; corr. Torellius. 2. ὀρϑογῶνίου) 90 
supra scriptum manu 1 F. »ovosıdeog F. 8. επιψαυων F. 
4. tunue.F; corr. Torellius. 12. προεβαλλετο) B; προεβαλ- 
λεντο FCD; προεβάλλοντο A, ed. Β481]., Torelliu. 15. εσειε- 
ται F; corr. Torellius. 17. ἀποτμαϑέωντι] Torellius; απο- 
αϑεντι F, uulgo; ἀποτμαϑέντα Α, θα. Basil. 19. ποτ’ ἀλλαλα] 
Torellius; ἢ ποτι τὰ αλλὰ F, uulge. 20. ὑποτιϑέμεϑ'α] scripsi; 
υπετιϑεμεϑα F, uulgo; ὑπεθέμεθα Nizze. 22. “ addidit 
Torellius; om. F, uulgo. 
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in quo axis superficiem conoidis tangat. et si planum 
conoides rectangulum contingat, et aliud planum. con- 
tingenti parallelum segmentum conoidis aliquod ab- 
scindat, basim segmenti abscisi uocari planum sec- 
tione conoidis in plano abscindenti comprehensum, 
uerticem autem: punctum, in quo alterum planum co- 
noides contingat, axem autem eam partem lineae per 
uerticem segmenti axi conoidis parallelae ductae, quae 
intra segmentum comprehenditur, 

consideranda autem haec proponebantur: . 

cur, si segmenta!) conoidis rectanguli plano ad 
axem perpendiculari abscindantur, segmentum absci- 
sum dimidia parte maius sit cono basim habenti ean- 
dem, quam segmentum, et eundem axem [prop. 21]; 
et cur, si a conoide rectangulo planis quoquo modo 
ductis du@.segmenta. abscindantur, segmenta abacisa 
dupliccem inter se rationem habeant, quam axes 
[prop. 24]. 

de obtusiangulo autem conoide haec supponimug?): 
si in plano sunt sectio coni obtusianguli, diametrus 
eius, lineae sectioni coni obtusianguli proximae?), et 
manente diametro planum, in quo sunt hae lineae 
omnes, circumuolutum rursus in eum statum restitui- 

1) Lin. 13 pro τμάματα Nizzius coniecit τμῶμα, fortasse 
recte, sed cum idem infra logatur p. 280, 3 et fieri possit, ut 
Archimedes prius uniuersalius locutus sit, deinde ad singularem 
et casum et numerum transierit, scripturam codicis Mmutare nolat. 

2) Scribendum esse ὑποτιθέμεθα lin. 20, adparet ex p. 276 
not. 2; haec nunc demum supponit Archimedes. 


3) H. e. asymptotae quae uocantur. sed uocabula mathema- 
tica Archimedis ubique retinui. quare etiam scripsi: sectio coni 


rec 1, obtusianguli, acuti i pro nominibus recentioribus: 
parabola, hyperbola, ellipsis. in uocabulis nouie obtusianguli 


et acutianguli fingendis secutus sum Commandinum aliosque. 


INS 
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μαί, ἀποκατασταϑῇ πάλιν, ὅθεν ὥρμασεν, al μὲν ἔγ- 
yısca εὐθείαι τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς ϑ8ῆ- 
Aov ὡς κῶνον ἰσοσκελέα περιλαψούνται, οὗ κορυφὰ 
ἐσσείται τὸ σαμεῖον, καδ᾽ ὃ al ἔγγιστα συμπίπτοντι, 
ὅ ἄξων δὲ & μεμενακοῦσα διάμετρος. τὸ δὲ ὑπὸ τᾶς 
τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς σχῆμα περιλαφϑὲν 
ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς καλείσθαι, ἄξονα δὲ αὐτοῦ 
τὰν μεμενακοῦσαν διάμετρον, κορυφὰν δὲ τὸ δαμεῖον, 
x” ὃ ἁπτέται ὁ ἄξων τᾶς ἐπιφανείας τοῦ κωνοει- 
10 δέος. τὸν δὲ κῶνον τὸν περιλαφϑέντα ὑπὸ τᾶν ἔγ- 
yıora τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς περιέχοντα 
τὸ κωνοειδὲ: καλείσϑαι, τὰν δὲ μεταξὺ εὐϑεῖαν τᾶς 
TE κορυφᾶς τοῦ κωνοειδέος καὶ τὰς κορυφᾶς τοῦ κώ- 
νου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι 
15 καλείσθιι. καὶ εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος 
ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπῆπεδον ἄλλο 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ἀποτέμῃ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν 
μὲν καλείσϑαι τοῦ ἀποτμαϑέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον 
τὸ περιλαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
20 τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καθ᾽ ὃ ἁπτέ- 
ται τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον τοῦ κωνοειδέος, ἄξονα δὲ 
τὰν ἀπολαφϑεῖσαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς ἀχϑείσας διὰ 
τὰς κορυφᾶς τοῦ τμάματος καὶ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 
φτοῦ περιέχοντος τὸ κωνοξιδές, καὶ τὰν μεταξὺ τᾶν 
25 εἰρημέναν κορυφᾶν εὐθεῖαν ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι κα- 
λείσϑαι. τὰ μὲν οὖν ὀρϑογώνια κωνοειδέα πάντα 
ὁμοῖά ἐντι, τῶν δὲ ἀμβλυγωνίων κωνοειδέων ὁμοῖα 
καλείσϑω, ὧν κα οἱ κώνοι οἱ περιεχόντες τὰ κωνοει- 


8. ἰσοσκεῖέαι scripsi; εὐοσκελη F, uulgo. κορυφὴ F; 
corr. V. 4. ἐσσείταιἾ ἐπειται F; ἐσεῖται ΒΝ. 8. τὰν] ve 
F; corr. BC. 10. ταν] τας F; corr. ΒΦ. 17. runsa F, 
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tur, unde moueri coeptum est, adparet, lineas sectioni 
coni obtusianguli proximas conum aequicrurium com- 
prehensuras esse, cuius uertex erit punctum, in quo lineae 
sectioni proximae sibi in uicem incidunt, axis autem dia- 
metrus, quae mansit. figuram autem sectione coni obtu- 
sianguli comprehensam conoides obtusiangulum uocari, 
axem autem eius diametrum manentem, uerticem autem 
punctum, in quo axis superfictem conoidis tangat. 
conum autem lineis sectioni coni obtusianguli proxi- 
mis comprehensum comprehendentem conoides uocari, 
lineam autem inter uerticem conoidis et uerticem coni 
conoides comprehendentis positam axi adiectam uocari. 
et si planum conoides obtusiangulum contingat, et 
aliud planum plano contingenti parallelum segmentum 
conoidis abscindat, basim segmenti abscisi uocari pla- 
num sectione conoidis in plano abseindenti compre- 
hensum, uerticem autem punctum, in quo planum 
contingens conoides tangat, axem autem eam partem 
linese per uertieem segmenti et uerticem coni conoides 
comprehendentis ductae, quae intra segmentum com- 
prehenditur, lineam autem inter hos uertices positam 
axi adiectam uocari. 

rectangula conoidea omnia similia sunt'), obtusi- 
angulorum autem conoideön ea similia uocentur, in 
qufbus coni conoidea comprehendentes similes sint.?) 


1) Quis omnes parabolae similes sunt (Apollonius VI, 11). 
2%) Eucl. XI def. 24: ὅμοιοι κῶνοι καὶ κύλινδροί εἶσιν, ὧν 
οἵ τε ἄξονες καὶ al ϑιάμετροι τῶν βάσεων ἀνάλογόν εἰσι. 


wulgo; oorr. Toröllius. 22. ivanolaydeisur? 48. κα] 
scripä; καὶ F, uulgo. - 


10 


15 


20 
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den ὁμοίοι ἔωντι. προβαλλέται δὲ τάδε ϑεωρήσαι" 
διὰ τί, εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου᾽ κωνοειδέος ἀποτμαϑῇ 
τμάματα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμα- 
ϑὲν τμᾶμα ποτὶ τὸν χῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα "av 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει 
τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ 
τμάματος καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς ποτεούσαρ τῷ ἄξονι 
ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος 
καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι. καὶ διὰ τί, 
εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτμαϑῇ 
ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμωϑὲν 
τμᾶμα ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γιγνέται ἀπότμαμα 
κώνου, τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέραις 
ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τῷ τριπλασίᾳ τᾶς 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε 
ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. 

περὶ δὲ τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὑποτιϑέμεθα 
ade‘ εἴ κα ὀξυγωνίου κώνου τομὰ μενούσας τῶξ 
μείζονος διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν, 
ὅϑεν ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς παραμᾶκες σφαιροειδὲς κα- 
λείσϑαι. εἰ δέ κα τᾶς ἐλάδδονος διαμέτρου μενούσας 
περιενεχϑεῖσα ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἀποκατα- 
σταϑῇ πάλιν, ὅϑεν ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα 
ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἐπιπλατὺ σφαι- 


1. προβαλλέται] alterum Ἢ supra scriptum manu 1 Β, 6. 
ὅν] om. F; corr. ed. Β881}. συναμφοτέραις] scripsi; συναμ- 
yorega F, uulgo. τῷ re] scripsi; τω F, uulgo. 11. μή] supra 
seriptum manu 1, ut uidetur, F. 13. τμηματι F; corr. Torelliug. 
14. & συναμφοτέραις] scripsi; συναμφοτερος F; ἁ συναμφότερος 
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. consideranda autem haec proponuntur: 

-eur, si plano ad axem perpendiculari abscindantur 
segmenta?) conoidis obtusianguli, segmentum abscisum 
ad conum eandem basim habentem, quam segmentum, 
et axem eundem eam habeat rationem, quam linea ἡ 
axi segmenti et simul triplici linese axi adiectae aequa- 
lis ad lineam axi segmenti et simul duplici lineae axi 
adiectae aequalem [prop. 25]. et cur, si plano ad 
axem non perpendiculari segmentum eonoidis obtusi- 
anguli abscindatur, segmentum abscisum ad figuram 
basim eandem habentem, quam segmentum, et axem 
eundem (quae est segmentum coni)?) eam rationem 
habeat, quam linea axi segmenti et simul triplici lineae 
axi adiectae aequalis ad lineam axi segmenti et simul 
duplici lineae axi adiectae aequalem [prop. 26]. 

de sphaeroidibus autem figuris haec supponimus?): 
-si sectio coni acutianguli manente diametro maiore 

: eircumuoluta rursus in eum statum restituitur, unde 
moueri coepta est, figuram sectione coni acutianguli 
comprehensam sphaeroides oblongum uocari; sin autem 
sectio coni acutianguli manente minore diametro cir- 
eumuoluta rursus in eum statum restituitur, unde mo- 
ueri coepta est, figuram sectione coni acutianguli comi- 

1) Hic quogue (lin. 3) pro τμάματα Nizzius τμᾶμα scribi 
iabet; sed u. p. 277 not. 

2) Haec uerba (lin. 15, gi genuina sunt, hoc loco praeoc- 
cupando posteriora significant; nam p. 288, 7 sq. demum de- 


finitur ἀπότμαμα κώνου, 
3) Sic recte F; u. p. 277 not. 2. 


ed. Basil.,uulgo; ἃ συναμφότερα Torellius. 15. vejadaidi; om. Ἢ 
uulgo. 19. ὑπετιθέμεθα Torellius, ὑπεθέμεθα Nizze. 380. τομας 
F; corr. Torellius. 21. anoxaraoın FC*; corr. B man. 2*. 
22. ὑπὸ τε F; corr. Torelliu. 24. καὶ addidi; om. F, uulgo. 
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ροειδὲς καλείσϑαι. ἑκατέφου δὲ τῶν σδφαιροειδέων 
ἄξονα μὲν καλείσϑαι τὰν μεμενακοῦσαν διάμετρον, 
κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, μαϑ᾽ ὃ ἁπτέται ὁ ἄξων τᾶς 
ἐπιφανείας τοῦ σφαιροειδέος, κέντρον δὲ καλεοίσϑαι τὸ 
5 μέσον τοῦ ἄξονος, καὶ δεάμετρον τὰν διὰ τοῦ κέντρου 
ποτ᾽ ὀρθὰς ἀγομέναν τῷ ἄξονι. καὶ εἴ κα τῶν σφαιρο- 
διδϑέων σχημάτων ὁποτερουοῦν ἐπίπεδα παράλληλα 
ἐπιψαύωντι μὴ τέμνοντα, παφὰ δὲ τὰ ἐκίπεδα τὰ ψαύ- 
οντα ἄλλο ἐπίπεδον ἀχθῇ τέμνον τὸ σφαιροειδές, τῶν 
10 γενομένων τμαμάτων βάσιν μὲν καλείσθαι τὸ περι- 
λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος τομᾶς ἐν σῷ τέμνοντι 
ἐπιπέδῳ, κορυφὰς δὲ τὰ σαμεῖα, καθ᾽ ἃ ἐκιψαύοντι 
τοῦ σφκαιφοειδέος τὰ παράλληλα ἐκίκεδα, ἀξόνας δὲ 
τὰς ἐναπολαφϑείσας εὐθείας ἐν τοῖς τμαμάτεσσιν ἀπὸ 
16 τᾶς εὐθείας τᾶς τὰς κορυφὰς αὐτῶν ἐπιξευγνυούδας. 
ὅτι δὲ τὰ ἐπιψαύοντα ἐπίπεϑα τοῦ σφαιροειϑέος καϑ' 
ὃν μόνον ἁπειόνται δαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας αὐτοῦ, καὶ 
ὅτι & τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα εὐθεῖα διὰ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ σφαιροειδέος πορευέται, δειξδοῦμες. ὁμοῖα 
80 δὲ καλείσϑαι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν κα ol 
ἀξονες ποτὶ τὰς ϑιαμέγρους τὸν αὐτὸν λόγον ἔχωνει. 
τμάματα δὲ σφαιροειδέων σχημάτων καὶ κωνοειϑόέων 
ὁμοῖα καλείσϑω, εἴ κα ἀφ᾽ ὁμοίών σχημάτων ἀφαι- 
ρημένα ξωντι καὶ τάς τε βασίας ὁμοίας ἔχωντι, καὶ οἵ 
25 ἀξόνες αὐτῶν ἤτοι ὀρϑοὶ ἐόντες ποτὶ τὰ ἐπίπεδα τῶν 
βασίων ἢ γωνίας ἴσας ποιούντερ ποτὶ τὰς ὁμολόγους 
διαμέτρους τῶν βασίων τὸν αὐτὸν ἔχωντι λόγον ποτ᾽ 
ἀλλάλους ταῖς ὁμολόγοις διαμέτροις τῶν βασίων. 
6. σφαιρϑειδεῶσ F. 8. φαύοντα ἐπιψαύονταὶ 10. τμή- 


ματῶων F; corr. Torellius. 12. 4] ὡς F; corr. B. 14. τμαματε- 
σιν FB* 10. τᾶς] (posterius) scripsi; τα FCD; om. B, uulge. 
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prehensam sphaeroides latum uocari. utriusque autem 
sphaeroidis axem uocari diametrum manentem, uer- 
ticem autem punctum, in quo axis superficiem sphae- 
roidis tangat, centrum autem uocari medium axis 
punctum, et diametrum lineam per centrum ad axem 
perpendicularem ductam. et si plana parallela utram- 
uis figurarum sphaeroideön contingant, ita ut non 
secent, et aliud planum planis tangentibus parallelum 
ducatur sphaeroides secans, segmentorum inde orien- 
tium basim uocari [planum] sectione sphaereoidis in 
plano secanti comprehensum, uertices uero puncte, in 
quibus plana parallela sphaeroides contingant, axes 
autem 688 partes lineae uertices segmentorum iun- 
gentis, quae intra segmenta comprehendantur. plana 
autem sphaeroides contingentia in uno tantum puncto 
guperficiem eius tangere [prop. 16], et lineam puncta 
contactus -iungentem per centrum sphaeroidis ca- 
dere [prop. 16], demonstrabimus. similes autem eas 
figurarum sphaeroideön uocari, quarum axes ad die- 
metros eandem rationem habeant. segmenta autem 
figurarum sphaeroideön et conoideön similia uocentur, 
si ab similibus figuris abscisa sunt et bases similes 
habent, et axes eorum aut ad plana basium perpen- 
diculares aut aequales angulos cum respondentibus 
diametris basium facientes eandem inter se rationem 
habent, quam respondentes diametri basium. 


16. τά] scoripsi; ra ve F, uulgo. 20. κα] scripsi; καὶ F, uulgo. 
21. ἔχωντι) scripei; ὀχοντι F, uulgo. 22. τμάματα] Torellius; 
τμαμα F, uulgo. 43. καλεῖσθαι Torellius. 44. βασίας] 
scripsi; βασ cum comp. ns F; βάσεις uulgo. ἔγχωντι] scripsi; 
ezovc: Ἐς uulgo. 26. βασίων scripsi; βασεων F, uulgo; item 
lin. 37 et 88. 41. ἔχωντι] scripsi; ἔχοντι F, uulgo. 
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προβαλλέται δὲ περὶ τῶν σφαιροειδέων τάδε ϑεω- 
ρήσαι᾽ διὰ τί, εἰ κά τι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων ἑχάτερον διπλά- 

5 δσιον ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. εἰ δέ κα ὀρθῷ μὲν 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέν- 
τρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ τμάματι 
10 καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν & 
συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισείᾳ τᾶς εὐθείας, & ἐστιν 
ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσο- 
νος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσσονος τμάματορ, 
τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 

15 τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἔχει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε Nus- 
δείᾳ τᾶς εὐθείας, ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ 
τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείζονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα 
τοῦ μείξονος τμάματος. καὶ διὰ τί, εἴ κα τῶν σφαιρο- 
20 εἰδέων τι ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου μὴ ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων ἑκάτερον 
διπλάσιον ἐσσείται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. γιγνέται 
ὃὲ τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ 
25 κέντρου μήτε ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
τὸ σφαιροειδές, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖ- 
ἔον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν 

8. τμηθὴη F; οοΥγ. Torellius. 7. τμηθὴη F; corr. Torel- 


lius. μή) om. F; corr. Torellius. 10. τοῦτον] om. Εἰ; corr. 
Torellius. 13. τμηματος F; corr. Torelliue. 18. atanı_F. 
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consideranda autem de sphaeroidibus haec pro- 
ponuntur: cur, si quaeuis figurarum sphaeroideön plano 
per centrum ad axem perpendiculari secetur, utrumuis 
segmentorum inde orientium duplo maius sit cono ba- 
sim habenti eandem, quam segmentum, et axem eundem 
[prop.27]. sin plano ad axem perpendiculari neque uero 
per centrum secatur, maius segmentorum inde orientium 
ad conum eandem basim habentem, quam segmentum, 
et axem eundem hanc habebit rationem, quam linea 
dimidio axi sphaeroidis et simul axi segmenti minoris 
aequalis ad axem segmenti minoris, minus autem seg- 
mentum ad conum basim eandem habentem, quam 
segmentum, et axem eundem hanc habet rationem, 
quam lines dimidio axi sphaeroidis et simul axi seg- 
menti maioris aequalis ad axem segmenti maioris 
[prop. 29]. et cur, si quoduis sphaeroides plano per 
centrum ad axem non perpendiculari secetur, utrum- 
uis segmentorum inde orientium duplo maius sit figura 
eandem basim habenti, quam segmentum, et axem eun- 
dem (figura autem haec coni segmentum est) ἢ) [prop.28]. 
sin plano nec per centrum posito nec ad axem perpen- 
diculari sphaeroides secatur,segmentorum inde orientium 
maius ad figuram eandem basim habentem, quam seg- 
mentum, et axem eundem eam habebit rationem, quam 
linea dimidiae lineae uertices segmentorum iungenti?) 


1) Cfr. quae de his uerbis dixi p. 281 not. 2. 
2) Fortasse delendum est αὐτᾶς Ὁ. 286 lin. 1; οὗν. ibid, 
7. 


zori] Torellius; πρὸς per comp. F, uulgo. 20. zundn F; corr. 
Torellius. 28. τμάματι] τματι F. . 
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φ 


& συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ αὐτᾶς τᾶς ἐπιξευ- 
γνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι 
τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ 
ἐλάσσονος τμάματος, τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 

5 σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἁ συναμ- 
φοτέραις ἴσα τᾷ Te ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιζευγνυούσας τὰς 
κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείξονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμήματος. 

10 γινέται δὲ καὶ ἐν τούτοις τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 

ἀποδειχϑέντων δὲ τῶν εἰρημένων θεωρημάτων διὰ 
τούτων εὑρισκόνται ϑεωρήματά τε πολλὰ καὶ προβλή- 
ματα, οἷον καὶ ode‘ ὅτι τὰ ὁμοῖα σφαιροειδέα καὶ 
τὰ ὁμοῖα τμάματα τῶν TE σφαιροειδέων σχημάτων καὶ 

16 τῶν κωνοειδέων τριπλασίονα λόγον ἔχοντι ποτ᾽ ἄλ- 
λαλα τῶν ἀξόνων' καὶ διότι τῶν ἴσων σφαιροειδέων 
σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων avrı- 
πεπόνϑασι τοῖς ἀξόνεσσιν, καὶ εἴ κα τῶν σφαιρο- 
εἰδέων σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων 

20 ἀντιπεπόνϑωντι τοῖς ἀξόνεσσιν, ἴσα ἐντὶ τὰ σφαιρο- 
εἰδέα. πρόβλημα δέ, οἷον καὶ τόδε᾽ ἀπὸ τοῦ δοϑέντος 
σφαιροειδέος σχήματος ἢ κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτεμεῖν 
ἐπιπέδῳ παρὰ δοθὲν ἐπίπεδον ἀγμένῳ, εἶμεν δὲ τὸ 
ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἴσον τῷ δοθέντι κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ 

25 ἢ σφαίρᾳ τῷ δοϑείσᾳ. προγραψάντες οὖν τά τε ϑεω- 
ρήματα καὶ τὰ ἐπιτάγματα τὰ χρεῖαν ἔχοντα εἰς τὰς 


8. τοῦ! τῷ τοῦ 15. ποτ᾽ ἀλλαλα] Torellius; ποτὶ τὰ 
αλλα F, uulgo. 16. διότι} δὴ ὅτι B, Torelliun. 18. αξονε- 
σιν F. 20. ἀντιπεπόνθωντι] scripsi; αντιπεπονϑασι F, uulgo. 
22. σχήματος] Nizze; τμαματὸς F, unlge. 23. εἶμεν δέ] ὥστε 
εἶμεν Torellius. 
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et aimul axi segmenti minoris aequalis ad axem seg- 
menti minoris [prop. 32]; segmentum autem minus ad 
figuram eandem basim habentem, quam segmentum, 
et axem eundem eam rationem habebit, quam linea 
dimidiae lineae uertices segmentorum iungenti et si- 
mul axi maioris segmenti aequalis ad axem segmenti 
maioris, (haec autem figura in his quoque segmentum 
coni est).!) [prop. 30]. 

his autem theorematis demonstratis per ea multa 
et theoremata et problemata inueniuntur, uelut hoc?): 
similia sphaeroidea et similia segmenta et figurarum 
sphaeroideön et conmoideön inter se triplicem rationem 
habere, quam axes. et in aequalibus figuris sphae- 
roidibus?) quadrata diametrorum in contraria propor- ᾿ 
tione esse atque axes. et si in figuris sphaeroidibus qua- 
drata diametrorum in contraria proportione sint, atque 
axes, sphaeroidea aequalia esse. et problema, uelut hoc: 
a data figura sphaeroide uel conoide plano dato plano 
parallelo segmentum abscindere, ita ut‘) segmentum 
abscisum dato cono uel cylindro uel etiam datae sphae- 
rae aequale sit. — praemissis igitur et theorematis 


1) Cfr. p. 281 not. 2. 

2) Fortasse scribendum: τάδε lin. 18. nam Archimedes so- 
lutiones horum theorematum et problematis (lin. 21 sq.), quas 
eum nonisse necesse est, unguam ediderit, non constat. resol- 
uerunt Riualtus p. 328 sq., Sturmius p. 377 eq.; cfr. Nizze 
p. 208 πα. 

8) Genetiuus lin. 16 pendet ex διαμέτρων lin. 17; cfr. 
lin. 19. 

4) Infinitinus εἶμεν lin. 28 sicut ἀποτεμεῖν pendet ex 
significatione iubendi, quae inest in πρόβλημα. 
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ἀποδειξίας αὐτῶν μετὰ ταῦτα γραψοῦμές τοι τὰ προ- 
κείμενα. εὐτύχει. 

Εἴ κα κῶνος ἐπιπέδῳ τμαϑῇ συμπίπτοντι πάσαις 
ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς, ἃ τομὰ ἐσσείται Nroı κύκλος 
ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά. εἰ μὲν οὖν κύκλος & τομά, 
δῆλον, ὅτι τὸ ἀπολαφϑὲν an’ αὐτοῦ τμᾶμα ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου κορυφᾷ κῶνος ἐσσείται. εἰ δέ κα 
ἃ τομὰ γενήται ὀξυγωνίου κώνου τομά, τὸ ἀπολαφϑὲν 
ἀπὸ τοῦ κώνου σχῆμα ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου κο- 
ρυφᾷ ἀπότμαμα κώνου καλείσϑω. τοῦ δὲ ἀποτμάμα- 
τος βάσις μὲν καλείσϑω τὸ ἐπίπεδον τὸ περιλαφϑὲν 
ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, κορυφὰ δὲ τὸ 
σαμεῖον, ὃ καὶ τοῦ κώνου κορυφά, ἄξων δὲ ἁ ἀπὸ 
τὰς κορυφᾶς τοῦ κώνου ἐπὶ τὸ κέντρον τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς ἐπιξευχϑεῖσα εὐθεῖα. καὶ εἴ κα 
κύλινδρος δυοῖς ἐπιπέδοις παραλλήλοις τμαϑῇ συμ- 
πιπτόντεσσι πάσαις ταῖς τοῦ κυλίνδρον πλευραῖς, αἵ 
τομαὶ ἐσσούνται ἤτοι κύκλοι ἢ ὀξυγωνίων κώνων το- 
μαὶ ἴσαι καὶ ὁμοίαι ἀλλάλαιρ. εἰ μὲν οὖν κα αἴ τομαὶ 
κύκλοι γενώνται, δῆλον. ὅτι τὸ ἀποτμαϑὲν ἀπὸ τοῦ 
κυλίνδρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων 
κύλινδρος ἐσσείται. εἰ δέ κα al τομαὶ γενώνται ὀξυ- 
γωνίων κώνων τομαί, τὸ ἀπολαφϑὲν ἀπὸ τοῦ κυλίν- 
δρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τόμος 
κυλίνδρου καλείσϑω. τοῦ δὲ τόμον βάσις μὲν καλείσϑω 


1. αποδειξεις F, uulgo. γραψουμεν σοι F, uulgo. 8. 
τι δ] Torellius; τμηϑη F, uulgo. συνπιπτοντι F. πασαι 

C* 17. »ovog F. 8. ἃ] om. F. 9. Post κορυφᾷ inF re- 
ΜΉΘ, κωνος ξσσειται εἰ δὲ κα TOUR γενηται ofvyarıov κω- 
γου TOUR τὸ ἀπολαφϑὲν απὸ του κωνου σχημὰ ἔπι τὰ αὕὔτα τὴ 
του κωνου κορυφα; corr. C. τὰ] τη F; corr. Torellius. 15. 
ἐπιζευχϑεισας Ἐς; corr. B*. τμαϑῇ)] Torellius; zun®n F, 
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et epitagmatis!) ad demonstrationes eorum- utilibus, 
postea tibi seribam, quae proposita .sunt. uale. 


DEFINITIONES. 5 

Si conns plano omnibus lateribus coni incidenti 
secatur, sectio aut eirculus erit aut seotio- cöni acuti- 
anguli. si sectio circulus est, adparet, segmentum a 
cono?) abscisum in eadem parte, in qua est uertex 
coni, conum futurum esse; sin sectio est coni acuti- 
anguli sectio, figura a cono in eadem parte abscisa, 
in qua est uertex coni, segmentum coni uocetur. seg- 
menti autem basis uocetur planum sectione coni acuti- 
anguli c@mprehensum, uertex autem punctum, quod 
idem coni uertex est, axis autem lines a uertice coni 
ad centrum sectionis coni acutianguli ducta.?) et si cy- 
lindrus duobus planis parallelis omnibus lateribus cylin- 
dri incidentibus secatur, sectiones aut circuli erunt aut 
sectiones conorum acutiangulorum sibi in uicem aequa- 
les et similes.‘) iam si sectiones circuli sunt, adparet, 
figuram a cylindro inter plana parallela abseigam eylin- 
drum futurum esse. sin sectiones acutianguli coni 
sectiones sunt, figura a cylindro inter plane parallela 
abseisa frustum eylindri uocetur. basis autem frusti 


1) Hoc est: problemata, quibus aliquid facere iubemur; 
propp. 7—9. 

2) ἀπ᾽ avrov 3: ἀπὸ τοῦ κώνου (lin. 6); cfr. lin. 9. 

8) Cfr. de his propositionibus Apollonii con. I, 4 et 1, 18. 

4) U, Serenus de sect. cylindri propp. 5 et 18. 


uulgo. 18. ἐασούνται] Torellius; ἔσονται F, uulgo. 49. κα] 
scripsi; καὶ F, uulgo. 22. καὶ scripsi; καὶ F, αὐἱρο.- 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 19 
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τὰ Eninsda τὰ περιλαφϑέντα ὑπὸ τᾶν τῶν ὀξυγωνίων 
κώνων τομᾶν, ἄξων δὲ a ἐπιξζευγνύουσα εὐθεῖα τὰ 
κέντρα τᾶν τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν. ἐσσείται 
δὲ αὐτὰ ἐπὶ τᾶς αὐτᾶς εὐθείας τῷ ἄξονι τοῦ κυλίνδρου. 

Εἴ κα ἔωντι μεγέϑεα ὁποσαοῦν τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχοντα, ἡ δὲ ἁ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ, καὶ 
ἄλλα μεγέϑεα τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ με- 
γέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, πάντα τὰ μεγέϑεα, 
ὧν ἐστιν ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, πάντων μὲν τῶν᾽ 
τῷ ἴσῳ ὑπερεχόντων ἐλάσσονα ἐσσούνται ἣ διπλάσια, 
τῶν δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείζονα ἢ διπλά- 
σια. ἃ δὲ ἀπόδειξις τούτον φανερά. 

Φ 
α΄. 

Εἴ κα μεγέϑεα ὁποσαοῦν τῷ πλήϑει ἄλλοις μεγέ- 
ϑεσιν ἴσοις τῷ πλήϑει κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχωντι τὰ ὁμοέως τεταγμένα, λεγήται δὲ τά Te πρῶτα 
μεγέϑεα ποτί τινα ἄλλα μεγέθεα ἢ πάντα ἢ τινα αὖ- 
τῶν ἐν λόγοις ὁποιοισοῦν, καὶ τὰ ὕστερον ποτ᾽ ἄλλα 
μεγέϑεα τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις, πάντα τὰ 
πρῶτα μεγέϑεα ποτὶ πάντα, ἃ λεγόνται, τὸν αὐτὸν 
ἑξοῦντι λόγον, ὃν ἔχοντι πάντα τὰ ὕστερον μεγέϑεα 
ποτὶ πάντα, ἃ λεγόνται. 

ἔστω τινὰ μεγέθεα τὰ A, Β, Γ, 4. ΕΥ̓͂, Z ἄλλοις 
μεγέθεσιν ἴσοις τῷ πλήθει τοῖς Η͂, Θ, 1, Κα, 4. Μ 
κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔκοντα λόγον, καὶ ἐχέτω τὸ μὲν 


8. τομῶν] zone F;. corr. ΒΞ", %. α' Torellius; Or. τῷ] τὸ F, ed. 
Basil. 7.mAndnF. 18. β΄ Terellius, Cr. 16. ἔχωντι] scripei; 


ἔχοντι F, uulgo. 17. ποεί τινα ἄλλα] scripsi; ποει τ΄ alle 


F, unlgo; fort. ποτ᾽ ἄλλα ut lin. 18. 18. ποτα. αλ:λα F. 23. 
λέγωνται F. - 
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uocentur 'plana sectionibus conorum arutiangulorum 
comprehensa, axis autem linea centra sectionum cono- 
rum acutiangulorum iungens. haec autem in eadem 
linea erit, in qua axis cylindri est. 

Si magnitudines quotlibet datae sunt aequali spatio 
inter se excedentes, et differentia minimae aequalis 
est, et aliae quoque magnitudines datae sunt numero 


prioribus aequales et magnitudine omnes maximae illa- 


rum aequales, omnes hae magnitudines, quarum quae- 
que maximae aequalis est, minores erunt quam duplo 
maiores omnibus magnitudinibus aequali spatio inter 
se excedentibus, maiores autem quam duplo maiores 
reliquis praeter maximam. demonstratio autem huius 
propositionis in medio posita est.!) 


1. 


Si magnitudines quotlibet numero et aliae magni- 
tudines numero aequales, binae cum binis similiter po- 
sitae, eandem rationem habent, et priores magnitudi- 
nes aut omnes aut nonnullae ad alias magnitudines 
in quauis proportione sunt, et posteriores magnitudines 
rursus ad alias similiter positae in eadem propor- 
tione sunt, omnes priores magnitudines ad omnes, quae 
cum iis in proportione sunt, eandem habebunt ratio- 
nem, quam habent omnes magnitudines posteriores ad 
omnes, quae cum 118 in proportione sunt. 

magnitudines quaedam A, B, I, 4, E, Z et aliae 
magnitudines numero aequales H, Θ, I, K, A, M bi- 
886 cum binis eandem habeant rationem, et sit 

1) Nam demonstrata est ab Archimede ipso περὶ ἑλίκ. 


prop. 11; Quaest. Arch. p. 56. 
19* 
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A: ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ Η ποτὶ τὸ Θ, 
τὸ δὲ B ποτὶ τὸ I, ὃν τὸ Θ ποτὶ τὸ I, καὶ τὰ ἄλλα 
ὁμοέως τούτοις. λεγέσθω δὲ τὰ μὲν A, Β, Γ, 4. E, Z 
μεγέθεα ποτί τινα ἄλλα μεγέϑεα τὰ N, 5,0, ΠΡ zZ 
5 ἐν “λόγοις ὁποιοισοῦν, τὰ δὲ H, Θ, I, K, A, M ποτί 
τινα ἄλλα τὰ T,T, ὦ, X, P, Ω, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς | 
αὐτοῖς λόγσις, καὶ ὃν μὲν ἔχει λόγον τὸ A ποτὶ τὸ N, | 
τὸ H ἐχέτω ποτὶ τὸ Υ΄, ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ Β ποτὶ | 
τὸ S τὸ Θ ἐχέέω ποτὶ τὸ T, καὶ τὰ ἄλλα ὁμοίως | 
10 τούτοις. δεικτέον, ὅτι πάντα τὰ A, B,I, A, E, zZ 
ποτὶ πάντα τὰ N, 8,0, NM, P, Σ τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
Aoyov, ὃν πάντα τὰ H, Θ. I, K, A, M ποτὶ πάντα 
τὰ Τί Ὑ, Φ, Χ, Ψ, 9. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν N ποτὶ τὸ A τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
16 γον, ὃν τὸ Τ' ποτὶ τὸ H, τὸ Ϊ A ποτὶ τὸ B, ὃν τὸ 


11 


ABIAEZ ἜΣΤ᾽ 


H ποτὶ τὸ Θ, τὸ δὲ Β ποτὶ τὸ 3, ὃν τὸ Θ ποτὶ τὸ Υ', 
τὸν αὐτὸν ξξει λόγον τὸ N ποτὶ τὸ 3, ὃν τὸ Τ' ποτὶ 
τὸ T. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ τὸ Κα ποτὶ τὸ Ο, ὃν τὸ T 
ποτὶ τὸ D, καὶ τούτοις τὰ ἄλλα ὁμοίως. ἔχοντι δὴ 

4. τινὰ ἀλλα] scripsi; ταλλὰ F; τὰ ἄλλα ed. Basil,, uulgo; 
fort. ποτ᾽ ἄλλα. ©. M],M, N FBC* 6. τινα “ scripsi; 


τ᾿ «AA F, uulgo; fort. ἄλλα. 7. wei] addidi; om, F, nulgo. 
9. ἢ zZ F. 
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A:B=H:& ec Β:Γ ΞΕ Θ..1 ἮΝ 
et cetera eodem modo, et A, B, Γ,.2,.Ε, Z δὰ 'αἰϊαβ.. 
magnitudines N, 3, O, II, P, Z in quauis proportione 
sint, et Ε΄, Θ, 1, Καὶ 4, Md ai Τί TB U, R 
similiter. positae in eadem proportione sint, et sit 
A:N=H:T B:5=6:T, et oetera eodem modo, 
demonstrandum. 


A+B+T+S+B+Z_ H+eO+L+E+A+M 
N+TEHOFUFPFE O(TITHOFTFETFS 
„Dam .quoniam . - 
"N:4=T:H, 4:B= H:@, B:0=6:T, 


1} 


NEZO0IP% TTSXPL 


erit N:$= T:T.) eodem modo concluditur etiam 
5:0=T[:6, et cetera eodem modo.?) itaque 


1) Cum N:A=T:H, A:B=H:®, erit δι’ ἴσου (Eucl. 

V, 22) N:B=T:®, sed Β: fm: T P; quare δι’ ἴσου (Eucl. 
Υ, 22 N: ὶ «α ΤΊ T. conspectum huius demonstrationis dedi 
Quaest. Arch. p. 50—51. 

2) Habebimus igitur N: = T:T, S:0=-T:6, 

0: =®8:X, I: Pm=X: Pf, P:.Z=W:Q, 

iam cum sit A: :Β- Η: :6, erit (Eacl. V, 18) 
A+B:4=H+0:H3: A-+ B: ΗΝ οἱ σα H (Excl. V, 16), 
sedex N:A=T: Hseguitur (nd 1) 4: H=-N: ΤΊ ΞΟ 
(Eucl. V, 16) = 0:® (Eucl. V, 16) = T:I Euch V, 16; 
est enim 4: N=H:T, B:K—= 0: T, TFT: O=1[: :®, 
I:N=K: xE: P=4: Y, Ζ2:}Σ - M M: 2, lin. 9 9). quare 
A+B:H+ d=r: I; unde (ἐναλλάξ, συνθέντι, Πρ ΡΡ, 
4-ἘΒ-ΈΓ:Η e-+I=T: I=0:®=1I:X (Eucl. V,16) 
== Δ: Καὶ (Eucl. V, 16), et eodem modo semper progredi "pos- 
SUMUE. 


._ 
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τὰ μὲν A, B, Γ, 4, E, Z πάντα ποτὶ τὸ A τὸν av- 
τὸν λόγον, ὃν ἔχοντι τὰ Η, Θ. I, K, A, Μ πάντα 
ποτὶ τὸ H, τὸ dt A ποτὶ τὸ N, ὃν τὸ H ποτὶ τὸ Τ, 
τὸ δὲ N ποτὶ πάντα τὰ N, 8, Ὁ, II, P, Σ τὸν αὐτὸν 


5 λόγον, ὃν τὸ Τ' ποτὶ πάντα τὰ T, T, ®, X, Ψ, 9. 


δῆλον οὖν, ὅτι πάντα τὰ A, B, Γ, 4, E, Z ποτὶ 


“πάντα τὰ N, 5, O, II, P, Σ τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, 


10 


15 


20 


ὃν πάντα τὰ H, @, I, Καὶ A, M ποτὶ πάντα τὰ T,T, 
Φ, Χ, Ψ. 2. Ä 

φανερὸν δέ, ὅτι καί, εἴ κα τῶν re A, B, I, 4: 
E, Z μεγεθέων τὰ μὲν A, B,T, 4, E λεγώνται ποτὶ 
τὰ N, &, O, II, P, τὸ δὲ Z μηδὲ ποϑ᾽ ἕν λεγήται, 
καὶ τῶν Η, ®, I, K, A, Μ τὰ μὲν Η, Θ.1, K, A 
λεγώνται ποτὶ τὰ T, T, ὦ, X, Ψ, τὰ ὁμοῖα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ Μ μηδὲ ποϑ᾽ ὃν λεγήται, ὁμοίως 
πάντα τὰ A, B, I, A, Ε, Z ποτὶ πάντα τὰ N, 5, Ο, 
II, P rov αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ Η, Θ, I, 
K, A, Μ ποτὶ πάντα τὰ T,T,®, X, Ψ. 


BZ 
Ei κα γραμμαὶ ἴσαι ἀλλάλαις Emvrı ὁποσαιοῦν τῷ 
πλήϑει, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν παραπέσῃ τι χωρίον 


2. ἐχῶντι F, ut uidetur. I] om.F. 7. ἐχωντι FBC. 
11. λεγώνται) seripsi; Aeyorı F, uulgo;.Asyavsı Torellius, 12. 
P] PC Ἐς: corr. Torellius., und: xo®’ ἕν] scripsi; undenoder 
F, uulgo. 13. M] M μεγεϑέων Torelim. 14. 7] Yo F; 
corr. Torellius. 15. μηδεποϑεν F, uulgo. 17. P]|PCF; 
corr. Torellius. 18. ?] Pa F; corr. Torellius. 19. γ᾽ 
Torellius, Cr. - 20. αλληλαις F; corr. Torellius. 31. παρα- 
xtoy] scripsi; παρεμπεση F, uulgo. 
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A+FB+-T+4+E+Z:A= H+-8 + I > K+A+M: H.') 
sed A:N=H:T [ἀνάπαλιν Eucl. V, 7 πόρ.], et 
N:N+£+O+N+P+EZ=-T:T-HT+SHX + FH+QN 
adparet ergo esse 
A+B+T+I+E+Z  H+O+ IHE+AHFM„ 
NFZHOFNLPFZE TITr+SoHI+FrR 
et adparet, etiam si ex magnitudinibus 4, B, Γ, 
4A, E, 2 magnitudines 4, 8, Γ, 4, Ε δὰ Ν, 5, Ο, 
IT, P in proportione sint, Z autem in nulla propor- 
tione, et ex H, Θ, I, K, A, M magnitudinibus H, ®, 
I, K, AadT, T, ὦ, X, Ψ in proportione sint, simi- 
liter positae in eadem proportione, M autem in nulla 
sit proportione, item esse: 
A+B+T+AILELZ — H+O+ + E+A+M 
N+ZE+OrFN+P THTFSTXIF 


II. 


Si linese quotlibet numero inter se aequales sunt, 
et singulis spatium adplicatur figura quadrata exce- 


1) Demonstrauimus enim p. 293 not. 2 esse ᾿ 
4A T+4+E+2Z:H+-08 + I-+K+A+M=4:H; 
inde ἐναλλαξ Bad V, 16) sequitur proportio. 

2) Nm N+3S:T+FT=-3:T (συνθέντι καὶ ἐναλ- 
λάξ) = ro ® (ἐναλλάξ); unde ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι καὶ ἐναλλάξ: 


ΝΞ τ’ et cetera eodem modo, donec inuenitur 


TLTIF 

N+Z+O+N+P+Z_N 

TITFOTIIFLRA” T' tum ἐναλλάξ. 
3) Nam δι΄ ἴσου est (Eucl. V, 29) 


NFZHOFNFPFE TITrrEFIFFHR' 
tum rursus ds’ ἴσου sequitur proportio. 
4) Prorsus eodem modo concluditur, si ratione not. 2 pro- 
posita quater pro quinquies utimur. 
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ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, ἔωντι δὲ al πλευραὶ τῶν 
ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσάι, καὶ ἃ 
ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστᾳ, ἔωντι δὲ καὶ ἄλλα χωρία 
τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον 
ἴσον τῷ μεγίστῳ, ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσ- 
σονὰ λόγον ἕξοῦντι τοῦ, ὃν ἔχει & ἴσα συναμφοτέραις 
ταῖς τὸ τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευραῖρ καὶ μιᾷ 
τῶν ἰσῶν ἐουσᾶν ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τε 
solo μέφει τῶς τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευρᾶς 
10 καὶ τᾷ. ἡμισέᾳ μιᾶς τῶν ἰσᾶν ἐουσᾶν, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ 
χωρία ἄνευ τοῦ μεγίστου μείξονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ 
αὐτοῦ λόγου. 
ἔστωσαν γὰρ ἴσαι εὐθείαι ὁποσαιοῦν τῷ πλήϑει, 
ἐφ᾽ ὧν τὰ 4: καὶ παραπεπτωκέτω παρ᾽ ἑχάσταν αὐτᾶν 
15 χωρίον ὑπεφβάλλον εἴδει τετραγώνῳ. ἔστων δὲ τῶν 
ὑπερβλημάτων πλευραὶ al B, I, A, Ε, Z, H τῷ ἴσῳ 
ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ ἃ ὑπεροχὰ ἔστω ἴσα τᾷ 
ἐλαχίστᾳ. καὶ μεγίστα μὲν ἔστω & B, ἐλαχίστα δὲ ἁ Η. 
ἔστω δὲ καὶ ἄλλα. χωρέα, ἐφ’ ὧν Exuorov τῶν Θ, I, 
20 K, A, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἕκαστον ἴσον ἔστω τῷ μεγίστῳ τῷ παρὰ τὰν. AB παρα- 
κειμένῳ. ἔστω δὲ ἃ μὲν ΘΙ γραμμὰ ἴσα τᾷ A, & δὲ 
ΚΑ ἴσα τᾷ B, καὶ τῶν μὲν ΘΙ γραμμᾶν ἑἕκάστα ἔστω 
διπλασία τᾶς I, τἂν δὲ KA ἑκάστα τριπλασία τᾶς K. 
25 δεικτέον, ὅτι τὰ χωρία πάντα, ἐν οἷς τὰ Θ, 1, Καὶ, A, 
ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία τὰ AB, 4Γ, AA, 
AE, AZ, AH ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει & 
OIKA εὐϑεῖα ποτὶ τὰν IK, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ ἄνευ 


or 


7. re] om. Ε, τᾷ οὖ πἰευρᾷ Nizze. 10. ημισὰ F; corr. 
B. 18. ἔστωσων FBCD; ἔστω A, ed. Basil.; „esto‘ Cr; 15. 
ἔστων) ἔστωσαν B. ah] addidi; om. F, απο. 19. Zero] 
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'dens, et latera spatiorum. excedentium aequali diffe- 


rentia inter se excedunt, et differentia minimae aequalis 
est, οὐ praeteres alia- spatia data sunt numero his 
»equalia, magnitudine autem omnes maximo aegualia, 
haec spatia ad omnia spatia priora minorem rationem 
habebunt, quam linea aequalis lateribus maximi spatii 
excedentis et simul uni ex lineis inter se aequalibus 
ad lineam aequalem tertiae parti lateris maximi spatüi 
excedentis et simul dimidise parti unius ex lineis inter 
se aequalibus, ad cetera autem spatia praeter maxi- 
mum maiorem rationem, quam eaedem lineae.') 

nam datae sint lineae aequales quotlibet numero, 
in quibus sint litterae 4. et singulis adplicetur spatium 


'figura quadrata excedens. latera autem spatiorum exce- 


dentium B,T, 1, E, Z, H aequali differentia inter se ex- 
cedant, et differentia minimae aequalis sit. et maxima tit 
B, minima autem H. sed etiam alia spatia data sint, in 
quibus singulis omries lifterae @, I, K, A, numero his 
aequalia, magnitudine antem omnia maximo ‚spatio 
lineae AB adplicato aequalia sint. sit autem 

8+I=4A, K+-A=B, t®+I=2I, K+A=3K. 
demonstrandum est, omnia spatia, in quibus sint lıt- 
terae ®, I, K, A, ad omnia priora spatia 48, AT, 
4A, AE, AZ, AH minorem rationem habere, quam 
8 +I+K+4:I+K, ad reliqua autem praeter 


1) Demonstrationem breuius exposui Quaest, Arch. p. 57, 
arıthmetieam dedit Nizze p. 157. 


scripsi; ἡ F, uulgo. ἑκάστα τᾶν Torellius; auditur στοιχεῖον 
(littera). 3. τὰν] τα ἘΠ; corr. ed. ΒΔΕ]. γραμμα F; corr. 
ed. Basil.* 
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τοῦ μεγίστου τοῦ AB μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ αὐτοῦ 
λόγου. 

ἔστι γάρ τινα χωρία, ἐν οἷς τὰ A, τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχοντα, καὶ & ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ [ἐκεί τε 


5 τὰ παραβλήματα καὶ τὰ πλάτη τῷ ἴσῳ ὑπερέχουσιν], καὶ 
ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὰ Θ, 1, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τού- 
τοιρ. τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγέστῳ. σύμ- 
παντὰ οὖν τὰ χωρέα, ἐν οἷς τὰ Θ, I, «πάντων μὲν 
τῶν, ἐν οἷς τὰ A, ἐλάσσονά ἐντι ἢ διπλασίονα, τῶν 
10 δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείζονα ἣ διπλασίονα. 
αὐτὰ οὖν τὰ χωρέα, ἐν οἷς τὰ 1, πάντων μὲν τῶν, 
ἐν οἷς τὰ A, ἐλάσσονά ἐντι, τῶν δὲ λοιπῶν ἄνευ τοῦ 
μεγίστου μείζονα. πάλιν ἐντὶ γραμμαί τινες αἱ Β, Γ, 
24, E, Z, H τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ ἁ 
16 ὑπεροχὰ ἴσα τᾷ ἐλαχίστᾳ, καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ᾽ ὧν 
τὰ Κ, 4, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσαι τᾷ μεγίστᾳ. τὰ οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ 


4. ἐπεὶ τῶν παραβιημάτων Nizze. in figura litteras 8, I, 
K, A inuerso ordine habet F; litteras ®, I permutant ed. Ba- 
sil,, Torellius; corr. Nizze. 9. διπλάσια izze, ut lin. 10. 
10. usıfow F; corr. Torellius. 15. ὑπεροχὰ ἴσα] ὑπεφεχουσαι 
ἴσαι F; corr. ed. Basil. 17T. ἴσαι) ἴσα 
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maximum spatium AB maiorem rationem quam 
OS +-I+K+A:IHK 
sunt enim spatia quaedam, in quibus litterae A, 
aequali differentia inter se excedentia,” et 'differentia 


Rn 


minimo aequalis est’), etfalia spatia,Finfquibus litte- 
rae Θ, I, numero illis aequalia, magnitudine autem 
omnia maximo aequalia. omnia igitur simul spatia, 
"in quibus litterae @, I sunt, minora sunt quam duplo 
maiora omnibus spatiis, in quibus litterae 4 sunt, ᾿ 
zaiora autem quam duplo maiora ceteris praeter maxi- 
mum [p. 290, 5]. ipsa igitur spatia, in quibus sunt 
litterae 1, omnibus spatiis, in quibus sunt litterae 4, 
minora sunt, reliquis autem praeter maximum maiora.?) 
rursus sunt lineae quaedam B, I, 4, E, Z, H aequali 
differentia inter se excedentes, et differentia minimae 
aequalis est, et praeterea aliae lineae, in quibus sunt 
litterae K, A, numero illis aequales, magnitudine autem 


1) Quia ex hypothesi latera quadratorum excedentium in- 
ter se aequali differentia excedunt, et differentia minimo aequa- 
lis est. spatia enim A inter se rationem habent, quam latera 
illa (Eucl. VI, 1). sequentia uerba ἐπεί lin. 4 — ὑπερέχουσιν 
lin. 5 subditius esse putauerim. nam primum praue dicun- 
tur spatia adplicata inter se aequali differentia excedere, deinde 
deest ἀλλάλων lin. 5, et πλάτη et ὑπερέχουσιν parum Doricae 
formae sunt; etiam particula τὸ insolito loco posita est. deni- 
410 insuauiter sermonis cursum interrumpunt. heque 886 of- 

ensiones coniectura facili οὐ probabili i possunt, 

2) Nam Θ a I. 
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πασᾶν τῶν ἰσᾶν ἀλλάλαες τε καὶ τῷ μεγέστᾳ πάντων 
μὲν τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ [πασῶν] τᾶν τῷ ἴσῳ 
ἀλλάλαν ὑπερεχουσᾶν ἐλάσσονά ἐντι ἢ τριπλάσια, τῶν 
δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας τετραγώνοτ 
ἃ μείξονα ἢ τριπλάσια. δεδείκται γὰρ τοῦτο ἐν Tolg, 
᾿ περὶ τῶν ἑλίκων ἐκδεδομένοις. τὰ οὖν χωρία, ἐν οἷν 
τὸ K, πάντων μὲν τῶν χωφίων, ἐν οἷς τὰ B,T, 4, BE; 
Ζ, Η, ἐλάσσονά ἐστιν, αὐτῶν δὲ τῶν, ἐν οἷς τὰ Γ, 4, 
EZ, Η, μεέξονα" ὥστε καὶ πάντα τὰ χωρία, ἐν οἷς 
10 τὰ I, K, πάντων μὲν τῶν. ἐν οἷς τὰ AB, AT, AA, 
AE, AZ, AH, ἐλάσσονά ἐστι, τῶν δέ, ἐν οἷς τὰ AT, 
424, AE, AZ, AH, ueifova. δῆλον οὖν, ὅτι πάντα 
τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ ©, I, K, A, ποτὶ μὲν τὰ χωρία, 
ἐν οἷς τὰ AB, ΑΓ, A4, AE, AZ, AH, ἐλάσδονα 
18 λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει ἃ ®A ποτὶ τὰν IK, ποτὶ 
δὲ τὰ λοιπὰ χωρὶς τοῦ, ἐν ᾧ τὸ AB, μείξονα τοϑ 
αὐτοῦ λόγου. " 


γ΄. 
Εἰ κα κώνου τομᾶς ὑποιασοῦν εὐθείαι ἐπιψαύωντι 
20 ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σαμείον ἀγμέναι, ἔωντι δὲ καὶ ὅλλαι 
εὐθείαι ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ παρὰ τὰς ἐπιψαυούσας 
ἀγμέναι καὶ τεμνούσαι ἀλλάλας, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα, 
ὃν τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν ἐπιψαυουσᾶν" ὁμόλογον 


2. πασᾶν τῶν] Torellins; παντῶν F, uulgo. fort. scrib. 
τῶν. 8. αλλαλων F; corr. Torellius. ὑπερεχουσαι F;- corr. 
ed. Basil. 6. ἑλίχω») ] ser Abel: ελικαν F, uulgo. 8. ᾿ἐστιν} 
ἐντι B. 10, τά] (alt,) addidi; om. F, uulgo. 11. ἐστι] ἐντι B. 
τὰ] addidi; om. F, uulgo. 16. τό] τὰ Torellius, fortasse 
recte. μειξων F; ‚eorr. Torellius. γ΄] om. ed. Basil., Cr, 
Torellius. 28. ποτ᾽ ἄλλαλα)] Torellius; ποτὶ τὰ αλλα F, unlgo. 
24. τῶν ἐπιψαυουσων F, uulgo. .- 
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oınnes maximse aequales. . guare quadrata ommium 
linsarum inter 586 et mazimae .aegqualium minora sunt 
quam triplo maiora omnibus quadratis linearum inter 
se aequali differentia excedentium, mäiora autem quam 
taiplo maiora reliquis praeter quadratum lineae maxi- 
mae.: hoc enim in eo libro, quem de helicibus edi- 
dimus, demonstzatum est [prop. 10]. itaque spatia, 
in quibus est littera X, omnibus spatiis, in quibus 
sunt litterae B, I, A, E, Z, H, minora sunt!), ipsis 
autem spatiis, in quibus sunt litterae I, A, E, 2, H, 
maiora. quare etiam omnia spatia, in quibus sunt 
litterae 1, K, minora sunt omnibus spatüs, in quibus 
sunt litterae AB, AT, 424, AE, AZ, AH, maiora 
autem 118, in quibus AI, AA, AE, AZ, AH. adparet 
igitur, omnia spatia, in quibus sint litterae @, I, K, A, 
ad spatia, in quibus 48, ΑΓ, AL, AE, AZ, AH, mi- 
norem rationem habere, quam ®4:IK?), ad reliqua 
sutem praeter id, in quo est 4B, maiorem rationem.?) 


I. 


Si lineae sectionem coni qualemlibet contingunt 
ab eodem puncto ductae, et aliae quoque lineae in sec- 
. tione coni contingentibus parallelae sunt et inter se 
secant, spatia partibus earum comprehensa inter se 
eandem rationem habebunt, quam quadrata linearum 
contingentium. et spatium partibus alterius lineae 


1) Nam X==44; itaque K- 4 «ὦ ὃ Χ. 

2) Hoc et O-ILTKÄHLA:IH-K. 

8) Nam summa spatiorum ®, I, K, A ad summam spatio- 
rum I, K eam habet rationem qum 9 EI- K+A:I+-K, 
cum basis eadem sit (Euel. VI, 1); tum u. Eucl. V, 8. et est 


8 +I+K+A=4A+B IH K=44+14B. 
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ὃΣ ἐσσείται τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τᾶς ἑτέρας γραμ- 
μᾶς τμαμάτων τῷ τετραγώνῳ τῷ ἀπὸ τᾶς ἐπιψαυούσας 
τὰς παραλλήλου αὐτᾷ. ἀποδεδείκται δὲ τοῦτο ἐν τοῖς 
κωνικοῖς στοιχείοις. 

ὃ Ei κα ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς 
δύο τμάματα ἀποτμαϑέωντι ὁπωσοῦν ἴσας ἔχοντα τὰς 
διαμέτρους, αὐτά τε τὰ τμάματα ἴσα ἐδσσούνται, καὶ 
τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς αὐτὰ τὰν αὐτὰν βά- 
σιν ἔχοντα τοῖς τμαμάτεσσι καὶ ὕψος τὸ αὐτό. διά- 

10 μετρον δὲ καλέω παντὸς τμάματος τὰν δίχα τέμνουσαν 
τὰς εὐθείας πάσας τὰς παρὰ τὰν βάσιν αὐτοῦ ἀγο- 
μένας. 

ἔστω ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ & ABI, καὶ ἀπο- 

“τετμήσθω ἀπ᾿ αὐτᾶς δύο τμάματα τό τε 448 καὶ 

15 τὸ ΘΒΓ. ἔστω δὲ.τοῦ μὲν AAE τμάματος διάμετρος 
ἁ AZ, τοῦ δὲ ΘΒΓ ἁ ΒΗ, καὶ ἔστων ἴσαι αἱ 12, 
ΒΗ. δεικτέον, ὅτι τὰ τμάματα ἴσα ἐντὶ τὰ AAE,OBT, 
καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα τὸν εἰρημένον τρόπον 
ἐν αὐτοῖς. 

20 ἔστω δὴ πρῶτον ἃ ἀποτέμνουσα τὸ ἕτερον τμᾶμα 


1, ἐσσείται) ἐπειταὰ F; corr. ed. Basil. 2. τῷ τετραγώνῳ] 
scripsi; τετραγῶνον F, uulgo; τετραγώνῳ Torellius. co] τὸ 
F; corr. Torellius. 8. τας] addidi; om. F, uulgo. παραᾶ- 
ληλους Ἐς; corr. Nizze. αὐτὰς Εἰ; corr. Torellius. 5. δ’ Cr, 


Torellius. 6. αποτεμηϑεοντι F; corr. Torelliu. ὁπωσοῦν 
D; οὁποσουν F, uulgo; ὁποσαοῦν Torelliu. 8. αὐτά] avıa» 
FBC*., 9. τμαματεσι FE 11. τάς] (alteram) τὰν FBC*®. 


14. αὐτᾶς)] αὐτ cum comp. ag, insuper addita syllaba ἃς (cir- 
cumflexu super σ posito, ut solet) F. 16. ἔσεων] comp. uoca- 
buli ἔστω addito accentu acuto Εἰ; ἔστωσαν uulgo*; ἔστω ed. 
Basil., Torellius, Cr. 18. ἐγγραφόμενα) μὲ supra scriptum 
manı 1 F. 20. πρῶτον ἃ] scripsi; « om. F, uulgo. 
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comprehensum respondebit quadrato lineae contingen- 
tis ei parallelae. hoc autem in conicis elementis") 
demonstratum est [Apollonius con. IIL, 17]. 

.Sıi.ab eadem sectione coni rectanguli duo segmenta 
quoquo modo abseinduntur diametros aequales haben- 
tiä, et ipsa segmenta aequalig erunt et triengula 118 
inscripta eandem basim habentia, quam segmenta, et 
altitudinem aequalem. diametrum autem cuiusuis seg- 
menti eam lineam uoco, quae omnes lineas basi eius 
parallelas in duas partes aequales secat. 

sit ABI’ sectio coni reetanguli, et ab ea abscin- 
dantur duo segmenta AAE, ΘΒ Γ᾽. et diametrus seg- 


menti AJE sit 1Z, segmenti autem ΘΒ Γ΄ linea BH, 
et sit 42 == ΒΗ. demonstrandum est, et segmenta 
AAE, ΘΒΓ aequalia esse et triangula iis ita inscripta, 
ut diximus. . 

primum igitur linea alterum segmentum abscindens 


1) H. e. elementis conicis ab Aristaeo compositis, ab Eu- 
clide emendatis et suppletis. 


σι 


10 


15 


20 
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ἃ ®I' ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀρθογωνίου 
κώνου τὸμᾶς. λελάφθω δὲ παρ᾽ ἂν δυνάνται αἱ ἀπὸ 
τᾶς τομᾶς, & διπλασία τᾶς μέχρι τοῦ ἄξονος, καὶ ὄστω, 
ἐφ’ ἁ τὸ M. ἀπὸ δὲ τοῦ A κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν 
42 ἁ AK. ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐντι ἁ AZ τοῦ τμά- 
ματος, & τὲ AE δίχα τεμνέται κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἁ 
AZ παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστι τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου 
κώνου τομᾶς᾽' οὕτω γὰρ δίχα τέμνει πάσας τὰς 
παρὰ τὰν AE ἀγομένας. ὃν δὴ λόγον ἔχει τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 412 ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ 
ἀπὸ τᾶς AK, τοῦτον ἐχέτω & N ποτὶ τὰν M. αἵ δὴ 
ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AZ ἀγομέναι παρὰ τὰν AE 
δυνάνται τὰ παρὰ τὰν ἴσαν τᾷ N παραπίπτοντα πλά- 
τος ἔχοντα, ἃς αὐταὶ ἀπολαμβάνοντι ἀπὸ τᾶς 4Ζ 
ποτὶ τὸ A πέρας. δεδείκται γὰρ ἐν τοῖς κωνικοῖς. 
δυνάται οὖν καὶ & AZ ἴσον τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶς 
N καὶ τᾶς AZ. δυνάται δὲ καὶ ἃ ΘΗ ἴσον τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπό τε τᾶς Μ καὶ τᾶς ΒΗ͂, ἐπεὶ κάϑετός 
ἐστιν & OH ἐπὶ τὰν διάμετρον. ἔχοι οὖν κα τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AZ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΘΗ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & N ποτὶ τὰν Μ, ἐπεὶ 
ἴσαι ὑπέκειντο al AZ, ΒΗ. ἔχει δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς AZ 


Ὰ 


1. ΘΡῚ ΒΓ Εὶ corr. BC. 13. N] MF; corr. Torellius. 
19. ἔχοι οὖν καῖ seripsi; eyoi καὶ F, uulgo; ἔχει καί Torellius. 
20. τὰς] του per comp. F. 
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&I' perpendicularis ad diametrum sectionis coni rect- 

anguli sit. sumatur autem linea, cui parallelae lineae 

ἃ sectione duetae quadratae aequales sunt [spatiis ipsa 
. hac. lines, et ea parte diametri 6ömprehensis, quam 
linea & sectione ducta ad uerticein uersus abseindit]?), 
quae duplo maior est linea [a ‘üertice sectionis] ad 
‚axem coni  ducta?), et sit ea, in qua est littera 
M. et ab 4 linea AK ad AZ perpendicularis du- 
catur. iam quoniam "AZ diametrüs est segmenti, linea 
AE m puncto Z in duas partes aequales secatur, et 
᾿ AZ, diametro sectionis coni 'Teetanguli®) parallela est; 
ita enim omnes Iineas lineae 4E pärallelas in duas 
partes aequales secat. tage, sit 42°: 4K°=N:M. 
quare lineae a sectione ad lineami 412 ductae lineae 
ΑΕ parallelae quadratae aequales sunt spatiis lineae 
N aequali adplicatis latitudinem 'häbentibus eas lineas, 
quas ipsae a AZ ad 'punctum, 4 uersus abscindunt. 
hoc enim in conieis demonsträtum est‘) itaque 

AZ=NX 4Z. 
sed etiam ®H?= M>< BH, quoniam ®H ad dia- 
metrum perpendicularis est [et. linea |M parametrus; 
tum u. Apollon. con. I, 11]. itaque 
Zu , 42?:0H”’=N:M, 
' Quis ex ‚hypothesi 22 -- ΒΗ. sed etiam 
422:4 Κ' -: Ν: Μ. 
ἡ H. ὁ. Ρϑτβιαθίσυβ parabolae Γ' ΒΘ. 


2) Quis antiquiores geometrae parabolam ita efficiebant, 
ut conum rectum et rectangulum plano lateri coni parallelo 


“-gecarent. 


= 3). Hi ax αἴξ, Zeitgchr.. f,.Math., litt. Abth. XXV 


4). N lines parametsus est, si ἀἱαυιοίχαβ est 1Z, fr. 
Zeitschr. f. "Math., litt. Abth. XXV P- 52 nr. 15. 


"Archimedes, ed. Heiberg! - 3. .. 20 
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τετράγωνον καὶ: ποεὶυτὸ. ὠπὸ ἐῶσι. Εἰ τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν & Νῇ non τὰν Μ' ἴσαι ἄφα͵ ἐντὶ οἱ ΙΗ, AB Kun, 
ἐνπὼὸ IE ἴάαι wer οἱ Bi, E. wer. ἔσαν ὀσυὶ,, Ban a ε 
τῶν OH, ΒΗ͂. χύμενον͵ τῷ ὑπὸ nor AK, A, ... 

ὅ ἔσαν ἄρα darin ὦ SHB. πρόγηνον τῷ, “4.42 208 
γώνῳ» ὥσδεε καὶ τὸ ᾿διπλάσυαι εἶφτι, δὺ, τοῦ. μὸν 441. 
τριγώνου a τὸ d AE τεᾶμᾳ, τοῦ, δὲ. ART I κεν 
γώνον. Äktversen: τὺ ᾿ΘῈΓ τμῶμε. Ihrer οὖν, ὅτ, τὰ u 
τμέμανα ἔσευν ἴσω ze νὼ τρίγωνα, τὰ u Sg 

10 αὐτά, εἰ δὲ μηϑετέρα, τῶν τὸ τμάμανᾳ, ἐπανεμνουσᾶνι. an 
nor’ ὀφθάς dvm. τᾷ! διαμέερρ. τῇς. “τοῦ ἀρϑομονίοι. . 
πόνου" τομῶξ, ἀπολορθ τόδε. ἀπὸ τᾶς͵ διαμέμῃον. Tag. ᾿ 
υϑοῦ ὀρθογωνέου κῶνυυ τορῶς „Ten Te, KL. 2,2 \ 
τοῦ ἑνὸς wudpaog wg τοῦ πέρατου Tas; de - 

15 λαφθιείδας or öpdag ἀχϑείσα τῇ τῷ : Bine BO gr ... 
νόμονον' τμᾶρνα» Enerdom von τραμείερ, ἔσο, ἐσφεύσαι. 
δῆζον σδν ds τὸ πρϑευϑέν Δ Ων βάση, ἂν re uk arte 


i FERER 13T) 
wre Ar nn 
düdır. ; 


Πᾶν χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου χωνοῦυ 
20 τυμᾶς ποτὶ τὸν κύκλον τὸν ἔχοντις διάμετρον ἴσαν τῇ = 
μείξονι διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸν- "“ 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ ἐλάσσων διάμετρος αὐτᾶρ ποτ - 
τὰν μείζω, τὰν τοῦ κύκλου διάμετρον... no 
ἔστω γὰρ ὀξυγωνίου κώνου τομά, ἐφ᾽ ds τὰ A, By 
25 I, 4, διάμετρος δὲ αὐτᾶς, a μὲν μείζων ἔστω, ἐφ᾽ ὩΣ -- 


T: unse Ἐ; eorr. Torellius; item lin. 8." 9. τὠργοτά F; 
corr, Torellius, ut etiam lin. 10. 11. διαμέτρῳ “μῆς. F; corr. 
ed. Basil. 12: διωρένρου) were; core. Torelii Intstin ’ 
his compendium aliquod uocabuli διάμετρορ. 18. . τοῦ} 
scripsi; rag zoo F, uulge.. 18, ε΄ Derelim- 21: ἐδ} τὰ ἡ 
F; corr. Torellius. τομάς} τομοι F; corr. Torellius. ne. 


se sa τ 


τ,) « " 
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quare OH = 4K [Eucl.V,9]. sed etiam 42 ΒΗ. 
quare erit 
ΘΗ». BH = AR 12. 

itaque etiam HB -Ξ = 142), ‚ et etiam "Aupla [quare _ 
FOB == 4EA)”) sed 'segmentum “4,24 Ε' tertia parte 
maius est triangulo A NE, et segmentum 98ΒΡ trian- 
gulo &BF [τετραγ. παραβ. propp. 17 et 24]. adparet 
igitur, et segmenta et triangula is inscripta aequa- 
lia esse. 

sin neutra linearum segmenta abscindentium ad 
diametrum sectionis coni rectanguli perpendicularis 
est, abscisa a diametro sectionis coni rectanguli linea 
diametro alterius segmenti aequali, et a termino lineae 
abscisae linea ab diametrum perpendiculari ducta seg- 
mentum inde ortum utrique segmento aequale erit. 
adparet igitur, quod propositum est [Eucl. Ixoıv. &vv. 1]. 


ΠΝ. 

Quoduis spatium sectione coni acutianguli com- 
prehensum ad circulum diametrum maiori diametro 
sectionis coni acutianguli aequalem habentem eandem 
rationem habet, quam minor diametrus ad maiorem, 
quae est diametrus circuli. 

_ sit enim sectio coni acutianguli, in qua sint lit- 
terae A, B, Γ᾿ £, diametrus autem maior sit lines, in 


00°) Ofr. Zeitschr. £. Math., litt. Abth. XXIV p. 179 nr. 7. 
2) Nam EZ m ZA, et altitudo eadem est. quare 
AEA=24AZ. 


.n 


τάν) scripsi; ποτε ταν F, uulgo; τουτέστι ποτὶ τάν ed. Basil,, 
Torellius; „quse est cireuli diametros“ Cr. 
20 * 
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τὰ A, Γ, & δὲ ἐλάσσων, ἐφ᾽ ἃς τὰ B, 4° ἔστω δὲ 
κύκλος περὶ διάμετρον τὰν 4. Γ. δεικτέον, ὅτι τὸ περι- 
ἐχόμενον χωρίον ὑπὸ τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
ποτὶ τὸν ᾿κύχλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόβον, ὃν & BA ποτὶ 
5 τὰν ΓΑ, ᾿τουτέδτι tüv ΕΖ. ὃν δὴ λόγον ἔχει ἁ BA 
ποτὶ τὰν EZ, τοῦτον ἐχέτω" ὃ δ᾽ κύκλος, ἐν ᾧ τὸ Ψ, 
ποτὶ τὸν A ΕΓΖ κύκλον. λέγω, ὅτι ἴδος ἐστὶν ὃ ψ᾽ 
κύχλος τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου χ᾽χώνον᾽ τομᾷ. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν 
isos ὁ Ψ κύκλος 
τῷ περιεχομένῳ 
χωρίῳ ὑπὸ τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομᾶς, ἔστω 
πρῶτον, εἰ δυνα- 
᾿ ov, μείξων. δυνα- 
τὸν δή ἐστιν εἰς τὸν 
τ κύυκλονπολύγω- 
νον ἐγγράψαι ἀρ- 
τιόγωνον μεῖξον 
τοῦ ABTA χω- 
ρίου. νοείσϑω δὴ 
ἐγγεγραμμένον. 
ἐγγεγράφϑω δὲ 
“καὶ εἰς τὸν AETZ 
κύκλον εὐϑύγραμ- 
μον ὁμοῖον τῷ ἐν 
τῷ ἊΨ κύκλῳ ἐγ- 
γεγραμμένῳ, καὶ 


8. τᾷ] τῇ F; corr. Torellius. 16. μειξον Εἰ; corr. Torel- 
lius. 24. de] seripei; ön F, uulgo. 
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qua sunt 4, I, minor autem ea, in qua B, 4. sit 
auteim eirculus, circum diametrum AT descriptus. de- 


monstrandum est, spatium sectione coni acutianguli " 


comprehensum ad circulum eandem habere rationem, 
quam ΒΖ: ΓΑ͂, Βος est BA: EZ. iam eireulus, in’quo ' 


est littera %, ad circulüm 4 ΕΓΖ eam habeat ratio- ' 
nem, quam BJ: EZ. dico, eirculum Ψ aequalemi ease ΝΣ 


sectioni coni acutianguli. 


nam si circulus % spatio sectione coni  äeufian- 
guli eomprehenso aequalis non est, sit prius, si fieri 
potest, major. potest igitur fieri, ut eirculo ἂν in- 
scribatur polygonum [aequilaterum], euius anguli pa 
res sunt numero, maius spatio AB ΓΔ. 1) fingatur igi- 
tur inscriptum.: et etiam circulo AEI'Z inscribatur 
figura rectilinea, polygono circulo Ψ inseripto similis® 
et ab angulis eius lineae ad 4 Γ ἀϊαχαθίχατα. perpen- 


1) Nam fieri μοίρα, ut eirculo Ψ inseribatur polygonum ®). 
ita ut spatia relicta minors sint eo spatio, quo 7° spatium 
ΑΒΓΔ excedit; u. de'sph. et cyl. I, 6.p. 24.. erit igitur: 


y_p<W— 48Γ4::»}» ΑΒΓΖ. 
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ἀπὸ τῶν γωνιᾶν αὐτοῦ χαϑέτοι ἄχϑωσαν ἐπὶ τὰν 41 Γ' 
διάμετρον, ἐπὶ δὲ τὰ σαμεῖα, καϑ᾽ ἃ τέμνοντι al καθένοε 
ἢ τὰν τοῦ ἀξυγμωνίου κώνου πομάν, εὐθείαι ἐπεξεύχθω- 
dev. ᾿ἐσσεύπαι δή τι ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ 
ΛΝ τὴ ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμαν, καὶ. ξξει αὐτὸ ποτὶ τὸ 
nn εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ “ΕΓΖ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
" δῪὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & BA ποτὶ τὰν ΕΖ. ἐπεὶ γὰρ 
᾿αἴ EB, KA καϑέτοι εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τετμήνται 

κατὰ τὰ Μ, B, δῇλον, ὅτι τὸ AE ηραπέξιον ποτὶ τὸ 

10 ΘΑ͂ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ΘῈ ποτὶ τὰν ΒΘ. 
διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ τῶν ἄλλων τραπεζίων ἕκαστον τῶν 


κι ἂν τῷ «ὕκλῳ ποϑ᾽ ἕκαστον τῶν τραπείίων τῶν ἐν τᾷ 


" τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶ τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
ἃ ΕΘ ποτὶ τὰν ΒΘ. ἔχοντι δὲ καὶ τὰ τφίγωνα τὰ 


" Imxorl τοῖς A, T τὰ ἐν τῷ κύκλῳ ποτὶ τὰ ἐν τᾷ τοῦ. 


ὀξυγωνίον κώνου τομᾷ τοῦτον τὸν λόγον. ἕξει οὖν 
καὶ ὅλον τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ AETZ κύκλῳ 
| ἐγγεγραμμένον ποτὶ ὅλον τὸ ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμ- 
μον ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τὸν αὐτὸν λό- 
20 γον, ὃν & EZ ποτὶ τὰν BA., ἔχει δὲ τὸ αὐτὸ εὐϑύ- 
γραμμον καὶ ποτὶ τὸ ἐν τῷ Ὦ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
τοῦτον τὸν λόγον, διότι καὶ ol κύκλοι τοῦτον εἶχον 
τὸν λόγον. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν 
τῷ Ψ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ ἐν 
25 τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμμένῳ᾽ ὅπερ 
ἀδύνατον. μεῖξον γὰρ ἦν ὅλου τοῦ περιεχομένου χω- 
ρέου ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνέου κώνου τομᾶς. 
δὲ F al en a a. ἦς Δ] En a 
εὐθύγραμμον lin. 5. post ἐγγεγραμμένον addere malui (om. 


uulgo). 5. αὐτό] scripsi; zo αὐτὸ F, uulgo. litteras H, Ψ, 0, 
Ῥ Σ (E?), Nin figura cum F addidi; ITipse addidi. 9. τὸ Θ 


yet I ΐ 
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dioularos dicsatur, st ad ᾿φυποία, in guibus Imeae 

x. perpemdiculares seckiöneim coni seutianguli secant, H- 
3 mama dueaitur. "erik igibur figuna quasdam ‚reokilinen 
: τ ‚soon ern ecukiasiguli Inscripta, οὐ habehit ad Agu- 
: ram wectlineae circalo LETZT, inseniptam eandem 
 akiomenn;; gum 54: EZ, 'nem guaniamn ΚΘ, Κα, 

: lagen penpondioulazes eadem ‚Proportione ia gunetie 

x ΠΩΜ B wecteh at; adpäret, izapezium AZ ad 8 M cam 
«hebere rationem,' quum OL: 50. ᾿οϑᾶθπι de sauna 

. -Oitam'\setäre trapezie singula, λα ii in cixeule ‚sunt, δά 

r singule trapezia, (qiae ih sechione” coni wenkienguli 

. sunt;eam kabent ratieneke, ὁ ‚qua E6: B®. sed etisan 
kriangala οὐ punkte of, T ia eircule ‚pasita ad trjangula 

εὐ λα seofäone koni "aöuhanguli” passte ‚eandem zationem 

* + habent. " itigüe liami tote füge zeohilinen φάγομάθ 
“ἘΠῚ2 inseripfa δὰ totem fguram sentioni coni acu- 
tianguli inscriptam eaun rationam kabet,quam 22:3 4.9 

sed eadem figura etiam ad figuram circulo % inscrip- 

tam ‚kanc rationem habet, quoniam etiam circuli hanc 
ratianem habebant [Eucl. V, 16].) itaque figura cir- 

.eulo % inseripta figurae sectioni coni acutianguli in- 
scriptae ‚aequalis est [Euel. V, 9]. quod fieri non 

- potest. .maior .enim ‘erat foto spatio sectione coni 


acutianguli comprehenso. 

nn ur “a 

4) U. Zeitschr. f. Math, hist, Abth, xxıv Ῥ. 180 or. 11. 
2) Habt enim retionern, quam ΠΗ͂ : ΠΗ͂, que asqualis 

est ΕΘ: 


B®. 
8). ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι καὶ ἐναλλάξ; tum quia 
EZ=2E® B4=2B®. 
4) U. Zeitschr. f. Math., ‚ hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 18. 


sc 8 MF; corr. Tovellius. 118. οχωντι F, uulge; corr. Torellius. 
15. τᾷ] Torellius; zn Ἐς uulgo. 20. αὐτο co F; corr. Torellius. 
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ἀλλ᾽ ἔστω, εἶ δυνατόν, ἑλάσσῳν. πάλιν δὴ δυνα-. 
τὸν εἰς τὰν τοῦ ἀὀξυγωνίου κώνου τομὰν ἐγγράψαι 
πολύγωνον ἀρτιόπλευρον μεῖξον τοῦ Ψ κύκλου. ἐγγε- 
γράφϑω οὖν, καὶ ἀπὸ τῶν γωνιᾶν αὐτοῦ καϑέτοι 
5 ἀχϑείσαι ἐπὶ τὰν AT ἐκβεβλήσϑωσαν ποτὶ τὰν τοῦ 
κύκλον περιφέρειαν. πάλιν οὖν ἐσσείται τι ἐν τῷ 
AETZ κύκλῳ εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμένον, ὃ ἕξει 
ποτὶ τὸ ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμ- 
μένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἁ ΕΖ ποτὶ τὰν BA. ἐγ- 
10 γραφέντος δὴ καὶ εἰς τὸν FF κύκλον ὁμοίου αὐτῷ 
δειχθησέται τὸ ἐν τῷ P κύχλῳ ἐγγεγραμμένον ἴσον 
ἐὸν τῷ ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγῳνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμ- 
μένῳ ωὥὅπερ ἀδύνατον. οὔκ ἐστιν οὖν οὐδὲ ἐλάσσων 
ὁ P χύκλος τοῦ χωρίου τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τᾶς 
16 τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ εἰ- 
ρημένον χωρίον ποτὶ τὸν AEIZ κύκλον τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν & BA ποτὶ τὰν EZ. 


’ 


Πᾶν χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου 


20 τομᾶς ποτὶ πάντα κύχλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον. ὑπὸ τῶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νέου κώνου τομᾶς ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς τοῦ κύκλου δια- 
μέτρου τετράγονων. 

. ἔστω γάρ τι χωρίον. περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου 

25 κώνου Tonäs, &v ᾧὦ τὸ X. διαμέτροι δὲ ἔστωσαν τᾶς .. 


τοῦ ὀξυγωνίου κείνου τομᾶς αἱ 4Γ, Β4, μείξων δὲ 


8. πολυγωγῶνον Ρ. 6. τι} τὴ FBor, 7. 41ETZ seri 
4Ὲ F, uulgo; AE Torellius. 8, τό] Torellius; ταν ange 
Iyygapireen) scripsi; ἐγγεγραφεντος F, uulgo. 18. ς΄ To- 
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sed, si fieri potest, minor sit Teireulus #]. rursms 
\gitur βοΐ potest, ut sectioni coni acutianguli inkeri- 
batur polygonum [aeguilaterum] , cuius latera' paria 
sunt numero!), maius circulo %.?) inscribatur igitur, 
et lineae ab angulis eius ad AI’ perpendiculares duc- 
tae producantur ad ambitum eirculi. rursus igitur circulo 
AETTZ figura rectilinea inseripta erit, quae ad figuram 
sectioni coni acutianguli inseriptam eam rationem 
habebit, quam EZ:B4 [p. 310, 5 sq.]. si igitur 
etiam circulo #° inseribitur figura ei similis, figura 
circulo W inscripte demonstrabitur aequalis esse figurae 
sectioni coni acutianguli inscriptae [p. 310, 16 sq.). 
quod fieri non potest.) itaque circulus @ ne minor 
quidem est spatio sectione coni acutianguli comprehenso. 
'adparet igitur, hoc spatium ad circulum 4 ΕΓΖ eam 
rationem habere, uam BA: EZ“) ' 


Υ. 


Quoduis spatium sectione coni acutianguli com- 
prehensum ad quemuis circulum eam rationem habet, 
quam rectangulum diametris sectionis coni acutianguli 
comprehensum ad quadratum diametri circuli. ° ᾿ 

sit enim spatium aliquod sectione coni acutienguli 
comprehensum, in quo sit littera X. diametri autem 
sectionis coni acutianguli sint AI, Bf, maior autem 

1) Debebat esse: cuius laterum numerus per quattuor di- 
uidi possit; ita etiam p.-808, 19 dietum esse oportuit. 

2) Hoc fieri posse, eodem modo intellegitur, quo in circulo 
demonstrauimus p. 809 not. 1: 

8) Nam circulus 7, figura inscripta maior, minor est figura 
ellipsi inscripta. 


4) Proprie ‚hoc adparet, figuram ellipsi comprehensam 
aequalem esse circulo #; tum u, p. 808, 4 et Euel. V, 7 
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ὦ AT. καὶ κύχλος ἔστω, ἐν ᾧ τὸ, Ψ, διάμετφος 03. . 
«ὐεοῦ u ΕΖ. δεικτέον, ὅτι τὸ X χωρίον ποτὶ τὸν W.: 


κύκλον τὸν αὐτὸν ᾿- 
ο΄ ἔχει λόγον, ὃν τὰν 
τς, παβριδχόμενον ro: 
᾿ τᾶν AT, BA ποτὶ τὸ." 
ἀπὸ τᾶς EZ Terpd.. . 
: γῶψον. κι 
ο΄] φδριψεγράφθω δὴ Ὁ 
κύχλος περὶ διάμϑδ-:. ı 
τρον τὰν AT. τὸ δὴ... ı 
X χωρίον ποεὶ "soV. an 
| τύμβον, οὗ διάμεερος.. “ 
ἃ ΜΓ, τὸν αὐτὸν. 3 
16. ἔχοι λόγον, ἃν τὰ- τ 
υὐδφιεχύμενον ὑχὸ 
τᾶν AT, BA ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς AT’ τετρά- 
μωῶνον. δεδείωται γὰρ ... 
20 zZ ᾿ἔχρν, ὃν & BA πο. 
τὰν ΑΙ. ἔχει ὃὲ sed ὁ κύκλορ, οὗ διάμετρος & AT, - 
ποτὶ τὸν κύχλον, οὗ διάμετρος ἃ ΕΖ, τὸν αὐτὸν δόμον, 
ὃν τὸ ἀπὸ τὰς AT’ πευρώμωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς EZ. 
δῆλον οὖν, ὅυνι τὸ X χωρίον ποτὶ τὸν Ψ' πύκλον τὸν 


25 αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τῶν AT, BA περιεχό- 


μενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΖ τετράγωνον. 
6. 
Τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου το- 
μᾶς τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα, ὃν τὰ upı- ἢ 
1. τό] om. F; corr. B. 28. τᾶς] (alt.) της F. 27. ξ΄ Torel- 
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sit AT. et sit circulus, in, quo sit littera ®, et die- 
metrus eius EZ. demonstrandum est, esse 


X:2 a AT<BA: EZ“. 


circumscribatur igitur [circum spatium X] circulug, 
circam diametrum AI’ descriptus. habebit igitur spa- 
tium X ad circulum, cuius diametrus est AI‘, eandem 
rationem, quam habet AT >< ΒΖ: AT”. nam demen- 
stratum est, spatium X.ad. circulum, cuius diametrus 
sit AI‘, eam habere rationem, quam BA: AT [prop. 4]. 
sed etiam circulus, cuius diametrus est AI‘, ad circu- 
lum, cuius diametrus est ZZ, eam rationem habet, 
quam AI”: EZ? [Eucl. XU, 2]. adparet igitur, esse 
X:# = 4T><B4:EZ° [Eocl. V, 22]. 


v1. 
Spatia sectione coni acutianguli comprehensa eam 
inter se rationem habent, quam rectangula diametris 


lus. 28. τομᾶν Torellius. 29. ποτ΄ ἄλλαλα] ποτι za alle 
F; corr. ed. Basil. 


5 


10 


15 


20 
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ἐχόμενα ὑπὸ τᾶν. διαμέτρων τῶν τῶν ὀξυγωνίων κώ- 
νῶν τομᾶν ποτ᾽ ἄλλαλα, 

ἔστω περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου το- 
μᾶς, ἐν οἷς τὰ A, B. ἔστω δὲ καὶ τὸ. μὲν ΓΖ weg 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώ- 
νοῦ τομᾶς τᾶς περιεχούσας τὸ A χωρίον, τὸ δὲ EZ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν. διαμέτρων τᾶς ἑτέρας τομᾶς. 
δειχτέον, ὅτι τὸ A χωρίον ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ΓΖ ποτὶ τὸ ΕΖ. | 

λελάφϑω δὴ κύκλος τις, ἐν ᾧ τὸ Ψ, ἀπὸ δὲ τᾶς 
διαμέτρου αὐτοῦ τετράγωνον ἔστω τὸ KA. ἔχει δὴ - 
τὸ μὲν A χωρίαν ποτὶ τὸν Ψ κύκλον τὸν αὐτὸν λό- 
γον, ὃν τὸ IA ποτὶ τὸ KA, ὁ δὲ P χύχλος ποτὶ τὸ 
Β χωρίον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ KA ποτὶ τὸ ΕΖ. 
δῆλον οὖν, ὅτι τὸ A χωρίον ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ΓΖ ποτὶ τὸ ΕΖ. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 
3 [4 [4 [κέ % [d ᾽) 
Ex τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὰ περιεχόμενα χωρία 
υπὸ ὁμοίαν ὀξυγωνίων͵ κώνων τομᾶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἔχοντε nor’ ἄλλαλα, ὃν ἔχοντι δυνάμει ποτ᾽ ἀλ- 


λάλας αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι τᾶν τομᾶν. 


1. τἂν τῶν ὀξυγωνίων κώνων] scripsi cum _margine ed. Ba- 
sil.; zuaua τῶν ofvyarıny zuvor F, uulgo; τᾶν τοῦ ὀξυγωνέου 
κώνου Torellius. 8. τομᾶν Torellius. 5. τᾶς] τα F; corr. B*, 
11. KA] KAF. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. 17. [6] mp. F. 20. 


ἐχωντι bis Εἰ: corr. BV. 
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sectionum conorum acutiangulorum comprehensa inter 
: „Be, habent, 
sint spatia sectione coni autianguli comprehensa, 
in quibus sint litterae 
‚4A, B. rectangulum au- 
tem ΓΖ diametris con- 
tineatur sectionis coni 
acutianguli, quae A 
spatium comprehendit, 
rectangulum autem EZ 
‘7 contineatur diametris 
alterius sectionis. de- 
‚ monstrandum est, esse 
4:8 -- ΓΖ4: ΕΖ. 
sumatur igitur cir- 
culus aliquis, in quo sit 
littera P, et in die- 
metro eius construatur 
A quadratum KA. erit. 
.: igitor. A: ἐψ -- ra: K A ,[prop. 5], et etiam 
Ψψ:Β-- ΚΑ: ΕΖ [prop. 5; Eucl. V, 16]. 
adparet igitur, esse 4: Βὶ -οὸῷὸ ΓΖ: EZ [Eucl, V, 22]. 


λ . 
.v 


:, ἐδ κα τ Δ; 


‚COROLLARIUM. 


Hine autem adparet, spatia sectionibus conorum 

Ν agutiangulorum. similibus“ comprehensa eandem inter 
se habere rationem, quam quadrata diametrorum sec- 
Comm, quäe sibi respondeant.!) 


s 
Kup SEE er 


2) ‘Nam similes ellipses eae sunt; quarum qui sibi respon- 
deant axes proporkionalen sint. 


. . ( . . ’ 
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| ξ΄. 
3, [4 “ ΄“« 3 ᾿' 
Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοθείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὸ 
un τοῦ κέντρου τᾶς σοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀνεστα- 
u κούσας ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ 
-ır 3 [4 . A [4 - 6 
Tr 5 ῥὀξβυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν ἐστι χῶνον εὑρεῖν 

κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀνεστακούσας εὐθείας, 

οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἁ δοϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου 
un κώνου Toud. 

δεδύσϑω τις ὀξυγωνίου κώνου τομά, καὶ ἀπὸ τοῦ 

10 κέντρου αὐτᾶς εὐθεῖα γραμμὰ ἀνεστακοῦσα ὀρϑὰ ποτὶ 


wo τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 
ae διὰ ὃδὲ τᾶς ἀνεστακούσας εὐϑείας καὶ τᾶς ἐλάσσονος 
δ: διαμέτρου ἐπίπεδόν τι ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἔστω ἐν αὐτῷ 


ἍΠῚ ἃ μὲν ἐλάσσων διάμετρος ἃ AB, τὸ δὲ κέντρον τᾶς 
cf 1ῦ 70 ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 4, & δὲ ἀπὸ τοῦ κέν- 
N τρου ἀνεστακοῦσα ὀρϑὰ ἃ ΓΖ, πέρας δὲ αὐτᾶς τὸ Γ. 
& δὲ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ διά- | 
νᾶ μέτρον τὰν AB γεγραμμένα ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
᾿ τὰν ΓΖ. δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ I’ 
“30 σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & τοῦ ὀξυγωνίου 
m κώνου τομᾶ. 
ΝΣ ἀπὸ δὴ τοῦ Γ' ἐπὶ τὰ 4, B εὐθείαι ἀχϑείσαι ἐκ- 
βεβλήσϑων, καὶ ἀπὰ ταῦ A διάχβω ἃ AZ, ὥστε τὸ 
ΚΣ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν AE, ΕΖ ποτὶ τὸ τετράγωνον 
ἀρ τὸ ἀπὸ τἄς EI τοῦτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέ. 


NO a ET τ 
4 n Torellius. 6. εὐϑεέως) zepehit F f κων σε]. om. 
ττ, B. 22. δή] Torellius; F, uulgo. εὐθείαι. 
." Eifel ἐμ ἐχβεβιήσθων} ΒΟΥΣΡΒΙ ; außen ἀχϑεισα le F, 
τῶν per comp. F; com. Tor: 25. 
ἔχει FF; corr. "More jus. 26. ἡμισείας τὰ} scripei; τᾶς om. F', 


uulgo. 
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Vu. 

- αν Data sectione eoni aculienguk et linea a contxo , ἮΝ 

»eetionis comi scutianguli erecta perpendienigri δᾷ μα - r 
‚ MUB, in quo est söctio coni scntianguli, fieri patest,. - x: 
: ab imueniatur conuls üertieem habens ‚terminum lineae ...- m. 
͵ eseciue,, m enius süperficie si data „sechig. gonı aeu-. 
κι data sit seetio ' Cdni on acutianguli et limen ἃ cenira: , Er 

- οὗθε perpendicnlarie ersche δὰ Ῥιάδυπι,, im, qua. ent. 


"sectie comi. acuti- sn: ı 0: 
 anguli. et perli- τι 
neam erectam däa- ..-. “ὦ 
metrumgue MINO-  - τι 


rem ducaiur pla- . u 
num, &in wait .- ν: 
diemalaus MIR > νοτι: 
AB, et ceiuum , "ὦ 
seetionis ost ren. 
sceutianguli A, eb , rn. 
lnea a entre -, 
m Ζ perpendicularie.. tor 
ται ΜΌΝ ΓΑ͂, et termmus aus X. sectäo autem eoni agutien; αν δα 
ρον fingatur ciraum diemötrum 48 βοβοείρέα 1 ἀμ Ῥίδπρ, nu 1: 
διὰ ΓΑ Iineam perpändichlärn ji Ba, var DE ur 


..=- 4° 


‚, linese igitur a ne ΑῚ ἰδ A, B Quoka. er 


“ut ratio AB > BZ ET” següalis sit rationi, uam, ae 
kebet quadratum dintidine‘ Ια ποτὶ inaioria, 84 4 ΓᾺ... - +» 
he autem fieri potaet, quaniem ak 


ἔχ "» 
za ' _ 
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τρου ποτὶ τὸ ἀπὸ AI τετράγωνον. δυνατὸν δέ ἐστιν, 
ἐπεὶ μείξων ἐστὴν ὁ λόγος τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, , IB περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΖΓ' τετρά- 
‚yavov. ἀπὸ δὲ τᾶς A Ζ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρθὸν 
. δ. ποτὶ τὸ ἐπίπεδον,. ἐν ᾧ ἐντι al AT, AZ. ἐν δὲ τῷ 
ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκλος γεγράφθω περὶ διάμετρον τὰν 
AZ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κῶνος ἔστω κορυφὰν 
ἔχων τὸ Γ δαμεῖον. ἐν δὴ τᾶ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου 
τούτου δειχϑηδέται ἐοῦσα ἃ ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 


.10., εἰ γὰρ ur ἐστίν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἄναγ- 


καῖον, εἶμέν τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 


ον τομᾷς, ὃ μή ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ Tot κώνου. νοείσϑω 


,. δή u “σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώ- 
νου τομᾶς τὸ Θ, ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
15 κώνρυ, καὶ ἀπὸ τοῦ 'Θ κάϑετος ἄχϑω ἁ ΘΚ ἐπὶ τὰν 
AB. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
ᾧ ἐντν αἵ ΑΓ, ΓΖ. ἀπὸ δὲ τοῦ Γ ἐπὶ τὸ Κὶ εὐθεῖα 
ἀχθεῖσα ἐχβεβλήσϑω, συμπιπτέτω δὲ αὐτὰ τῷ AZ κατὰ 
„To A, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἄχϑω ποτ᾽ ὀρθὰς τὰάΖ.4. ἁ AM 


20 ἐν τῷ. κύκλῳ τῷ περὶ τὰν AZ. τὸ δὲ M νοείσϑω 


μετέωρον ἐπὶ τᾶς περιφερείας αὐτοῦ. ἄχϑω δὲ καὶ 


ες παρὰ κὰν AB διὰ μὲν τοῦ 4 ἁ 80, διὰ δὲ τοῦ Ε 


ἁ ΠΡ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὑπὸ τᾶν EA, EZ περιεχόμε- 
..vov ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς EI‘ τετράγωνον τὸν αὐτὸν ἔχει 


, 3δ΄λόγαν, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς μείξονος διαμέτρου 


ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AI, τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν ΕΠ, EP, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AT ποτὶ TO ὑπὸ τᾶν 


1. δέ] supra scriptum manu 1 F. 4. μειξω F. 8, AB] 

. AB F; corr, ‚5. du] em F.s 8. δή) scripsi; de F, 
j uulgo. 9. οὐσὰ F, ‚ aulgo. . αξυγωνίου F. 10. 702] addidi; 
om. F, uulgö; ‚nam si abn* Er.--118; δή] scripsi; δὲ F, uulgo; 
„itaque“* Cr. 17. TAZ ed. Basil;, Torellius. 18. δέ] scripsi; 
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' AEXEZ:ET’>44x dB: AT.) 

porro a länea AZ planum erigatur perpendiculare ad 
id planum, in quo sunt lineae 4I, AZ. in hoc autem 
plano circulus describatur circum diametrum AZ, et 
in hoc cireulo conus construatur uerticem habens 
punctum I, iam demonstrabimus, in huius coni super- 
ficie esse sectionem [datam] coni acutianguli. 

nam si in superficie coni non est, necesse est esse 
punctum aliquod in sectione coni acutianguli, quod 
non sit in coni superficie. fingatur igitur punctum ali- 
quod ® sumptum in sectione coni acutianguli, quod 
in superficie. coni non sit, et a Θ puncto ducatur linea 
®K ad lineam AB perpendicularis. haec igitur ad 
planum, in quo linese AT, ΓΖ sunt, perpendicularis 
erit [Eucl. XI def. 4]. a puncto Γ autem ad K linea 


- ducta produeatur, et lineae 4Z in puncto A incidat, 


et a puncto 4 ad lineam Z_4 perpendicularis ducatur 
linea AM in circulo eircum diametrum AZ descripto. 
M autem punctum fingatur sublime in ambitu eius. 
ducatur autem praeterea linese AB pweallela per 4 
punctum linea 50, per E autem linea I/P. iam quo- 
niam EA EZ: EI” eandem rationem habet, quam 
quadratum dimidiae diametri maioris ad AI” [ex hy- 
pothesil, et ΕΓ": ET x EP= 4T?:44>< 485, 


1) Quo modo Archimedes hanc condicionem inuenerit, ne- 
scimus; ueram eam esse, ostendit Nizze p. 162—63. 
2) Est enim ET': ΕἸ. = AT: ΑΔ (Zeitschr. £. Mh, hist. 
Abth. XXIV p. 178 nr. 4) 3: ET?: EI?’ = 4T°?:44°; 
EI’ = EIIX<EP, et AS?mAA><AB. 


on F, „ale. 19. ἄχϑω)] ἀνεστακέτω) 26. ὑπὸ τᾶν] scriphi; 
F, uulgo*; ὑπό ed. Basil., Torellius. 
 rehimeden, ed. Heiberg. I. 21 
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AA, AB, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον το ὑπὸ τᾶν AE, EZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΠΕ, EP, ὃν τὸ. τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, AB. ἔστιν δέ, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ τἂν AE, EZ 

ὅ ποτὶ τὸ ὑπὸ τἂν EII, EP, οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν AA, AZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 43, AO. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμι- 
oslas τᾶς μείξονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AA, 
AB, οὕτως τὸ ἀπὸ τὰς ΘΚ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν AK, KB. τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τᾶν 
10 4A, AZ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 5A, AO, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 
®KR τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, ΚΒ. ἔχει δὲ 
καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 5A, AO ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς IA τετρά- 
γῶνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ AK, ΚΒ ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΚΓ τετράγωνον. ἔχει ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AA, 

15 AZ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΑ τετράγωνον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς OK ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΚΓ. τῷ δὲ ὑπὸ τᾶν AA, AZ περιεχομένῳ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τὰς AM τετράγωνον. ἐν ἡμικυκλίῳ γὰρ τῷ 
περὶ τὰν AZ κάϑετος ἄχϑη ἃ AM. τὸν αὐτὸν ἄρα 
20 ἔχει λόγον & ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΑΓ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΓ. 
ὥστε ἐπ’ εὐθείας ἐστὶν τὰ Γ, Θ, Μ δαμεῖα. ἁ δὲ 
ΓΜ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου. δῆλον οὖν, ὅτι 
καὶ τὸ Θ σαμεῖον ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται τοῦ κώ- 
25 νου. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. οὐκ ἄρα ἐστὶ σαμεῖον 
οὐδὲν ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνέίου κώνου τομᾶς, ὃ οὔκ 
ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ προειρημένου κώνου. ὅλα 

1. dB] 48 Ἐς corr. B, Cr. 8. τὰς μείζονος] Torellius; 

της μειξονος F, uullgo. A. EZ] ETF, corr. Torellius. 6. 
ASJAKF. 8. AB] ABF; cor. B, Cr. 10. KA) ZAF 


18. ὑπό] ὑπὸ τῶν B, ed. Basil., Torellius. 19. ἄρα] om. F; 
corr. Torellius. 25. ἐπέκειτο Torellius. 
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habet AE »« EZ: ΠΕ »« EP eandem rationem, quam 
quadratum dimidiae diametri maioris ad 42 »« AB 
[Euel. V, 22]. est autem 


AEXEZ:EIT<EP=A4A41x< AZ: AEx A0N) 
sed ut quadratum dimidiae diametri maioris ad 
Ad AB, 
ita est @K?: AK KB [Apollon. I, 21]. itaque erit 
AAxAZ:EAXx<AO=OK?:AKS<KB. 


sed etiam 
54>x4A0:TA?= AKX<KB:KT?) 
quare 
AA4x AZ:T4?=®K?: KT? [Eucl. V, 22]. 

sed 4AA>x< AZ= AM’; lines enim AM in semicir- 
culo eircum AZ descripto perpendicularis est [tum u. 
Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 16]. 
erit igitur 

AM?: AT®= ®K?: KT? [hoc est AM: AT=®K: KT). 
itaque in eadem linea posita sunt punctg I, Θ, M.) 
sed linea I'M in superficie coni est [Apollon. I, 1). 
adparet ergo, etiam punctum Θ᾽ in superficie coni esse. 
supposuimus autem, non esse. itaque nullum punctum 
est in sectione coni acutianguli, quod in superficie 


1) Nam cum ΠΕῈ 4A, erit e 821 not. 2) 
: EIT = 4 ΑΔ: ΛΗ͂, 
et cum AO+EP, ον eliam (ibid.) EZ: EP= ΑΖ: AO. tum 
multiplicando innenitur proportio, quam quaerimus. 

2) Nam T41:&A=TK:AK (Zeitschr. f. Math., hist. Abth. 
XXIV p. 178 nor. 4) et TA:AO=TK:KB. itaque multipli- 
cando Γ΄ 43: ΞΑ»«ΛΟΤΌ ΓΚ: AK><KB; tum ἐναλλαξ (Eucl. 
Υ, 16). 

8) Nam T'AM triangulum est, in quo transuersalis est X ®, 
ut &x proportione illa AM: AI’ == eK:TK sequitur (cfr. not. 3). 

21* 


10 


15 


20 


25 
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οὖν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἐν τᾷ Enıpavsia 
ἐστὶν τοῦ αὐτοῦ κώνου. 
η΄. 

Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοϑείσας καὶ γραμμᾶς μὴ 
ὀρϑᾶς ἀνεστακούσας ἀπὸ τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ὀρϑὸν ἀν- 
εστακὸς διὰ τᾶῶᾶς ἑτέρας διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν 
ἐστι κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀν- 
εστακούσας εὐϑείας, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & δο- 
ϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἔστω δὴ διάμετρος μὲν τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς & BA, κέντρον δὲ τὸ A, καὶ ἃ AI ἀπὸ τοῦ 
κέντρου ἀνεστακοῦσα, ὡς εἰρήται. & δὲ τοῦ ὀξυγωνέου 
κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ διάμετρον τὰν AB ἐν ἐπι- 
πέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι al 48, ΓΖ. 
δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ Γ σαμεῖον, 
οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομά. 

οὐ δή ἐντι ἴσαι al 4Γ, ΓΒ, ἐπεὶ ἁ ΓΖ 00% ἐστιν 
ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομά. ἔστω οὖν ἴσα & ΕΓ τᾷ IB ἁ δὲ N 
εὐθεῖα ἴσα ἔστω τῷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου, ἅ 
ἐστι συξυγὴς τᾷ AB’ καὶ διὰ τοῦ A ἄχϑω ἃ ΖΗ 
παρὰ τὰν EB. ἀπὸ δὲ τὰᾶς ΕΒ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω 
ὀρθὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ &vu al AT’, ΓΒ, καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν 


8. 8΄ Torellius. 7. ποτί] τι supra scriptum manu 1 FE. 
. ᾿ τοῦ] αὐτου F; corr. ed. Basil. 9. ἐναστακουσας Ε. 12. 


[4 


8 
δή] Torellius; de Εἰ, uulgo. 24. τὰ] & ἘΠ corr. Torellius. 
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coni, quem commemorauimus, non sit. ergo tota sectio 
coni acutianguli in eiusdem coni superficie est, 


VII. 


Data sectione coni acutianguli et linea a centro 
sectionis coni acutianguli non perpendiculari erecta in 
plano, quod per alteram diametrum erectum est ad 
id planum perpendiculare, in quo est sectio coni acuti- 
anguli, fieri potest, ut inueniatur conus uerticem ha- 
bens terminum lineae erectae, in cuius superficie sit 
sectio coni acutianguli data. 

sit igitur B_A diametrus sectionis coni acutianguli, 
centrum autem 4, et linea ΖΓ a centro erecta sit, 
ita ut diximus. sectio autem coni acutianguli fingatur 
circum diametrum AB descripta in plano, quod perpen- 
diculare est ad planum, in quo sunt lineae AB, ΓΖ. 
oportet igitur conum inueniri uerticem habentem punc- 
tum I‘, in cuius superficie sit sectio coni acutianguli data. 

linese igitur AT, ΓΒ aequales non sunt, quoniam 
linea ΓΖ ad planum, in quo est sectio coni acutianguli, 
perpendicularis non est.!) sit igitur ΕΓ - ἢ ΓΒ. et 
linea N aequalis sit dimidiae alteri diametro, quae 
cum diametro AB coniugata est. et per 4 ducatur ZH 
lineae EB parallela.. ab EB autem planum erigatur 
perpendiculare ad planum, in quo sunt lineae AI, ΓΒ, 
et in hoc plano describatur?) circum diametrum EB, si 


τ 1) Si ΓΔ perpendicularis esset, AI’ et ΓΒ recti coni latera 
essent. 
2) Sequentia uerba subditiug esse (κύκλος ἢ ἔλλειψις; u. 
not. crit. ad p. 326 lin. 1) ostendi Zeitschr. f. Math., bist. Abth. 
XXVp. 43 sq.; Philologisk Samfunds Mindeskrift (Hauniae 1879) 
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EB, εἰ μὲν ἴσον ἐστὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ tag N 
τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν ZA, AH, κύκλος, εἰ δὲ μή 
ἐστιν ἴσον, ὀξυ-᾿ 
γωνίου κώνου 
τομὰ τοιαῦτα, 
ὥστε τὸ τετράγω- 
νον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ἑτέρας διαμέτρου 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
EB τὸν αὐτὸν 
ἔχειν λόγον, ὃν 
ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς 
Ν τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ZA, AH. κῶνος 
δὲ λελάφϑω κο- 
ρυφὰν ἔχων τὸ Γ 
σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ 
. P ἐπιφανείᾳ ἐσσεί- 
ται ὁ κύκλος ἢ & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου Tour & περὶ 
διάμετρον τὰν EB" δυνατὸν δέ ἐστι τοῦτο, ἐπεὶ ἀπὸ 
τοῦ Γ ἐπὶ μέσαν τὰν EB ἀχϑεῖσα ὀρϑά ἐντι ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν ΕΒ. ἐν ταύτᾳ δὴ τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ ἐστὶ καὶ & τοῦ ὀξυγωνίου πώνου τομὰ ἃ 
περὶ διάμετρον τὰν 48. εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται 
τι δσαμεῖον ἐπὶ τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, ὃ 
οὐκ ἐσσείται ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. νοείσθω τι 
σαμεῖον λελαμμένον τὸ ©, ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τῷ ἐπιφα- 
νείᾳ τοῦ κώνου, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ κάϑετος ἄχθω ἁ ΘΚ 


‚1. EB] EB κυκλος ἡ ελλειψις F, uulgo; ultima uerba de- 
leui. 5. roud] τομαν FBC* 11. ἔχειν] egeı F; corr. Torellius, 
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N’=Z4<4H, eirculus!), sin minus; sectio coni 
acutianguli eiusmodi, ut quadratum alterius diametri 
ad EB” eandem rationem habeat, quam 
N?:Z41x 4H) 

et sumatur conus uerticem habens punctum IT, in cuius 
superficie sit circulus uel sectio coni acutianguli cir- 
cum diametrum EB descripta. hoc autem fieri'potest, 
cum [linea]’) a puncto I’ ad mediam lineam EB 
ducta perpendicularis sit ad planum in EB linea po- 
situm.*) in hac igitur superficie erit sectio coni acuti- 
anguli circum diametrum AB descripta. nam si non 
est, erit punctum aliquod in sectione coni acutianguli, 
quod in coni superficie non sit. fingatur punctum 
aliquod ® sumiptum, quod in superficie coni: non sit, 
et a ® puncto ducatur ®K ad 4B perpendicularis. 


p. 3. Nizzins minus bene pro ἔλλειψερ restitui uoluit ὀξυγω- 
vlov κώφτου TORE. 

1) Tum orietur conus, cuius basis est circulus ille, uertex 
autem I‘, in cuius superficie erit ellipsis data. 

2) H.e. ellipsis similis ellipsi circum 2 H diametrum descrip- 
tae, in qua linea N perpendicularis est in puncto 4. sit enim 
huius ellipsis diametrus altera d, prioris autem d,. erit igitur 

4d?:4ZH’= N?:Z4>x<AH (Apoll. 1, 21) =d,?: ΕΒ. 
diametri igitur propoztionales sunt; tum u. p. 317 not. 1. 

3) In Gfrascis uocabulum εὐθεῖα omissum est, quod sae- 
pissime fit; u. index s. u. εὐϑεῖα. 

4) Nam planum per EB positum perpendiculare est ad 
planum per AT‘, ΓΒ positum, et EB eorum sectio communis; 
tum u. Eucl XI def. 4 (perpendicularis autem ab Γ ad EB 
ducts hanc in duas partes aequales secabit, quia ΓΕ τα Γ' Β); 
itaque uti possumus prop. 7. 


15. κῶνος δέ] scripei; δέ om. F, uulgo. 20. τομὰ ἃ] scripsi; 
ἃ om. F, uulgo. 23. savın F; corr. Torellius, 24. τομὰ 
ἃ] & addidi; om. F, uulgo.. 25. ἐσσείται τι] εἐσσξιτε ἘΠ; corr. 
B. 27. ἐσσείται] ἐσται per comp. Εἰ, uulgo. 
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ἐπὶ τὰν AB’ a δὲ ΓΚ ἐπιξευχϑεῖσα ἐχβεβλήσϑω καὶ 
συμπιπτέτω τᾷ EB κατὰ τὸ A. διὰ δὲ τοῦ A ἄχϑω 
τις ἐν τῷ ὀρϑῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν ΕΒ ποτ᾽ ὀρϑὰς 
τᾷ EB & AM. τὸ δὲ M νοείσϑω μετέωρον ἐν τᾷ 

5 ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. ἄχϑω δὲ καὶ διὰ τοῦ A παρὰ 
τὰν AB & ΠΡ. ἔστιν δή, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς N τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ZA, AH, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τᾶς AM ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν EA, AB, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ 
τᾶν ZA, AH ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 42, AB, οὕτως τὸ 
10 ὑπὸ EA, AB ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν IA, AP. ἐσδείται 
οὖν, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς N τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ 44, 
AB περιεχύμενον, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΑ͂, AP. ἔχει δέ, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς 
N τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AA, AB, οὕτως τὸ 
15 ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, ΚΒ, 
ἐπεὶ ἐν τᾷ αὐτᾷ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ καϑέτοι ἐντὶ 
ἀγμέναι ἐπὶ διάμετρον τὰν AB. τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει 
το λόγον τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
Π., AP, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, 
20 ΚΒ. ἔχει δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ITA, AP ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς IA τετράγωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν 
AK, KB ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KI. τὸν αὐτὸν οὖν λό- 
γον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγῶνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς AT τετράγωνον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς OK ποτὶ τὸ ἀπὸ 
25 τᾶς KI. ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας ἐντὶ τὰ I, Θ, M σαμεῖα. 
& δὲ ΓΜ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. δῆλον οὖν, 
ὅτι καὶ τὸ Θ σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου. 
ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. φανερὸν οὖν ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 


2. τὸ A] το A Ἐ; corr. B*. 3. τῷ κατα] scripsi; κατα 
F, unlgo. 4. τὰ] (prius) τας F, corr. Torellius. 15. τᾶν 
τῶν per comp. Εἰ; corr. Torellius. 21. τὸ ὑπὸ τᾶν AK] ποτ 
a F; corr. ed. Basil., Cr. 22. οὖν] supra scriptum manu 1 Εἰ, 
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et linea ΓΑ ducta producatur et lineae EB in puncto 
A incidat. et per A ducatur lines AM ad lineam 
EB perpendicularis in plano perpendiculari in linea 
EB posito. M autem punctum fingatur sublime in 
superficie coni. ducatur autem etiam per A punctun 
linea ΠΡ lineae AB parallela. erit igitur 
N?’:Z4Ax4AH= AM’: EA x 48), 
et praeterea erit 
ZAxX AH: 14» 48-- EA» AB: ΠΑ» APN) 
erit igitur 
N?:4A4>x4B= AM’: ITA> AP [Eucl. V, 22]. 
est autem N?:441>x<A4AB=®K?: AK>< KB, quo- 
niam in eadem sectione coni acutianguli perpendi- 
culares ductae sunt ad diametrum AB [Apollon. 1, 21). 
ergo AM?:ITAx AP=OK?:AK><KB. estautem 
eiam TAX AP:TA?= AK ΚΒ: ΚΓ" [cfr. 
p. 323 not. 2]. erit igitur etiam 
AM?:TA?= ΘΚ": ΚΓ" [Eucl. V, 22] 

[et AM: TA=6&K: ΚΠ. itaque in eadem linea recta 
sunt puncta I, ©, M [p. 323 not. 3]. linea uero I'M 
in superficie coni est [Apollon. I, 1]. adparet igitur, 
etiam punctum ® in superficie coni esse. supposuimus 
autem, non esse. adparet igitur id, quod demonstran- 
dum erat. 

1) Nam 
AM?:EA><AB=d® :EB* (Apollon. 1,21) = N?:Z4>=<AdH 
(a. p. 327 not. 2). 

2) Nam cum ZAAWEIIA, erit ZI:AdJ= EA: ΠΑ, et 


cum AHBw ABP, erit etiam AH: ABe= AB: AP (Eucl. VI, 4). 
multiplicando igitur sequibur, quod quaeritur. 
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9. 

Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοϑείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς μὴ ὀρϑᾶς 
ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ἀπὸ τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ὀρϑὸν ἀνεστακὸς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν ἐντι κύλινδρον 
εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα En’ εὐθείας τῷ ἀνεστακούσαᾳ 
γραμμᾷ, οὗ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσδείται ἃ δοϑεῖσα τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου TOUR. 

ἔστω τᾶς δοϑείσας τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἃ 
ἑτέρα διάμετρος & BA, κέντρον δὲ τὸ A, ἃ δὲ ΓΖ, 
γραμμὰ ἔστω ἀνεστακοῦσα ἀπὸ τοῦ κέντρου, ὡς εἰρή- 
ται. & δὲ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ 
διάμετρον τὰν 48 ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 
τό, ἐν ᾧ ἐντι αἴ AB, TA. δεῖ δὲ κύλινδρον εὑρεῖν 
τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐθείας τῷ IA, οὗ ἐν τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ ἐσσείται ἃ δοϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἀπὸ δὴ τῶν A, B σαμείων ἄχϑων παρὰ τὰν ΓΖ 
at AZ, ΒΗ. ἁ δὴ ἕτέρα διάμετρος τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς ἤτοι ἴσα ἐντὶ τῷ διαστήματι τᾶν 
AZ, ΒΗ ἢ μείξων ἢ ἐλάσσων. ἔστω δὴ πρότερον 
ἴσα τᾷ ΖΗ, & δὲ ΖΗ ἔστω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΓΖ. ἀπὸ 
δὲ τᾶς ZH ἀνεστακέτω ἐπίπεδον ὀρϑὸν ποτὶ τὰν ΓΖ, 


1. ι΄ Torellius. 8. τᾶς] τ cum comp. ας addita insuper 
littera σ ΒῚ μὴ öe®&s] om. F, uulgo; corr. Torellius; omitti 
nequit propter lin. 12: ὡς εἰρήται. 10. & ἑτέρα] scripsi; 
δτερα F, uulgo. 18. &x0ov] scripsi; aydo F, uulgoe. 20. 
τᾶν] τῶν F; corr. Torellius. 
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IX. 


Data sectione coni acutianguli et linea a centro 
sectionis coni acutianguli erecta non perpendiculari in 
plano, quod ab altera diametro erectum est perpen- 
diculare ad planum, in quo est sectio coni acutianguli, 
fieri potest, ut cylindrus inueniatur, axem habens in 
producta linea erecta, cuius in superficie sit sectio 
coni acutianguli data. 

sit altera diametrus datae sectionis coni acutianguli 
B A, centrum autem 1, linea autem I’ ἃ centro erecta 
sit, ita ut diximus. et sectio coni acutianguli fingatur 
circum diametrum AB descripta in plano, ad id planum 
perpendiculari, in quo sunt lineae 48, ΓΖ. oportet igi- 
tur inueniri cylindrum axem habentem in producta linea 
ΓΖ, in cuius superficie sit data sectio coni acutianguli. 

itaque a punctis 4, B ducantur lineae AZ, BH 
lineae I’ parallelae. altera igitur diametrus sectionis 
coni acutianguli aut aequalis est distantiae linearum 


Ζ 2 
ΜΝ 


, 


AZ, ΒΗ aut maior aut minor. prius igitur aequalis 
sit lineae ZH, et ZH perpendicularis sit ad lineam I'4. 
et a linea ZH erigatur planum ad lineam I’4 perpen- 


“σι 
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καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον 
τὰν ΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω 
ἄξονα ἔχων τὰν IA. ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίν- 
δρου τούτου ἐστὶν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. εἶ 
γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νέου κώνου τομᾶς, ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κυλένδρου. νοείδσϑω δή τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ 
τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ Θ, ὃ οὔκ ἐστιν 
ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ xvAlvögov, καὶ ἀπὸ τοῦ Θὰ ΘΚ 
κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν AB. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ 
ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ 48, TA. ἀπὸ δὲ τοῦ 
K ἄχϑω παρὰ τὰν ΓΩ͂ ἁ ΚΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἀνεστα- 
κέτω & AM ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΖΗ ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ 
τὰν ΖΗ. τὸ δὲ M νοεέσϑω μετέωρον ἐν τᾷ περι- 
φερείᾳ τοῦ ἡμικυκλίου τοῦ περὶ διάμετρον τὰν ZH. 
τὸν αὐτὸν δὴ ἔχει λόγον τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 
®K καϑέτου ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AK, KB περιεχύμενον, 
καὶ τὸ ἀπὸ ΖΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AA, AB περιεχό- 
μενον, ἐπεὶ ἴσα ἐστὶν ἃ ΖΗ τᾷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ. ἔχει 
δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ZA, AH περιεχόμενον ποτὶ τὸ 
ὑπὸ AK, ΚΒ περιεχόμενον. ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ZI τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ AA. ἴσον οὖν ἐντι τὸ ὑπὸ 
τῶν ZA, AH περιεχόμενον τῷ ἀπὸ τᾶς OK τετρα- 
γώνῳ. ἔστιν δὲ ἴσον καὶ τῷ ἀπὸ AM. ἴσαι ἄρα ἐντὶ 
αἱ ΘΚ, MA καϑέτοι" παραλλήλοι οὖν ἐντὶ αἱ AK, 
ΜΘ' ὥστε καὶ αἱ AT, M® παραλλήλοι ἐσσούνται. 
καὶ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἄρα ἐστὶ τοῦ κυλίνδρου ἃ ΘΜ, 


10. Ναὶ scripsi; δὲ Fr uulgo. 18. τὰ] τας F; corr. B. 
17. τὰν) τῶν Ἢ comp. F; corr. Torellius. 18. 44, 4B] 
scripei; AAB FF, uulgo. 21. 6%] λόγον, ὅν ed. Basil,, Torel- 


lius; „eam, quam‘ Cr. 22. WW Ad τῆς ελλειψεως F, uulgo 
(τᾶς Torellius); corr. Nizze; οὗν. p. 325 not. 2. 23. τὰν] τας 
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diculare, et in hoc plano circulus sit circum diametrum 
ZH descriptus, et in hoc circulo eylindrus construatur 
axem habens ΓΖ. in huius igitur cylindri superficie 
est sectio coni acutianguli [data], nam si non est, 
erit punctum aliquod in sectione coni acutianguli, quod 
in superficie cylindri non sit. fingatur igitur punctum ” 
aliquod ® sumptum: in sectione coni acutianguli, quod 
non sit in superficie cylindri, et a puncto @ ducatur 
ΘΚ ad lineam AB perpendicularis. haec igitur perpen- 
dieularis erit ad planum, in quo sunt linese 48, ΓΖ 
[Euel. XI def. 4]. et a Καὶ puncto ducatur KA lineae 
TA paxallela, et in puncto A erigatur AM ad lineam 
ZH perpendicularis in circulo circum ZH descripto. 
M autem punctum fingatur sublime in ambitu semi- 
circuli circum diametrum ZH geseripti. itaque erit 
®K?:AK=<KB=ZI”:4A4>< AB, quoniam ZH 
aequalis est alteri diametro.!) sed etiam est 
ZAXx AH: AKX< KB = ZI”: 44°) 

quare ZAXAH=®K?;?) sed etiam 
ZAx AH = AM?%) 
quare lineae perpendiculares ΘΚ, M.A aequales sunt. 
itaque AK + ΜΘ [Eucl. 1, 33]. quare etiam 4I’+ ΜΘ 
ΠΟ]. XI, 9]. itaque ®M in superficie cylindri est, 

1) Itaque ZI" dimidiae alteri diametro ellipsis aequalis est; 
et Ad=4B; tum u. Apollon. 1, 21. 

2) Nam ZA: AK=ZT:4AA, quia JT+AZ, et 

AH:KB=TA:4K (qua AK$AT)=ZT: 44 

(auis AK# AT); u. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 178 


3) Qua 42 -ὦαι 428, et igitur AI »« AB= AN. 
4) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 16. 


per comp. F; corr. Torellius. τῷ] το F. 26. ἐσσούνται] 
Ἤεωντι Ἐς corr. Torellius; fort. ἐντι. 
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ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ M ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐόντος ἄκται παρὰ 
τὸν ἄξονα. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ Θ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ 
ἐστὶν αὐτοῦ. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. φανερὸν οὖν 
ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 

δῆλον δή, ὅτι καὶ ὁ κύλινδρος ὁ περιλαμβάνων 
ὀρϑὸς ἐσσείται, εἴ κα ἦ & ἑτέρα διάμετρος ἴσα τῷ 
διαστήματι τᾶν ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ἀγμέναν παρὰ τὰν ἀνεστακοῦσαν εὐϑεῖαν.. 

ἔστω πάλιν ἁ ἑἕτέρα διάμετρος μείζων τᾶς ZH, 
καὶ ἴσα ἔστω ἃ ΠΖ τᾷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ. ἀπὸ δὲ τᾶς 
ΠΖ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, 
ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, TA, καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ 
κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον τὰν I Z, ἀπὸ δὲ τοῦ 
κύκλου τούτον κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν AP. 
ἐν δὴ τῷ ἐπιφανείᾳ «τοῦ κυλίνδρου τούτου διὰ τῶν 
αὐτῶν δειχϑησέται ἐοῦσα & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἀλλ ἔστω ἐλάσσων ἁ ἑτέρα διάμετρος τᾶς ZH. 
ᾧ δὴ μεῖξον δυνάται & 2Γ' τᾶς ἡμισείας τᾶς ἑτέρας 
διαμέτρου ἔστω τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΙ τετράγωνον. καὶ ἀπὸ 


80 τοῦ 1, ἀνεστακέτω γραμμὰ ἴσα τᾷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας 


δ. δῆλον] δηῖ F. περιλαμβάνων) scripei; περιλαμβανῶν 
ταν ελλειψιν F, uulgo; περι. τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομάν 
Nizze; u. p. 886 not. 2. 6.7 ἃ] scripsi; ἡ F, uulgo. 7. 
τῶν] ecripsi; ταν F, uulgo. 9. ε΄ F; corr. ed. Basil., Cr.; 
cfr. Quaest. Arch. p. 12324. ἃ] addidi; om. F, uulgo. 12. 
αἴ AB, TA] & BTAF,; corr. Torellius. in figura litteras par- 
tim permatanit, partim om. F. 16. ovo« F, uulgo. 17. ı« 
F; corr. ed. Basil., Cr. 18. μειζων F; corr. Torellius. 
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quoniam a puncto M, quod in superficie est, axi par- 
allela ducta est. adparet igitur, etiam punctum Θ 
in superficie eius esse. supposuimus autem, non esse. 
constat igitur id, quod demonstrandum erat. 

Iam hoc quoque adparet, cylindrum comprehenden- 
tem [ellipsim] rectum esse, si altera diametrus [ellipsis] 
aequalis sit distantiae linearum a terminis alterius 
diametri lineae erectae parallelarum ductarum.!) 

rursus altera diametrus maior sit linea ZH, et 
IIZ aequalis sit alteri diametro. et ab ΠΖ planum 
erigatur ad id planum perpendiculare, in quo sunt 
lineae AB, ΓΩ͂, et in hoc plano sit circulus circum 
diametrum IIZ descriptus, et in hoc circulo cylindrus 


A 
construatur axem habens /P. in huius igitur eylindri 
superficie eodem modo demonstrabitur esse sectio coni 
acutianguli.?) 

sed minor sit altera diametrus linea ZH. spatium 
igitur, quo maius est quadratum lineae ZI’ quadrato 
dimidiae alterius diametri, sit I'#°. et ab 5 puncto 
erigatur linea 5 N dimidiae alteri diametro ‚aequalis 


1) Nam /4ZH et ZHB recti sunt. 
2) Et utriusque cylindri superficies eadem est. 


ot 


10 


15 
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τ 


διαμέτρου ὀρθὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι al AB, 


4 


ΓΖ, ἁ EN, τὸ δὲ N νοείσϑω μετέωρον. & οὖν ΓΝ 


ἴσα ἐντὶ τᾷ ΓΖ. ἐν δὴ τῷ ἐπιπέδῳ, ἐν ᾧ ἐντι αἵ 


ΖΗ, ΓΝ, κύκλος γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν ΖΗ" 
ἥξει ὃὲ οὗτος διὰ τοῦ N" καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου κύ- 
λινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν IA. ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κυλίνδρου τούτου ἐστὶν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομά. εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται τι σαμεῖον ἐπ᾽ αὐτᾶς, 
ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. λελάφϑω 
δή τι σαμεῖον ἐπ᾿ αὐτᾶς τὸ ©, καὶ ἃ ΘΚ κάϑετος 
ἄχϑω ἐπὶ τὰν AB, καὶ ἀπὸ τοῦ K παρὰ τὰν ΓΖ ἔστω 
& ΚΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἄχϑω nor’ ὀρϑὰς τᾷ ΖΗ ἐν τῷ 
ἡμικυκλίῳ τῷ περὶ διάμετρον τὰν ΖΗ ἁ AM. νοείσϑω 
δὲ τὸ M ἐπὶ τᾶς περιφερείας τᾶς τοῦ ἡμικυκλίου τοῦ περὶ 
τὰν ΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ Μ κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν ΚΑ 
ἐκβληϑεῖσαν & MO. ἐσσείται δὲ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ 


8. ἐντὶ τῷ ἐντὰα F; corr. BB 4. τὰν] za F; corr. Torel- 
lus. ὅ. κύλινδρος] του κυλινδρου Εἰ; corr. B*, Cr. 6. τάν] 
scripsi; τῶν per comp. FAD; τόν BC, ed. Basil., Torellius. 
figuram minus bene delineauit F. 12. τὰ] τας F; corr. To- 
rellius, 13. τὰν ZH] ταν ΖΜῊ Ἐς cor. B, Cr. 14. περι- 
φερείας τᾶς] addidi; om. F, uulgo; „in arcu semicirculi‘ Cr. 
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et perpendicularis ad planum, in quo sunt lineae AB, 
ΓΖ, et N punctum fingatur sublime. itaque erit 
ΓΝ. ΓΖ. in eo igitur plano, in quo sunt lineae 


A 


ZH, ΓΝ, circulus describatur circum diametrum ΖΗ. 
is igitur per N ueniet [(qaZl’=TN=[TH]; et 
in hoc circulo construatur cylindrus axem habens I’A. 
in huius igitur eylindri superficie est sectio coni acuti- 
anguli. nam si non est, erit in ea punctum aliguod, 
quod in superficie cylindri non sit. sumatur igitur 
aliquod punctum [eius modi] in ea, ®, et linea ΘΚ 
ducatur perpendicularis ad lineam 4 B, et ab K ducatur 
ΚΑ lineae I’ parallela, et ab A ducatur AM ad 
lineam ZH perpendicularis in semieirculo circum dia- 
metrum ZH. M autem fingatur in ambitu semicirculi 
circum ZH descripti positum; et ab M ad productam 
lineam K A perpendicularis ducatur MO. ea igitur 


1) Nm TN’=T%°+ N#° (Euol I, 47), et ex hypothesi 
est TZ’=T35’+N#?°, qua N# dimidiae diametro aequa- 
is est. 
Archimedes, ed. Heiberg. L | 22 


10 


1ὅ 


20 
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ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι al AB, FA, ἐπεὶ ποτ ὀρθάς ἔντι 
& ΚΑ τᾷ ΖΗ. ἔστιν δή, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς MO 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς MA, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΞΝ ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς NT, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς MA ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν AK, KB, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΝ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
412, ἐπεὶ τὸ μὲν ἀπὸ τᾶς MA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
AZ, AH περιεχομένῳ, τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΓΝ τῷ ἀπὸ 
τᾶς ΓΖ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς MO τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν AK, ΚΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς EN 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AA. ἔντι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετρά- 
yavov ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, ΚΒ, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς EN 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AA, ἐπεὶ ἴσα ἐστὶν ἃ EN τᾷ ἡμισέᾳ 
τᾶς. ἑτέρας διαμέτρου. δῆλον οὖν, ὅτι ἴσαι ἐντὶ al 
MO, ΘΚ καϑέτοι. ὥστε παραλλήλοι αἱ KO, ΘΜ. 
ἐπεὶ δὲ & ΜΘ παρὰ von ἄξονά Evrı τοῦ κυλένδρου; 
καὶ τὸ M σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, ἀναγκαῖον, 
καὶ τὰν ΜΘ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν τοῦ κυλίνδρου. 
φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὸ © ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ 
αὐτοῦ. οὐκ ἦν δέ. δῆλον οὖν, ὅτι ἀναγκαῖόν ἐστι 
τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν 
τοῦ κυλίνδρου. 


1. ποτ ποτι F. 7. τό] τω F; corr. Torelliu. 9, τὸ 
ὑπο} ὑπο F; corr. Torellius. 13. ἴσαι] ισα F; corr. Torel- 
lus. 14. παραλλήλοι] scripsi; σαι F, uulgo. KO) ΚΘ 
F; corr. Torelliu. 15. &veı] ev τὴ F; corr. B. 
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. perpendicularis erit ad planum, in quo sunt AB, ΓΖ, 


quia KA 1 ZH.) erit igitur 
MO!: M4? = ΕΝ": NT®®) 

et MA?:AK><KB=TN?: 44°, quoniam 

ΜΑ͂" --- 42 »« ΛΗ et IN’=TZ??) 
erit igitar [Eucl. V, 22] 

MO?:AK<KB=W#EN?:A4°; 

est autem eiam K@?:4AK< KB=EN?:A4°, 
quoniam ΠΝ aequalis est dimidiae alteri  diametro 
[Apollon. I, 21]. itaque adparet esse MO —= ΘΚ, 
quare etiam KO + ΘΜ [Eucl. I, 33].*) quoniam autem 
linea M® axi cylindri parallela est°), et punctum M 
in superficie eius positum, necesse est, etiam lineam 
ΜΘ in superficie cylindri esse. adparet igitur, etiam 
punctum ® in superficie eius esse. sed [ex hypothesi] 
non erat. adparet igitur necesse esse, sectionem coni 
acutianguli in superficie cylindri esse. 


1) Quia KA ΓΔ οὐ TA LZH. quoniam igitur KA_LZH 

et AM_LZH, erit ZH__®MOK (Eucl. XI, 4); itaque 
ABHZ_L®MOXK (Euel. XI, 18); 
iam quoniam MO .1 ΚΑ, erit (Eucl. XI def. 4) MO _L ABHZ. 

2) Nam &N + MO (Eucl. XI, 6) et NT MA; itaque 
LN=M (EulX1l10)et_ 2=0= 905. itaque NTEMAO, 
et erit (Eucl. VI, 4 MO:MA=#&N:NT. 

8) Nam. AZx<AH:AK><KB=T2?: 44°? (p. 333 not. 2) 
et MA!= AZ><AH (Zeitschr. f. Matb., hist. Abth. XXIV p. 
181 nr. 16) et ΓΝ -- ΓΖ (Ὁ. 337 not. 1). 

4) Nam MO + ®K, quia utraque ad ABHZ perpendicu- 
laris est (tum u. Eucl. XI, 6); nam’de MO u. not. 1; de ΘΚ 
sequitur inde, quod ellipsis ad AB HZ perpendicularis est et 
®K_L AB (Eucl. XI def. 4). lin. 14 pro ἔσαι requiritur, quod 
restitui, παραλλήλοι; cfr. p. 382, 25. permutata sunt com- 
pendias horum uerborum. 

5) Nam XO+ AT; tum u. Eucl. XI, 9. 

M 22* 
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, 


L. 


Ὅτι μὲν πᾶς κῶνος ποτὶ κῶνον τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ 
τῶν ὑψέων, ἀποδεικνύται ὑπὸ τῶν πρότερον. ἁ αὐτὰ 
δὲ ἀπόδειξίς ἐντι καί, διότι πᾶν ἀπότμαμα κώνου ποτὶ 
ἀπότμαμα κώνου τὸν συγκείμενον λόγον ἔχει ἔκ τε 
τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν ὑψέων. 

καὶ ὅτι πᾶς τόμος κυλίνδρου τριπλασίων ἐστὶ τοῦ 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τόμῳ καὶ ὕψος ἴσον, & αὐτὰ ἀπόδειξις, ἅπερ καὶ 
ὅτι ὁ κύλινδρος τριπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ κυλίνδρῳ καὶ ὕψος ἴσον. 


ια΄. 

Εἴ κα τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, & τομὰ ἐσδείται 
ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ & αὐτὰ τᾷ περιλαμβανούσᾳ 
τὸ σχῆμα. διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἐσσείται ἃ κοινὰ τομὰ 
τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ διὰ 
τοῦ ἄξονος ἀχϑέντος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, 
ἃ tous κύκλος ἐσσείται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. 

εἴ κα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα ἢ διὰ τᾶς κορυφᾶς 
τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, ἃ τομὰ ἐσσεί- 


1. ıß’ F; ια΄ Torellius. 8. τοῦ] (alt.) των per comp. F; 
corr. BD. b. διότι) ὅτι Nizze. 13. ıy’ F; ιβ΄ Torellius. 
15. αξωνος F. παρα] per comp. F. 16. κώνου] κωνοειδεος F; 
corr. Torellius. ἃ] addidi; om. Εἰ, uulgo. 20. zun®n F; 


corr. Torellius. 24. ἢ δια] ἤ om. F; corr. Torellius. 
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X. 


Quemuis conum ad [alium] conum rationem ex 
ratione basium etratione altitudinum compositam habere, 
a prioribus demonstratum est.!) eodem autem modo 
demonstratur, etiam quoduis segmentum coni ad [aliud] 
segmentum coni rationem ex ratione basium et ratione 
altitudinum compositam habere. 

et quoduis frustum cylindri triplo maius esse 
segmento coni basim habenti eandem, quam frustum, 
et altitudinem aequalem, eodem modo demonstrabitur, 
quo demonstratur, cylindrum triplo maiorem esse cono 
basim eandem habenti, quam cylindrus, et altitudinem 
aequalem.?) 


ΧΙ. 


a) Si conoides rectangulum plano secatur per axem 
posito uel axi parallelo, sectio erit sectio coni rectan- 


.guli eadem, quae figuram comprehendit; diametrus 


autem eius sectio communis erit plani figuram se- 
cantis et plani per axem ducti ad planum secans per- 
pendicularis. 

sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
erit circulus centrum in axe positum habens. 

b) Si conoides obtusiangulum secatur plano uel per 
axem posito uel axi parallelo uel per uerticem coni 
conoides comprehendentis posito, sectio erit coni obtu- 


1) Sequitur ex Euel. XI, 11 et 14 coniunctis; cfr. de sph. 
et cyl. I lemm. 1 p. 


2) Hoc demon kranerat Eudozus; u. de sph. et cyl. Ip. 4; 
efr. Eucl. XII, 10. 
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3 , ’, ’ \ -.» 
ται ἀμβλυγωνίου κώνου τομα, εἰ μέν κα διὰ τοῦ ἄξονος, 
6 9. " In [4 \ 4 
& αὕτα τὰ περιλαμβανουδᾳ τὸ δὄχῆμα, εἰ δέ κα παρὰ 
τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾷ, εἰ δέ κα διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ 
κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, οὐχ ὁμοία" διά- 


ὅ μετρος δὲ τᾶς τομᾶς ἐσσείται ἃ κοινὰ τομὰ τῶν ἐπι- 
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πέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ 

-  » 9 nd 4 [4 , 
τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 

εἴ κα τμαϑῇ ὀρϑῷ τῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, 
ἃ τομὰ κύκλος ἐσσείται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. | 

εἴ χα τῶν σδφαιροειδέων δχημάτων ὁποτερονοῦν 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, ἃ 
τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου τομά, εἰ μέν κα διὰ 
τοῦ ἄξονος, αὐτὰ ἁ περιλαμβάνουσα τὸ σχῆμά, εἰ δέ 
κα παρὰ τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾷ. διάμετρος δὲ τᾶς 

- e x x u n 
τομᾶς ἐσσείται ἃ κοινὰ τομὰ τῶν ἐπιπέδων τοῦ TEu- 
νοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξο- 
να, ἃ τομὰ κύκλος ἐσσείται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. 

εἴ κα τῶν εἰρημένων δχημάτων ὁποιονοῦν ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, αἱ ἀπὸ τῶν σαμείων 
τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος μὴ ἐπὶ τᾶς τομᾶς 
ἐόντων καϑέτοι ἀγομέναι ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐντὸς 
πεσούνται τᾶς τοῦ σχήματος τομᾶς. 

τούτων δὲ πάντων φανεραί ἐντι al ἀποδειξίες. 

1. καὶ addidi; om. F, uulgo. 2. ἃ] addidi; om. F, uulgo. 
παραλαμβανουσαὰ (παρὰ per comp.) Εἰ; corr. Torellius. κα] 
scripsi; καὶ F, uulge. 8. κα] scripsi; καὶ F, uulgo. 4. κο- 


ψνοειδὲς F. 8. τμηϑὴ F; corr. Torellius. 12. ἐπεπεδὼω F. 
τμηϑὴ Εἰ corr. Torellius. 13. κα] scripsi; καὶ F, uulgo. 18. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 343 


sianguli sectio, si per axem, eadem, quae figuram 
comprehendit, sin axi parallelo, ei similis, sin autem 
per uerticem coni conoides comprehendentis, non similis. 
diametrus autem sectionis erit communis seetio plani 
figuram secantis et plani per axem ducti ad planum 
secans perpendicularis. 

si plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
erit circulus centrum in axe positum habens. 

c) Si utralibet figurarum sphaeroideön plano secatur 
per axem posito uel axi parallelo, sectio erit coni 
acutianguli sectio, si per axem, ipsa sectio figuram 
comprehendens, si plano axi parallelo, ei similis. dia- 
metrus autem sectionis erit sectio communis plani 
figuram secantis et plani per axem ducti ad planum 
secans perpendicularis, | 

sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
eirculus erit centrum in axe positum habens. 

d) Si quaelibet figurarum, quas commemorauimus, 
plano per axem posito secatur, linese a punctis in 
superficie figurae positis, sed .quae in sectione non 
sint, ad planum secans perpendiculares ductae intra 
sectionem figurae cadent. 

harum autem omnium rerum demonstrationes mani- 
festae sunt.!) 


— 


1) Nonnullas harum propositionum demonstranerunt Com- 
mandinus annotat. fol. 37, Riualtus p. 271, Torellius p. 314 sq., 
Nizzius p. 168 Βα. 


καὶ scripsi; καὶ F, unlgo. 16. zond] om. F; corr. Torellius. 


19. καὶ) geripsi; καὶ F, uulgo. τμηϑὴ Εἰ; corr. Torellius. 23. 
zundn F; corr. Torellins. 25. εωντων ἘΠ corr. Torellius. 


27. φανεραί) seripsi; φανερὸν F, uulgo. 
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ιβ΄. 

Εἴ κα τὸ ὀρθογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
μήτε διὰ τοῦ ἄξονος μήτε παρὰ τὸν ἄξονα μήτε ποτ᾽ 
ὀρθὰς τῷ ἄξονι, ἁ τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου 

5 τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & μείζων ἐσσείται ἃ ἐναπο- 
λαφϑεῖσα ἐν τῷ κωνοειδεῖ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν 
ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἁ δὲ 
ἐλάσσων διάμετρος ἴσα ἐσσείται τῷ διαστήματι τᾶν 

10 ἀχϑεισᾶν παρὰ τὸν ἄξονα ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς μεί- 
ξονος διαμέτρου. | 
. τευμάσϑω γὰρ τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ, 
ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ 
τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἔστω τοῦ 

16 μὲν κωνοειδέος τομὰ ἃ ABIT, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ 
τέμνοντος τὸ σχῆμα & TA εὐθεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ 
κωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς & BA. δεικτέον, 
ὅτε & τομὰ τοῦ κωνοειδέος & ἀπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ 
κατὰ τὰν AT ὀξυγωνίου ἐστὶ κώνου τομά, καὶ διά- 

80 usroog αὐτᾶς & μείζων ἐστὶν ἃ AT’, ἁ δὲ ἐλάσσων 
διάμετρος ἴσα ἐντὶ τᾷ AA τᾶς μὲν TA παρὰ τὰν 
Β 4 ἐούδας, τᾶς δὲ AA καϑέτου ἐπὶ τὰν IA. 

νοείσϑω τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον τὸ 
Κ, καὶ ἀπὸ τοῦ Κὶ κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν ΓΑ͂ ἁ ΚΘ. 

25 ἐσσείται οὖν ἃ ΚΘ κάθετος ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
ὦ ἐστιν ἁ 4ΓΒ ὀρϑογωνίου κώνου τομά, διότι καὶ 

1. εδ' F; ιγ΄ Torellius. 2. zundn F; corr. Torellius. 6. 
τὰς] F; ἀπὸ 'τᾶς uulgo. 4 9. διάμετρος) & διαμετρος F; corr. 
ed. Basil. 12. zsezunedo F, qui omnino in sequentibus 
usque ad finem huius libri semper τμῆμα, τμηϑη, zundsstog, 


τετμησϑὼ cet. praebet; quod plerumque corr. Torellius. ita- 
que hinc iam hanc discrepantiam notare supersedeo. 13. ἄλλῳ} 
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ΧΗ. 


Si conoides rectangulum plano neque per axem 
posito neque axi parallelo neque ad axem perpendi- 
culari secatur, sectio erit sectio coni acutianguli, maior 
autem diametrus eius erit pars intra conoides com- 
prehensa eins [lineae], quae [Communis] sectio est 
plani figuram secantis et plani per axem ducti ad 
secans planum perpendicularis; minor autem diametrus 
aequalis erit distantiae linearum, quae a terminis dia- 
metri maioris axi parallelae ducuntur. 

secetur enim conoides rectangulum plano ita, ut dic- 
tum est, posito. eodem autem alio plano ad planum secans 
perpendiculari per axem secto sectio conoidis sit ABIT, 
plani autem figuram secantis linea ΓΑΙ. axis autem 
conoidis et diametrus sectionis [prop. 11, a] sit BA. 
demonstrandum, sectionem conoidis plano in AI’ linea 
posito effectam!) sectionem esse coni acutianguli, et 
lneam AT maiorem esse eius diametrum, minorem 
autem aequalem esse lineae 4A, ducta linea I’A 
lineae B_4 parallela, linea autem 4A ad lineam ΓΩ͂ 
perpendiculari. 

fingatur punctum aliquod in sectione sumptum K, 
et a K puncto ducatur ΚΘ ad I’A- perpendicularis. 
erit igitur linea K® ad id planum perpendicularis, in 
quo est sectio coni rectanguli ΑΓΒ, quia planum 

1) & ἀπὸ τοῦ lin. 18 corruptum uidetur; fortasse ἁ ὑπό τοῦ 
scribendum est. 

ορϑω αλλω F; corr. Torellius. — 15. ΒΓ' F; corr. ed. Basil.* 
16. ΓΖ F; corr. BC. 18. τοῦ κατά) scripsi; τοῦ om. F, uulgo. 


19. . τάν! παν & F; corr. Torellius. 21. τὰ] ἁ F; corr. "B mg. 
nzdo Ἐπ corr. "Torellius. 
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τὸ τέμνον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον. 
διὰ δὲ τοῦ © ἄχϑω ἁ [ΕΖ ὀρϑὰς ποιοῦσα γωνίας 
ποτὶ τὰν BA, καὶ διὰ τῶν ΕΖ, ΚΘ εὐϑειᾶν ἐπίπεδον 
ἐκβεβλήσθω" ἐσσείται δὲ τοῦτο ὀρϑὸν ποτὶ τὰν BA. 
δ τετμησέται δὴ τὸ κωνοειδὲς σχῆμα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα. ὥστε & τομὰ κύκλος ἐσσείται, κέντρον δὲ 
αὐτοῦ τὸ A. ἁ ἄρα ΚΘ ἴσον δυνασείται τῷ ὑπὸ 
ΖΘ, ΘΕ [ἡμικύκλιον γάρ ἐστι τὸ ἐπὶ τῆς ΕΖ, καὶ 
& ΚΘ κάϑετος οὖσα μέση γίνεται ἀνάλογον τῷ ὑπὸ 
τὰν ΕΘ, ΘΖ περιεχο- 
μένῳ]. ἄχϑω δὲ ἐπιψαύ- 
ουδσα τᾶς τοῦ κώνου το- 
μᾶς & μὲν ΜΝ παρὰ 
τὰν AI’ ἐπιψαυέτω δὲ 
κατὰ τὸ N‘ ἁ δὲ BT 
Γπαρὰ τὰν ΕΖ. τὸ δὴ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
46, ΘΓ ποτὶ τὸ περιεχό- 
μενον ὑπὸ τῶν ΕΘ, ΘΖ 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 
NT ποτὶ τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ. δεδείκται γὰρ τοῦτο. τᾷ δὲ ΝΤ ἴσα 
ἐντὶ & TM, διότι καὶ ἃ ΒΡ τᾷ ΒΜ. ἔχει οὖν καὶ τὸ 
25 περιεχόμενον ὑπὸ τῶν AQ, ΘΓ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς TM ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΤΒ. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ καϑέτου τετράγω- 
νον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 46, ΘΓ “περιεχόμενον τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον ποτὶ τὸ 


8. ευϑειας F, C manu 1", 4. δή Nizzius; δὲ F, uulgo. 
8. cas Torellius. 9. μέσα idem. Post ἀνάλογον supplet Com- 
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secans etipsum ad idem planum perpendiculare [Eucl. XI 
def. 4]. et per ® ducatur linea EZ rectos angulos ad 
BA efficiens, et per lineas EZ, ΚΘ planum ducatur. 
hoc autenı ad Β 4) perpendiculare erit.!) itaque conoides 
. plano ad axem perpendiculari sectum erit. sectio igitur 
eirculus erit, et centrum eius punctum 4 [prop. 11, a]. 
erit igitur ΚΘὲ = ΖΘ »« ΘΕ. ducantur autem sec- 
tionem coni contingentes linea MN lineae AI’ parallela, 
“ quae contingat in puncto N, et linea BT lineae EZ 
parallela. erit igitur 


A®X<OT:EOx<®Z = NT’: BT”. 
hoc enim demonstratum est [prop. 3]. sd NT=TM, 
quia BP= BM.?) erit igitur 
A®x OT: ΚΘ' = TM?:TB°. 
quare etianı Ä 
®K?:A9>x<9T = BT?: TM? [Eucl. V,7 πόρισμα]. 


1) Nam cum K®_LABT, planum per X®, EZ positum 
ad ABT' perpendiculare erit (Eucl. XI, 18); tum u. Eucl. XI 
def. 4. 
2) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 16. uerba 
sequentia lin. 8-11 Nizzius recte ob formam prauam (μέση 
ἀνάλογον τῷ ὑπὸ τᾶν ἘΘ, ΘΖ) damnauit. augent suspicionem 
formae uulgares τῆς, οὖσα, μέση. 

3) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 53 nr. 16. tum 
u. Eucl. VI, 2; nam PN lineae BT' parallela ducta est. 


mandinus: καὶ δύναται ἴσον. γίνεται) γὰρ ἔστι F per com- 
pendia; corr. Β. 21. τὰς] ταν F; corr. Torellius. 24. BM]. 
TMF,; corr. man. 2. | 


5 


10 


15 
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25 
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ἀπὸ τᾶς TM. ἐπεὶ οὖν ὁμοῖά ἐντι τὰ IT AA, TMB 
τρίγωνα, τὸ ἀπὸ τᾶς OK καϑέτου τετράγωνον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν A®, ΘΓ περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
tag AT’ τετράγωνον. ὁμοίως δειχϑησόνται καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ἄλλαν καϑέτων τετράγωνα τῶν ἀγομέναν 
ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν τὰς AT τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 4Γ. 
δῆλον οὖν, ὅτε ἃ τομά ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
διαμέτροι δὲ αὐτᾶς ἐντε ἃ μὲν μείζων ἁ AT, ἁ δὲ 
ἐλάσσων ἴσα τᾷ AA. 


ιγ΄. 

Ei κα τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
συμπίπτοντι πάσαις ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς τοῦ πε- 
ριέχοντος τὸ κωνοειδὲς μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἃ 
τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου τομά. διάμετρος δὲ 
αὐτᾶς ἃ μείζων ἐσσεέταε ἃ ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ κω- 
νοειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ 
τε τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ 
ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπέπεδον. 

τεμνέσϑω γὰρ τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ, 
ὡς εἰρήται, καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ τμαϑέντος αὐτοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν κω- 
νοειδέος τομὰ ἔστω & ABI ἀμβλυγωνίου κώνου τομά, 
τοῦ δὲ τέμνοντος τὸ σχῆμα ἐπιπέδου ἃ AI εὐϑεῖα, 
ἄξων δὲ τοῦ κωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομῶᾶς & 


1. ΤΑΙ _F; corr. ed. Basil.* 2. τὸ ano τᾶς ®K usque 
ad τὸ ἀπὸ τᾶς "AT lin. 5 om. F; corr. Commandinus. 8. τε- 
τράγωνον] addidi; om. F, uulgo. ὁμοέως] syllab. ὡς per comp. 
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iam quoniam I’ AAm TMB'), erit 
[BT:TM == 44: AT (Eucl. VI, 4); 

itaque erit] 8K?:A8 » ΘΓ τὰ 44°: AT? eodem 
modo demonstrabimus, etiam quadrata ceterarum line- 
arum a sectione ad AI’ lineam perpendicularium duc- - 
tarum ad reetangula partibus linese AI’ comprehensa 
eandem habere rationem, qum 44: 41”. adparet 
igitur, sectionem esse coni acutianguli sectionem, dis- 
metros autem eius maiorem 4I' linsam, minorem 
uero lineae 44 szequalem [Apollon. I, 21). 


XI. 


Si conoides obtusiangulum plano secatur, quod 
omnibus lateribus coni conoides comprehendentis in- 
cidit ad axem non perpendiculare, sectio erit coni 
scutianguli sectio, maior autem diametrus eius erit 
pars intra conoides comprehensa eius lineae, quae 
[communis] seetio est plani figuram secantis et plani 
per axem ad secans planum perpendicularis. 

secetur enim conoides obtusiangulum plano ita, ut 
dietum est. et eodem alio plano per axem ad secans 
planum perpendiculari secto sectio conoidis sit ABI’ 
coni obtusianguli seetio [prop. 11, Ὁ], plani autem 
figuram secantis linea AI‘. axis autem conoidis et 
diametrus sectionis sit ΒΖ. fingatur igitur punctum 


1. Nam /B=[/A=M et _A= LT, quia 
AT+MN et BT+ AA. 


F. δειχϑήσεται Nizzius cum D. 8. ἔχοντι F; corr. AB. 
10. zone] (alt.) τομας ΕΟ", 11. διαμετρος F; corr. B. 
ἐντι scripsi; εἰσιν F, uulgo. 13. ιε΄ F, ιδ΄ Torellius. 14. 
ἐπιπέδῳ] om. F; corr. B. 16. xovosıöeg F. 27. novosıdsos F. 
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BA. νοείσϑω δή τι ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον σαμεῖον 
τὸ K, καὶ ἀπὸ τοῦ K κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν AI & 
ΚΘ. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 

ᾧ ἐντι & ΑΒΓ κώνου τομά. διὰ δὲ τοῦ Θ ἄχϑω ἁ 

5 ΕΖ ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ BA, καὶ διὰ τῶν EZ, ΚΘ εὐϑειᾶν 
ἐπίπεδον ἄχϑω τέμνον τὸ κωνοειδές. τετμησέται δὴ 
ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ὥστε ἃ τομὰ κύκλος 
ἐσσείται, κέντρον ὃὲ αὐτοῦ τὸ A. ἃ ἄρα κάϑετος ἃ 
ΚΘ ἴσον δυναδείται τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΘΕ, 
10 ΘΖ. ἄχϑω δὲ πάλιν & μὲν ΜΝ παρὰ τὰν AT ἐπι- 
ψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς κατὰ τὸ N, ἃ δὲ BT 
παρὰ τὰν ΕΖ. τὸ δὴ περιεχόμενον ὑπὸ ΕΘ, ΘΖ 
ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 4Θ, ΘΓ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ 
16 τὸ ἀπὸ τᾶς TN. ὥστε τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ καϑέτου τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 4Θ, ΘΓ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς TN. ὁμοίως οὖν δειχϑησοῦντι καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν 
ἄλλαν καϑέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἀγομέναν ἐπὶ τὰν 
20 AT ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς AT, 
ὧν al καϑέτοι ποιοῦντι, τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TN. 
καί ἐστιν ἐλάσσων & ΒΤ τᾶς TN, διότι καὶ & MT 
ἐλάσσων ἐστὶν τᾶς TN. καὶ γὰρ ἃ ΜΒ ἐλάσσων 
25 τᾶς BP’ τοῦτο γάρ ἐστιν ἐν ταῖς τοῦ ἀμβλυγωνίου 
3. επιπεδὼω F; corr, ΒΟ. 8. εσειται F. 9. ΘΕ, ΘΖ] 
scripsi; ΘΕ, EZ FBC*, ΕΘ, ΘΖ uulgo. 10. δέ] Nizzius; 

ön Ἐς uulgo. 13. τὰν} τῶν per comp. Εἰ; corr. Torellius. 
14. ποτί] προς per comp. F; corr. Torellius. 18. δειχϑήσεται 


Nirzius, 19. τὰς] supra m. 1 F. ayoueso» F'; corr. To- 
rellius. 21. ὧν] & Torellius. 
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aliquod K in sectione sumptum, et a K puncto du- 
catur ΚΘ ad AI’ perpendicularis. erit igitur ad id 
planum perpendicularis, in quo est coni sectio ABI" 


M 


7’ 


[Euel. XI def. 4]. et per ® ducatur EZ ad BL -per- 
pendicularis, et per lineas EZ, ΚΘ planum ducatur 
conoides secans. itaque sectum erit plano ad axem 
perpendiculari [p. 347 not. 1]; quare sectio circulus 
erit, et centrum eius / punctum [prop. 11, Ὁ]. ita- 
que erit ΚΘ — ΘΕ »« ΘΖ [p. 847 not. 2]. ducatur 
autem rursus linea MN lineae AI’ parallela sectionem 
coni in N puncto contingens, et linea BT lineae EZ 
parallela. erit igitur 
ἘΘ»«ΘΖ: .4Θ»« ΘΓ = BT’: ΤΝϑ [prop. 3). 

quare erit K@:A4A® ». ΘΓ = BT?:TN? eodem 
modo igitur demonstrabimus, etiam quadrata ceterarum 
linearum a sectione ad AI’ lineam perpendicularium 
ductarım ad rectangula partibus linese 4I' a perpen- 
dicularibus effectis comprehensa eandem habere ra- 
tionem, quam BT?: TN?, est autem BT<TN, quia 
MT<TN [et MT>BT]. nam etam MB< BP; 
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κώνου τομαῖς σύμπτωμα. δῆλον οὖν, ὅτι & τομὰ ὀξυ- 
γωνίου xavov τομά, καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἃ μείξων 
& AT [ὁμοέως καθέτου οὔσης. τᾶς ΝΡ ἐν τῷ τοῦ 
ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ, διάμετρος ταύτας μείξων 


ὅ ἐστὶν ἃ ΓΖ... 
εδ΄. 

Ei κα τὸ παράμακες σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἃ τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου 
κώνου τομά. διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἁ μείξων ἐσσείται 

10 & ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομέ- 
νας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ 
τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον. 

εἰ μὲν οὖν κα τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν 

15 ἄξονα, δῆλον. τετμάσϑω δὲ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ. τμωϑέντος 
δὲ αὐτοῦ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποεὶ τὸ τέμνον τοῦ 
μὸν σφαιροειδέος τομὰ ἔστω ἃ ABTIA ὀξυγωνίου 
κώνου Tone, τοῦ δὲ τέμνοντος αὐτὸ ἐπιπέδου & ΓΑ͂ 
εὐθεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ σφαιροειδέος καὶ διάμετρος 


pP 


20 τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς α BA, κέντρον δὲ 
τὸ X, καὶ ἐλάσσων διάμετρος ἔστω ἃ ΠΡ. ἄχϑω δὲ 


‚1. οὖν] om. F; corr. Torellius. ὀξυγωνίέου] ἐστιν ὀξ. To- 
rellius, 2. & μεέξων] scripsi; & om. F, uulgo. Nizzius uerba 
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hoc enim seetionibus coni obtusianguli proprium est.!) 
adparet igitur, sectionem esse com acutianguli sec- 
tionem, et maiorem eias diametrum lineam AT‘.?) 


ΧΙΥ. 

Si sphaeroides oblongum plano ad axem non perpen- 
diculari seeatur, sectio erit coni acutianguli sectio, 
maior autem diametrus eius erit pars intra sphaeroides 
comprehensa eius lineae, quae [communis] sectio est 
plani figuram secantis et plani per axem ad secans 
planum perpendicularis. 

hoc, si per axem uel plano axi parallelo secatur, 
statim adparet [prop. 11, 6]. secetur autem alio plano. 
eodem autem plano per axem ad secans planum per- 
pendiculari secto, sphaeroidis sectio sit 4BI’1 coni 
acutianguli seetio [prop. 11, e], plani autem sphae- 
roides secantis linea I'A. axis autem sphaeroidis et 
diametrus sectionis comi acutianguli sit 3.4, centrum 
autem X, et minor diametrus sit IIP, ducatur autem 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 56 nr. 27. nam 
MB:BP=MT:TN (Eucl. VI, 2). 

2) Ellipsis, cuius altera diametrus est linea A Γ᾽ est propter 
Apollon. I, 21, quia quadrata linearum ordinate ductarum ad 
rectangula portibus lineae ATI’ ab ipsis effectis comprehensa 
semper eandem rationem habent. itaque etiam quadratum li- 
neae ad medium punctum linene A T'ordinate duetae (p) ad + AT” 
eam rationem habet, quam BT: TN. iam cum BT<TN, - 
erit etiam 9? < 441°. quare AI’ maior erit diametrus. se- 
quentia Derbe nunc delere malui, quam cum Nizzio transponere. 


καθέτου οὔσης rag NP iv τᾷ. & lin. 3—4 post BP. 860, 

lin. 25 transposuit additis: ᾿ἐπὶ τὸν ν ἘΔ et deletis διάμετρος. 

ἁ ΤΑ lin. 5 et ὁμοίως lin. 3 (quod retineri poterat; Du. Arcy. 

p. 164). 5. T'A Torellius. 6. se” Torellius. 7. κα] κα 

καὶ F; corr. Nizzius. 10. σφαιροειδὲς F; corr. BD. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 23 
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ἃ μὲν BT ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ BA, a δὲ HN παρὰ τὰν 
AT ἐπιψαύουδα τᾶς τοῦ ὀξυγωνέου κώνου τομᾶς κατὰ 
τὸ N’ ἄχϑω δὲ καὶ & MA διὰ τοῦ X παρὰ τὰν AT. 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑησοῦντι τὰ τετράγωνα 
5 τὰ ἀπὸ τᾶν καϑέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τἂν AT’ 
ἀγμέναν ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τὰς AT’ τμα- 
μάτων τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ 
τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TN. ὅτι μὲν οὖν ἃ τομά 
ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου τομά, καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἁ 
10 ΓΑ͂, δῆλον" ὅτι δὲ μείξων, δεικτέον. τὸ γὰρ ὑπὸ τᾶν 
IIX, ΧΡ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ MX, ΧΑ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς NT, ἐπεὶ παρα τὰς ἐπιψαυούσας ἐντὶ al ΠΡ, MA. 
ἔλασσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΧ, ΧΡ περιεχόμενον 
15 τοῦ ὑπὸ τᾶν MX, XA, ἐπεὶ καὶ & XII τᾶς ΧΑ. 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον 
τοῦ ἀπὸ τᾶς TN. ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν καϑέτων 
τετράγωνα τῶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT ἀγομέναν 
ἐλάσσονά ἐντι τῶν ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς AT περι- 
20 ἐχομένων. δῆλον οὖν, ὅτι μείζων ἐντὶ διάμετρος 
ἁ ΓΑ. 
εἴ κα τὸ ἐπιπλατὺ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ, 
τὰ μὲν ἄλλα τὰ αὐτὰ ἐσσείται. τἂν δὲ διαμέτρων & 
ἐλάσσων ἐσσείται ἃ ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ. 
25 ἐξ αὐτῶν δὲ φανερὸν ἐν πάντεσσι τοῖς σχημάτεσσιν, 


1. τῷ] τὰ δὲ F. 3. δέ] seripsi; δὴ F, uulgo. 4. ὁμοίως 


syllab. ὡς per comp. F. δειχϑήσεται "Nizzioe. ὅδ. τᾶν 
(πα τῶν F; corr. Torellius. 6. ἀγμέναν) scripei; aynevas 
uulgo; ἀγομένας A*, ed. Basil.; ἀγομέναν Torellius, 


MA) MIIFBC* 165.0) nF; corr. Torellius. 18. τῶν Pi: 
aan. τῶν ano F, uul 0°. τᾶς] ταν ΕΟ". 19. ελασσων 
F; corr. Torellius. ὑπὸ τῶν] Torellius; σπὸ ταν F, uulgo. 
περιεχομενα Ἐπ corr. Torellius. 23. & ἐλάσσω») scripsi; ἃ 
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« BToad ΒΖ perpendicularis, et HN linese AI’ parallela 
sectionem coni aeutianguli in N puncto contingens. 
ducatur autem etiam MA per X punctum linese AI’ 
parallela. itaque eodem modo, quo antea!), demon- 
strabitur, quadrata linearum ἃ sectione [circum ΑΓ 
descripta] ad AI’ perpendicularium ductarum ad rect- 
angula partibus lineae ΑΓ [ab ipsis effectis] com- 
prehensa eandem rationem habere, quam BT? ad ΤΙΝ, 
hine igitur-adparet, sectionem esse coni acutianguli sec- 
tionem, cuius [altera] diametrus sit I'4 [Apollon. 1,21]. 
sed maiorem diametrum eam esse, demonstrandum est. 
est enim IX >< XP: MXx<XA= BT”: NT”, quo- 
niam IIP, MA lineis contingentibus parallelae sunt 
[prop. 8]. sed IX ><XP< MX».XA, quia 

XN<XA) 
quare etiam BT?” < TN?. itaque etiam quadrata line- 
arum ἃ sectione ad AI' lineam perpendicularium duc- 
tarım minora sunt rectangulis partibus lineae AI’ 
comprehensis. adparet igitur, I'4 maiorem esse dia- 
metrum.?) 

Si sphaeroides latum plano secatur, cetera eadem 
erunt, sed linea intra sphaeroides comprehensa minor 
diametrus erit. 

Inde adparet, in omnibus figuris*), si planis paral- 

1) P. 346, 16 sq.; p. 350, 12 Βα. 

2) Nam XI =XP,XM= X A, et diametrus minor omnium 
linearum per centrum ductarum minima est. 

3) Nam etiam quadratum dimidii alterius axis minus est 


quarta quadrati lineae AT'; οἷν. p. 353 not. 2. 
4) H. 6. et conoidibus et sphaeroidibus. 


om. F, uulgo. 25. zacı F, unlgo. τοῖς] τοι F._ σχημα- 
τεσιν Ἐ 


23* 
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ὅτι, εἴ κα παραλλήλοις ἐπιπέδοις τμαϑῇ, al αὐτῶν " 
τομαὶ ὁμοίαι ἐσσούνται. τὰ γὰρ τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
τῶν καθέτων ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων 
τοὺς αὐτοὺς λόγους ἑξοῦντι. 


[4 


5 νε΄. 

Ἔν τῷ ὀρϑογωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς ὁτουοῦν 
σαμείον τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ χωνοριδέος τᾶν 
ἀγομέναν εὐθειᾶν παρὰ τὸν ἄξονα αἱ μὲν ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ ἀγομέναι, ἐφ᾽ ἅ ἐντι τὰ κυρτὰ αὐτοῦ, ἐκτὸς 

10. 7800Övraı τοῦ κωνοειδέος, al δὲ Em ϑάτορα ἐντός. 

ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά Te τοῦ ἄξονος καὶ τοῦ 
δαμείον, ἀφ’ οὗ ἁ παράλληλος ἀγέται τῷ ἄξονι, & 
τομὰ ἐσσείται ὀρθογωνίου κώνου τομά' διάμετρος δὲ 
αὐτᾶς ὁ ἄξων τοῦ κωνοειδέος. ἐν δὲ τᾷ τοῦ ὀρϑο- 

ις γωνίου κώνον τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου τοῦ ἐπὶ τᾶς 
τομᾶς ἀγομέναν παρὰ τὰν διάμετρον εὐθειᾶν αἱ μὲν 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ. ἀγομέναι, ἐφ᾽ & ἔντι τὰ κυρτὰ αὐτᾶς, 
ἐκτὸς πίπτοντι, αἵ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. δῆλον οὖν 
τὸ προτεϑέν. 

oo Ἔν τῷ ἀμβλυγωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς σαμείου 
τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ τᾶν ἀγομέναν εὐϑειᾶν 
παρά τινα γραμμάν, ἅ ἐστιν ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγμένα 
διὰ τᾶρ κορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κω- 
νοειδές, αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγομέναι, ἐφ᾽ & ἐντι τὰ 

gg "υρτὰ αὐτοῦ, ἐκτὸς πεσούνται τοῦ κωνοειδέος, αἱ δὲ 
ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 


2. τὰ ἀπό] ταν amo F; corr. Torellius. 8. τὰν] Torel- 
lius; τῶν F, uulgo. δ. ıs’ Torellius. 10. κονοειδεος F. 
12. ᾿παράλλαλος ed. Basil., Torellius (non BC®), ἃ τομα)]) 
seripsi; τομα F, uulgo. 16. τᾶν ἀγομέναν Torellius, 17. 
αὐτὰς] aven F; corr. Torellius, 18. πιπτωντι F. 22. 
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lelis secentur, sectiones earum similes futuras esse. 
nam quadrata perpendicularium ad rectangula partibus 
[diametri] comprehensa easdem rationes- habebunt.') 


XV. 


a) In conoide rectangula earum linearum, quae ἃ quo- 
uis puncto in superficie conoidis posito axi parallelae 
dueuntur, eae, quae in eandem partem dücuntur, in 
qua est conuexa eius pars, extra conoides cadent, quae 
uero in alteram partem ducuntur, intra. 

si enim planum ducitur simul per axem et per.id 
punctum, unde ducitur linea axi parallela, sectio erit 
coni reetanguli sectio [prop. 11, a], diametrus autem 
eius axis conoidis. sed in seetione coni rectanguli 
earum linearum, quae a quouis puneto sectionis dia- 
metro parallelae ducuntur, eae, quae in eandem partem 
ducuntur, in qua est pars eius conuexa, extra [sectionem] 
cadunt, quae uero in alteram partem ducuntur, intra. - 
constat igitur propositum. 

δ) In eonoide obtusiangulo earum linearum, quae & 
quouis puncto in superficie eius posito ducuntur par- 
allelae lineae, quae in conoide per uerticem coni 60» 
noides comprehendentis ducta est, eae, quae in eandem 
partem dueuntur, in qua est pars eius conuexa, extra 
conoides cadent, quae uero in alteram partem du- 
cuntur, intra. 


1) Eam enim habebunt rationem, quam Β Τ᾽: TN? (prop. 
12, 13, 14); tum u. p. 327 not. 2. 


ἀγμένα] scripsi; ἀγομένας F, uulgo; ἀγομένα Torellius. 238. τό] 
τω F; corr. BC. 
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ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά τε τᾶς εὐθείας τᾶς ἐν 
τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 
τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς καὶ διὰ τοῦ σαμείου, 
ἀφ᾽ οὗ ἀγέται & ἐς αὐτό, & τομὰ ἐσσείται ἀμβλυγω- 
νίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & ἀπὸ τᾶς κο- 
ρυφᾶς τοῦ κώνου ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένα. ἐν δὲ 
τᾷ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου 
τοῦ ἐπὶ τᾶς τομᾶς τᾶν ἀγομέναν εὐϑειᾶν παρὰ τὰν 
οὕτως ἀγμέναν γραμμὲν αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγομέναι, 
10 ἐφ’ & ἐστιν αὐτᾶς τὰ κυρτά, ἐχτὸς πίπτοντι, αἵ δὲ 

ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

Ei κα τῶν κωνοειδέων σχημάτων ἐπίπεδον ἐφ- 
απτήται μὴ τέμνον τὸ κωνοειδές, καϑ᾽ ἕν μόνον ἁψέται 
σαμεῖον, καὶ τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπέπε- 

15 δον ἀχϑὲν ὀρϑὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον. 
ἐφαπτέσϑω γάρ, εἰ δυνατόν, κατὰ πλείονα σαμεῖα. 
λαφϑέντων δὴ δύο σαμείων, καϑ᾽ ἃ ἁπτέται τὸ ἐπι- 
ψαῦον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου 
παρὰ τὸν ἄξονα εὐϑειᾶν ἀχϑειδσᾶν ἀπὸ τῶν ἀχϑεισᾶν 
20 παρὰ τὸν ἄξονα ἐπίπεδον ἐκβληϑὲν ἥτοι διὰ τοῦ ἄξονος 
ἢ παρὰ τὸν ἄξονα ἐσσείται ἀγμένον. ὥστε τὰν τομὰν 
ποιήσει κώνου τομάν, καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσούνται ἐν τᾷ 
τοῦ κώνου τομᾷ, ἐπεὶ ἔν τε τῷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ καὶ ἐν 
τῷ ἐπιπέδῳ. ἃ οὖν μεταξὺ τῶν σαμείων εὐθεῖα ἐντὸς 
25 ἐσσείται τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς" ὥστε καὶ τᾶς τοῦ κω- 
νοειδέος ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσείται. ἔστιν δὲ ἁ εὐϑεῖα 


Θι 


8. κονοειδὲς F. 4. ἐς αὐτό] scripsi; δσαυτὰα F, uulgo; 
παρ᾽ αὐτάν Nizzius; „aequidistans illi“ Cr. 7. τομᾷ] του Εἰ; 
corr. Torellius. 12. εφαπτεται Εἰ; corr. Torellius. 17. δή] 
scripsi; de F, uulgo; „igitur‘ Cr. 19. ἀπό] scripsi; απὸ de 
F, uulgo. 20. παρα] τὰν παρά 22. σαμεῖα)] σα- BUPr& 
m. 1 F. 23. ἐπεῆ Nizzius; ἔπει ουν F, uulgo. 
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nam si planum ducitur. simul per lineam, quae in 
conoide per uerticem coni conoides comprehendentis 
ducitur, ‘et per punetum, unde ducitur Imea conoidi ad- 
plicata, sectio erit coni obtusianguli seetio, et diametrus 
eius linea in conoide a uertice coni ducta [prop. 11, b]. 
sed in sectione coni obtusianguli earum linearum, αὐδθ 
ἃ quouis puncto sectionis lineae ita ductae parallelae 
ducuntur, 686, quae in eandem partem ducuntur, in qua 
pars eius conuexa est, extra [zeetionem] cadunt, quae 
uero in alteram, intra. 

c) Si planum figuras conoideön contingit conoides 
non secans, in uno solo puncto tanget, et planum 
‘ per punetum contactus et axem ductum . δὰ planum 
contingens perpendiculare erit. ' 

contingat enim, si fieri potest, in pluribus punetis, 
sumptis igitur duobus punctis, in quibus planum 
contingens conoides tangat, et ab utroque lineis axi 
parallelis ductis, planum per lineas axi parallelas') 
duetum aut per axem aut axi parallelum ductum erit.?) 
quare sectio coni erit sectio [prop. 11], et puncta in 
coni sectione erunt, quoniam et in superficie [conoidis] 
sunt et in plano. itaque linea puncta tungens intra coni 
sectionem erit.°) quare etiam intra superficiem conoidis 
erit. sed ea ipsa lines in plano contingenti est, quia 
etiam puncta in eo sunt. itaque quaedam pars plani 


1) Adparet, iungendum esse lin. 19. 20: τᾶν ἀχϑεισᾶν παρὰ 
τὸν ἄξονα 2: τᾶν παρὰ τὸν ἄξονα ἀχϑεισᾶν; sed fortasse scri- 
bendum: τῶν παρά. 

2) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p, 181 ar. 17. 

8) Apollon. con. 1, 10. 
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αὐτὰ ἐν τῷ ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ σαμεῖα 
τοῦ ἄρα ἐπκιψαύοντορ ἐπιπέδφυ ἐσσεέται τὸ ἐντὸς τοῦ 
κωνοευνᾶδας᾽ ὅπεφ ἀδύματον. ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμοιξιμ. 
za ὃν ἄρα μόψον. ἁψέτᾳι. σαμεῖομ. ὅτι δὲ καὶ, τὸ 

ὅ διὰ πᾶς ἁφᾶς καὶ. τοῦ ἄξονος ἀπέπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν 
ἐσαδίται. πουὶ πὸ ἐπιψαύομ, εἰ κασὰ τὰν νοφυφὰν τοῦ 
κωνοθυδόος ἐφαπειέται, δῆλον. ἀχϑέντων γὰρ διὰ τοῦ 
ἄξονος δύο' ἐπιπέδων τοῦ κωνμοδιδέος ai τομαὶ ἐσσούν- 
ται κώναν τομαὶ διάμετρον ἐχούσαι τὸν ἄξονα, τοῦ 
10 ὃὲ ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου [al] εὐϑεέαι. ἐπεψαυούσαι τῶν 
τῶν πώνων τομᾶν κωπὰ τὸ πέφαρ τὰς διαμέτρου. al 
δὲ εὐθείας αἱ ἐπειψαυούδωι τῶν τῶν κώνων τομᾶν κατὰ 
τὸ πέρας τᾶς. διαμέτρου ὀρϑὰς ποιοῦμεν μῳσίωρ ποτὶ 
τὰν διάμετρον. ἐσσούνται οὖν ἐν τῷ; ἐπεψαύοντι ἔπω- 
15 πέδῳ δύο εὐθείαι. ποτ’ ὀρϑὰρ τῷ ἄξομι. ὀρθὸν οὖν 
ἐσσείπαι ποτὶ πὸν ἄξονα τὸ ἐπίπεδον, ὥστε καὶ ποεὶ. 
τὰ διὰ τοῦ ἄξαιορ. ἀλλὰ ἔατω μὴ κατὰ τὰν χορυφὰν 
zZ. τοῦ κωνοειδέος dstt- 

. U N ψαῦον τὸ ἐπίπεδου. 
| : ἄχϑω δὴ ἐπέπεδον διὰ 

τῶς ἀἁφᾶς καὶ τοῦ 
ἄξονος. zul τοῦ μὲν 
κωφνοειδέος. Tone ἔστω 
& ABI κώνου Tone, 
ἄξων δὲ ἔστω καὶ διά- 
ὁ μέτθος τᾶς τομᾶς & 
BL, τοῦ δὲ dnubavov- 
τος ἐπιπέδου τομὰ ξατω 

4 4 ἁ ΕΘΖ εὐϑεῖα τῶς τοῦ 

80 κώνου τομᾶς ἁπτομένα κατὰ τὸ ©. ἀπὸ δὲ τοῦ Ὁ 
6. el] om. F; corr. Torellius. 7. ἐφάπτηται Torellius. 
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contingentis intra conoides erit. quod fieri non potest.. 
nam suppositum est, planum nan secare. in uno 
igitur solo puncto continget. planum autem per punc- 
tum eontactus ei axem ductum perpendiculare ad pla- 
num contingens fore, statim adparet, si in uertice 
conoidis contingit. ductis enim per axem duobus planis 
sectiones conoidis erunt conorum sectiones diametrum 
habentes axem [prop. 11], sectiones uero plani con- 
tingentis lineae sectiones conorum in termino diametri 
contingentes. lineae autem sectiones conorum in ter- 
mino diametri contingentes cum diametro rectos an- 
gulos faciunt.!) itaque in plano contingenii duae 
linene ad axem perpendiculares erunt. quare planum 
ipsum ad axem perpendiculare erit [Eucl. XI, 4]; quare 
etiam ad planum per axem positum [Euel. XI, 18]. 
sed planum ne in uertice conoidis contingat. ducatur. 
igitur planum per punctum contactus et axem. et 
seetio conoidis sit ABI’ coni sectio [prop. 11, a—b], 
axıs autem et diametrus sectionis sit B4. plani uero 
contingentis seetio sit linea ΕΘΖ sectionem coni in 
Θ᾽ puncto tangens. et a @ puncto ducatur lines ΘᾺ 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 47 nr. 4. 


. 8. τοῦ κωνοειδέος] τοῦ μὲν κων ὃ εσουνται F. 9. novar 
F. 10. αἴ deleo. 11. α δὲ εὐθείαι usque ad τᾶς διαμέτρου 
lin. 8 ego suppleui; om. F, uulgo. 14, ἐσουνται F. 16. 
(1 (alt.) προς pex comp. Ὄ; corr. Torellius. 24. ABT'] 

Tore ius; BI' F, uulgo. 


δ 
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κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν BA a ΘΚ, καὶ ἐπίπεδον ἀν- 
εστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα. ποιήσει δὴ τοῦτο 
τὰν τομὰν κύκλον, οὗ κέντρον τὸ K. ἁ δὲ τομὰ 
τούτου τοῦ ἐπιπέδου καὶ τοῦ ἐπιψαύοντος ἐσσείται 
ἐπιψαύουσα τοῦ κύκλου. ὀρϑὰς ἄρα ποιήσει γωνίας 
ποτὶ τὰν ΘΚ. ὥστ᾽ ὀρϑὰ ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 
τό, ἐν ᾧ ἐντι αἱ ΚΘ, BA. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ ἐπι- 
ψαῦον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον, 
ἐπεὶ καὶ αἱ ἐν αὐτῷ εὐϑείαι. 


ι6΄. 


Ei κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὑποτερουοῦν 
ἐπίπεδον ἁπτήται μὴ τέμνον τὸ σχῆμα, nad” Ev μόνον 
ἁψέται σαμεῖον, καὶ τὸ διὰ τὰς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρθὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπί- 
πεδον. 

ἀπιέσϑω γὰρ κατὰ πλείονα σαμεῖα. λαφϑέντων 
δὴ τῶν σαμείων, καθ᾽ ἃ ἁπτέται τὸ ἐπίπεδον τοῦ 
σφαιροειδέος, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου αὐτῶν παρὰ τὸν ἄξονα 
εὐθειᾶν ἀχϑεισᾶν καὶ διὰ τᾶν ἀχϑεισᾶν ἐπιπέδου ἐκ- 
βληϑέντος & τομὰ ἐσσείται ἀξυγωνέου κώνου τομά, 
καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσούνται ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ. ἃ 
οὖν μεταξὺ τῶν σαμείων εὐθεῖα ἐντὸς ἐσδείται τᾶς 
τοῦ κώνου τομᾶς. ὥστε καὶ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος 
ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσείται. ἔστιν δὲ. ἁ εὐθεῖα ἐν τῷ 
ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ σαμεῖα. τοῦ οὖν 
ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου ἐσδείται τι ἐντὸς τοῦ σφαιρο- 


2. ποτί scripei; ὃπὶ F, uulgo; u. Philol. Samfd. Minde- 
skrift. Haun. 1879 p. 19. δή] scripsi; de F, uulgo. 7. τό, 
ἐν] τω, ev F; corr. C. ὅτι) ὅτι καί A (non ΒΟ ἢ), ed. Ba- 
sil., Torellius. 10. ı£’ Torellius. 11. ὁποτερουοῦν] scripsi; 
orxoregovovv F, uulgo. 17. δή] scripsi; de F, uulgo. τῶν] 
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ad Bf perpendicularis, et [in ea] planum erigatur 
ad axem perpendiculare. hoc igitur sectionem cir- 
culum faciet, cuius centrum sit K [prop. 11, a—b]. 
sectio autem huius plani et plani contingentis cir- 
culum continget. itaque cum ΘΑ rectos angulos faciet 
{Eucl. III, 18]. quare ad planum, in quo sunt lineae 
ΚΘ, BJ, perpendicularis erit [Eucl. XI def. 4]. ad- 
paret igitur, planum contingens ad idem planum perpen- 
diculare esse, quoniam etiam lineae in eo positae [ad 
idem planum perpendiculares sunt. Eucl. XI, 18]. 


ΧΥΙ. 


a) Si planum utramuis figurarum sphaeroideön tangit 
non secans figuram, in uno solo puncto tanget, et 
planum per punctum contactus et axem ductum ad 
planum contingens perpendiculare erit.!) 

tangat enim in pluribus punctis. sumptis igitur 
punctis, in quibus planum sphaeroides tangit, et ab 
utrogue eorum lineis axi parallelis ductis et per ductas 
liness plano posito sectio erit coni acutianguli sectio 
[prop. 11, c], et puncta in coni sectione erunt. ita- 
que linea puncta iungens intra coni sectionem erit 
[Apollon. I,10]. quare etiam intra superficiem conoidis 
erit. ea autem lines in plano contingenti est, quia 
etiam puncta [in eo sunt]. itaque pars quaedam plani 
contingentis intra sphaeroides erit. at non est; nam 

1) Praef. p. 282, 16: ὅτι δὲ τὰ ἐπιψαύοντα ἐπίπεδα τοῦ 


σφαιροειδέος καϑ᾽ ἕν μόνον ἁπτόνται σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας 
3 - 
αὐτοῦ. . 


᾿ δύο Nizzius, fort. recte. 19. ευθειαι ἀχϑωσιν F; corr. To- 
rellius. των αχϑεισων ἘΠ; corr. Torellius. 


10 


1ὅ 


20 


25 
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εἰδέος. οὔκ ἐστιν δέ. ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. δῆ- 
λον οὖν, ὅτι nad ὃν σαμεῖον μόνον ἁψέται. ὅτι δὲ 
τὸ διὰ tag ἁφᾶρ καὶ τοῦ ἄξονορ. ἐπίπεδον ἀχϑὸν ὀρθὸν 
ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπέπεδον τὸ ἐπιψωῦον, ὁμοίως τοῖς: 
περὶ τῶν κωνοδιδέων σχημάτων δειξοῦμεο. 

Ei κα τῶν κωνοειδέων ἢ τῶν σφαιροειδέων δχη-. 
μάτων ὁποιονοῦν ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξανος, καὶ. 
τὰς γεμομέμας τομᾶς. ἐπεψαύουσά τις ἀχϑῇ εὐϑεῖα, καὶ. 
διὰ τᾶἄς ἐπιψαυούσας ἐπίπεδον ἀνασταϑῇ ὀρϑὸν ποτὲ. 


δ 3 4 “- [4 % δ 9.ϑΨᾳβ Α4 
τὸ τέμνον, ἐπιψαύει τοῦ σχήματος κατὰ τὸ αὕτὸ σα: 


μεῖον, καϑ᾿ ὃ καὶ & εὐθεῖα ἐπιψαύει τᾶς τοῦ κώνου. 
τομᾶς. 

οὐ γὰρ ἁψέτοαι κατ᾿ ἄλλο σδαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας: 
αὐτοῦ..' εἰ. δὲ μή. ἃ ἀπὸ τοῖ σαμεδίου κάϑετος .ἀγο- 
μένα ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδομ πεσεύόται ἐκτὸς τὰς τοῦ 
κώνου τομᾶς. ἐπὶ γὰρ τὰν ἐπιψαύουδαν πεδείται, ἐπεὶ. 
ὀρϑὰ ποτ᾽ ἀλλαλά ἐντι τὰ ἐπίπεδα. ὅπερ ἀδύνατον. 
ἐδείχϑη γάρ, ὅτι ἐντὸς, πεσϑένοιι. 

Ei κα τῶν σφαιροειδέωω τινὸς σχημάτων δύο ἐπί-- 
πεδα παράλληλα. ἐπιψαύωντι, & τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα: 
εὐθεῖα διὰ τοῦ κένερου τοῦ σφαιροειδέος πορευσέται. 

δὲ μὲν οὖν κα ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι τὰ ἐπύπεδαι. 
ἔωντε, δῆλον.. ἀλλ᾽ ἔστω, μὴ os’ ὀρϑά5. τὸ δὴ ἐπί- 
πεδον τὸ ἀχϑὲν διὰ τοῦ ἄξονος καὶ τᾶς ἁφᾶς τᾶς 
ἑτέρας ὀᾳϑὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον. 
ὥστε καὶ ποτὶ τὸ παράλληλον αὐτῶ. ἀναγκαῖον ἄφα 


1, τέμσον B. ὅ. δειξοῦμες] om. F; suppleuit Torellius; 
et in hoc demonstrabimus‘ 6. τῶν» κωνοειδέων ἢ) om. 
F. suppleuit Barrowius. 10. ἐπιψαύσει Torellius. 11, ἁ 
N F; corr. Torellius, ut etiam lin. 14. 18. ἄλλο] αλ:ο συ FC*; 
fort. ἄλλο τι. 18. ἐκτός) ἐντὸς F; corr. Commandinus, 17. 
ἦντι τὰ] scripsi; δωντὰ F, uulgo. 18. ιη΄ Torellius. 20. 


rn 
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suppositum est, id non secare. adparet igitur, in uno 
solo puncto [planum] tacturum esse. planum autem 
per punetum contactus et axem positum ad planum 
contimgens perpendiculare futurum esse, eodemı modo, 
quo in figuris conoidibus, demonstrabimus [p. 360,4 se.]. 

b) Si quaeuis figurarum conoideön uel sphaeroideön 
plano per axem posito secatur, et sectionem inde ortam 
sontingens lineaducitur, et in linea contingenti pla- 
num erigitur ad secans planum perpendiculare, figuram 
in eodem puncto contingit, in quo linea illa coni set- 
tionem contingit. 

neque enim in alio puncto superficiei eius tanget. 
si minus, linea ἃ puncto illo ad playum secans perpen- 
dieularis ducta extra coni sectionem cadet. nam in 
lineam contingentem cadet, quoniam plana inter se 
perpendicularia sunt.!) quod fieri non potest. nam 
demonstratum est, intra [coni sectionem] eam casuram 
esse [prop. 11, 4]. 

c) Si duo plana parallela quamuis figurarum sphae- 
roideön contingunt, lines puncta comtactus iungens 
per centrum sphaeroidis ibit [cfr. p. 282, 18}. — 
si primum plana ad axem perpendicularia sunt, ad- 
paret.?) sint uero ne perpendieularie. itaque planum 


1) Nam linea a puncto illo contactus ad lineam contingen- 
tem perpendicularis ad planum secans perpendicularis erit (Eucl. 
XI def. 4), nec ab eodem puncto duae lineae ad idem planum 
perpendiculares ducuntur. . 

2) Tum enim in terminis diametri contingunt (cfr. p. 860 
11 sq.). 


ἐπιψαύωντι) scripsi; δπιψαυοντι F, uulge.. 22. ἢ Nizzius; 
ὅτι per comp. Εἰ, uulgo. κα ποτ᾽] scripsi; κατ᾽ F, uulgo. 
25. ποτί] V; προς F (per comp.) A, ΒΟ; ἐπί Ὁ. 
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τὸ αὐτὸ εἶμεν ἐπίπεδον τὸ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ ἕκα- 
τέραν τᾶν ἁφᾶν ἀγμένον. εἰ δὲ μή, ἐσσούνται δύο 
ἐπίπεδα ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ὀρϑὰ διὰ τᾶς αὐτᾶς 
γραμμᾶς ἀγμένα οὐκ ἐούσας ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον. 
ὑπέκειτο γὰρ ὃ ἄξων μὴ εἶμεν ὀρϑὸς ποτὶ τὰ παράλ- 
ληλα ἐπίπεδα. ἐν τῷ αὐτῷ ἄρα ἑἐσσούνται ἐπιπέδῳ 
ὅ τε ἄξων καὶ al ἁφαί, καὶ τετμακὸς ἐσσείται τὸ σφαι- 
ροειδὲς διὰ τοῦ ἄξονος. ἁ οὖν τομὰ ἐσσείται ὀξυγω- 
νίου κώνου τομά, al δὲ τῶν ἐπιψανόντων ἐπιπέδων 
10 τομαὶ παραλλήλοι ἐσσούνται καὶ ἐπιψαυούσαι τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὰς ἁφὰς τῶν ἐπιπέδων. 
εἰ δέ κα δύο εὐϑείαι ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἐπι- 
ψαύωντι παραλλήλοι ἐούσαι, τό TE κέντρον τᾶς τοῖ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς καὶ αἵ ἁφαὶ ἐπ᾽ εὐθείας 
15 ἐσσούνται. 


oa 


ιζ΄. 

Εἴ κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν 
δύὸ παράλληλα ἐπίπεδα ἀχϑῇ ἐπιψαύοντα, ἀχϑῇ δέ 
τι Eninedov διὰ τοῦ κέντρου τοῦ δφαιροειδέος παρὰ 

20 τὰ ἐπιψαύοντα, al διὰ τᾶς γενομένας τομᾶς ἀγομέναι 
εὐθείαι παρὰ τὰν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐχτὸς 
πεσούνται τοῦ σφαιροειδέοξ. 


3. ορϑαν FC* 7. τετμηκος F; corr. Torellius, 9. ἔσει- 
ψαυόντων) scripsi; ἐπειψαυουσων F, uulgo. 10. ἐσουνται F; 
corr. Torelliu. καί] scripsi; αἱ Ἐ, unulgoe. 18. ἐσσούνται] 
scripsi; εωντε F; ἔοντι uulgo. 16. νυϑ΄ Torellius. 
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per axem et alterum punctum contactus ductum ad 
planum contingens perpendiculare erit [p. 362]. quare 
etiam ad planum ei parallelum [perpendiculare erit].?) 
necesse est igitur, planum per axem et utrumque 
punctum contactus ductum idem esse. nam si minus, 
duo plana ad idem planum perpendicularia erunt per 
eandem lineam ducta, quae ad planum perpendicularis 
non est.?) suppositum enim est, axem ad plana par- 
allela perpendicularem non esse. itaque et axis et 
puncta contactus in eodem plano erunt, quod sphae- 
roides per axem secabit.?) itaque sectio coni acuti- 
anguli erit [prop. 11, c], sectiones autem planorum 
contingentium parallelae erunt [Eucl. XI, 16] et sec- 
tionem coni acutianguli in punctis contactus planorum 
contingent. sin autem duae lineae parallelae sectionem 
coni acutianguli contingunt, et centrum sectionis coni 
acutianguli et puncta contactus in eadem linea recta 
erunt.®) 
XVII. 

Si ducuntur duo plana parallela utramuis figurarum 
sphaeroideön contingentia, et per centrum sphaeroidis 
planum contingentibus parallelum ducitur, linese per?) 
sectionem inde ortam ductae parallelae linese puncta 
contactus iungenti extra sphaeroides cadent. 

1) Zeitschr. ἢ Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 18. 


2) Quod fieri non potest; u. Zeitschr. f. Math., bist. Abth. 
XXIV p. 182 nr. 20 


8) Ad τετμακὸς ἑἐσσείται, quod actinuum est, subiectum est 
τὸ ἐπίπεδον (in gu et axis et puncta contactus sunt). 

4) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 49, nr. 8. 

δὴ διά, non ἀπό, quod exspectaueris, posuit Archimedes, 


quia lineae illae in utramque partem sectionis producendae sunt. 
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ὑποκείσθω τὰ εἰρημένα, καὶ λελάφϑω τι σαμεῖον 

ἐπὶ τᾶς «γενομένας τομᾶς, διὰ δὲ τοῦ γενομένου δα- 
μείου καὶ τᾶς εὐθείας τᾶς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσας 
ἐπίκεδον ἄχϑω. τεμεῖ δὴ τοῦτο τό τε σφαιροειδὲς 
δ καὶ τὰ παράλλαλα ἐπίπεδαά. ἔστω οὖν ἁ μὲν τοῦ 
'σφαιροειδέος τομὰ ἃ 48Γ 24 [ὀξυγωνίέου] κώνου Toud, 
αἴ δὲ τῶν ἐπιπέδων τῶν ψανόντων τομαὶ αἱ ΕΖ, ΗΘ 


Z X 7 44 A 
2 I 
Ζ 14 9 


εὐθείαι, τὸ δὲ λαφϑὲν σαμεῖον τὸ A, & δὲ τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσα ἔστω & BA‘ πεσείται δὲ αὐτὰ διὰ τοῦ 
10 κέντρου ἁ δὲ τοῖ παραλλήλου ἐπιπέδου τοῖς ἐπιψαυ- 
όντεσσιν ἐπιπέδοις τομὰ & TA’ ἐσσείται δὲ αὐτὰ διὰ 
τοῦ κέντρου ἀγμένα, ἐπεὶ καὶ τὸ ἐπίπεδον. ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν & 48ΒΓ4 ἤτοι κύκλος ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
καὶ ἐπιψαύοντι αὐτᾶς δύο εὐθϑείαι al EZ, ΗΘ, διὰ 
15 δὲ τοῦ κέντρου ἄκται παράλληλος αὐταῖς & AT’, δῆ- 
λον, ὡς al ἀπὸ τῶν A, Γ᾿ ἀγομέναι σαμείων παρὰ τὰν 
BA ἐπιψαύοντι τὰς τομᾶς καὶ ἐχτὸς πεσούνται τοῦ 
δφᾳιροειδέος, — εἰ δέ κα τὸ παράλληλον ἐπίπεδον 
τοῖς ἐπιψαυόντεσσιν ἐπιπέδοις μὴ διὰ τοῦ κέντρου 
80 ἀγμένον ἦ, ὡς τὸ ΚΑ, δῆλον, ὡς τῶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς 


2. γενομένου] delet Nizzius. 4. δή] Nizzius; δὲ F, uulgo. 
T. ἐπιψαυόντων 8. de] Nizzius; δὴ Ε΄, uulgo. 9. πεσεί- 
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supposite sint ea, quae diximus, et sumatur punctum 
aliquod in sectione orta, et per punctum ita sumptum 
et lineam puncta contactus iungentem planum du- 
catur. hoc igitur et spharoides et plana parallela se- 
cabit. itaque sphaeroidis sectio sit 4BI’A coni [acu- 
tianguli]?) sectio [prop. 11, 6], sectiones uero planorum 
contingentium linese EZ, ΗΘ, et punctum sumptum 
A, et linea puncta contactus iungens sit BA; cadet 
autem per centrum [prop. 16, c]. plani autem planis 
contingentibus paralleli sectio sit IA linea; ea autem 
per centrum ducta erit, quoniam etiam planum [per 
centrum ductum est]. quare quoniam 418 Γ4 aut 
circulus?) aut sectio coni acutianguli est [prop. 11, c], 
et eam contingunt duae lineae EZ, ΗΘ, et per cen- 
trum iis parallela ducta est linea AI’, adparet, lineas 
a punctis A, I’ ductas linese BA parallelas sectionem 
contingere?) et extra sphaeroides casuras esse. 

sin planum contingentibus planis parallelum non 
per centrum ductum est, uelut K_A, adparet, linesrum 


1) Putauerim, ὀξυγωνίου lin. 6 delendum esse, cum se- 
quatur lin. 13: ἤτοι κύκλος ἡ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶ. 

2) Hoc fit, ubi plana parallela in terminis diametri sphae- 
roidis contingunt, et punctum ita sumitur, ut linea ab eo ad 
id planum perpendicularis, quod per punctsa contactus positum 
est, in ipsam "Tineam puncta contactus iungentem cadat. 

3) Apollon. I, 17; Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 49 
nr. 9. 


ταιῇ πορεύσεται Nizzius. δέ] scripsi; dn.F, uulgo. 10. emı- 
ψαυοντεσσι FE 11. δέ) δὴ Nizzius. 14. επιψαυωντι F; corr. 
Torelliu. αὐτᾶς) Torellius cum V; αὐται F, uulgo. δύο] 
scripsi; αὐ δυο F, uulgo. 17. ἐπεψαύοντι] scripsi; ἐπιψαυωντι 
F, uulgo; fort. ἐπεψαυσοῦντι. καί) om. Εἰ; corr, Torellius. 
18. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 19. εἐπιψανοντεσσι σαμεῖοις μὴ 
F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 24 
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ἀγομέυαν εὐθειᾶν al μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ γενομέναι τῷ 
ἐλάσσονι τμάματει ἐκτὸς πεσούνται τοῦ σφαιροειδέος, 
αἱ δὲ ἐπὶ θάτερα ἐντός. 


ιη΄. 

Πᾶν σχῆμα σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑὲν διὰ τοῦ 
κέντρου δίχα τεμνέται ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου καὶ αὐτὸ καὶ 

ἁ ἐπιφάνεια αὐτοῦ. 

τετμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
κέντρου" ἦτοι δὴ καὶ διὰ τοῦ ἄξονος ἐσσείται τετμα- 
μένον ἢ ποτ᾽ ὀρθὰς ἢ μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. εἶ 
μὲν οὖν διὰ τοῦ ἄξονος τεμνέται ἢ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ 
ἄξονι, δῆλον, ὡς δίχα τεμνέται τε αὐτὸ καὶ ἁ ἐπι- 
φάνεια αὐτοῦ. φανερὸν γάρ, ὅτι ἐφαρμόξει τὸ ἕτερον 
μέρος αὐτοῦ ἐπὶ τὸ ἕτερον, καὶ & ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρου 
μέρους ἐπὶ τὰν τοῦ ἑτέρου. --- ἀλλ ἔστω μὴ διὰ τοῦ 
ἄξονος τετμαμένον μηδὲ ποτ ὀρθὰς τῷ ἄξονι. τμα- 
θέντος δὴ τοῦ σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 
τέμνον ἐπίπεδον διὰ τοῦ ἄξονος αὐτοῦ μὲν τοῦ σχή- 
ματος τομὰ ἔστω ἃ ΑΒΓ 4 ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἔστω καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος 
& BA, καὶ κέντρον τὸ Θ, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ τετμα- 


1. ἀγομένων) scripei; τὰν yesopevarv x wulgo; τὰς γενο- 


μένας Nizzius. τῷ] scripsi; τω τε F, uu nn 
sicF. 4 κ' Torallins 10. ἢ un ποτ᾽ Eds] om . P; com 
Torellius; „aut ereeto aut non erecto“ Cr. 12. τε] scri 


ro F, uulgo; de uerborum ordine cfr. Xenoph. Hellen. I 
8, al. 15. τοῦ ἑτέρου" ο oripei; τοῦ om. F, uulgo. 16. ur: 
scripsi; un F; μήτε u 
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a sectione ductarum eas, quae in eadem parte sint, in 
qua sit minus segmentum, extra sphaeroides casuras 
esse, quae in altera parte sint, intra. 


XVoOL 


Quaeuis figura sphaeroides plano per centrum secta 
in duas partes aequales plano secatur et ipsa et su- 
perficies eius. 

secetur enim sphaeroides plano per centrum ducto, 
erit igitur aut per axem quoque sectum aut plano adaxem 
perpendiculari aut non perpendiculari. iam si per axem 
uel plano ad axem perpendiculari secatur, adparet, et 
ipsum et superficiem eius in duas partes aequales secari. 
nam manifestum est, alteram partem eius alteri con- 
‚gruere, et superficiem alterius partis superficiei alterius. 

sit autem ne per axem neu plano ad axem per- 
pendiculari sectum. itaque secto sphaeroide per axem 
plano ad secans planum perpendiculari ipsius figurae 
sectio sit 4 are coni acutianguli ehe, diametrus 


ἣν x 


en eius ὁ τι axis is sphaeroidis sit 52 4, et centrum sit 


®, plani autem per centrum sphaeroides secantis sectio 
24 
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κότος διὰ τοῦ κέντρου τὸ σφαιροειδὲς ἔστω τομὰ ἃ 
AT εὐθεῖα. λελάφϑω δή τι Kal ἄλλο σφαιροειδὲς 
ἴσον καὶ ὁμοῖον τούτῳ, καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος ἐπιπέδῳ τομὰ ἔστω ἃ ΕΖΗ N ὀξυγωνίου 
κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων τοῦ σφαι- 
θοειδέος & ΕΗ, καὶ κέντρον τὸ K. καὶ διὰ τοῦ Καὶ 
ἄχϑω ἃ ΖΝ γωνίαν ποιοῦσα τὰν K ἴσαν τᾷ Θ, ἀπὸ 
ὃὲΣ τᾶς ZN ἐπίπεδον ἔστω ἀνεστακὸς ὀρϑὸν ποτὶ τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & EZHN τομά. ἐντὶ δὴ δύο 
ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ al 48Γ4, EZHN ioaı καὶ 
ὁμοίαι ἀλλάλαις. ἐφαρμόξοντι οὖν ἐπὶ ἀλλάλας, τε- 
ϑείσας τᾶς EH ἐπὶ τὰν BA καὶ τᾶς ZN ἐπὶ τὰν 
AT. ἐφαρμόξει δὲ καὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατα τὰν ΝΖ 
τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν AT‘, ἐπεὶ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς 
γραμμᾶς ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ἀμφότερα ὀρϑά ἐντι. 
ἐφαρμόξει οὖν καὶ τὸ τμᾶμα τὸ ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
ἀποτεμνόμενον τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ ἀπὸ τοῦ σφαιροει- 
δέος τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E τῷ ἑτέρῳ τμάματι τῷ ἀπο- 
τεμνομένῳ ἀπὸ τοῦ ἑτέρου σφαιροειδέος ὑπὸ τοῦ ἐπι- 
πέδου τοῦ κατὰ τὰν AT ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, καὶ τὸ 
λοιπὸν τμᾶμα ἐπὶ τὸ λοιπόν, καὶ al ἐπιφανείαι τῶν 
τμαμάτων ἐπὶ τὰς ἐπιφανείας. πάλιν δὲ καὶ τεϑείσας 
τὰς ΕΗ ἐπὶ τὰν BA οὕτως, ὥστε τὸ μὲν E κατὰ τὸ 
A κείσϑαι, τὸ δὲ Η κατὰ τὸ B, τὰν δὲ μεταξυ τῶν 
N, Z σαμείων γραμμὰν ἐπὶ τὰν μεταξὺ τῶν A, T 
δσαμείων, δῆλον, ὡς αἵ τε τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ 


ἐφαρμοξοῦντι ἐπὶ ἀλλάλας, καὶ τὸ μὲν Ζ ἐπὶ τὸ Γ' 


πεσείται, τὸ δὲ N ἐπὶ τὸ A. ὁμοίως καὶ τὸ ἐπίπεδον 


1. τὸ σφαιροειδές] scripsi; τοῦ σφαιροειδὲς FC*; τοῦ σφαι- 
ροειδέος uulgo. 7. ΖΝ) ΖΗ ΕΒ. 9. δὴ δύο] scripsi; δεὰ 
τῶν F, uulgo; δὴ τῶν Torellius. 11. ἀλλάλαις] Torellina; 
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‚sit linea 4I. sumatur igitur etiam aliud sphaeroides 
huic aequale et simile, et secto eo plano per axem 
posito sectio sit EZHN coni acutianguli sectio, dia- 
metrus autem eius et axis sphaeroidis ZH [prop. 11, c] 
et centrum K. et per K ducatur ZN angulum K 
aequalem faciens angulo ®, et in ZN planum erigatur 
ad id planum perpendiculare, in quo est sectio EZHN. 
itaque duae sectiones conorum acutiangulorum sunt 
inter se aequales et similes 4BI'1, EZHN. quare 
inter se congruunt, linea EH in BL linea posita et 
linea ZN in AI. et etiam planum in NZ linea po- 
situm plano in linea AI’ posito congruit, quoniam 
utrumque ab eadem linea ad idem planum perpendi- 
culare est [p. 367 not. 2]. quare etiam segmentum 
plano in linea NZ posito a sphaeroide abscisum in 
eadem parte positum, in quo est E punctum, alteri 
segmento congruit ab altero sphaeroide plano in linea 
AI posito absciso in eadem parte, in qua est B 
punctum, et reliquum segmentum reliquo, et super- 
ficies segmentorum inter se. rursus autem etiam linea 
EH in linea Β4 ita posita, ut E punctum in 2 po- 
natur, H autem in B, linea autem N, Z puncts iungens 
in lines puncta 4, I’ iungenti, adparet fore, ut et 
sectiones conorum acutiangulorum inter se congruant, 
et Z punctum in I’ cadat, et N punctum in A. eodem 
αλληλαις F, uulgo. εφαρμοζωντι Εἰ; corr. Torellius. αλλας 
F; corr. Torellius. 12. τὰς ZN Τ᾽ α ΖΝ Ἐ; eorr. Torellius. 
13. to κατα F. 15. ποτί] ὀρθὰ ποτί Nizzius. 

scripsi; om. πὰ uulgo. 18. τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E seripei; 
to ἔπι τὰς F ‚ uulgo; τὰ αὐτὰ τῷ E, τὸ ἐπὶ τὰς Torellius; τὰ 
αὐτὰ τῷ E Nizzius. αποτεμνώμενῶ F. 21. al ἐπιφανείαι) 


Torellius; & ἐπιφανειὰ F, uulgo. 27. ἐφαρμοξοῦντι] scripsi; 
εφαρμοξουντι F, uulgo. 
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τὸ κατὰ τὰν ΝΖ ἐφαρμόξει τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ ταν 
4Γ, καὶ τῶν τμαμάτων τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τοῦ 
ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ τὸ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 
H ἐφαρμόξει τῷ τμάματι τῷ ἀποτεμνομένῳ ὑπὸ τοῦ 

ὅ ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν AT ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, τὸ δὲ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ Ε τῷ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 4. ἐπεὶ δὲ 
τὸ αὐτὸ τμᾶμα ἐφ᾽ ἑκάτερον τῶν τμαμάτων ἐφαρμόξει, 
δῆλον, ὅτι ἴσα ἐντὶ τὰ τμάματα" διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ αἴ 
ἐπιφανείαι. 

10 υϑ'. 

Τμάματος δοϑέντος ὁποτερονοῦν τῶν κωποειδέων 
ἀποτετμαμένου ἐπιπέδῳ ὀρϑῷῶ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ τῶν 
σφαιροειδέων ὁποτερουοῦν μὴ μείξονος ἡμέίδους τοῦ 
σφαιροειδέος ὁμοέως ἀποτεμνομένου δυνατόν ἐστι σχῆμα 

16 στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι ἐκ κυλίνδρων 
ἴσον ὕψος ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφό- 
μένον σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ἐλάσσονι ὑπερέχειν 
παντὸς τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. - 

δεδόσϑω τμᾶμα, οἷόν ἐστι τὸ ABIT. τμαϑέντος δὲ 

20 αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν τμάματος τομὰ 
ἔστω ἁ 41 ΒΓΓκώνου τομά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμα- 
κότος τὸ τμᾶμα ἁ AT εὐθεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάμα- 
os καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς ἁ BA. ἐπεὶ οὖν ὑποκείται 
τὸ ἀποτέμνον ἐπίπεδον ὀρϑὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα, 

25 & τομὰ κύκλος ἐστί, διάμετρος δὲ αὐτοῦ & ΓΑ͂. ἀπὸ 
ὃὲ τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὸν 

1. τὸ κατα FE 6.10 EF. τὸ 4 Ε. ἽἽ. ἐφ᾽ ἑκάτερον 
scripsi; βκατερον Ἢ uulgo; ἑκατέρω Torelliuß. 8. τὰ αὐτά Β. 

αἴ ἁ F. 10. Torellius. 18. ἡμίσεος 14. ἐστι] 


scripei; εσται F, uulgo. σχῆμα] Barrowius; rpape Εἰ, uul 0. 
16. ἐχόντων συγκείμενον ἐχόντων τῶν (Comp.) συγκείμενον 


\ 
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modo etiam planum in linea NZ positum plano in 
AT posito eongruit, οὐ ex segmentis plano in NZ 
posito abseisis id, quod im eadem parta est, in αὐ 
punctum H, eougruit segmento plano in AF' posito 
abseiso in oadem parte, in qua B, praeteres quod 
im endem parte est, in qus est punctum Z, ei, quod 
in’ eadem parte est, in (qua “΄. et quoniam idem seg- 
mentum utrigue segmesto eongruit, adparet, segmenta 
aoqualia esse, et esdem de causa etiam superficies. 


XIX. 

Dato segmento utriusuis conoideön abscisp plane 
ad axam perpendieuleri, uel segmento utriusuis sphae- 
zoideön non maiore, quam dimidie para sphaeroidis est, 
eodem mode. abseiso fieri potest, ut figuxa salida im- 
scribatur, et alia eircumseribstur ex ceyliadris altitu- 
dinem aequalem habentibus. comgposite, ita ut figure 
<ircumseripts inseriptam excedat spatio miuore, quam 
quasuis data megnitudo solida ast. 

datum sit segmentum, quale est ABI. et secto 
eo plano per axam posito segmenti sectio sit ABF' 
coni sectio [prop- 11], -plani uero segmentum absein- 
dentis linea AI‘. axis autem segmenti et diametrus 
seckionis sit BA. iam quoniam suppositum est, pla- 
num abscindens ad axem perpendiculare esse, sectio 
circulus est, et diametrus eius I'A4 [prop. 11]. in hoc 
autem circulo cylindrus construatur axem habens B 4. 


corr. Barrowius. . 20. τοῦ μέν] scripsi; om. F, uulgo, tope] 
Tomas F, com. od, Basil.*_ 41. axersrunnorog F, ἀκοτετμη- 
πότος οθδοσὶ codd., arorsusovrog ed. Basıl., Torellius. 24. 
orl] seripsi; emı F, uulgo; u. not. crit. Ὁ. 368, ἃ. 26. τόν] 
τάν Nizzius. ᾿ 
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B4. πεσείται 6} ἁ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐκτὸς τοῦ τμά- 
ματος, ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδὲς ἢ σφαιροειδὲς μὴ 
μεῖξον τοῦ ἡμέδεος τοῦ σφαιροειδέος. τοῦ δὴ κυλέν- 
ὅρου τούτου ἀεὶ δίχα τεμνομένου ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ 
ὅ τὸν ἄξονα, ἐσσείται ποτὲ τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον 
τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. ἔστω δὴ τὸ κατα- 
λελειμμένον ἀπ᾽ αὐτοῦ κύλινδρος ὁ ἔχων βάσιν τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὸν 
EA ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διαι- 
10 ρήσϑω δὴ & BA ἐς τὰς ἴσας τᾷ EA κατὰ τὰ P, Ο, 
II, ΞΕ. καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχϑων εὐϑείαι παρὰ 
τὰν ΑΓ' ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου τομάν, ἀπὸ δὲ τῶν 
ἀχϑεισᾶν ἐπέπεδα ἀνεστακέτω ὀρθὰ ποτὶ τὰν BA. 
ἐσσούνται δὴ al τομαὶ κύκλοι τὰ κέντρα ἐχόντες ἐπὶ 
15 τᾶς BA. ἀφ᾽ ἔχάστου δὴ τῶν κύκλων δύο κυλέίνδροι 
ἀναγεγράφϑων, ἑκάτερος ἔχων ἄξονα ἴδον τῷ EA,G μὲν 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ τοῦ κύκλου, ἐφ᾽ ἅ ἐστι τὸ A, ὁ δὲ ἐπὶ 
τὰ αὐτά, ἐφ᾽ & ἐστι τὸ B. ἐσσείται δή τι ἐν τῷ τμά- 
ματι σχῆμα στερεὸν ἐγγεγραμμένον ἐκ τῶν κυλίνδρων 
80 συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, ἐφ᾽ ἅ 
ἐστι τὸ I, καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον ἐκ τῶν κυλέν- 
δρων συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, 
ἐφ᾽ ἃ τὸ B ἐστιν. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι, ὅτι τὸ 
περιγεγραμμένον τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει ἐλάσδονι 


2. ἐστιν} ἔστιν (comp.) δὲ F; corr. Torellius. 8. ἡμίσεως 
F; corr. Torellius. 6. δὴ] scripsi; de F, uulgo. καταλε- 
λιμμενον FE 7. 6) om. AB, ed. Basil., Torellius. 9. ελασ- 
σον F; corr. Torellius. διαιρεισϑω F. 10. τᾷ] rag F; corr. 
Torellius. 11. διαιρέσεων Ἐς, uulgo. 12. ἔστε) ἔσται (per 
comp.) F, uulgo; corr. Torellius. 14. ἐσουνται F. 16. ανα- 
γεγραφϑὼω puncto addito Εἰ; corr. Torellius. 17. κύκλου 
scripsi, collata p. 384, 17; κυλινδρου F, uulge. 19. στερϑόν 
στερεον εκ τῶν (comp.) F. 21. ἐκ] συγκείμενον eure F, uulgo; 
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superficies autem eius extra segmentum cadet, quo- 
niam est aut conoides aut sphaeroides [segmentum]!) 
non maius dimidia parte [totius] sphaeroidis [prop. 
15, &—b; prop. 17]. hoc igitur cylindro semper dein- 
ceps in duas partes aequales diuiso planis ad axem 
perpendicularibus, aliquando quod relinquitur, minus 
erit data magnitudine solida. itaque quod ex eo re- 
linguitur, sit eylindrus basim habens circulum circum 
diametrum AI’ descriptum, axem autem E4, [qui] 
minor [sit]?) data magnitudine solida. diuidatur igitur 
linea BA in lineas lineae E_1 aequales in punctis 
P, 0, Π, #°), et a punctis diuisionis lineae ducantur 
lineae 4I' parallelae usque ad sectionem coni, et in 
ductis lineis plana erigantur ad lineam B_ perpen- 
dicularia. sectiones igitur cireuli erunt centra habentes 
in lines B4. in singulis igitur circulis bini cylindri 
construantur uterque axem lineae Καὶ 4 aequalem ha- 
bentes, alter  eadem parte circuli, in qua est 2 
punctum, alter in eadem, in qua B. ergo in segmento 
figura quaedam solida inscripta erit ex cylindris com- 
posita in eandem partem constructis, in qua est punctum 
2, et alia circumsceripta ex cylindris composita in 

1) Ad κωνοειδές et σφαιροειδές lin. 2 auditur: τ μα. 

2) Fortasse retineri potest ἔλασσον lin. 9᾽ δὰ τὸ καταλε- 
λειμμένον lin. 7 relatum., 

8) Figura ita comparata esse debebat, ut numerus partium 


linese BZ per quattuor diuidi posset, quia cylindrus „semper 
deinceps in duas partes aequales diuisa“ esse fingitur (lin. 3 sq.). 


συγκείμενον om. B, τε deleui. 22. συγκείμενον) recepi ex Εἰ; 
om. C, ed. Basil,, Torellius.. 23. Post ἐφ᾽ ἃ in F repetuntur 
haec: τὸ 4 καὶ (per compendium simillimum compendio ἴσον) 
αλλο περιγεγραμμενγον συγκειμένον ἔκ τὲ των κυλινδρων τῶν 
ἐπι τα αὐτὰ ἀαναγραφεντῶν 89 «a; corr. Οὦ. ἐστιν] comp. F. 
ἐστι] comp. F; om. AB, ed. Basil., Torellius. 
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τοῦ προτεθένεοας ἀτεροοῦ μεγέθεος. ἕκωστος δὴ τῶν 

κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι ἴσος 

ἐστὶ τῷ κυλίνδρῳ τῷ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ κύκλου ἀναγρα- 

φομένῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, ὡς ὃ μὲν ΘΗ τῷ ΘΙ, ὁ 

563 ΚΑ τῷ KM, καὶ οἱ ἄλλοι ὡσαύτως. καὶ πώντες 
| 7 


δὴ οἱ κυλίνδροι πάντεσσιν ἴσοι ἐντί. δῆλον οὖν, ὅτι 

τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει 

τῷ κυλίνδρῳ τῷ βάσιν ἔχοντι τὸν. κύκλον τὸν περὶ 

διάμετρον τὰν 4Γ, ἄξονα δὲ τὰν ΕΔ. οὗτος δέ ἐστιν 
10 ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. 


’ 


x. 

ΤὙμάματος δοθέντος ὁποτερουοῦν τῶν κωνοειδέων 
ἀποτειμαμένου ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ 
τῶν σφαιροειδέων ὁποτεροῦνον μὴ μείζονος ἡμίδεος 

4. τῷ] (prius) zo F; corr. Torellius. 6. δή] scripsi; δὲ F, 
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eandem partem constructis, in qua est B. restat autem, 
ut demonstremus, figaram circumsoriptam excedere 
inscriptam spatio minore, quam data magnitudo solida 
est. unusquisque igitur eylindrorum figurae inseriptae 
aequalis est cylindro in eodem cironlo constructo in 
eandem partem, in qua est punctum B, uelu OH == @ I, 
KA KM, et ceteri eodem modo. quare etiam 
omnes cylindri omnibus aequales sunt. adparet igitur, 
figuram circumseriptam excedere inscriptam cylindro 
basim habenti eirculum circum diametrum AI’ de- 
scriptum, axem autem ΕΖ. hic autem minor est data 
magnitudine solida.!) 


XX. 


Dato segmento utriusuis conoideön absciso plano 
non ad axem perpendiculari, uel segmento utriusuis 
sphaeroideöon non maiore, quam est dimidia pars 
spheeroidis, eodem modo absciso fieri potest, ut in 


1) Ex hypothesi p. 376, 9. hoc autem fieri potest per 
Eucl. X, 1; cfr. Quaest. Arch. p. 45. 


uulgo. zaom Ἐς uulgo. ἐντί scripsi; εἰσιν F, uulgo. 11. 
κβ΄ Torellius. 14. ἡμέσεος] soripsi; ἡμικπυκᾶεον F, oeteri codd ; 
ἡμίσους ed. Basil., Torellius; „dimidia“ Cr. 
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τοῦ σφαιροειδέος ὁμοίως ἀποτετμαμένου δυνατόν ἐστιν 
εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περι- 
γράψαι ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγ- 
κείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγφαφομέ- 
5 νου ὑπερέχειν ἐλάσσονι παντὸς τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ 
μεγέϑεος. | 
δεδόσθω τμᾶμα, οἷον εἰρήται. τμαϑέντος δὲ τοῦ 
ὀχήματος ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ δοϑὲν τμᾶμα τοῦ μὲν 
10 σχήματος τομὰ ἔστω & ABI κώνου τομά, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα ἁ IA Σεὐϑεῖα. 
ἐπεὶ οὖν ὑποκείται τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ 
τμᾶμα μὴ εἶμεν ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα, ἃ τομὰ ἐσσεί- 
ται ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἃ AT. 
156 ἔστω δὴ παράλληλος τᾷ AT ἁ BT ἐπιψαύουσα τᾶς 
τοῦ κώνου τομᾶς, ἐπιψαυέτω δὲ κατὰ τὸ B, καὶ ἀπὸ 
τῶς DT ᾿ἀνεστακέτω ἐπίπεδον παράλληλον τῷ κατὰ 
τὰν AT’ ἐπιψαύσει δὲ τοῦτο τοῦ σχήματος κατὰ τὸ 
B. καὶ εἰ μέν ἐστι τὸ τμᾶμα ὀρϑογωνέου κωνοειδέος, 
20 ἀπὸ τοῦ B ἄχϑω παρὰ τὸν ἄξονα ἁ BA, εἰ δὲ ἀμ- 
βλυγωνίου, ἀπὸ τὰς] κορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περι- 
ἔχοντος τὸ κωνοειδὲς εὐθεῖα ἀχϑεῖσα ἐπὶ τὸ B ἐκβε- 
βλήσϑω ἁ BA, εἰ δὲ σφαιροειδέος, ἐπὶ τὸ B ἀχϑεῖσα 
εὐθεῖα ἀπολελάφϑω ἁ BA. δῆλον δή, ὅτι τέμνει ἃ 
25 BA δίχα τὰν AT. ἐσσείται οὖν] τὸ μὲν B κορυφα 
2. εἰς τὸ τμᾶμα] cum Εἰ; εἰς αὐτὸ Torellius. σχῆμα om. 
Ἐς corr. Torellius. καὶ ἄλλο περιγράψαι) om. Εἰ; corr. Bi- 
ualtus. ἐγγράψαι) εγγεγραψαι F. 8. συγκείμενον] των 
συγκειμένων F; corr. Torellius. 4. ἐγγραφέντος ΒΞ. 7. τμᾶμα] 
sic F, ut lin. 9, 11, 18,15. 10. ABTAF; corr. Nizzius. 14. 
AT) AT Ἐς; corr. Torellius. 15. ἔστω δὴ παράλληλος τὰ AT’) 


om. F, uulgo; suppleuit Torellius, qui tamen δή omisit et pro 
AT habet TA; „sit uy contingens‘ Cr. 19. novosıdeog F. 
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segmento figura solida inscribatur et alia cireumscri- 
batur ex cylindrorun frustis altitudinem aequalem ha- 
bentibus-composita, ita ut figura circumseripta excedat 
inseriptam spatio minore, quam quaeuis data magnitudo 
solida est. — datum sit segmentum, quale dietum est. 
figura igitur alio plano per axem secta ad planum 
datum segmentum abscindens perpendiculari figurae 
sectio sit ABI' coni sectio, plani autem segmentum 
abscindentis lineae I'A. iam quoniam suppositum 
est, planum segmentum abscindens ad axem perpen- 
dieulare non esse, sectio erit coni acutianguli sectio, 
et diametrus eius linea 4I.!) sit igitur linea BT 
lineae AI’ parallela coni sectionem contingens, et con- 
tingat in puncto Κα, et in linea ®T erigatur planum 
plano in AI’ posito parallelum. hoc igitur figuram 
in B puncto continget [prop. 16, Ὁ]. iam si est seg- 
mentum conoidis rectanguli, a B puncto ducatur BA 
axi parallela, sin [segmentum conoidis] obtusianguli, 
linea a uertice coni conoides comprehendentis ad B 
punctum ducta producatur [et sit] BI, sin [segmen- 
tum] sphaeroidis, lines [a centro sphaeroidis] ad B 
ducta abscindatur [et sit] Β 2.2) adparet igitur, lineam 
BA in duas partes aequales diuidere lineam 4 Γ΄) 

1) U. propp. 12, 13, 14. 

2) Exspectatur ἀχϑείσας εὐθείας ἀπολελάφϑω lin. 23—24. 
puto tamen, constructionem duram nec satis logicam ferri posse. 

3) In conoidis rectanguli segmento adparet ex quadr. pa- 


rab. prop. 1, de ceteris cfr. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV 
p. 56 nr. 26, p. 49 nr. 7. . 


23. ἐπί ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπί Commandinus; scribendum puto: 
ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ σφαιροειδέος ἐπί, 24. δὴ] scripsi; δὲ F, 
uulgo. 26. ἐσσείται] scripei; ἔσται F, codd. ceteri*; ἔστιν ed. 
Basıl., Torellius; „erit igitur‘‘ Cr. 
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τοῦ zucunrog, & δὲ BA εὐθεῖα ἄξων. ἔστιν δή τις 
ökvywviov κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν 4Γ, καὶ 
γραμμὰ ἁ BA ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀνεστακοῦσα ἐν ὀρθῷ 
ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίον 


5 χώνου τομά, διὰ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου ἐόντος τοῦ 
ἐπιπέδου. δυνατὸν οὖν ἐστιν κύλινδρον εὑρεῖν ἄξονα 
ἔχοντα τὰν BL, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & τοῦ 
ὀξυγωνέου κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν AT. πε- 
ostraı δὲ ἃ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐκτὸς τοῦ τμάματος, 

10 ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδέος ἢ δφαιροειδέος τμᾶμα, καὶ 
οὐ μεῖζόν ἐστιν τοῦ ἡμισέως τοῦ σφαιροειδέος. ἐσσεί- 
ται δή τις κυλένδρου τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν τοῦ 
ὀξυγωνέου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT, 


7. exıyavaaı F. 9. τμώματος] sic F, ut lin. 10. 11. 
τοῦ} (prius) addidi; om. F, uulgo. ἡμέσεορ Torellius. 12. δή] 
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itaque B punetum uertex segmenti erit, lines autem 
Bd axis.!) quare data est cemi acutianguli sectio 
eireum diametrum 4I' descripte, et lines B4 a centro 
ereeta in plano ad id planum perpendiculari, in quo 
est sectio coni acutianguli, ita ut planum illud per 
alteram diametrum positum sit. fieri. igitur potest, 
αὖ cylindrus inuenietur axem habens BI lineam, 
euius in superficie «it sectio coni acutianguli circum 
diametram 4I' descripte [prop. 9]. superficies autem 
eius extra segmentum cadet, quoniam est aut conoidis 
segmentum aut sphaeroidis non maius dimidia parte 
spbaeroidis.?) erit igitur frustum aliquod cylindri be- 
sim®) habens sectionem coni acutianguli circum dia- 
metrum Αἱ Γ deseriptam, axem autem B 4. frusto 


1) B punctum uerticem esse adparet ex p. 276, 7; 278, 
20; 282, 12. porro cum BA lineam AT in duas partes ae qua- 
los dinidat, diametrus est segmenti et diametro zectionis Theo 
est axi conoidis uel ΒΡ ἃ. ἢ. 274, 20; 278, 5; 282, 2) 

arallela (Zeitschr. ἢ ? Math. hit, νει. XXV p. 44); tum u. 
oti supra de uertide Iamdati. 

2) Sequitur im conoidibus ex prop, 15, a—b, quia BJ axis 
est, et #4, T’T lineae axi parallelae, in sphaeroidi us ex prop. 
17, quia BA puncta contactus jungit (prop. 16, 0). 

3) Poterat fortasse retineri βασέας lin. 12. 


scripsi; de F, üulgo. asıng F: core. C. τάν] τὰς F; corr. 
Torellius. 13. τομας oc rr. Torellius. 
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ἄξονα δὲ τὰν ΒΖ. τοῦ οὖν τόμου δίχα τεμνομένουν 
ἐπιπέδοις παραλλήλοις τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν AT 
ἐσσείται τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον τοῦ προτεϑέντος 
στερεοῦ μεγέϑεος. ἔστω τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον 
τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν EA ἐλάσσων τοῦ προ- 
τεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διῃρήσθω δὴ ἃ AB 
ἐς τὰς ἴσας τᾷ 4 Ε, καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχϑων 
εὐθείαι παρὰ τὰν AI ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου το- 
μάν, ἀπὸ ὃδὲ τῶν ἀχϑεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεστακέτων 
παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI’ ἐπιπέδῳ. τέμνοντι δὴ 
ταῦτα τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τμάματος, καὶ ἐσσούνται 
ὀξυγωνέων κώνων τομαὶ ὁμοίαι τᾷ περὶ τὰν AT διά- 
μέτρον, ἐπεὶ παράλληλά ἐντι τὰ ἐπίπεδα. ἀφ᾽ ἑκάστας 
δὴ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀναγεγράφϑων 
κυλίνδρου τόμοι δύο, ὁ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾶς τοῦ 
ὀξνγωνίέον κώνου τομᾶς τῷ 4, ο Öl ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 
Β, ἄξονα ἐχόντες ἴσον τῷ A Ἐ. ἐσσούνται δή τινα 
σχήματα στερεώ, τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, 
τὸ δὲ περιγεγραμμένον, ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενα. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι, ὅτι τὸ 
περιγεγραμμένον δὄχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονι 
ὑπερέχει τοῦ προτεϑέντος, στερεοῦ μεγέθϑεος. δειχ- 
ϑησέται δὲ ὁμοίως τῷ προτέρῳ, ὅτι τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει τῷ τόμῳ 


1. οὐ» seripei; wi F, uulgo; δή Nizzius. δέχα] ἀεὶ δίχα 
Nizzins. BF; corr. Torellius. 8. διαιρέσεων 
F, uulgo. δ be F; corr. ΒΝ. - ἔστε] eoraı F; corr. 
Torellius. 10. ἀνεστακοτων F; corr. Torellius. Figura in 
F paullo aliter descripta est. 12. τμάματος] sic F, ut lin. 19. 
ἐσσούνται] scripsi; ἐσουνται F, uulgo. 14. ἀφ᾽Ἴ scripsi; ep 
F, uulgo; „in unaquaque“ Cr. exaorns ἘΠ corr. Torellius. 
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igitur [semper deinceps] in duas .aequales partes di- 
uiso!) planis parallelis plano .in lines 4 I’ posito, 
quod reliquum est, -[aliquando] minus erit data ma- 
gnitudine solida [Eucl. X, 1]. frustum basim habens 
sectionem coni acutianguli circum diametrum AT’ de- 
scriptam, axem autem EZ, minus sit data magnitudine 
solida. diuidatur igitur linea AB in partes -lineae 
AE aequales, et a punctis diuisionum dueantur linese 
usque ad coni sectionem linese AI’ parallelae, et in 
ductis lineis plana .erigantur. plano in -4I’ posito par- 
allela. ergo haec- [plana] superficiem segmenti se- 
cant, ‘et orientur sectiones conorum acutiangulorum 
sectioni circum diametrum AI deseriptee similes, quia 
plana parallela sunt [prop. 14 p. 354, 20) iam in 
singulis sectionibus conorum acutiangulorum bina fru- 
sta cylindri construantur, alterum in eadem parte 
sectionis coni acutianguli, in qua est 4, alterum in 
eadem parte, in qua est B, axem habentia lineae IE. 
aequalem. orientur igitur figurae quaedam solidae, 
altera segmento inscripta, altera circumscripta, ex 
cylindri frustis ealtitudinem aequalem habentibus com- 
positae. restat autem, ut demonstremus, figuram cir- 
cumscriptam excedere inscriptam spatio minore, quam 
est: data magnitudo solida. eodem autem modo, quo 
supra [prop. 19 p. 378], demonstrabitur, figuram cir- 
cumscriptam excedere inscriptam frusto basim habenti 


1) Hic quoque figura ita comparanda erat, uti dixi p. 377 
not. 3, sed cum mutari nequeat, hic quoque retinui Torellianam. 


15. ἀαναγεγραφϑῶωντι F; corr. Torellius. 16. τᾶς] addidi; om.F, 
uulgo. 17. τῷ] (prius) ro Εἰ; corr. Torellius. 18. ἐσσούνται) 
scripsi; ἐσούυνται Ε΄, uulgo.. 22. ελασσον F'; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 25 
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τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν 
τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν EA. 
οὗτος δέ ἐστιν ἐλάσσων τοῦ προτεθέντος στερεοῦ 
μεγέθεο!. 


[4 
HU . 


Τούτων προγεφραμμένων ἀποδεικνύωμες τὰ προ- 
βεβλημένα περὶ τῶν σχημάτων. 

Πᾶν τμᾶμα ὀρθϑογωνέου κωνοειδέος ἀποτετμαμένον 
ἐπιπέδῶ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἡμιόλεόν ἐστι τοῦ κώνου 
τοῦ βάσυν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα. 

ἔστω γὰρ τμᾶμα ὀρθογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμα- 
μένον ὀρθῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος τᾶς μὲν ἐπιφανείας 
τομὰ ἔστω & ABI ὀρθογωνίου κώνου τομά, τοῦ. δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα ἁ IA εὐϑεῖα, 
ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος ἃ BA. ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτόν, οὗ κορυφὰ τὸ B. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
τοῦ κωνοειδέος ἡμιόλιόν ἐστι τοῦ χώνου τούτου. 

ἐκκείσϑω γὰρ κῶνός ὁ P ἡμιόλιος ἐὼν τοῦ κώνου, 
οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξων δὲ ἃ BA. 
ἔστω δὲ καὶ κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν BA. ἐσ- 
σείται οὖν ὁ W χῶνος ἡμίσεος τοῦ κυλένδρου [ἐπείπερ 


2. τὰν περί] τάν om. F. ὅ. κα΄] cum F; in lin. 8 po- 
suit Torellius (xy’). 7. περί] addidı; om. F, uulgo. 8. 
zu&pe] sic F, ut lin. 10, 11, 12, 15, 16, 18. ἀποτετμαμένον»} 
scripsi; anorsrunusvov F, uulgo. 10. ἄξονα τὸν αὐτόν Niz- 
zius. 20. ὧν F, aulgo. 21. ὁ] ὁ κύκλος ὁ Nizzius. ἄξων 
δὲ &] αξονα δὲ ταν F; corr. Torellius. 24. ἡμίσεος ολι P 
(h. 6. ἡμέσεος in ἡμιόλιος correctum); pro odı ed. Basil., To- 
rellius (non BC*) o4ov, 
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sectionem coni acutianguli circum diametrum _4I' de-. 
scriptam, axem autem lineam EA. hoc autem minus 
est data magnitudine solida. Ä 


XXL 


His praemissis demonstremus, quae de figuris pro- 
posita erant. 

Quoduis segmentum conoidis rectanguli plano absci- 
sum ad axem perpendiculari dimidia parte maius est 
cono basim habenti eandem, quam segmentum, et 
axem [eundem].‘) 

sit enim segmentum conoidis rectanguli plano 
abscisum ad axem perpendiculari, et secto eo alio 
plano per axem superficiei sectio sit ABI’ coni rect- 
anguli sectio [prop. 11, a], plani uero segmentum 
abscindentis linea I’A, axis autem segmenti sit BA. 
sit autem etiam conus eandem basim habens, quam 
segmentum, et axem eundem; cuius uertex sit B. de- 
monstrandum est, segmentum conoidis dimidia parte 
majius esse hoc cono. 

construatur enim conus % dimidia parte maior 
cono, cuius basis est [eirculus] circum diametrum AT 
descriptus, axis autem BA. sit autem etiam cylin- 
drus basim habens circulum circum diametrum “4 Γ 
descriptum, axem autem BA. erit igitur conus %#- 


1) Cfr. p. 276, 12: διὰ τέ, εἴ κα τοῦ ὀρθογωνίου κωνοει- 
δέος τμάματα ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδω ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀπο- 
τμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. οἷ περὶ ἕλικ. 
praef.: ὅτι δὲ τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ κώνου 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος ἴσον, δείξαι δεῖ. 

25* 
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ἡμιόλιός ἐστιν 6 P κῶνος τοῦ αὐτοῦ κώνου). λέγω, 

ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ χωνοειδέος ἴσον ἐστὶ τῷ P κώνῳ 

εἰ γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖξόν ἐντι ἢ ἔλασσον. 

ἔστω δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω 
3 


— RK 
ΓΖ ZEN NEE 
rk 
a N 


A. 7ἠ᾿ z 
5 δὴ σχῆμα στερεὸν εἰς τὸ τμᾶμα, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιψγραφὲν σχῆμα Tod ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ WE χώνου. καὶ ἔστω τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγ- 
10 χϑίται τὸ περιγραφὲν σχῆμα, μέγιστος μὲν ὁ βάσιν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα 
03 τὰν EA, ἐλάχιστος δὲ ὁ βάσυν μὲν ἔχων τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ZT, ἄξονα δὲ τὰν 
ΒΙ. τῶν δὲ κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ ἐγγραφὲν 


4. μειζων F; corr. VBD. ὃὅ. αλλω F. 6. συγκμεέμενον 
των συγκειμένων F; corr. Torellius. 8. ἢ ἁλίκμῳ) scripsi; 
πηλίκὼ F, uulgo; 7 πηλέκῳ Torellius. τό] τω F. figura in 
F male descripta est; 1 et @ permutat Torellius. 14. BI] 
scripsi cum Cr.; ΒΓ F, uulgo*; ΒΘ ed. Basil., Torellius. 
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dimidius, quam cylindrus.!) dico, segmentum conoidis 
aequale esse cono W. 

si esim aequale non est, aut maius est aut minus. 
prius igitur, si fieri potest, maius sit. itaque segmento 
figure solida inscribatur et alia circumscribatur ex 


cylindris altitudinem aequalem habentibus compositae, 
ita ut figura circumscripta excedat inscriptam spatio 
minore, quam quali spatio excedit segmentum conoidis 
conum %?), et cylindrorum, ex quibus composita est 
figura circumscripta, maximus sit [cylindrus] basim 
habens ceirculum circum diametrum AI’ descriptum, 
axem autem EJ, minimus autem [cylindrus] basım 
habens circulum circum diametrum ZT descriptum, 
axem autem BI. eorum uero cylindrorum, ex quibus 
figura inscripta composita est, maximus sit [cylindrus] 
1) Nam cylindrus sit C, et conus ABI sit X; erit ex hy- 
pothesi Pami}K. sed K== 40 (Eucl. XU, 10) τοὶ ἡ P 5: (τὰ 27. 
oc ipsum significatur uerbis: ἐπειδήπερ ἡμιόλιος p. 386 lin. 24 
— τοῦ αὐτοῦ κώνου lin. 1; sed nimis obscurum est τοῦ αὐτοῦ 
κώνου; etiam ἐπειδήπερ, uocabulum ab interpolatoribus amatum, 


saspectum est; quare haec uerba subditiua esse puto. 
2) Hoc fieri potest per prop. 19. 
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σχῆμα, μέγιστος μὲν ἔστω ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν KA, ἄξονα δὲ τὰν SE, ἐλάχι- 
στος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διά- 
ustoov τὰν ZT, ἄξονα δὲ τὰν ΘΙ. ἐκβεβλήσϑω δὲ 
τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ τὰν ἐπιφά- 
νείαν τοῦ κυλίνδρον τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν BA. ἐσσεί- 
ται δὴ ὁ ὅλος κύλινδρος διῃρημένος εἰς κυλίνδρους 
τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλίνδροις τοῖς ἐν τῷ περι- 
γεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέθει ἴσους τῷ μεγίστῳ 
αὐτῶν. καὶ ἐπεὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸ 
τμᾶμα ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, 
N τὸ τμᾶμα τοῦ κώνου, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἐν τῷ τμάματι μεῖξόν ἐστι τοῦ Ψ κώνου. 
ὁ δὴ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν 
AE, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & AA ποτὶ τὰν ΚΕ 
δυνάμει. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει a BA 
ποτὶ τὰν BE, καὶ τῷ, ὃν ἔχει ἃ AA ποτὶ τὰν ER. 
ὁμοίως δὲ δειχϑησέται καὶ ὃ δεύτερος κύλινδρος τῶν 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὃ ἔχων ἄξονα τὸν ΕΖ, ποτὶ 
τὸν δεύτερον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχειν λόγον, ὃν & IIE, τουτέστιν 
ἃ 44, ποτὶ τὰν ZR, καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκα- 
ὅστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾷ 
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basim habens circulum eircum diametum KA descri- 
ptum, axem autem IE, minimus uero [eylindrus] basim 
hahens circulum cireum diametrum 2.7 descriptum, 
axem autem Θ΄. producantur autem plana omnium 
cylindrorum -usqye ad superficiem cylindri basım ha- 
bentis circulum circum diemetrum AT’ descriptum, 
axem autem BI. totus igitur cylindrus diuisus erit 
in eylindros numero cylindris figurae cireumscriptae 
aequales, magnitudine autem maximo egrum aequales. 
et quoniam figura eircum segmentum cirgumscripta 
excedit figuram inseriptam spatio minore, quam quo 
segmentum conum excedit, adparet, etiam figuram 
segmento inscriptam maiorem esge cono Ὁ.) quare 
primus cylindrus cylindri totius axem habens AE ad 
primym eylindrum figurse inacriptae axem habentem 
AE eandem rationem habet, quam 44?:KE?.?) sed 
AA: KE?=BA:BE?) = 44: ΕΞ.) et eodem 
modo demonstrabimus, etiam secundum cylindrum totius 
cylindri axem habentem EZ ad secundum cylindrum 
figurae inacriptae eandem rationem habere, quam IIE, 
hoc est AA, ad ZR°), et unmusquisque ceterorum 
eylindrorum totius cylindri axem habentium lineae 


1) Quia figura circumsceripta segmento maior est. 

:2) Nam cum axes aequales sint, eam rationem habent cy- 
lindri, quam bases (Eucl. ΧΙ, 11); tum, u. Eucl. XU, 2. 

8) Quadr. parab. 3; u. Zeitschr. £. Math,, hist. Abth. XXV 
p. 50 nr. 12. 

4) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 178 nr. 4. 

6) Habent enim eam rationem, quam 

2: SE? 443: ΞΕ - Β4:ἕ ΒΖ = 44: Ζῶ. 


Torellius. 25. za] 2 ZE Ἐς, corr. Torellius. 26. ἴσον τᾷ 
IE usque δὰ ἄξονα ἐχόντων 'Ῥ. 392 lin. 2 om F; corr. Nizzius. 
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ΖΕ ποτὶ ἕκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμ- 
μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἔξει τοῦτον 
τὸν λόγον, ὃν. ἃ ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 
5 AB, BA εὐθειᾶν. καὶ πάντες ol κυλίνδροι ol ἐν τῷ 
κυλίνδρῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν 6 κύκλος ὁ περὶ διάμε- 
τρον τὰν AT’, ἄξων δέ [ἐστιν] & AI εὐθεῖα, ποτὶ πάντας 
τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι 
τὸν αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον, ὃν πάσαι αἵ εὐθεέαι al ἐκ 
τῶν κέντρων τῶν κύκλων. οἵ ἐντι βασίες τῶν εἰρη- 
μένων κυλίνδρων, ποτὶ πάδας τὰς εὐθείας τὰς ἀπὸο- 
λελαμμένας ἀπ᾿ αὐτῶν μεταξὺ τᾶν AB, BA. al δὲ 
εἰρημέναι εὐθϑείαι τῶν εἰρημένων χωρὶς τᾶς AA μειξό- 
veg ἐντὶ ἢ διπλασίαι. ὥστε καὶ οἵ κυλίνδροι πάντες 
15 οἱ ἐν τῷ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ὁ AI, μειξόνες ἐντὶ 9 
διπλασίοι τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος. πολλῷ ἄρα 
καὶ 6 ὅλος κύλινδρος, οὗ ἄξων & AB, μείζων ἐντὶ ἢ 
διπλασίων τοῦ ἐγγεγραμμένου δχήματος. τοῦ δὲ Ψ' 
κώνου ἦν διπλασέων. ἔλασσον ἄρα τὸ ἐγγεγραμμένον 
20 σχῆμα τοῦ DW κώνου" ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ 
μεῖξον. οὐκ ἄρα ἐστὶν μεῖζον τὸ κωνοειδὲς τοῦ W 
κώνου. ὁμοίως δὲ οὐδὲ ἔλασσον. πάλιν γὰρ ἐγγε- 
γράφϑω τὸ σχῆμα, καὶ περιγεγράφϑω, ὥστε ὑπερέχειν 
ἕκαστον Enastov ἐλάσσονι, ἥπερ ἁλέκῳ ὑπερέχει. ὁ W 


1 


Φ 


8. βασεως F, uulgo. 4. αὐτοῦ) Nizzius; αὐτας F, üulgo. 


τὰν) toy-per comp. Εἰ; corr. Torellius, ὅ. ευϑειων ἘΠ; corr. 
Torellius. πάντες οὖν οὐ 7. AI] scripsi cum Cr.; ST 


F; 4B Commandinus. 8. yeyoauuevo F; corr. AC. 10. 
ἐντὶ Baoles] scripsi; ἐν τὴ βασει εἰσ (cum comp. nv uel ıw) F, 
uulgo (τῷ pro τή Torellius). 12. ἀπ᾿ αὐτὰν] scripsi; ἀπο τας 
F, uulgo. 18. τὰς] ταν F; corr. Torellius. μειζων F; corr. 
Torellius. 15. 00] scripsi; οὐ ὁ F, uulgo. AI] 48 Com- 
mandinus. 16. πολλῷ] delet Commandinus, 19. εἐλασσων 
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AE aequalem ad unumquemque cylindrorum figurae 
inscriptae eundem axem habentium eam rationem 
habebit, quam dimidium diametri basis eius!) ad par- 
tem eius?) inter lineas AB, BA abscisam. [quare] 
omnes etiam cylindri in eo cylindro positi, cuius basis. 
est cireulus eircum diametzum. 41 descriptus, axis 
autem 'linea Ζ 1, ad omnes oylindros figurae inscriptae 
eandem rationem habebunt, quam omnes lineae, quae 
radii sunt eirculorum, qui bases sunt eylindrorum, 
quos comımemorauimus?), ad omnes lineas de illis*) 
inter lmeas AB, BI abscisar. sed illae lineae his, 
excepta linea. 44, maiores sunt quam duplo maiores. 
quare etiam omnes cylindri in eo cylindro positi, cuius 
axis est 411, maiores sunt quam duplo maiores figura 
‚inscripta.’) itaque etiam totus cylindrus, cuius axis 
est AB, multo maior est quam duplo maior figura 
inscripta. erat, autem duplo maior cono %. itaque 
figura inscripte minor est cono δ; quod fieri non po- 
test. nam.demonstratum est, maiorem eam esse. quare 
conoides-cono θ᾽ maius non est. sed idem ne minus . 
quidem est. rursus enim figura inscribatur et circum- 


H. 6. cylindri in toto cylindro positi, p. 390, En. 26. 
H: ὁ. diametri basis cylindri in toto eylindro positi. 
H. 6. cylindros in cylindro 4I positos. 

4) H. 6. radiis circulorum. 

6) Nam quia BI= Θ] -αἰ ΖῈ = E4 cet., lineae 44, SE, 
ZS2 aequali spatio minimae earum aequali inter se excedunt: 
tum u. p. 290, 5 πα. 


1) 
2) 
3) 


F. 84. 1. Enderon] om. F; corr. Torellius. ελασσον F; corr. 
Torellius. ἥπερ ἁλέκῳ scripsi; ἡ παλιν κω F; ἢ ankam B, 
ed. Basil., Torellius. 
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κῶνος Tod κωνοξιδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς 
πρότερον κατεσκευάσθω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ. τμάματορ, καὶ τὸ ἐγγραφὲν 
τοῦ περιγραφέντος ἐλάσσονι λειπέται, ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ 
5 W κώνου, δῆλον, ὡς ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. πάλιν δὲ ὃ πρῶτος κύλινδρος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὃ' ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ 
τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ 
σχήματι τὸν τὸν αὐτὸν ἔχοντα: ἄξονα τὰν EA τὸν 
40 αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τεεράγωνον 
ποτὶ τὸ αὐτό. ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΕΖ ποτὶ τὸν δεύτερον 
κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
ἔχοντα ἄξονα τὰν ΕΖ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ 
15 AA ποτὶ τὰν ΚΕ δυνάμει’ οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει & BA ποτὶ τὰν ΒΕ, καὶ τῷ, ὃν ἔχει. ἁ 
AA ποτὶ τὰν ΕΞ καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλένδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τῇ JE 
ποτὶ ἕκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
20 μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτόν, ξξει τοῦτον 
«τὸν λόγον, ὃν ἁ ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν dr’ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 
AB, BA εὐϑειᾶν. καὶ πάντες οὖν ol κυλίνδροι οἵ 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ἐστὶν & BA εὐϑεῖα, 


7. τὰν] την F; corr. Torellius. 8. τῶν] scripsi; τὸν F, 
uulgo. 9. τὸν τόν] scripsi; zo» Εἰ, uulgo. ταν] scripsi; τὰ 
F, uulgo. 10. ἔχει) Torellius; εἰχε F, unlgo. 12. κυλίνδρῳ] 
“κυλινδρων FACD*. raw) vo» (comp.) αν F. 18. τῶν! Scripsi; 
τον Ἐς uulgo. 16. τα») τὰ F. ἃ] Torellius; o F, uulgo. 
18. ἴσον] Torellius; ıca@v F, uulgo. 21. τὰς διαμέτρου] om. 
F; corr. Nizzius. βασεως F, uulgo. 23. zayz cum comp. 
Ἣν uel ἐν F._ οὖν] γοῦν (comp.) Εἰ; corr. Torelliu. 24. ὅλῳ] 
Ὁ supra manu 1 F. οὗ] ὧν Εἰ; corr. Nizzius. 
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scribatur, ita ut altera excedat alteram!) spatio minore, 
"quam quali excedit eonus %° conoides [prop. 19], et 
cetera eadem, quae supra, construantur. iam quoniam 
figura inscripta segmento minor est, et figura inscripta 
minor est figura circumscripta spatio minore, quam 
quo segmentum minus est cono ®%, adparet, figuram 
circumscriptam minorem esse cono %. rursus autem 
cylindrus primus totius cylindri axem habens IE ad 
primum cylindrum figurae circumseriptae eundem axem 
EA habentem eandem rationem habet, quam 


AS: AR [p. 391 not. 2]. 


et secundus cylindrus totius cylindri axem habens EZ 
ad secundum cylindrum figurae circumscriptae axem 
habentem EZ eandem rationem habet, quam 44°: KE? 
fu. ibidem]. ea autem eadem est, quam habet BA 
ad BE [p. 391 not. 8] et 14: ΕΚ“ [p. 391 not. 4]. 
et ceterorum cylindrorum singuli, qui in toto eylindro 
sunt et axem habent lineae /E aequalem, ad singulos 
tylindros, qui in figura circumscripta sunt et eundem 
axem habent, eam rationem habebunt, quam dimidia 
pars diametri basis eorum?) ad partem eius®) inter 
lineas AB, BA abscisam. itaque etiam omnes cy- 
lindri totius eylindri, cuius axis est BJ, ad omnes 


1) H. e. figura circumscripta inscriptam; itaque parum 
recte dieitur: ἕκαστον ἑκάστου; saltem debebat esse ἑκάτερον 
δκατέρου. 

2) H. 6. cylindrorum cylindri totius. 

3) H. 6. diametri basis. hoc loco igitur bases uocantur ü 
circuli, qui in ea parte cylindrorum sunt, in qua est punctum 
4, supra uero ii, qui in altera parte sunt, in qua est B (Ὁ. 392, 4; 
sed p. 392, 3 ut hoc loco). 


10 


1ὅ 


20 


25 
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wor πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάσαι αἴ 
εὐθείαι ποτὶ πάσας τὰς εὐϑείαρ.. αἱ δὲ εὐθείαι πάδαι 
αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, οἵ βασίες ἐντὶ τῶν 
κυλίνδρων, τἂν εὐϑθειᾶν πασᾶν τῶν ἀπολελαμμέναν 
ἀπ᾿ αὐτῶν σὺν Ta AA ἐλασσόνες ἐντὶ ἢ διπλασέαι. 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ οὗ κυλίνδροι πάντες οἱ ἐν. τῷ ὅλῳ 
κυλένδρῳ ἐλασσόνες ἐντὶ ἢ. διπλασίοι τῶν κυλίνδρων 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι. ὁ ἄρα κύλινδρος 
ὁ βάσιν ἔχων τὸν κχύχλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν BA ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων 
τοῦ περιγεγραμμένου “σχήματος. οὔκ ἐστι δέ, ἀλλὰ 
μείξων ἢ διπλάσιος. τοῦ γὰρ P κώνου διπλασίων 
ἐστί, τὰ δὲ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλαττον ἐδείχϑη 
τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν οὐδὲ ἔλασσον τὸ τοῦ 
κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι 
οὐδὲ μεῖξον. ἡμιόλιον ἄρα ἐστὶν τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 


ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


κβ΄. 


Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἐπι- 


πέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα ἀπὸ τοῦ ὀρϑογωνίου κω- 


νοξιδέος, ὁμοέως ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ ἀποτμάματος 
“- ’ “« 4 \ 9 «“ [4 
τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμένον, 


ὡς εἰρήται, καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


ὅ, κυλίνδρων) κυλινδρων προς (comp.) F; corr. Torellius. 
6. τᾷ] ταν F; corr. BD. 10. κύκλον] χυλινὄρον : corr. Β 
18. διπλασίων] διπλασι cum comp. ὧν F. 17. οὐδέ] scripsi; 
ovse F, uulgo. 18. τμαματι] sic F, ut lin. 21 (bis), 23. 19. 
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cylindros figurae tircumscriptae eandem habebunt 
rationem, quam. omnes :lineae ' illae ad. omıres has: 
lineas.!) sed omnes .linese, quae radii sunt circu- 
lorum, qui bases sunt &ylindrorum, minores sunt quam' 
duplo maiores omnibus Hneis: de iis abscisis una eum 
linea 44 [p. 290,5; u. p. 898 nvt. 5], . adparet igitur, 
etiam cylindros omnes totius @ylindri minores esse 
quam' duplo maiores cylindris figurae eircumseriptae. 
itaque cylindrus basim habens ceirculum cireum dia- 
metrum AI’ descriptum, axem autem B_1 minor est 
quam duplo maior figura circumscripta. at non est, 
sed maior quam duplo maior; nam duplo maior est 
cono PP, et figura circumscripta minor est cono 7, 
ut demonstratum est [p. 394, 5]. itaque segmentum 
conoidis ne minus quidem est cono 7, demonstratum 
autem est, ne maius quidem id esse. quare dimidia 
parte maius est. cono basim eandem habenti, quam 
segmentum, et eundem axem. 


XXI. > 
Ilam uero etiam si segmentum plano ad axem non 
perpendiculari abscinditur a conoide rectangulo, item 
dimidia parte maius erit segmento coni basim eandem 
habenti, quam segmentum, et eundem axem. 
sit segmentum |conoidis rectanguli ita abscisum, 
ut dictum est, et secto eo plano per axem posito ad 


1) Seguitur (ut supra p. 392, 5 eg.) addendo proportiones, 
quarum denominatores aequales sunt (ἀνάπαλιν). 


κδ΄. Torellius. 20. τῷ dmınedoa? 22. ἐσσεέται] scripsi; zoraı 
per comp. F, uulgo, 25. xovosıdeos F. 


398 ΠΕΡῚ KQNOEIAERN ΚΑΙ ZBAIPOERIAERN. 


ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ 
τμᾶμα τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω & 4ΒΓ ὀρϑογοω- 
νίου κώνου τομά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος 
τὸ τμᾶμα & AI εὐθεῖα, παρὰ δὲ τὰν AT ᾧ DT ἐπι- 
ὅ ψαύουσα τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς χατὰ τὸ 
B, καὶ & BA ἄχϑω παρὰ τὸν ἄξονα. τεμεῖ δὴ αὐτὰ 
δίχα τὰν AT. ἀπὸ δὲ τᾶς DT ἐπέπεδον ἀνεστακέτω 
παράλληλον τῷ κατὰ τὰν AA. ἐπιψαύσει δὴ τοῦτο 


τὸ κωνοειδὲς κατὰ τὸ B, καὶ ἐσσείται τοῦ τμάματος 
10 χορυφὰ τὸ Β σαμεῖον, ἄξων δὲ & BA. ἐπεὶ οὖν τὸ 
ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν AT’ οὐ ποτ᾽ ὀρϑὰς ἐὸν τῷ ἄξονι 
τετμάκει τὸ κωνοειδές, & τομά ἐστιν ὀξυγωνέου κώνου 
τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς a μείζων ἃ AI. ἐούσας 
δὴ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς περὶ διάμετρον τὰν ΓΑ͂ 
15 καὶ γραμμᾶς τᾶς BA, & ἐστιν ἀπὸ τοῦ κέντρου τᾶς 


2. τμᾶμα] scripsi; oynpe F, uulgo; „portionem“ Cr. τομά] 
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planum segmentum abscindens perpendiculari, figurae 
sectio sit ABI’ coni rectanguli sectio [prop. 11, 8], 
plani uero segmentum abscindentis linea AI‘, et lineae 
AT parallela sit linea ®T coni restanguli sectionem . 
contingens“ in puncto B, et linea BI ducatur axi 
parallela. ea igitur lineam 4. in duas partes aequales 
secabit.!) et in linea BT planum erigatur parallelum 
plano in iinea +4I' posito. hoc igitur conoides in 


puneto B continget [prop. 16, Ὁ], et uertex segmenti 
erit punctum B, axis autem B1.?) iem quoniaım pla- 
num in linea AI’ positum ad axem non perpendiculare 
conoides secat, ‚sectio erit-coni acutianguli sectio, et 
maior eius diametrus 4I' [prop. 12]. itaque quoniam 
data est seotio coni scutianguli circum diametrum Γ 4“ 
descripta, et linea BA a centro coni acutianguli erecta 


1) U. quadr. parab. prop. 1; οἷν, supra p. 881 not. 8. 

2) B uertex est propter p. 276, 7, BA autem diametrus 
segmenti (sectionis coni rectängali) et diametro seetionis, hoc 
est axi conoidis, parallela (u. p. 388 not. 1); tum u. p. 276, 8. 


om. Εἰ; corr. Β. 3. κώνου] om. Εἰ; corr. Torellius. 8. Ad] 
AT? δή] scripsi; de F, uulgo. 11. τῷ] τω τω F; corr. 
ΟΞ 12. τετμημει F, uulgo. 
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τοῦ ὀξυγωνίου κώμου τομᾶς ἀνεστακοῦσα ἐν ἐπιπέδῳ 
ὀρθῷ ἀνεστακότι ἀπὸ. διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν ἁ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν 
ἐστι κύλινδρον εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐθείας 

δ τᾷ BA, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσεέται ἃ τοῦ ὀξυγωνέου 
xuvov τομά. δυνατὸν δέ ἐστι καὶ κῶνον εὑρεῖν κο- 
ρυφὰν ἔχοντα τὸ Β σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἁ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἐσσείται. ὥστε ἐσσείται τόμος 
κυλίνδρου τις βάσιν ἔχων τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
10 τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν AT’, ἄξονα δὲ τὰν BA, 
καὶ ἀπότμαμα κώνου βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τε τόμῳ 
καὶ τῷ τμάματι, ἄξονα δὲ τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ἡμιόλιόν ἐστι τούτου τοῦ κώνου. 
ἔστω δὴ 6 Ψ κῶνος ἡμιόλιος τοῦ ἀποτμάματος 

15 τούτου. ἐσαείται δὴ ὃ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὁ βάσιν 
ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν 
διπλάσιος τοῦ Ψ κώνου. οὗτος γὰρ ἡμιόλιός ἐστι 
τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, τὸ δὲ ἀπό- 
80 τμαμα τοῦ κώνου τὸ εἰρημένον τρίτον ufgog ἐστὶ τοῦ 
τόμου τοῦ νυλένδρου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἀναγκαῖον δή ἐστι 
τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. εἰ 
γὰρ um ἐστιν ἴσον, ἥτοι μεῖζόν ἐστιν ἢ ἔλασσον. ἔστω 
25 δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖζον. ἐγγεγράφθω δή τι 
εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενα, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 

2. τᾶς διαμέτρου 4. zug cum comp. ἡ» 0] ἐν F. 6. 


eve Cum comp. ἢν uel ıw Ε΄, 8. ὥστε ἐσσείται] scripsi; om. 
F, uulgo; ἐσσεῖται δή Torellius. 11. azorunue F, ut lin. 16, 
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in plano a diametro erecto ad id planum perpen- 
dieulari, in quo est sectio coni acutianguli, fieri potest, ut 
cylindrus inueniatur axem habens in producta linea BJ, 
cuius in superficie sit sectio coni acutianguli [prop.9]. sed 
hoc quoque fieri potest, ut conus inueniatur uerticem ha- 
bens punctum B, cuius in superficie sit sectio coni acu- 
tianguli [prop. 8]. erit igitur frustum quoddam cylindri 
basim habens sectionem coni acutianguli circum dia- 
metrum AI’ descriptam, axem autem BJ, et segmentum 
coni basim habens eandem, quam et frustum et segmen- 
tum [conoidis], et axem eundem. demonstrandum est, 
segmentum conoidis dimidia parte maius esse hoc cono.!) 

sit igitur conus 7 dimidia parte maior hoc seg- 
mento [coni]. erit igitur frustum cylindri basim habens 
eandem, quam segmentum, et eundem axem duplo 
maius cono 7. hic enim dimidia parte maior est 
segmento coni basim habenti eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem, segmentum autem coni, quod 
commemorauimus, tertia pars est frusti cylindri basim 
habentis eandem, quam segmentum, et eundem axem.?) 
necesse igitur est, segmentum conoidis aequale esse 
cono 7. nam si aequale non est, aut maius est aut 
minus. prius igitur, si fieri potest, maius sit. inseri- 
batur igitur segmento figura solida, et alia circum- 
scribatur ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem 

1) Fortasse scribendum lin. 14: τούτου τοῦ ἀποτμάματος 


τοῦ κώνου; cfr. 
2) U. supra prop. 10. p 340, 8. 


19, 20; corr. Torellius. 18. τὸ τοῦ] scripei; zo F, uulgo; τοῦ 
Torellius. κωνοειῖδες F; corr. Törellius. 19. την αὐτὴν, 
utrumque per comp., Εἰ; corr. Torellius. 23. δή] scripsi; δὲ 
F, uulge. 27. σχῆμα] om. F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. 1. 26 
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ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ P κώνου. καὶ διάχϑω τὰ ἐπίπεδα τῶν τόμων ἔστε 
ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. πάλιν δὴ 
ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ 6 ἔχων ἄξονα 
τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγφαμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οἵ γὰρ τόμοι ol ἴσον ὕψος ἐχόντες τὸν 
αὐτὸν ἔχοντι λόγον. ποτ᾽ ἀλλάλους ταῖς βάσεσιν, al 
ὃὲ βασίες αὐτῶν, ἐπεὶ ὁμοίαι ἐντὶ ὀξυγωνίων κώνων 
τομαί, τὸν αὐτὸν ἔχοντε λόγον, ὃν al ὁμολόγοι δια- 
μέτροι αὐτᾶν δυνάμει, ἡμισείχει δέ ἐντι τῶν ὁμολόγων 
διαμέτρων αἱ AA, ΚΕ. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἁ AA ποτὶ 
τὰν ΚΕ δυνάμει, τοῦτον ἔχει ἃ Β4 ποτὶ τὰν ΒΕ 
μάκει, ἐπεὶ ἃ μὲν BA παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστιν, αἵ 
ὃΣ AA, ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ B ἐπιψαύουσαν᾽ ὃν 
ὃὲ λόγον ἔχει & BA ποτὶ τὰν ΒΕ, τοῦτον ἔχει ἃ AA 
ποτὶ τὰν ΕΞ. ἕξει οὖν ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ τόμῳ ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἃ AA ποτὶ 
τὰν ΕΠ. καὶ τῶν ἄλλων τόμων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ τόμῳ ἄξονα ἴσον ἐχόντων τᾷ AE ποτὶ ἕκαστον 


τῶν τόμων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 


9. N ω \ > N ' [4 3) e 
αὐτὸν ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ 


6 -“ [7 “ 2 9 “- \ 
ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶν βασίων αὐτοῦ ποτὶ τὰν 
ἀπολελαμμέναν an’ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν AB, BA. δειχ- 


2. διάχϑω) addidi;om.F, uulgo. ἔστε] scripsi: ἐσσειται F, 
uulgo. 3.1&v]rn» comp. Εἰ; corr. Torellius. 5. τῷ] τὸ Εἰ; corr. 
man. 2,utuidetur. 6. JE] AEFBC* 10. ἔχοντι] ἐχωντι F. 
12. ἐχωντι FE 17.70 Β7ταν BE F; corr. Torellius. 20. τῶϑψ] 
per comp. FB*, 23, ἐχόντων] ἐχοντα F; corr. Β. ori] πρός 
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habentibus compositae, ita ut figura circumscripta 
excedat inscriptam spatio minore, quam quali seg- 
mentum conoidis conum Ὁ excedit [prop. 20]. et 
plana frustorum producantur ad superficiem frusti basim 
habentis eandem, quam segmentum, et axem eundem. 
rursus igitur primum frustum totius frusti axem habens 
ΖΕ ad primum frustum figurae inscriptae axem habens 
AE eandem rationem habet, uam 441°?:KE?. nam 
frusta eandem altitudinem habentia eandem rationem _ 
inter se habent, quam bases!), bases autem eorum, quo- 
niam similes sunt coni acutianguli sectiones [prop. 14 
coroll.], eandem rationem habent, quam quadrata dia- 
metrorum suarum sibi respondentium [prop. 6 coroll.], 
et lineae 44, KE dimidiae sunt diametri sibi respon- 
dentes. est autem 44°: KE?—=B4A:BE [quadır. 
parab. prop. 3], quoniam BA diametro parallela est 
[p- 399 not. 2], et lineae 44, KE parallelae lineae 
in puncto B contingenti. sed BA:BE= 44: ΕΞ 
[p. 391 not. 4]. itaque primum frustum frusti totius 
ad primum frustum figurae inscriptae eandem rationem 
habebit, uam 441: ΕΠ. et ceterorum frustorum 
unumquodque eorum, quae in toto frusto sunt axem 
habentia lineae 47] E aequalem, ad unumquodque frustum 
figurae inscriptae eundem axem habens eandem rationem 
habet, quam dimidia diametrus basium eius ad eam 
partem eius?), quae inter lineas AB, BA abscinditur. 

1) Cfr. prop. 10 p. 340. 

2) H. e. diametri basis, eo circulo pro basi sumpto, qui 
in ΘᾺ, parte cylindri est, in qua est punctum B. cfr. p. 395 
per comp. Εἰ; corr. Torellius. 26. τᾶν ‚Puotov] seripei; τῶν βα- 
σιων Ἐς uulgo; τᾶς βάσεως Nizzius. 21. τὰν] των F; corr. Torellius. 

26 * 
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ϑησέται οὖν ὁμοίως τοῖς πρότερον τὸ μὲν ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ Ψ κώνου, 6 δὲ τοῦ xv- 
Alvögov τόμος ὃ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείξων ἐὼν ἢ διπλασίων τοῦ 
ἐγγεγραμμένου σχήματος. ὥστε καὶ τοῦ Ψ κώνου 
μείξων ἐσσείται ἢ διπλασίων. οὔκ ἐστι δέ, ἀλλὰ δὲι- 
πλασίων. οὐκ ἄρα ἐστὶ μεῖξον τὸ τοῦ «κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. διὰ τῶν αὐτῶν δὲ δειχϑησέται, 
ὅτι οὐδὲ ἔλασσόν ἐστιν. δῆλον οὖν, ὅτι ἴσον. ἡμιόλιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ ἀποτμάματος 
τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


κγ΄. 

Εἴ κα τοῦ ὀφῤϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις, τὸ μὲν ἕτερον ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα, τὸ δὲ ἕτερον μὴ ὀρϑῷ, ἔωντι δὲ ol τῶν 
τμαμάτων ἀξόνες ἴσοι, ἴσα ἐσσούνται τὰ τμάματα. 

ἀποτετμάσϑω γὰρ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμά- 
ματα, ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ τοῦ κωνοειδέος ἐπι- 
πέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν κωνοειδέος ἔστω τομὰ 
& ABIT ὀρθογωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς 
ἁ Β4, τῶν δὲ ἐπιπέδων αἱ AZ, ET εὐϑείαι, τοῦ μὲν 
ὀρϑοῦ ποτὶ τὸν ἄξονα & ΕΓ, τοῦ δὲ μὴ ὀρϑοῦ ἁ ZA. 
ἀξόνες δὲ ἔστων τῶν τμαμάτων αἱ ΒΘ, ΚΑ ἴσαι 


1, ὁμοίως] 5711. ὡς per comp. F. 7. μειξων F. 9. ελασσων 

.. 10. ἀποτμηματος FE 18. κε΄ Torelliu. 16. αποτμη- 
ϑεῶντι F, uulgo (τ pro & AB, ed. Basil.), ἀποτματέωντι To- 
rellius. 17. ἐσουνται F, uulge. 18. anorerunsdo F: corr. 
Torellius. τμάματα] sic F, ut lin. 14. 20. Post ἄξονος 
haec uerba habet F, uulgo: καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα, sed adparet, delenda esse, nam conoides secandum 
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itaque eodem modo, quo antea [p. 390, 11], demon- 
strabimus, figuram inscriptam maiorem esse cono X, 
frustum autem cylindri basim habens eandem, quam 
segmentum, et eundem axem maius esse quam duplo 
maius figura inscripta [cfr. p. 392, 16]. quare etiam 
maius erit quam duplo maius cono #.!) hoc autem 
non est, sed duplo maius. itaque segmentum conoidis 
maius non est cono 7. per eadem autem demon- 
strabitur, ne minus quidem esse. adparet igitur, aequale 
id esse. itaque segmentum conoidis dimidia parte maius 
est segmento coni basim habenti eandem, quam seg- 
mentum, et eundem axem. 


XXIII 


Si a conoide rectangulo duo segmenta abscinduntur, 
alterum plano ad axem perpendiculari, alterum non 
perpendiculari, et axes segmentorum aequales sunt, 
segmenta aequalia erunt. 

abscindantur enim a conoide aliquo rectangulo duo 
segmenta ita, ut dietum est. secto autem conoide 
plano per axem posito conoidis sectio sit ABI’ coni 
rectanguli sectio, diametrus autem eius BZ [prop. 11, 8], 
planorum autem lineae 4Z, ET‘, plani ad axem per- 
pendicularis sectio EI‘, plani autem non perpen- 
dicularis linea ZA. axes autem segmentorum sint 


1) Quia conus 7 minor est figura inscripta. 


esse et perpendiculari et non perpendiculari plano, iam lin. 
18—19: δύο τμάματα, ὡς εἰρήται (lin. 14—-16) dictum est. quare 
Nizzius male post ἄξονα supplet: καὶ ἄλλῳ un ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα. 21. ΑΒΓῚ BT δ ger:  Torellius, 24. ἔστων 
scripsi; eoro F; ἔστωσαν AD, 
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ἀλλάλαις, κορυφαὶ δὲ τὰ Β, A. δεικτέον, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ B, τῷ 
τμάματι τοῦ κωνοειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ A. 
ἐπεὶ γὰρ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς 
ὅ δύο τμάματά Evrı ἀφῃρημένα τό τε AAZ καὶ τὸ 
ΕΒΓ, καί ἐντὶ αὐτῶν al διαμέτροι ἴσαι αἱ KA, ΒΘ, 
ἴσον ἐστὶ τὸ τρίγωνον τὸ AAK τῷ ΕΘΒ' δεδείκται 
γάρ. ὅτι τὸ AAZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΒΓ τρι- 
γώνῳ. ἄχϑω δὴ & AX κάϑετος ἐπὶ τὰν KA ἐκβλη- 
10 ϑεῖσαν. καὶ -- ἐπεὶ ἴσαι αἱ ΒΘ, KA, ἴσαι καὶ αἱ ΕΘ, 
AX. ἔστω δὴ ἐν τῷ τμάματι, οὗ κορυφὰ τὸ Β, κῶνος 
ἐγγεγραμμένος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ 


“--- -- GERD πὶ GERD Ὁ, πὰ dien Dumm ame: ἀπ βάρ Meile απὸ ame amp (END ἀσππ (ED GR ἀππὸ GEHEN GEHN σα die Guam FEEE ππμα. 


- r 
ἄξονα τὸν αὐτόν᾽ ἐν δὲ τῷ τμάματι, οὐ κορυφα τὸ 
A, ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμά- 


1. αλληλαις F; corr. Torellius. 2. τοῦ] addidi; om. F, 
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ΒΘ, KA inter se aequales, et uertices puncta B, A. 
demonstrandum est, segmentum conoidis, cuius uertex 
sit B, aequale esse segmento conoidis, cuius uertex 
sit A. 

nam quoniam ab eadem sectione coni rectanguli 
duo segmenta abseisa sunt, 4AZ et ΕΒΓ, et dia- 
metri eorum KA, ΒΘ aequales sunt, triangulum AAK 
aequale est triangulo E®B; nam demonstratum est, 
triangulum 4 .4Z aequale esse triangulo EBI'[prop.3].') 
ducatur igitur linea 4X ad productam lineam KA 
perpendicularis. et quoniam B®= KA, erit etiam 
ΕΘ == AX.?) inscribatur igitur segmento, cuius uertex 
est B, conus eandem basim habens, quam segmentum, 
et eundem axem, et segmento, cuius uertex est A, 
segmentum coni eandem basim habens, quam seg- 


1) Et B®, KA diametri (prop. 11, a) sectionum bases in 
Iuae partes aequales diuidunt (prop. 3 p. 302, 9); tum u. Eucl. 
1. 4 j 

2) Nam, cum bases ΒΘ, KA aequales sint, erit 
E®8B:AKA=E®:AX (Eucl. VI, 1) = 1 (not. 1). 


uulgo. 6. αὐτῶν al] scripsi; αἴ om. F, uulgo. 14. απο- 
tunue F, ut p. 408 lin. 8; corr. Torellius. ἔχον] Ὁ, B mg.; 
ἔχων F, uulgo. 
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ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἄχϑω δὲ ἀπὸ τοῦ A 
κάϑετος ἐπὶ τὰν AZ ἁ AM. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὕψος 
τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ A. τὸ 
δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ A, καὶ ὁ κῶνος, 
οὗ κορυφὰ τὸ B, τὸν συγκείμενον λόγον ἔχοντι ποτ᾽ 
ἄλλαλα ἔκ τε τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν 
ὑψέων. τὸν συγκείμενον οὖν ἔχοντι λόγον ἔκ τε τοῦ, 
ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς τᾶς περὶ διάμετρον τὰν AZ ποτὶ 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΕΓΓ, καὶ ἐκ τοῦ, 
ὃν ἔχει & MA ποτὶ τὰν ΒΘ. τὸ δὲ χωρίον τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ποτὶ 
τὸν αὐτὸν κύχλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ πε- 
ριεχόμενον ὑπὸ τᾶν. διαμέτρων ποτὶ τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς ET [ἔχει καὶ τὸ ἀπότμημα τοῦ κώς- 
νου, οὗ κορυφὰ τὸ A, πρὸς τὸν κῶνον, οὗ κορυφὰ 
τὸ B, τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἃ 
KA ποτὶ τὰν ΕΘ, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει & MA ποτὶ τὰν 
ΒΘ' ἁ μὲν γὰρ KA ἡμίσεά ἐντι τᾶς διαμέτρου τᾶς 
βάσιος τᾶς τοῦ ἀποτμήματος τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ 
τὸ 4, ἁ δὲ ΕΘ ἡμίσεα τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσεως τοῦ 
κώνου, αἱ δὲ AM, ΒΘ ὕψεά ἐντι αὐτῶν. ἔχει δὲ ἃ 
AM ποτὶ τὰν ΒΘ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν καὶ ποτὶ τὰν 
ΚΑ, ἐπεὶ & ΒΘ ἴση ἐστὶ τᾷ KA. ἔχει δὲ καὶ ἃ ἃ AM 
ποτὶ τὰν KA, ὃν ἁ XA ποτὶ τὰν AK]. ἔχοι οὖν κα 
καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου ποτὶ τὸν κῶνον τὸν συγ- 
κείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἃ AK ποτὶ τὰν 
1. δέ] δὲ καί Ὁ (non BC*); ed. Basil, Torellius. 2. dn] 
Torellius; δὲ F, uulgo. . 3. AJ)AF. ger: F; corr. Ὁ, 
ποτι ταλλαλα Ἐ. 11. MA] scripsi; NA FRE AM ed. Basil., 


Torellius. In figura lineas ZII, AII et litteras O0, II addidi. 
15. ἀπότμαμα, ut lin. 20, Torellius. 16. ποτί Torellius. 
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mentum, et eundem axem. ducatur autem ab A puncto 
linea AM ad lineam AZ perpendicularis. ea igitur 
altitudo erit segmenti coni, cuius uertex est A.) 
segmentum autem coni, cuius uertex est A, et conus, 
cuius uertex est B, eam inter se rationem habent, 
quae composita est ex ratione basium et ratione 
altitudinum.?) habent igitur rationem compositam ex 
ratione, quam habet spatium comprehensum sectione 
coni acutianguli [prop. 12] circum diametrum AZ 
descripta ad circulum [prop. 11, a] circum diametrum 
ET descriptum, et ratione ΜΖ: ΒΘ. sed spatium 
sectione coni acutianguli comprehensum ad eundem 
eirculum eandem rationem habet, quam rectangulum 
diametris [illius] comprehensum ad EI” [prop. 5].°) 
quare etiam segmentum coni ad conum rationem ha- 


1) Quia a uertice A ad basim perpendicularis ducta est 
(u. quadr. parab. 17 extr.). 

2) Cfr. prop. 10. 

3) Sequentia uerba: ἔχει καὶ lin. 15 — τὰν AK lin. 25 
subditius sunt. nam primum uerba «fi δὲ AM, ΒΘ ὕψεά ἔντι 
αὐτῶν hoc loco prorsus absurda sunt post lin. 2—3. deinde 
quae prozime sequuntur lin. 22—25 demonstrationis teno- 
rem plane conturbant. adparet enim ex Ὁ. 410, 1 sq., Archi- 
medem rationem AM: ΒΘ immutatam retinuisse et alteram 
rationem ita transformasse, ut adpareret, eam aequalem esse 
B®: AM. tum etiam lin. 15—21, ubi etiam causa obscure 
significata (ἃ μὲν γὰρ κτλ. lin. 19) offendit, delendae sunt 
propter lin. 25 sq. 
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AX' ἴσα γάρ ἐστιν ἃ AX τᾷ EO® καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει & AM ποτὶ τὰν ΒΘ. ὁ δὲ ἕτερος τῶν εἰρημένων 
λόγων, ὃ τᾶς ΑΚ ποτὶ AX, ὁ αὐτός ἐστι τῷ τᾶς AK 
ποτὶ AM. τὸ ἄρα ἀπότμαμα ποτὶ τὸν κῶνον λόγον 


ἔχει, ὃν ἃ AK ποτὶ τὰν AM, καὶ ὃν ἔχει & AM ποτὶ 


2 nd κι 
τὰν ΒΘ. ἴσα δὲ & ΒΘ τᾷ KA. δῆλον οὖν, ὅτι ἴσον 
-“ T En 
ἐστὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὐ κορυφὰ τὸ A, τῷ 
T g [χὴ 
κώνῳ, οὐ κορυφὰ τὸ B. φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὰ 
’ ’ \ ea ϑ9 - e [4 , 
τμάματα ἴσα ἐντί, ἐπεὶ τὸ μὲν ἕτερον αὐτῶν ἡμιόλιόν 
ἐστι τοῦ κώνου, τὸ δὲ ἕτερον ἡμιόλιον τοῦ ἀποτμά- 
ματος τοῦ κώνου ἴσων ἐόντων. 


κδ΄. 
Εἴ κα τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις, τὰ τμά- 


16 ματὰ ποτ᾽ ἄλλαλα τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον τοῖς τε- 


20 


τραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν ἀξόνων αὐτῶν. 
ἀποτετμάσϑω γὰρ τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο 
τμάματα, ὡς ἔτυχεν. ἔστω δὲ τῷ μὲν τοῦ ἑτέρου 
τμάματος ἄξονι ἴσα ἁ K, τῷ δὲ τοῦ ἑτέρου ἴσα ἁ A. 
δεικτέον. ὅτι τὰ τμάματα τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον 
ποτ᾽ ἄλλαλα τοῖς ἀπὸ τᾶν K, A τετραγώνοις. 
τμαϑέντος δὴ τοῦ κωνοειδέος ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


, 4Χ] ATFV. 2. ἕτερος) scripsi; δκ F, uulgo. 8. 
τᾶς] τῆς F; corr. Torellius. προς per comp. F; corr. Torel- 
lius, ut lin. 4 bis. τὰς AK] τῆς AN F, της AK ed. Basil.; 
corr. Torellius. 4, AM] AK FVD. 5. AK] AN F; corr. 
AB. AM] AKF; corr. AB. και τῶ ον Εἰ; corr. Torellius. 
AM] ΑΝ ἘΠ corr. AB. 6. ıon Εἰ; corr. Torellius. 7. απο- 


τμημα F. 10. azorunuerog F; corr. Torellius. 12. 25’ 
orellius. 16. αὐτῶν] αὐτησ cum comp. ὧν supra o ΕΒ"; 
αὐτοῖς ed. Basil, corr. ΟἿ 17. ἀποτετμησϑω F, ut lin. 14; 


corr. Torellius. 18. τῷ] τα ἘΠ; corr. B* Ὁ. 19. K] AK 
FBC*. 4] 44 FBC*. 
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bebit compositam ex AK: AX (nam AX = ΕΘ) ἢ) 
et AM: ΒΘ. altera autem harum rationum, AK: 4X, 
aequalis est rationi AK: AM.?) itaque segmentum 
[coni] ad conum eam rationem habet, quam 


AK:AMX AM:BO. 


sed ΒΘ == KA [ex hypothesi]. adparet igitur, seg- 
mentum coni, cuius uertex sit A, aequale esse cono, 
cuius uertex sit B. constat igitur, etiam segmenta 
aequalia esse, quia alterum eorum dimidia parte maius 
est cono [prop. 21], alterum dimidia parte maius seg- 
mento coni cono illi aequali [prop. 22]. 


XXIV. 


Si a conoide rectangulo duo segmenta abscin- 
duntur planis quouis modo ductis, segmenta inter se 
eandem rationem habebunt, quam quadrata axium.?) 

abscindantur enim a conoide rectangulo duo seg- 
menta quouis modo sumpta, et axi alterius segmenti 
aequalis sit linea X, alterius autem linea A. demon- 
strandum, segmenta eandem rationem habere inter se 
quam K?: 43 

secto igitur conoide plano per axem posito segmenti 


1) U. p. 406, 10. Ducatur AII $ AX et ZII- AI. erit 
ZII minor diametrus ellipsis, cuius maior diametrus est AZ 
(prop. 12). et (Eucl. VI, 2) ZO:0OII=ZK:KA=1. sed 
ΟΠ == AX (Eucl. I, 34) = ΘΕ. quare erit ZII= ET. ita- 
que AZX<ZII:EIT?= AZ:ET= AK: ΕΘ AK: AX. 


2) Nam trianguli MKA, AKX similes sunt; tum u. Eucl. 
4. 


8) P. 276, 18 finis hic est: τὰ ἀποτμαϑέντα τμάματα διπλά- 
cıov λόγον δξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων; οἷν. περὶ ἑλίκ. 
praef. 


a 


10 
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ἄξονος τοῦ τμάματος ἔστω τομὰ ἃ ABI ὀρϑογωνίου 
κώνου τομά, ἄξων δὲ ἁ BA. καὶ ἀπολελάφϑω ἃ BA τᾷ 
K ἴσα, καὶ διὰ τοῦ A ἐπίπεδον ἐκβεβλήσθω ὀρϑὸν ποτὶ 


΄ 


τὸν ἄξονα. τὸ δὴ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ βάσιν 
μὲν ἔχον τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, 
ἄξονα δὲ τὰν BA ἴσον ἐστὶ τῷ τμάματι τῷ ἄξονα ἔχοντι 
ἴσον τᾷ K. εἰ 'μὲν οὖν καὶ ἁ K ἴσα ἐστὶ τᾷ A, 
φανερόν, ὅτι καὶ τὰ τμάματα ἴσα ἐσσούνται ἀλλάλοις. 
ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν ἴσον τῷ αὐτῷ. καὶ τὰ τετρά-. 
yove τὰ ἀπὸ τῶν K, A ἴσα" ὥστε τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι 
λόγον τὰ τμάματα τοῖς τετραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν 
ἀξόνων. εἰ δὲ μὴ ἴσα ἐστὶν & A τᾷ K, ἔστω ἃ A ἴσα 
τᾷ ΒΘ, καὶ διὰ τοῦ Θ ἐπίπεδον ἄχϑω ὀρϑὸν ποτὶ 
τὸν ἄξονα. τὸ δὴ τμᾶμα τὸ βάσιν ἔχον τὸν κύκλον 


15 τὸν περὶ διάμετρον τὰν EZ, ἄξονα δὲ τὰν ΒΘ ἴσον 


1.a]om,F. 8. X] IKF. 4, ön] scripsi; de F, uulgo. 
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sectio sit ABI’ rectanguli coni sectio [prop. 11, a], 
axis autem BI. et ponatur BA lineae K aequalis, 
et per / punctum planum ducatur ad axem perpen- 
diculare. segmentum  igitur conoidis basim habens 
circulum circum diametrum AI' descriptum, axem 
autem Β 4 aequale est segmento axem habenti lineae 
K aequalem [prop. 23]. quare si K = A, constat, 
etiam segmenta aequalia inter se fore; nam utrumgue 
eorum eidem aequale est. et K?= A?. quare seg- 
menta eandem rationem habebunt, quam quadrata 
axium. sin A linea lineae K aequalis non est, sit 
A== ΒΘ, et per ® ducatur planum ad axem perpen- 
diculare. segmentum igitur basim habens circulum 
circum diametrum EZ descriptum, axem autem B® 


6. ἐστῇ comp. F,BC*; er uulgo. τμάματι] sic Εἰ, ut lin. 8, 11. 

A) AF; corr. ed. B 9. ἴσον] comp. F. 10. τὰν 
seripei, τῶν F, uulgo. ur A F; corr. ed. Basil.* 14. 3 
scripsi; de F, uulgo. 
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ἐστὶ τῷ τμάματι τῷ ἔχοντι ἄξονα ἴσον τᾷ A. ἐγγε- 
γράφϑωσαν δὴ κώνοι βασίας μὲν ἐχόντες τοὺς κύκλους 
τοὺς περὶ διαμέτρους τὰς 4Γ, ΕΖ, κορυφὰν δὲ τὸ 
B σαμεῖον. ὁ δὴ κῶνος ὁ ἔχων ἄξονα τὰν BA ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ τὸν συγκεί- 
μενον ἔχει λόγον ἔκ τε Tod, ὃν ἔχει & AA ποτὶ τὰν 
ΘΕ δυνάμει, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει ἁ AB ποτὶ τὰν ΒΘ 
μάκει. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἃ AA ποτὶ τὰν ΘΕ δυνά- 
μει, τοῦτον ἔχει & BA ποτὶ τὰν ΒΘ μάκει. ὁ ἄρα 
κῶνος ὁ ἔχων ἄξονα τὰν BA ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
τε τοῦ, ὃν ἔχει & AB ποτὶ τὰν ΘΒ, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει ἃ 48 ποτὶ τὰν ΒΘ. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, 
ὃν ἔχει τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AB ποτὶ τὸ τετρά- 
γῶνον τὸ ἀπὸ τὰς ΘΒ. ὃν δὲ λόγον ἔχει ὃ κῶνος ὃ 
ἄξονα ἔχων τὰν BA ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἄξονα ἔχοντα 
τὰν ΘΒ, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
τὸ ἄξονα ἔχον τὰν AB ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἄξονα ἔχον τὰν 
ΘΒ. ἑκάτερον γὰρ ἡμιόλιόν ἐστιν. καί ἐστιν τῷ μὲν 
τμάματι τῷ ἄξονα ἔχοντι τὰν Β4 ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ 
κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ K, τῷ δὲ τμάματι τῷ 
ἄξονα ἔχοντι τὰν ΘΒ ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
τὲ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ A, καὶ τᾷ μὲν BA ἴσα ἁ Καὶ, 
τᾷ δὲ ΘΒ ἴσα & A. ἃῆλον οὖν, ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ 
κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τῷ Κὶ τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον ποτὲ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον 


᾿ἴσον τᾷ A, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς K ποτὶ τὸ 


τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς A. 
1. τῷ] scripsi; τω F, uulgo. 2. δή] δυο A, ed. Basil., 


Torellius. 4. ön] scripsi; de F, uulgo. 9. paxov F; corr. 
B. 15. ΘΒ] EB F; corr. ed. Basil. 16. ὁ ἄξονα] ὁ ad- 
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aequale est segmento axem habenti aequalem lineae A. 
inscribantur igitur coni bases habentes circulos circum 
diametros AT’, EZ descriptos, uerticem autem punctum 
B. conus igitur axem habens B 4 ad conum axem 
habentem B® eam rationem habet, quam habet 
445: Ὲ"»- AB: 8Θ.ἢ 
sed 4.433: ΘΕ" τα Β4: ΒΘ [quadr. parab. prop. 81]. 
quare conus axem habens BA ad conum axem ha- 
bentem B® eam habet rationem, quam 


AB:®8B>< AB:BQ = AB?:@B°. 


et quam rationem habet conus axem habens BA ad 
conum axem habentem OB, eam rationem habet seg- 
mentum conoidis axem habens AB ad segmentum 
axem habens ®B. utrumque enim [segmentum] di- 
midia parte maius est [cono basim eandem habenti 
et axem eundem; prop. 21]. et segmento axem ha- 
benti BA aequale est segmentum conoidis axem habens 
lineae Καὶ aequalem, segmento autem axem habenti 
®B segmentum axem aequalem habens lineae A, et 
BA=K, ΘΒ = A. adparet igitur, segmentum co- 
noidis axem habens lineae K aequalem ad segmentum 
conoidis axem habens lineae A aequalem eandem ra- 
tionem habere, quam K? ad 423. 


1) Habent enim rationem ex ratione basium et ratione 
axium compositam (prop. 10); sed ratio basium ea est, quam 
habet 443 : ΕΘ" (Eucl. XII, 2). 


didi; om. F, uullgo. BA] KA FBC* 20. τό] addidi; om. 
ἘΝ uulgo. 23. ἴσον) scripsi; ἐσαν Ε΄, προ. K]AKF. 27. 
τετράγωνον] τετραγωνον KEF; cor. Β'΄ 28. 4] A F. 
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[4 


κε΄. 

Πᾶν τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμέ- 
νον ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος 
ἴσον τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἃ συναμφοτέραις 
ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε 
ἄξονε τοῦ τμάματος καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. 

ἔστω τι τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτετμα- 
μένον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
αὐτοῦ ἐπιπέδω ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος & τομὰ ἔστω 
αὐτοῦ μὲν τοῦ κωνοειδέος ἃ ABI ἀμβλυγωνίου 
κώνου Toud, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος 
τὸ τμᾶμα & 4Γ εὐϑεῖα, ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος 
ἃ BA, ἁ δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι ἔστω ἁ ΒΘ, καὶ τᾷ 
ΒΘ ἴσα & Z® καὶ ἃ ΖΗ. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν & HA ποτὶ 
τὰν ZA. 

ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ ἔστωσαν 


αἱ BA, IT. ἔστω δὲ καὶ κῶνός τις, ἐν ᾧ τὸ Ψ, 


4 


καὶ ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ 
[4 3ἢ \ ων \ [4 

τμάματι καὶ ἄξονα τὰν BA τοῦτον ἐχέτω τὸν λόγον, 

ὃν ἔχει ἁ HA ποτὶ τὰν AZ. φαμὶ δὴ τὸ τμᾶμα τοῦ 


1. κζ΄ Torellius. 2. arorerunusvov F, ut lin. 10; corr. 
Torellius. ὅ. ἁ συναμφοτέραις] scripsi; συναμφοτερα F, uulgo. 


6. τῷ] το F. 15. & AI’ εὐθεῖα] scripsi; ευϑεια F, uulgo; 
εὐθεῖα & AI’ ed. Basil., Torellius. 16. BA) Β44 F; corr. 
ed. Basil*. ποτιουσὰ Ἐς; corr. Torelliu. 18. τὸν βάσιν 


Torellius; ταν βασιν F, uulgo. 19. λόγον] τὸν αὐτὸν Aoyor? 
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XXV. 


Quoduis segmentum conoidis obtusianguli plano 
ad axem perpendiculari abscisum ad conum eandem 
basim habentem, quam segmentum, et altitudinem 
aequalem eam habet rationem, quam linea utrique 
simul aequalis, et axi segmenti et triplici lineae axi 
adiectae ad lineam utrique aequalem et axi segmenti 
et duplici linese axi adiectae.') 

sit segmentum aliquod conoidis obtusianguli plano 
ad axem perpendiculari abscisum, et secto eo alio 
plano per axem posito ipsius conoidis sectio sit ABI' 
coni obtusianguli sectio [prop. 11, Ὁ], plani autem 
segmentum abscindentis linea AI‘, axis autem seg- 
menti sit BI, et linea axi adiecta sit B®, et sit 
BO=Z®= ZH. demonstrandum est, segmentum 
ad conum basim habentem eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem eam rationem habere, quam 
H4:24. 

sit igitur cylindrus eandem basim habens, quam 
segmentum, et axem eundem, latera autem eius sint 
lineae ®A, IT. sit autem etiam conus quidam, in 
quo sit littera @, et ad conum eandem basim haben- 
tem, quam segmentum, et axem Bf eam habeat ra- 
tionem, quam H4:4Z. dico igitur, segmentum. 


1) P. 280, 2: εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτμαϑῇ 
τμάματα ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἁ συναμφοτέραις 
ἴσα, τῷ τε ἄξονι κτλ. (lin. 6---θ). 


23. δέ] scripsi; δὴ F, ααϊσο. 26. ΗΖ ΚΩ Ἐ; corr. ed. Ba- 
811. φημι F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 27 
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κωνοειδέος ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. εἰ γὰρ μή ἐστιν 
ἴσον, ἤτοι μεῖξον ἢ ἔλασσόν ἐστιν. ἔστω πρότερον, 
εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω δὴ εἰς τὸ τμᾶμα 
σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει, τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. 
διάχϑω δὴ τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ 
τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ 
κυλίνδρου τοῦ βάσιν 
μὲν ἔχοντος τὸν κύ- 
κλον τὸν περὶ διά- 
μετροντὰν 4Γ', ἄξονα 
δὲ τὰν BA. ἐσσεέίται 
δὴ ὅλος ὁ κύλινδρος 
διῃρημένος εἰς κυ- 
λίνδρους τῷ μὲν πλή-- 
ἢ 1 ΡΞ; So — P Hei ἴσους τοῖς κυλίν- 
BEE 4 


A NN Ι dgos τοῖς ἐν τῷ 
kg 


περιγεγραμμένῳ 
σχήματι, τῷ δὲ με- 
γέϑει ἴδους τῷ με- 
γίστῳ αὐτῶν. καὶ 
ἐπεὶ ἐλάσσονι ὑπερ- 
φ» ἔχει τὸ περιγεγραμ- 
- μένον σχῆμα τοῦ 
ἐγγεγραμμένου, ἢ τὸ 
τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου, καὶ μεῖξόν ἐστι τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγε- 


11 γάρ] scripsi; γε F, uulgo. 4. αλλω F. 8. διηχϑὼ F; 
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conoidis aequale esse cono δ... nam si aequale non 
est, aut maius est aut minus. prius, si fieri potest, 
maius sit. inscribatur igitur segmento figura solida, 
et alia circumscribatur ex cylindris altitudinem aequa- 
lem habentibus composita, ita ut figura circumscripta 
excedat inscriptam spatio minore, quam quali excedit 
segmentum conoidis conum % [prop. 19]. producan- 
tur igitur plana omnium cylindrorum ad superficiem 
cylindri basim habentis circulum circum diametrum 


AT descriptum, axem autem BA. itaque totus cy- 
lindrus diuisus erit in cylindros  numero cylindris 
figurae circumscriptae aequales, magnitudine autem 
maximo eorum aequales. et quoniam figura circum- 
scripta excedit inscriptam minore spatio, quam quo 
segmentum conum % excedit, et figura circumscripta 
maior est segmento, adparet, etiam figuram inscriptam 
maiorem esse cono 2. sit igitur BP tertia pars 


corr. Torellius. In figura litteras M, N ‚permutant Cr., ed. 
Basil., Torellius. 24. ελαασσονι Ἐ, 27. ἢ] om. F; corr. ed. 
Basil. 28. zuäue] sic F, ut p. 420 lin, 12. 
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yoauusvov σχῆμα μεῖξόν ἐστι τοῦ P κώνου. ἔστω 
δὴ τρίτον μέρος τᾶς BA ἁ ΒΡ, ἐσσείται οὖν & HA 
τριπλασία τᾶς ΘΡ καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 4Γ, ἄξονα 


ὅ δὲ τὰν BA ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν 


10 


αὐτὰν καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν᾿ λόγον, 
ὃν & ΗΖ ποτὶ τὰν OP, ἔχει δὲ καὶ ὁ εἰρημένος κῶ- 
νος ποτὶ τὸν W κώνον, ὃν ἁ ZA ποτὶ τὰν HA, 
ξξει ἄρα καὶ ἀνομοίως τῶν λόγων τεταγμένων τὸν 
αὐτὸν λόγον ὁ κύλινδρος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν P 
κῶνον, ὃν & ZA ποτὶ τὰν OP. ἔστωσαν δὲ γραμμαὶ 
κειμέναι, ἐφ’ ὧν τὰ 5, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι τοῖς τμα- 
μάτεσσιν τοῖς ἐν τᾷ BA εὐϑείᾳ, τῷ δὲ μεγέθει ἑκάστα 
ἴσα τᾷ ZB, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν παραπεπτωκέτω 


15 χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ τὸ μὲν μέ- 


Ων 


20 


γιστον ἔστω ἴσον τῷ ὑπὸ ZA, AB, τὸ δὲ ἐλάχιστον 
ἴσον τῷ ὑπὸ ΖΟ, OB. αἱ δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλη- 
μάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχόντων [καὶ γὰρ] ai 
ἴσαι αὐταῖς al ἐπὶ τᾶς BA εὐθείας τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχουσιν]. καὶ ἔστω ἃ μὲν τοῦ μεγίστου ὑπερβλή- 
ματος πλευρά, ἐφ᾽ ἃς τὸ N, ἴσα τᾷ BA, ἃ δὲ τοῦ ἐλαχί- 
στου ἴσα τᾷ ΒΟ. ἔστω δὲ καὶ ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὸ 
N, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον 
ἴσον τῷ μεγίστῳ τῷ ὑπὸ τῶν ZA, AB. ὁ δὴ κύ- 


2. ἐπειται FE 9. ἄρα καί] scripsi; &uergı post lacunam 

F, uulgo; οὖν Commandinus; ἄρα Torellius. τεταγμένων] 
Commandinus; reragayusvov F, uulgo; τεταγμένον Torellius. 
11. ὅν] om. ΒΟ ΟΘΡῚΊ ΘΟ Ἐ; corr. ed. Basil.*_ ἔστω- 
σαν] comp. F. δέ] scripsi; δὲ αὐ F, uulgo. 12. ı0@ Ε΄; corr. 
13. τὰ] zo F; corr. Torellius. 14. αυτων ἘΠ: corr. 
Torellius. 16. ἴσον] ev F; corr. ed. Basil. ZA, BA scripsi; 
ZBA FBC*, 248 ed. Basil., uulgo. 17. ἴσον] ev F; corr. A. 
ZO, OB] scripsi; ZOBF, uulgo. 18. τῷ] τῶν τω ἘΠ; corr. B. 
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lnese BA. erit igitur H1=30P.') et quoniam 
cylindrus basim habens circulum circum diametrum 
AT descriptum, axem autem ΒΚ Ζ ad conum basim 
habentem eandem et eundem axem eam habet ra- 
tionem, quam H41:®P,?) et etiam conus ille ad co- 
num % eam rationem habet, quam Z4: H4, habebit 
etiam, cum perturbata sit proportio [Eucl. V, def, 20], 
cylindrus, quem commemorauimus, ad conum % eam 
retionem, quam Z4:®P [Euel. V, 23]. ponantur 
autem linese quaedam, in quibus sint litterae 5, 
numero partibus lineae B_4 aequales, magnitudine 
autem singulae lineae ZB aequales, et singulis ad- 
plicetur spatium figura quadrata excedens, et maximum 
sit = Ζ 4 »« AB, minimum autem = ZO x OB; 
latera autem exgessuum aequali differentia inter 
se excedant.°) et latus maximi excessus sit ea 
linea, in qua est littera N, aequalis linese BY, 
latus autem minimi excessus lineae BO aequalis 
sit. sint autem etiam alia spatia, in quibus sit 
littera (ὦ, numero his aequalia et magnitudine sin- 
gula maximo illorum, rectangulo lines ZI, AB 

1 Nm ΗΔ τὸ HB+ B4=30B-+ 3BP et 

ΘΡ-ΘΒ- ΒΡ. "ἢ 

2) Conus enim tertia pars est cylindri (Eucl. ΧΙ, 10; cfr. 
supra prop. 10), et ΘΡ =4 HL. 

8) Cum nusquam dixerit Archimedes, latera aequalia esse 
partibus lineae BA (neque enim hoc ex linn. 15—17 concludi 
potest), adparet, retinendam esse scripturam codicum lin. 18, 


et uerba sequentis lin. 18—20 delenda, in quibus offendunt 
etiam ἀλλάλων et ὑπερέχουσιν. 


 smegeyovrı Nizzius, 20. ὑπερέχοντι Torellius; sed u. not. 8. 
21. τὸ N] scripsi; τον F; τὸ M ed. Basil., Torellius; u. p. 419. 
22. BO] BI Ἐς corr. ed. Basil. 24. ZI, AB scripsi; ZAB 
F, uulgo. 
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λινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ 
διάμετρον τὰν 4Γ, ἄξονα δὲ τὰν AE ποτὶ τὸν κύ- 
λινδρον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ 
διάμετρον τὰν KA, ἄξονα δὲ τὰν JE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν ἃ AA ποτὶ τὰν ΚΕ δυνάμει. οὗτος 
δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν ZA, BA ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΕ, BE. 
ἐν πάσᾳ γὰρ τῷ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτο 
συμβαίνει [ἃ γὰρ διπλασία τᾶς ποτεούσας, τουτέστι 
τὰς ἐκ τοῦ κέντρου, πλαγία ἐστὶ τοῦ εἴδους πλευρά. 
καί ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ τᾶν ZA, BI περιεχομένῳ ἴσον 
τὸ ΗΝ χωρίον, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΒΕ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΗΜ. ἁ γὰρ ΕΊ ἴσα ἐστὶ τᾷ ΖΒ, ἁ δὲ Μτᾷ ΒΕ, 
ἁ δὲ N τᾷ BA. ὁ üga κύλινδρος ὃ βάσιν μὲν ἔχων 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον κὰν AT, ἄξονα δὲ 
τὰν AE ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν KA, ἄξονα δὲ τὰν 
ΖΔΕ τὸν αὐτὸν ξξει λόγον, [ὃν τὸ 2 χωρίον ποτὶ τὸ 
EM. ὁμοίως δὲ δειχϑησέται καὶ τῶν ἄλλων κυλίν- 
ὅρων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἔχων 
τὰν ἴσαν τᾷ 4 Ε ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα τὸν αὐτὸν ἄξονα τοῦ- 
τον ἔχων τὸν λόγον, ὃν , ἔχοι τὸ 2 χωρίον ποτὶ τὸ 
ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν ' παραπεπτωχότων ὑπερβάλ- 
Aov τῷ τετραγώνῳ. ἔστιν δή τινα μεγέϑεα, ol κυλίν- 
δροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὧν ἕκαστος ἄξονα ἔχει 
ἴσον τᾷ NE, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ 

7. τὰν] τας F; corr. AB. 125. 5 ΝῚ addidi; om. F, uulgo; 
EM Cr., ed. Basil,, Torellius. ἴσον ἐστὶ τὸ EM. ἁ γὰρ 
1 om. F; cerr. ed. Basil. BE ἜΜ). 13. M] scripsi; 


NF uulgo. 14. N] Med. Basil., Torellius. 19. ΕΝ Torellius. 
24. ὁμόλογο»] ον τω F; corr. Torellius. τῶν παρα] raw 
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comprehenso, aequalia. itaque cylindrus basim habens 
circulum circum diametrum A4I' descriptum, axem 
autem JE ad cylindrum basim habentem circulum 
circum diametrum K A descriptum, axem autem JE 
eandem rationem habet, quam 14°: KE? [Eucl. XI, 
11; XII, 2]. sed 
AA":KE=ZAX<BA:ZEXBE. 
hoc enim in omnibus sectionibus coni obtusianguli 
sceidit.!) et spatium IN = Z41>=x<BA, et 
EM=ZE»WBE; 

nam = ΖΒ οὗ M=BEe N=B1.?) itaque 
cylindrus basim habens circulum ceircum diametrum 
AT descriptum, axem autem IE ad cylindrum basım 
habentem circulum eircum diametrum K 4 descriptum, 
axem autem IE eandem rationem habebit, quam 2 
spatium ad 3M. et eodem modo demonstrabimus, 
etiam unumquemque ex ceteris eylindris totius cy- 
lindri axem habentem lineae 1 E aequalem ad cy- 
lindrum figurae inscriptae eundem axem habentem 
- eam rationem habere, quam spatium 2 ad respondens 
spatium eorum, quae lineae 5 adplicata sunt figura 
quadrata excedentia. sunt igitur magnitudines quae- 
dam, ceylindri totius eylindri, quorum singuli axem 
habent lineae 4 E aequalem, et aliae magnitudines, 


1) Apollon. I, 21; οἷν. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV . 
p. 55 nr. 24. sed sequentia uerba lin. 9—10 delenda sunt, 
quia nomen ἡ πλαγέα πλευρά ab Apollonio demum inuentum 
est. interpolator uerba Archimedis ad genus dicendi Apol- 
lonii adcommodare uoluit. 

2)EZSN=(EH-N)<N, EM=(&-+M)=N. 


περι F; corr. Torellius. 5] Nizzius; ΝΙΝ F, uulgo. πσερι- 
xentoxorwv F; corr. Torellius,. 
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2, ἴσα τούτοις τῷ πλήϑει κατὰ δύο μεγέϑεα τὸν 
αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ἐπεὶ οἵ τε κυλίνδροι ἴσοι ἐντὶ 
ἀλλάλοις, καὶ τὰ Q χωρία ἴσα ἀλλάλοις᾽ λεγόνται δὲ 
τῶν τὲ κυλίνδρων τινὲς ποτὶ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ - σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος ουδὲ 
ποϑ'᾽ ἕν λεγέται, καὶ τῶν χωρίων, ἐν οἷς τὰ N, ποτ᾽ 
ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν 5 παραπεπτωκότα ὑπερβάλ- 
λοντα εἴδει τετραγώνῳ, τὰ δὲ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς 
λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ mod ἕν λεγέται. δῆλον 
οὖν, ὅτε καὶ πάντες ol κυλίνδροι ol ἐν τῷ ὅλῳ κυλίν- 
dom ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἕξοῦντι λόγον, ὃν πάντα 
τὰ 42) χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ 
μεγέστου. δεδείκται δέ, ὅτι πάντα τὰ 2 χωρία ποτὶ 
πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου μείζω λό- 
γον ἔχοντι, ἢ ὃν & ΝΗ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις 
τῷ τε ἡμισέᾳ τᾶς καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς N. ὥστε 
καὶ ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μείξονα ἔχει λόγον, ἢ ὃν ἃ ZA ποτὶ τὰν OP, ὃν ὃ 
ὅλος κύλινδρος ἔχων ἐδείχϑη ποτὶ τὸν Ψ κῶνον... 
μείξονα οὖν ἔχει λόγον ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν Ψ κῶνον ὥστε 
μείξων ἐστὶν 6 P κῶνος τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος" 
ὕπερ ἀδύνατον. .ἐδείχϑη γὰρ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖξον τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα μεῖξον τὸ τοῦ κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. οὐδὲ τοίνυν ἔλασσον. ἔστω γάρ, 
εἰ δυνατόν, ἔλασσον. πάλιν οὖν ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ τμᾶμα 


8. αλληλοις (610.) Ε. δλεγωνται F. 4. τοὐς] addidi; om. 
F, uulgo. 6. ποθ᾽ ἕν] scripsi; ποϑὲν F, uulgoe. 8. αὑτοῖς 
Nizzius; om. F, uulgo. 9. ποϑ᾽ ἔν] u. lin. 6. 11. τῷ 
scripsi; om. F, uulgo. 16. ΜΉ Torellius. 17. Μ᾿ Torellius. 
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spatia, in quibus est littera 2, illis numero aequales, 
binae cum binis in eadem proportione, quoniam 
et cylindri inter se aequales sunt, et spatia 2 inter 
se aequalia. porro et cylindrorum nonnulli cum aliis 
eylindris, qui sunt in figura inscripta, in proportione 
sunt, ultimus autem in nulla est proportione,!) et 
spatiorum, in quibus sunt litterae 2, [nonnulla] cum 
aliis spatiis, quae lineae αὶ adplicata sunt figure qua- 
drata excedentia, respondentia in iisdem proportionibus, 
ultimum autem in nulla proportione. adparet igitur, 
etiam omnes cylindros totins cylindri ad omnes cy- 
lindros figurae inscriptae e&andem rationem habere, 
quam omnia spatia & ad omnia spatia adplicata 
praeter maximum [prop. 1]. demonstratum autem, 
omnia simul spatia & ad omnia spatia adplicata 
praeter maximum maiorem rationem habere, quam 
N+#%:485-++N [prop. 2]. quare etiam totus cylin- 
drus ad figuram inscriptam maiorem rationem habet, 
quam Z41:®P?), quam rationem totum eylindrum ad 
conum % habere demonstratum est. itaque totus 
cylindrus ad figuram inscriptam maiorem rationem 
habet, quam ad 7 conum. quare conus @ maior est 
figura inscripta [Eucl. V, 8]; quod fieri non potest. 
nam demonstratum est, figuram inscriptam maiorem 
“esse cono 7. itaque segmentum conoidis malus non 
est cono ὧδ. — sed ne minus quidem est. sit enim, 
si fieri potest, minus. rursus igitur segmento inscri- 


1) Quia cylindri figurae inscriptae uno pauciores sunt, quam 
cylindri totius cylindri. 
2) Nm Ν -Ἑ Ξ τὰ Β4 - ZB = 24, et 
15 -ἘΤΝ τὸ ΒΘ - ΒΡ «- OP. 
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σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων 
. ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ ἐγγφαφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει ὁ κῶνος τοῦ τμάματος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ κατε- 
5 σκευάσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος, καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγεγραμ- 
μένον τοῦ ἐγγεγραμμένου, ἢ ὁ Ψ κῶνος τοῦ τμάματος, 
δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν 
ἐστι τοῦ P κώνου. πάλιν δὴ ὅ τε κύλινδρος ὁ πρῶ- 
10 τος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὃ ἔχων ἄξονα τὰν 4Ε 
ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ 4). χωρίον ποτὶ τὸ EN’ ἴσον γὰρ 
ἑκάτερον ἑκατέρῳ καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος 
15 τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν 
τᾷ AE ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν τὸ “2 χωρίον ποτὶ 


τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν αὶ παραβλημάτων σὺν ro ' 


20 ὑπερβλήματι, διὰ τὸ ἕκαστον τῶν περιγεγραμμένων 
χωρὶς τοῦ μεγίστου ἴσον εἶμεν ἑκάστῳ τῶν ἐγγεγφαμ- 
μένων σὺν τῷ μεγίστῳ. ἕξει οὖν καὶ ὁ ὅλος κύλιν- 
ὅρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν πάντα τὰ 2 χωρία ποτὶ τὰ παραβλήματα σὺν τοῖς 

25 ὑπερβλημάτεσσιν. δεδείκται δὲ πάλιν πάντα τὰ 2 
χωρία ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα ἐλάσσω λόγον ἔχοντα τοῦ, 


1. σχῆμα] om. F; corr. Torellius. 8. vwegey cum comp. 


ἣν uel εν 8. περιγραμ evov F. 13. τὸ &N] &M To- 
rellius. 14. ἑκατέρῳ] addidi di; om. F, uulgo. 15. τάν] 
addidi; om. F, uulgo; cfr. p. 422, 21. 18. τόν] om. FBC*. 


ὅν] om. F; corr. ΒΞ. 21. εἶμεν] Torellius; dorıv pez comp. 
F; εἶναι aulgo. 
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batur figura solida, et alia eircumseribatur ex cylin- 
dris altitudinem aequalem habentibus composita, ita 
ut figura circumscripta excedat inscriptam spatio mi- 
nore, quam quali excedit conus segmentum, et cetera 
eadem construantur. iam quoniam figura inscripta 
minor est segmento, et figura circumscripta excedit 
inscriptam minore spatio, quam quo conus Z segmen- 
tum excedit, adparet, etiam figuram circumscriptam 
minorem esse cono %. rursus igitur et cylindrus 
primus totius cylindri axem habens 1E ad primum 
eylindrum figurae circumscriptae axem habentem IE 
eandem rationem habet, quam spatium Q ad 5N 
(utraque enim aequalia sunt), et ceterorum cylindro- 
rum unusquisque eorum, qui in toto cylindro sunt 
axem habentes lineae SE aequalem, ad cylindrum 
figurae circumscriptae eodem 1060 positum et eundem 
axem habentem eam rationem habebit, quam spatium 
2 ad spatium respondens eorum, quae lineae 5 ad- 


® nlicata sunt, adsumpto excessu, quia unusquisque 


circumscriptorum praeter maximum aequalis est uni- 
cuique inseriptorum cum maximo.') habebit igitur 
etiam totus cylindrus ad figuram circumscriptam ean- 
dem rationem, quam omnia spatia 2 ad spatia ad- 
plicata cum excessibus [prop. 1]. rursus autem de- 
monstratum est, omnia spatia & ad omnia illa spatia 


1) Sint c, ὦ, ὃς 6, cylindri inscripti, CO, 0, 0, C, 0, eir- 
cumscripti, X cylindri totius cylindri, r, r, Το Τὰ r, spatia ad- 
plicata adsumpto excessu. iam supra p. 422, 14 sq. demon- 
stratum st Χὶ : ὁ, = 2ır, K:g=2:r, K:ym:2:r, 
Κις, τῶ Ὡ. : γεὶ 808 6, -ὦ Οὐ, Ος πα 0,0 = 0, = Οὐ. ita- 
que Κα =L:r, K:G,=N:r, cett. 
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ὃν ἔχει ἃ EN ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε 
ἡμισέᾳ τᾶς 5 καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Ν' ὥστε καὶ 
ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα 
ἐλάσσονα λόγον ἕξει, ἢ & ZA ποτὶ τὰν OP. ἀλλ᾽ 
ὡς ἃ ZA ποτὶ τὰν OP, ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸν 
DW χῶνον. ἐλάσσονα οὖν λόχον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλιν- 
δρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν P. 
ὥστε μεῖξόν ἐστι τὸ περιγεγραμμένον τοῦ P κώνου" 
ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ ἔλαττον ἐὸν τὸ πεὲριγε- 
γραμμένον Ἰσχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἔλασσόν 
ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ P κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖξον οὔτε ἔλασσόν ἐστιν, δεδείκται οὖν τὸ 
προτεϑέν. 
κε΄. 

Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ 
ἐπιπέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνο- 
εἰδέος, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἁ συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἄξονι ἢ 
τοῦ τμάματος καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ 


, ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν. συναμφοτέραις τῷ τε ἄξονι καὶ 


25 


τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι. 

ἔστω γὰρ τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτε- 
τμαμένον ἐπιπέδῳ, ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ ἐπιπέδῳ 
τοῦ σχήματος ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ τὸ 
ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ τμᾶμα τοῦ μὲν σχήματος 
τομὰ ἔστω & ABI ἀμβλυγωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ 

1. &M Torelliu. 2. M Torellius. 7. τόν] scripsi; ro. 
F, uulgo. 9Π Ψ' κῶνον Torellius. 12. since cum Comp. 
nv wel wF. 14. κη΄ Torellius. 16. αποτμηϑὴ F, ut lin. 17; 


corr. Torellius. 17. τὸ βάσιν] scripsi; τοῦ (comp.) βασιν F, 
uulgo. ἔχοντος ΒΟ", ed. Basil., Torellius. 19. αὐ συναμφο- 
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minorem rationem habere, uam αὶ -Κ N:45 -+-4N 
[prop. 2]. quare etiam totus cylindrus ad figuram circum- 
scriptam minorem rationem habebit, quam Z41:@P. sed 
ut Z41:®P, ita totus cylindrus ad conum ἢ. itaque 
idem cylindrus ad figuaram circumscriptam minorem 
rationem habet, quam ad P. quare [figura] circum- 
scripta maior est cono # [Eucl. V, 8]; quod fieri 
non potest. nam demonstratum est, figuram circum- 
scriptam minorem esse cono #. itaque segmentum 
conoidis mmus non est cono 7. et quoniam nec 
maius nec minus est, constat propositum. 


ΧΧΥῚ. 


Iam etiam si plano ad axem non perpendiculari 
segmentum conoidis obtusianguli abscinditur, sic quo- 
que ad segmentum coni basim habens eandem, quam 
segmentum, et eundenm axem eam rationem habebit, 
quam lines utrique aequalis, et axi segmenti et tri- 
pliei linese axi adiectae ad lineam utrique aequalem, 
et axi et duplici lineae axi adiectae.') 

sit enim segmentum conoidis obtusianguli abscisum 
plano, ita ut dietum est. figura autem alio plano per 
axem secta ad planum segmentum abscindens perpen- 
diculari figurae sectio sit ABI‘ coni obtusianguli sectio 
[prop. 11, Ὁ], plani autem segmentum abscindentis 


1) P. 280, 10: εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα 
ἀποτμαθῇ ἐπιπέδῳ μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν 
τμᾶμα ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γινέται ἀπότμαμα κώνου, τοῦτον κτλ., ut hoc 
loco, nisi quod ibi ἀμφοτέραις legitur pro συναμφοτέραις lin. 20. 


τεραι FVACD; of συναμφοτέραις B; corr. ed. Basil. 23. 
anorerunuevovy F, ut lin. 26, p. 430, corr. Torellius. 
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ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα ἁ ΓΑ͂ εὐϑεῖα, 
κορυφὰ ὃὲ ἔστω τοῦ κώφου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνο- 
εἰδὲς τὸ © δαμεῖον. καὶ ἄχϑω διὰ τοῦ B παρὰ τὰν 
AT ἐπιψαύουδα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς & DT, ἐπι- 
ψαυέτω δὲ κατὰ τὸ Β. καὶ ἀπὸ τοῦ © ἐπὶ τὸ B ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἐκβεβλήσϑω. τεμεῖ δὴ αὐτὰ δίχα τὰν AL, 
καὶ ἐσσείται κορυφὰ μὲν τοῦ τμάματος τὸ B σαμεῖον, 
ἄξων δὲ ἁ BA, ἁ δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι ἃ ΒΘ. τᾷ 
ὃὲ ΒΘ ἴσα ἔστω & τε ΘΖ καὶ & ΖΗ. ἀπὸ δὲ τᾶς 
10 ΦΥ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω τι παράλληλον τῷ κατὰ τὰν 
AT. ἐπιψαύσει δὴ τοῦ κωνοειδέος κατὰ τὸ Β. καὶ 
ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν AT οὐκ ἐὸν ὀρϑὸν 
ποτὶ τὸν ἄξονα τετμάκει τὸ κωνοειδές, ἃ τομὰ ἐσσεί- 
ται ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς α 
16 μείξων ἃ IA. ἐούσας ἄρα ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ καὶ τᾶς BA γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὅ ἐστιν ἀπὸ 
τὰς διαμέτρου ὀρθὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν ἐστι κύλινδρον 
20 εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽’ εὐθείας τᾷ BI, οὗ ἐν 
τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 
& περὶ διάμετρον τὰν AI. εὑρεϑέντος οὖν ἐσσείται 
τις κυλίνδρου τόμος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, & δὲ ἑτέρα βάσις αὐτοῦ 
ἐσσείται τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν DT. πάλιν δὲ καὶ 
κῶνον εὑρεῖν δυνατόν ἐστι κορυφὰν ἔχοντα τὸ B 


or 


2 


a 


ματος] sic F. 11. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. 12. ἐπεί] 
eoosı altero σ supra scripto Εἰ; ἐσσεῖται cett. codd.*; corr. ed. 
Basil. 18. τετμηκει F, uulgo. κονοειδὲς F. 15. εουσα 
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lines ΓΑ͂, uertex autem coni conoides comprehendentis 
sit punctum @. et per B punctum ducatur linese AI’ 
parallela linea DT’ sectionem coni contingens, et con- 
tingat in puncto B, et [lines] a Θ ad B ducta pro- 
ducatur. ea igitur lineam AI’ in duas partes aequales 
secabit!), et uertex segmenti erit B, axis autem B?), 
et ΒΘ linea axi adiuncta [p. 278, 24]. sit autem 
ΒΘ -- ΘΖ --- ΖΗ. . 
et ἃ linea BT planum erigatur parallelum plano in 
AT posito. continget igitur conoides in B [prop. 16, b]. 
et quoniam planum in AI’ positum ad axem non 
perpendiculare conoides secat, sectio erit coni acuti- 
anguli sectio, et diametrus eius maior ΓΑ͂ [prop. 13]. 
data igitur coni acutianguli sectidne circum diametrum 
AT descripta, et linea Bf a centro erecta in plano 
in diametro posito ad id planum perpendiculari, in 
quo est coni acutianguli sectio, fieri potest, ut in- 
weniatur cylindrus axem habens in producta linea ΒΖ], 
cuius in superficie sit coni acutianguli sectio circum 
diametrum AI’ descripta.’) eo igitur inuento erit 
frustum quoddam cylindri eandem basim habens, quam 
segmentum, et eundem axem, altera autem basis eius 
erit planum in lines BY positum. rursus autem hoc 
quoque fieri potest, ut conus inuenistur wuerticem 
habens punctum B, cuius in superficie sit coni acuti- 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 56 nr. 26; cfr. 
supra p. 881 not. 3. . , 

2) B uertex erit propter p. 278, 20. tum BA axis erit 
propter p. 278, 21. 


8) U. prop. 9. 
ann m ET ET EEE Er TEE DEEEEEEErEREEEREEEEEEEEEREREREEREREEEREEERSSEERERIEERESEREEREEERREEEERERNE 
nv uel εν F. ευϑειῶν F; corr. Torelliu. 22. ἃ] addidi; 


om. F, uulgo.. 25. τάν»] Torellius; τὴν (comp.) F, uulgo. 
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σαμεῖον, οὗ ἐν τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ ἃ περὶ διάμετρον τὰν AT. εὑρεϑέντος 


φ 
οὖν καὶ ἀπότμαμά τι ἐσσείται κώνου βάσιν ἔχον τὰν 
92 Ἀ - [4 ΄- [4 id δ 
αὐτῶν τῷ τε τόμῳ καὶ τῷ τμαματι καὶ ἄξονα τὸν 
ὅ αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ποτὶ 
τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ εἰρημένον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν & HA ποτὶ τὰν AZ. 
ὃν γὰρ ἔχει λόγον α HA ποτὶ τὰν 4Ζ, τοῦτον 
ἐχέτω ὁ W κῶνος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου. εἰ 
4 [4 \ u u ’ 
10 οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τῷ κώνῳ 


Ὡ. ἃ περῇ ἁ addidi; om. F, uulgo. 8. καὶ ἀπότμαμα... 
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anguli sectio circum diametrum AI’ descripta [prop. 8]. 
eo igitur inuento etiam segmentum coni erit basim 


habens eandem, quam et frustum et segmentum, et 
eundem axem. demonstrandum, segmentum conoidis 
ad segmentum coni rationem .eam habere, quam HA 
ad 1Z. 

habeat enim conus % ad segmentum coni eam 
rationem, quam H41:1Z. iam si segmentum conoidis 
cono Ὁ aequale non est, sit, si fieri potest, maius. 


τῷ τμάματι lin. 4 om. Εἰ, uulgo; corr. Commandinus, nisi quod 
lin. 3 scribit ἐσσεῖται τὸ ἀπότμημα (τι ἀπότμαμα Torellius, 
qui lin. 3 ἔχων habet). ego haec ita transposui addito καί 
lin. 3, ut adpareret origo lacunae. 6. azorunue F, ut lin. 9; 
corr. Torellius. 8. γά9] Nizzius cum VD; yovv F, uulgo. 
& HA] om. F; corr. Torellius. 9. ἐχέτω) Torellius; eye: F, 
uulgo. Post κώνου supplet Commandinus: φημὶ (paul To- 
rellius) ϑὴ τὸ τμῆμα (τμᾶμα idem) τοῦ κωνοειδέος ἴσον εἶμεν 
τῷ Ψ κώνῳ. 


Archimedes, ed. Heiberg.: I. 28 


a 


10 


15 


20 


434 ΠΕΡῚ K2NOEIAERN ΚΑῚ ZDBAIPOEIAERN. 


τῷ Ψ, εἰ μὲν δυνατόν ἐστιν, ἔστω μεῖξον. ἐγγεγράφϑω 
δὴ εἰς τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ 
ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ 
ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ 
τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. ἐπεὶ οὖν τὸ 
περιγεγραμμένον δὄχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ τμάματος ἐλάσ- 
όονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, ἢ τὸ τμᾶμα 
τοῦ Ψ' κώνου, δῆλον, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ P κώνου. διάχϑω δὴ τὰ ἐπίπεδα τῶν τό- 
μῶν τῶν ἐγγεγραμμένων ἐν τῷ τμάματι πάντων ἔστε 
ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, καὶ & τε ΒΡ 
τρίτον μέρος ἔστω τᾶς BA, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς 
πρότερον κατεσκευάσθω. πάλιν δὴ ὁ πρῶτος τόμος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν AE ποτὶ 
τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι 
τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν AE τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς AA τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οἵ 
γὰρ τόμοι οὗ ἴσον ὕψος ἐχόντες τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
λόγον ποτ᾽ ἀλλάλους, ὄνπερ al βασίες αὐτῶν. al δὲ 
βασίες αὐτῶν, ἐπεὶ ὁμοίαι ἐντὶ ὀξυγωνέων κώνων 
τομαί, τὸν αὐτὸν [οὖν] λόγον ἔχοντι ποτ᾽ ἀλλάλας, 
ὃν αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι αὐτᾶν δυνάμει. ὃν δὲ λόγον 
ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς 44 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ, 
τοῦτον ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν ZA, AB περιεχόμενον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EB, ἐπεί ἐστιν & μὲν ZA ἀγμένα 
Be μέν] seripsi; γὰρ (comp.) μη F, uulgo; μέν ἐστι Torel- 
lius; om. Commandinus. ἐστιν, ἔστω] scripsi; ἐστιν (comp.) 
F, uulgo; ἔστω Commandinus. 8. αλλῶ FE κυλίνδρων ed. 


Basil., Torellius. 5. vregey cum comp. nv uel ἐν Βὶ 8. oyn- 
ματος) τμήματος F; corr. D, Cr. 10. διηχϑὼ F; corr. Torel- 
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inscribatur igitur segmento conoidis figura solida, et 
alia circumscribatur ex cylindri frustis altitudinem 
aequalem habentibus composita, ita ut figura circum- 
scripta excedat inscriptam spatio minore, quam quali 
excedit segmentum conoidis conum % [prop. 20]. iam 
quoniam figura circumscripta, quae segmento maior 
est, minore spatio figuram inscriptam excedit, quam 
quo segmentum excedit conum %, adparet, figuram 
inscriptam maiorem esse cono 7. producantur igitur 
plana frustorum omnium segmento inscriptorum usque 
ad superficiem frusti basim habentis eandem, quam 
segmentum, et eundem axem, et sit 
BP=14BA, 
ι οὗ cetera eadem construantur, quae antea. rursus igi- 
tur primum frustum totius frusti axem habens JE 
ad primum frustum figurae inscriptae axem habens 
AE eam rationem habet, quam 44°: ΚΞ, nam 
frusta altitudinem aequalem habentia eam inter se 
rationem habent, quam bases [cfr. prop. 10]. bases 
autem, quoniam sectiones conorum acutiangulorum 
similes sunt [prop. 14 coroll.], eandem inter se ra- 
tionem habent, quam quadrata diametrorum respon- 
dentium [prop. 6 coroll.]. sed 
AA’: ΚΕ πε 2Ζ4 »« AB: ZEXEB, 


hus. 11. evyeyo. F. ετμάματι) scripsi; σχηματι F, uulgo. 
ἔστε} ἐσσειται Εἰ; corr. Torellius. 12. τάν] (prius) scripsi, τὴν 
F, uulgo; om. ed. Basil., Torellius. 14. τὰ ἄλλα] scripsi; τ᾽ 
allc F, uulgo. 15. κατεσκευάσϑω] scripsi; κατασκευασϑὼ F 
uulgo. 16. ἄξονα] α F. 17. τῶν] scripsi; τὸν F, uulgo. 
20. ἐχωντι Ἐ, 21. αἵ δὲ βασέες αὐτῶν] om. F; corr. Com- 
mandinus (nisi quod βάσεις scripsit). 23. οὖν] delet Torel- 
us. εχωντι F. 26. ZA, AB] scripsi; ZABF, ZAB uulgo; 
sic etiam p. 486 lin. 3. 27. ZEB Ἐς uulgo, ut p. 486 lin. 4. 


28* 
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διὰ τοῦ ©, καϑ᾽ ὃ al ἔγγιστα συμπίπτοντι, al δὲ AA, 
ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ B ἐπιψαύουσαν. ἔστιν δὲ τὸ 
μὲν ὑπὸ τᾶν ZA, AB περιεχόμενον ἴσον τῷ 3. χω- 
ρέῳ, τὸ δὲ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EB τῷ ΕΜ. ἔχει οὖν ὃ 
ὅ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα 
τὰν AE ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν 4Ε τὸν 
αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ RL χωρίον ποτὶ τὸ ‚EM. καὶ τῶν 
ἄλλων δὲ τόμων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ἄξονα 
10 ἐχόντων τὰν ἴσαν τᾷ AE ποτὶ τὸν τόμον τὸν ἐν τῷ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματε κατ᾿ αὐτὸν ἐόντα χαὶ ἄξονα 
ἔχοντα τὰν ἴσαν τᾷ AE τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ 2 χωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν 5 
παραπεπτωκότων ὑπερβαλλόντων εἴδει τετραγώνῳ. πά- 
15 λὶν οὖν ἐντί τινα μεγέθεα, ol τόμοι ol ἐν τῷ ὅλῳ 
τόμῳ, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ 2, ἴσα 
τῷ πλήϑει τοῖς τόμοιρς καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντα αὐτοῖς. λεγόνται δὲ ol τόμοι ποτ᾽ ἄλλους τό- 
μους τοὺρ ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, 6 δὲ ἔσχατος 
20 τόμος οὐδὲ ποϑ᾽ ὃν λεγέται, τὰ δὲ 2. χωρία ποτ᾽ 
ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν Ηαὶ!ὶ, παραπεπτωχότα ὕὑπερ- 
βάλλοντα εἴδεσι τετραγώνοις, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ ποϑ᾽ ὃν λεγέται. 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἱ τόμοι ποτὶ πάντας τὸν 
αὐτὸν ἕξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ 2 χωρία ποτὶ 


2 


σι 


1. ὃ αἴ] ας F; corr. Torelliu. συμσεπτωντι Ε. 4. ΞΝ 
Torellius, ut lin. 8. 6. τῶν] scripsi; τον F, uulge. 8. τό 
(prius) τω F. 10. τὰν] addidi; om. F, uulgo. 12. τάν] addidi; 
om. F, uulgo. 13. τὰν 5] τα ΝΗ Ἐς corr. ed. Basıl. 18. 
τόμαι ol] om. F; corr. Torellius. 17. πληϑὴ F. κατά) κα 
supra manu 1 F. 18. ἔχοντα] εἐχωντι F; ἔχοντι uulgo; corr. 
Torellius. αλλαλους F; corr. ΒΟ. 20. #08’ ἕν] soripsi; 


| 
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quoniam ZA linea per ® ducta est, in quo lineae 
sectioni proximae inter se incidunt, et 44, Καὶ Ε lineae 
in puncto B contingenti parallelae.!) sed 
ΖΩ͂ »« 48 -- ὦ, 

et ΖΕ»« ΕΒ -- #M. itaque primum frustum totius 
frusti axem habens IE ad primum frustum figurae 
inscriptae axem habens 1E eandem rationem habet, 
quam 2 ad #M. et ceterorum quoque frustorum 
unumquodque eorum, quae in toto frusto sunt axem 
habentia lineam lineae 4 Εἰ aequalem, ad frustum in 
figura inscripta eodem loco positum et axem habens 
lineam lineae 1E aequalem eam rationem habet, quam 
spatium 2 ad respondens spatium eorum, quae lineae 
# adplicata sunt figura quadrata excedentia. rursus 
igitur magnitudines quaedam sunt, frusta totius frusti, 
et aliae magnitudines, spatia, in quibus est littera 
2, numero frustis aequales et binae cum binis in 
eadem proportione. et frusta cum aliis frustis, quae 
in figura inscripta sunt, in proportione sunt, ultimum 
autem frustum in nulla proportione?), et spatia 2 
cum aliis spatiis, quae lineae % adplicata sunt figuris 
quadratis excedentia, respondentia in iisdem propor- 
tionibus, ultimum autem in nulla est. adparet igitur, 
etiam omnia frusta ad omnia eandem rationem habi- 
tura tura esse, quam omnia spatia 2 ad omnia spatia 


1) a 1) Apollon. I, 21; Zeitschr. ἢ. Math., hist. Abth, XXV p. 56 
nr. 24; cir. supra p. 428, ὅ 86. 

2) ja scilicet, cuius axis est BO; numerus enim frustorum 
inscriptorum uno minor est. 


ποϑὲν Ἐς uulgo; sic etiam lin. 23. 21. τά] addidi; om. F, 
uulgo. τα υὑπερβαλλοντα F; corr. Torellius. 
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πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου. πάντα 
δὲ τὰ 2 χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς 
τοῦ μεγίστου μείξονα λόγον ἔχοντι, ἢ ὃν ἃ ‚EN ποτὶ 
τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς 8 καὶ τῷ τρίτῳ 
μέρει τᾶς N. μείξονα οὖν λόγον ἔχει ὅλος ὁ τόμος 
ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ, ὃν ἔχει a EN 
ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τὰς 5 καὶ 
τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Ν' ὥστε καὶ τοῦ, ὃν ἔχει ἁ ZA 
ποτὶ τὰν OP. μείζονα οὖν ἔχει λόγον ὁ ὅλος τόμος 
ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν P χῶνον᾽ 
ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχθη γὰρ μεῖξον ἐὸν τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὔκ ἐστιν οὖν μεῖξον 
τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. --- εἰ δὲ 
ἔλασσόν ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου, 
ἐγγραφέντος εἰς τὸ τμᾶμα σχήματος στερεοῦ καὶ ἄλλου 
περιγραφέντος ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος ἐχόντων 
συγκειμένου, ὦστε τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ &y- 
γραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλέκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ 
κῶνος τοῦ τμάματος, πάλιν ὁμοίως δειχϑησέται τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον ἐὸν τοῦ κώνου, 
καὶ ὃ τοῦ κυλίνδρου τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν W 
κῶνον ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὔκ ἐστιν οὖν οὐδ᾽ 
ἔλασσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ' κώνου. δῆ- 
Aov οὖν τὸ προτεϑέν. 


1. τα χωρις FD. 8. εχγωντι Ε. ΜΗ Toreliu. ὅ. Μ 
Torellius, ut lin. 8. 6. &M Torelis. 1. 5] ΕΞ Ἐς corr. 
Cr., ed. Basil. 10. τόρ] zo FE 11, μεῖζον ἐὸν] μειξεον Εἰ; 
corr. B*, - 23. ἔχων ἢ] Torellius; ἐχωντι Εἰ, ἔχοντι uulgo. 
24. ἐστίν} supra manu 1 F. 
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adplicata praeter maximum [prop. 1]. sed omnia 
spatia “Ὁ ad omnia spatia adplicata praeter maximum 
maiorem rationem habent, quam 


#+N:4#+4N [prop. 2]. 

itaque totum frustum ad figuram inscriptam maiorem 
rationem habet, wam κα - Ν: 7 αὶ -Κ 1 Ν; quare 
etiam maiorem, quam Z4:®P.!) itaque totum frustum 
maiorem rationem habet ad figuram inscriptam quam 
ad conum ἢ); quod fieri non potest. nam demon- 
stratum est, figuram inscriptam maiorem esse cono %#. 
itaque segmentum conoidis maius non est cono P. — 
sin minus est segmentum conoidis cono %'‘, inscripte 
segmento figura solida et alia circumscripta ex cy- 
lindri frustis aequalem altitudinem habentibus com- 
positis, ita ut figura circumscripta excedat inscriptam 
spatio minore, quam quali conus % segmentum ex- 
cedit, rursus eodem modo demonstrabimus, figuram 
circumscriptam minorem esse cono ἦν [cfr. p. 434, 
6 sq.], et frustum cylindri basim habens eandem, 
quam segmentum, et eundem axem ad figuram circum- 
scriptam minorem rationem habere quam ad conum 
Ὧν [cfr. p. 434, 15 sq.]; quod fieri non potest.?) ita- 
que segmentum conoidis ne minus quidem est cono 
᾽ν, constat igitur propositum. 


1) U, p. 425 not. 3. 

2) Nam frustum totum ad 7 eam rationem habet, quam 
Z4:®P; cfr. p. 420, 3 sq. itaque figura minor est cono. 

8) Tum enim figura circumscripta maior esset cono %# 
(Eucel. V, 10), quod secus est (lin. 19). 
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κξ΄. 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέντος 
διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 

5 ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω σφαιροειδὲς σχῆμα ἐπιπέδῳ τετμαμένον διὰ 
τοῦ χέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα. τμαϑέντος δὲ 
αὐτοῦ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν σχήματος 
τομὰ ἔστω ἃ ABI’A ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος 
10 δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος & BA, κέντρον 
63 τὸ Θ. διοίσει δὲ οὐδέν, εἴτε ἃ μείξων ἐστὶ διά- 
usroog & BA τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, εἴτε 
& ἐλάσσων. τοῦ δὲ τετμαχότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα 
τομὰ ἔστω ἁ IA εὐθεῖα. ἐσσείται δὴ αὐτὰ διὰ τοῦ 
16 Θ καὶ ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας ποτὶ τὰν BA, ἐπεὶ τὸ 
ἐπέπεδον ὑποκείται διὰ τοῦ κέντρου τε ἄχϑαι καὶ ὀρθὸν 
εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα. δεικτέον, ὅτι τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος τμᾶμα τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸν χύχλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, κορυφὰν δὲ τὸ Β σα- 
40 μεῖον διαλάσιόν ἐστε τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω γὰρ κῶνόρ τις, ἐν ᾧ τὸ Ψ, διπλασίων τοῦ 
κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τὰν ΘΒ. φαμὶ δὴ τὸ ἁμέδεον τοῦ 
σφαιφοειδέος ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. εἰ οὖν μή 
ἐστιν ἴσον τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνῳ, 
ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω δὴ 


2 


ot 


1. κθ΄ Torellius. 6. σχῆμα] τμημὰα ἘΠ; corr. ed Basil.*; 
„portio“ Cr. rerunuevov F, uulgo. 8. διά7 scripsi; του μὲν 
δια F, uulgo. errngroe] τρήματος F;corr.B. 11. Θ] Θ.“ Ἐ. 
18. ἃ] addidi; om. F, uulgo. τετμηκοτος F; corr. Torellius. 
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XXVIJ. 

Quauis figura sphaeroidis per centrum plano ad 
axem perpendiculari secta, dimidia pars sphaeroidis 
duplo maior est cono basim eandem habenti, quam 
segmentum, et eundem axem.!) 

sit figura sphaeroidis per centrum plano ad axem 
perpendiculari secta. ea autem alio plano per axem 
. posito secta, figurae sectio sit 4.8 ΓΖ coni acutianguli 
sectio [prop. 11, c], diametrus autem eius et axis sphae- 
roidis B/, centrum autem ®. nihil autem interest, utrum 
maior diametrus sectionis coni acutianguli sit BY an 
minor. plani autem figuram secantis sectio sit linea I'A. 
ea igitur per punctum ® [ducta] erit, et cum linea BA 
rectos angulos faciet, quoniam suppositum est, planum 
et per centrum ductum esse et ad axem perpendiculare 
[Eucl. XI, 18 et XI def. 4]. demonstrandum est, di- 
midiam partem sphaeroidis basim habentem circulum 
circum diametrum 4I’ descriptum, uerticem autem 
punctum B duplo maiorem esse cono basim eandem 
habenti, quam segmentum, et eundem axem. 

sit enim conus aliquis, in quo sit littera 2, duplo 
maior cono basim habenti eandem, quam segmentum, 
et eundem axem ®B. dico igitur, dimidiam partem 
sphaeroidis aequalem esse cono #7, iam si dimidia 
pars sphaeroidis cono #' aequalis non est, sit primum, 
si fieri potest, maior. inscribatur igitur segmento, 

1) P. 284, 2 5q.: δὲ κά τι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρθῷ σοτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γενα- 


μένων τμαμάτων ἑκάτερον διπλάσιον ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


16. τε ἄγϑαι] scripsi; τεταχϑαι F, uulgo. 24. δή] scripsi; 
δὲ F, uulgo. 
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εἰς τὸ τμᾶμα τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος σχῆμα στε- 
ρεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον 
᾿Ξ 


» 


‘ 


ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ 
ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ 
5 ἁμέσεον τοῦ σφαιροειδέος toi W κώνου. ἐπεὶ οὖν 
μεῖξον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἁμίσεος 
τοῦ σφαιροειδέος ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένον σχήματος, ἢ τὸ ἁμέσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ 
P χώνου, δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
10 ἐν τῷ τμάματι τῷ ἁμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μεῖξόν 


8. ἐχόντων) εχον τον (comp.) F. Litteram P in figura ad- 
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quod dimidia pars est sphaeroidis, figura solida, et 
alia eircumscribatur ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus composita, ita ut figura circumseripta 
excedat inscriptam minore spatio, quam quali excedit 
dimidia pars sphaeroidis conum % [prop. 19]. itaque 
quoniam figura circumseripta, quae maior est dimidia 
parte sphaeroidis, minore spatio excedit figuram in- 
scriptam, quam quo dimidia pars sphaeroidis conum # 
excedit, adparet, etiam figuram segmento inscriptam, 
quod dimidia pars sphaeroidis est, maiorem esse cono 
%, sit igitur cylindrus basim habens circulum circum 


didi; nadratum 1 addidit Torellius, sed seorsum; eg0 cum 
ceteris iunxi. 6. ἁμέσεος] F; ἁμέσεως uulgo. 7. ἐλάσσονι] 
Nizzius; δλασσον F, uulgo. 9. οὖν] delendum? 10. τῷ 
ἀμισέῳ] scripsi; τοῦ ausceog FCD, τοῦ ἁμίσεως uulgo. 
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ἐστι τοῦ ΔΨ κώνου. ἔστω δὴ κύλινδρορ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα 
δὲ τὰν ΒΘ. ἐπεὶ οὖν οὗτος ὁ κύλινδρος τριπλάσιός 
ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὁ δὲ P κῶνος διπλάσιός 
ἐστι τοῦ αὐτοῦ κώνου, δῆλον, ὡς ὁ κύλινδρος ἡμιό- 
λεός ἐστι τοῦ Ψ κώνου. ἐκβεβλήσθω δὴ τὰ ἐπίπεδα 
τῶν κυλίνδρων πάντων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα, ἔστε ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου 
10 τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 

τὸν αὐτόν. ἐσσείται δὴ ὃ ὅλος κύλινδρος διαιρημένος 

eis κυλίνδρους τῷ μὲν πλήϑει ἴδοψς τοῖς κυλίνδροις 

τοῖς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει 

ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ἔστων οὖν γραμμαὶ κει- 
15 μέναι, ἐφ᾽ dv τὰ Εἰ, τῷ πλήϑει ἴσαι τοῖς τμαμάτεσσι 
τοῖς τᾶς ΒΘ εὐθείας, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσα ἑκάστα τῷ 
ΒΘ, καὶ ἀπὸ ἑκάστας τετράγωνον ἀναγεγράφϑω. ἀφαι- 
ρήσϑω᾽ δὴ ἀπὸ μὲν τοῦ ἐσχάτου τετραγώνου γνώμων 
πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ ΒΙ. ἐσσείται δὴ οὗτος ἴσος τῷ 
περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν BI, IA. ἀπὸ δὲ τοῦ παρ᾽ 
αὐτῷ τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσθω πλάτος ἔχων 
διπλάσιον τᾶς BI. ἐσσείται δὴ οὗτος ἴσος τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν BX, ΧΩ͂. καὶ ἀεὶ ἀπὸ τοῦ ἐχομένου 
τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσϑω, οὗ πλάτος ἕνὶ τμά- 
25 ματι μεῖξον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ ἀφαιρημένου 

γνώμονος. ἐσσείται δὴ ἕκαστος αὐτῶν ἴσος τῷ περι- 


σι 


2 


Φ 


1, βάσιν scripsi; ὁ βασιν F, uulgo. 9. ἔστε] εἐσσειται F; 
corr. Torellius. 11. διαιρημένος] scripsi; διαιρουμενος F, 
uulgo. 14. ἔστων] scripai; ἔστω δη F; ἔστωσαν δὴ Nizsius 
cum BD. 15. ἐισα F; corr. Torellius. τμημασι F, uulgo; 
zudpaoı Torellius. 19. ἴσον] scripsi; «ca» Εν ullgo.. δή 

izzius; de F, uulgo. 21. rergayavev F. 22. τῷ] το F. 
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diametrum AI’ descriptum, axem autem ΒΘ. iam 
quoniam hie ceylindrus triplo maior est cono basim 
habenti eandem, quam segmentum, et eundem axem 
[Eucl. XII, 10; οἷν. supra prop. 10], sed conus W 
duplo maior eodem cono, adparet, cylindrum dimidia 
parte maiorem esse cono 7. producantur igitur plana 
omnium eylindrorum, ex quibus composita est figura 
inscripta, usque ad superfieiem eylindri basim habentis 
eandem, quam segmentum, et eundem axem. totus 
igitur cylindrus diuisus erit in cylindros numero 
aequales eylindris figurae circumscriptae, magnitudine 
. autem maximo eorum aequales. ponantur igitur lineae 
quaedam, in quibus sint litterae 5, numero partibus 
lineae ΒΘ aequales, magnitudine autem singulae aequa- 
les lineae B®, et in singulis quadratum construatur. 
auferatur igitur ab ultimo quadrato gnomon latitudinem 
habens lineae BI aequalem. is igitur aequalis erit 
BI><IA.') a quadrato autem ei proximo auferatur 
gnomon latitudinem habens 2 BI. is igitur aequalis 
erit BX><X4. et semper deinceps a quadrato se- 
quenti auferatur gnomon, cuius latitudo una parte 
[lineae B@] maior est latitudine gnomonis ante ablatı. 
unusquisque igitur eorum aequalis erit spatio partibus 


1) Nam cum BA in partes aequales (in ®) et in inaequa- 
les ar I) diuisa sit, erit (Eucl. II, 5): BIx 14 -ἰ 1Θ" - ὁ ΒΘ", 
h. 6. ΒΘ -- I0?=BIx<IAd, sed B@?— 19° ipse gnomon 
est. “et eodem modo ceteri gnomones inueniuntur. 


23. ἐχομένου] ἑπομένου Torellius. 24. οὗ] addidi; om. F, 
uulgo. ἑνί scripsi; μὲν ἡ FCD; μὲν ἴσον AB, ed. Basil; 
μὲν ἔχων Evi Commandinus, Torellius. 90. πρό] C, Torellius; 
zgorov FD; πρώτου AB, ed. Basil. 


10 


15 


20 


25 
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ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν τᾶς BA τμαμάτων, ὧν τὸ ἕτερον 
τμᾶμα ἴσον ἐστὶ τῷ πλάτει τοῦ γνώμονος. ἐσσείται 
δὴ καὶ [ἀπὸ] τοῦ τετραγώνου τοῦ δευτέρου τὸ λοιπὸν 
τετράγωνον τὰν πλευρὰν ἔχον ἴσαν τᾷ ΘΕ. ὁ δὲ 
κύλινδρος 6 πρῶτος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων 
ἄξονα τὰν ΘΕ ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν πρῶτον τῶν 
ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ 
ἀπὸ τᾶς A® ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ΄. 
ὥστε καὶ ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, OA περιεχόμενον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΕ, ΕΔ περιεχόμενον. ἔχει οὖν ὁ κύλιν- 
δρος ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ 
πρῶτον τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου τετραγώνου ἀφαιρημένον. ὁμοίως δὲ καὶ 
τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος ἄξονα ἐχόντων ἴσον 
τᾷ ΘΕ ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
ὀχήματι καὶ ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ὁμοίως τεταγμένον αὐτῷ 
ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπὸ τοῦ ἑπομένου αὐτῷ τε- 
τραγώνου ἀφαιρημένον. ἐντὶ δή τινα μεγέθεα, οἵ 
κυλίνδροι ol ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, καὶ ἄλλα, τὰ τε- 
τράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν ΒΞ, ἴσα τῷ πλήϑει τοῖς κυλίν- 
δροις καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντα. λεγόνται 
δὲ οἱ κυλίνδροι ποτ᾽ ἄλλα μεγέϑεα, τοὺς κυλίνδρους 
τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος οὐδὲ 
ποϑ᾽ ἕν λεγέται, καὶ τὰ τετράγωνα ποτ᾽ ἄλλα μεγέϑεα, 
τοὺς ἀπὸ τῶν τετραγώνων ἀφαιρημένους, τὰ ὁμόλογα 


ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον τετράγωνον οὐδὲ 


00” ἕν λεγέται. πάντες οὖν ol κυλίνδροι οἵ ἐν τῷ 


8. ἀπό] deleo. 4. τᾷ] ταν F; corr. Torellius. δέ] δή 
Torellius, 7. ἔχοντι F; corr. BB 10. ΒΘ] BA F; corr. ed. 
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linese Bf comprehenso, quarum altera latitudini gno- 
monis aequalis sit. quadrati igitur secundi quod relin- 
quitur, quadratum erit latus habens lineae Θ E aequale. 
cylindrus autem primus totius oylindri axem habens 
ΘΕ ad primum cylindrum figurae inscriptse eundem 
habentem axem ®E eandem habet rationem, quam 
4603": KE? [Eucl. XD, 11; ΧΗ, 2]; 

quare etiam, uam B®>x<@4:BEX EA.) itaque 
cylindrus ad cylindrum eandem rationem habet, quam 
primum quadratum ad gnomonem a secundo quadrato 
ablatum. et eodem modo etiam ceterorum cylindrorum 
axem habentium linese ®E aequalem unusquisque ad 
cylindrum figurae inscriptae eundem axem habentem 
eam rationem habet, quam quadratum eodem loco 
positum ad gnomonem a quadrato proxime sequenti 
ablatum. sunt igitur magnitudines quaedam, cylindri 
totius eylindri, et aliae magnitudines, quadrata linearum 
5,5, numero cylindris aequales et binae cum binis 
in eadem proportione cylindri autem cum aliis 
magnitudinibus, eylindris figurae inscriptae, in pro- 
portione sunt, ultimus autem in nulla proportione 
[p- 425 not. 1], et quadrata cum aliis magnitudinibus, 
[gnomonibus] a quadratis ablatis, respondentia in iis- 
dem proportionibus, ultimum autem quadratum in 
nulla proportione. omnes igitur cylindri totius. vy- 


1) Apollon.I,21; Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 48 nr. 6. 


Basil.* 11. τὸ ὑπό) om. F; corr. B*. 12. κύλινδρον] 
κυκλον F; corr. ed. Basil. 18. , ἴσον] scripsi; ıcav F, uulgo; 
τὰν ἴσαν" 18. τὸ ὁ οίως scripsi; τό om. F, uulgo. 21. 
ὅλῳ] om. F; corr. Tore jus, λλα, τα] scripsi; τὰ om. F, 
uulgo. 26. 00’ Ev] scripsi; ποϑὲν F, eripei; ut lin. 29. 
27. τούς] τοὺς γνώμονας τούς Nizzius. 
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ὅλῳ κυλένδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς ἑτέρους κυλίνδρους 
τὸν αὐτὸν ἐξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν. 6 ἄρα »ύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν. τὰ δὲ τετράγωνα πάντων τῶν γνωμόνων τῶν 
ἀφαιρημένων ἀπ᾿ αὐτῶν μείζονά ἐντε ἢ ἡμιόλια. ἐντὶ 
10 γάρ τινες γραμμαὶ κειμέναι al EP, BZ, ST, ZT, #0 
τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ & ἐλαχίστα ἴσα τᾷ 
ὑπεροχᾷ. ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ᾽ ὧν τὰ δύο 
5, #5, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαν ταύταις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑχάστα ἴσα τᾷ μεγίστᾳ. τὰ οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
15 πασᾶν, ὧν ἐστιν ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγέστα, πάντων μὲν 
τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερ- 
εχουσᾶν ἐλάσσονα ἐντι ἢ τριπλάσια, τῶν δὲ λοιπῶν 
χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας μεέξονα ἢ τριπλασίονα. 
τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς περὶ τᾶν ἑλίκων ἐκδεδομένοις δε- 
20 δείκται. ἐπεὶ δὲ πάντα τὰ τετράγωνα ἐλάσσονά ἔντι 
ἢ τριπλάσια τῶν ἑτέρων τετραγώνων, & ἐντι ἀφαιρη- 
μένα ἀπ᾿ αὐτῶν, δῆλον, ὅτι τῶν λοιπῶν μεέξονά ἐντι 
ἢ ἡμιόλια. τῶν οὖν γνωμόνων μείξονά ἐντι ἢ ἡμιόλια. 
ἤστε καὶ ὁ κύλινδρος 6 βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
25 τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείζων ἐστὶν ἢ ἡμιόλιος 


oa 


8. ἀφαιρη Evans], scripsi; αφαιρομενους F, uulgo; dpaı- 
ρουμένους ed. Basil., Torellius; sic etiam lin. 7. 9. ἢ] om. F. 
10. 39] 39, &7, &2 ἘΠ corr. ed. Basil. 14. τᾷ] τῶ F; corr. 
Torellius. 15. ἀν] scripsi; ἃ F, uulgo. μὲν τῶν] scripsi; 
τῶν om. Εἰ, uulgo. 16. τὰν τῷ ἴσῳ] scripsi; τῶν ισων F', 
uulgo; τῶν ἴσῳ Torellius. 18. μειξον F; cotr. Torellius. 
τριπλασίονα] uel τριπλάσια seripsi; reımkacıor F, παρὸ. 21. 
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lindri ad omnes ceteros cylindros eandem rationem 
habebunt, quam omnia quadrate ad omnmes gnomenes 
ab iis ablatos [prop. 1]. itague cylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, οὐ eusdem axeım ad figuram 
inseriptam eandem habet rationem, quam omnia qua- 
drate δὰ omınes gnomones ab iis ablatos. sed [omnia] 
quadrate illa maiora sunt quam dimidia parte maiora 
omnibus gnomonibus ab 118 ablatis. sunt enim lintene 
quaedam positae, ΤΡ, 32, 35T, ZT, ἃ ὦ, aequalı .diffe- 
rentia inter se excedentes, et mimima differenitise aequa- 
lis est.!) sed etiam aliae quaedam lineae sunt, in 
quibus sunt duae litterae &,%, numero illis aequales, 
magnitudine autem singulae aequales maximae. qua- 
drata igiiur omnium linearum, quarım quaeque maxi- 
mae [illarum] aegualis est, omnmibus quadratis linearum 
inter se aequali differastia exeedentium minora sunt 
quam triplo maiors, reliquis autem praeter quadratum 
maximse malora quam triple meiore. hoc enim in 
libro de kelieibus edito demonstsatum. est [prop. 10 
coroll.]. quoniam autem omnia quadrata minera sunt 
quam triplo maiorms alteris quadratis, quae ab iis 
ablata sunt, adparet, reliquiis maiora ea esse quam 
dimid;a parte maiora. guomeonibus igitur maiors sunt ° 
quam dimidia parte maiora. quare etiam cylindrus 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem 
axem maior est quam dimidia parte maior figura in- 


1) Sunt enim 5BI, ABI, 3BI, 2BI, BI. 


τριπλάσια] διπλασια F; corr. ed. Basil.*_ 22. μεέζονα] va post 
lacunam F}; corr. ed. Basil. 23. ημιθλιὼ (alt. loco) F; corr. 
Torellius. 24. βασιν μὲν F, uulgo; wer deleui. 25. μειξον 
F. ἢ ἡμιόλιος] ἡμίσεος F; corr. ed, Basil., Cr. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 29 
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τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος" ὅπερ ἀδύνατον. τοῦ γὰρ 
Ἁ χώνου ἡμιόλιός ἐστι, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖζον ἐδείχϑη τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶ μεῖξον 
τὸ ἡμίδεον. τοῦ σφαιροειδέος τοῦ P χώνου. οὐδὲ 
τοίνυν ἔλασσον. ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. 
πάλιν δὴ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιρο- 
εἰδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυ- 
λίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ 
περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, 
ἢ © ὑπερέχει 6 Ψ κῶνος τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιρο- 
εἰδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεόκευ- 
ἄσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγραφὲν σχῆμα τοῦ 
τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν σχῆμα ἔλασ- 
σόν ἐστι τοῦ Ψ κώνου. πάλιν δὴ ὃ πρῶτος κύλιν- 
δρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλένδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΘΕ 
ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγφαμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶτον τετράγωνον ποτ᾽ αὑτό. ὁ 
δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν ΕΠ ποτὶ τὸν δεύτερον κύλινδρον 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὰν ΕΠ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ δεύτερον τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
μένον. καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων ἕχαστος τῶν ἐν 
τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν τᾷ ΘῈ 
ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν αὐτὸν 

4. ἁμίσεον Torellius. 5. ἔλασσον) priore 1000 ἐλασσων F, 
6. ἁμίσεον)] αμισϑον F; corr. ΒΟ". 10. ὦ] addidi; om. 


F, uulgo.  ὀὄἼᾷἊἂἀμίσεος Torellius. 18. ποτ᾽ αὑτό] scripsi; ποτ᾽ 
αὐτό uulgo; de neglecta aspiratione cfr. Quaest. Arch. p. 98. 


21. τῶν] scripsi; τον F, uulgo. 22. δεύτερο») Torellius; ΒΕ, 
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scripta; quod fieri non potest. nam dimidia parte 
maior est cono #, et demonstratum est, figuram in- 
scriptam maiorem esse cono %. itaque dimidia pars 
sphaeroidis maior non est cono #. sed ne minor qui- 
dem est. sit enim, si fieri potest, minor. rursus 
igitur in dimidia sphaeroidis parte inscribatur figura 
solida, et alia circumseribatur ex cylindris altitu- 
dinem aequalem habentibus composita, ita ut figura 
circumseripta extedat inscriptam spatio minore, quam 
quo conus % dimidiam sphaeroidis partem excedit, et 
cetera eadem, juae antea, construantur. iam quoniam 
figura inscripta segmento minor est, adparet, etiam 
figuram circumscriptam minorem esse cono P. rursus 
igitur primus cylindrus totius eylindri axem habens 
®E ad primum ceylindrum figurae eircumscriptae axem 
habentem ®E eandem rationem habet, quam primum 
quadratum ad se ipsum.!) secundus autem cylindrus 
totius eylindri axem habens ΕΠ ad secundum cylin- 
drum figurae eircumscriptae axem habentem ΕΠ 
eandem rationem habet, quam secundum quadratum 
ad gnomonem ab eo ablatum. et ceterorum etiam 
cylindrorum unusquisque eorum, qui in toto cylindro 
sunt axem habentes lineam lineae ®E aequalem, ad 
cylindrum in figura eircumscripta eodem loco positum 
et axem eundem habentem eam rationem habet, quam 


1) Utraque enim utrisque aequalia sunt. 


uulgo. 25. τάν] addidi; om. F, uulgo. 26. ἐγγεγραμμενῶ 
F; corr. Torellius. 27. καὶ ἄξονα ἔχοντα) scripei; om. F, 
uulgo; καὶ ἔχοντα ἄξονα Torelliue. 
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φοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ ὁμοέως τεταγμένον αὐτῷ 
τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
μένον. καὶ πάντες οὖν οἱ κυλίνδροι ol ἐν τῷ ὅλῳ 
κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς κυλένδρους τοὺς ἐν τῷ 
περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν 
πάντα τὰ τετράγωνα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ πρώτῳ τετρα- 
γώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τε- 
τραγώνων ἀφαιρημένοις. καὶ τὰ τετράγωνα πάντα 
ἐλάσσονά ἐντι ἢ ἡμιόλια τοῦ ἴσου τῷ τὸ πρώτῳ τε- 
τραγώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσιν τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν 
ἀφαιφημένοις, διότι τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τῶν τῷ 
ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχουσᾶν χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας 
τετφαγώνου μείζονά ἐντι ἢ τριπλάσιας. ὁ ἄρα κύλιν- 
ὅρος ὁ βάσιν [μὲν] ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ἐλάσσων 7 ἡμιόλιός ἐστι τοῦ πϑρι- 
γεγφαμμένου σχήματος᾽ ὅπερ ἀδύνατον. τοῦ γὰρ Ψ 
κώνου ἡμιόλιός ἐστι, τὸ ὃὲ περιγεγραμμένον σχῆμα 
ἔλαττον ἐδείχϑη τοῦ P κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασ- 
ὅσον τὸ ἡμέσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ P κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν οὐδὲ ἔλασσον, ἴσον ἄρα ἐστίν. 


κη΄. 

Καὶ τοίνυν εἴ κα τὸ σφαιροειδὲς μὴ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέντρου τμαϑῇ, ὁμοίως 
τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος διπλάσιον ἐσσείται τοῦ 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 

1. τὸν Adyow] scripsi; τόν om. F, uulgo. ὃν τό] Nizzius; 
om. F, uulgo. τεταγμένον] Nizzius; τεταγμενω F, uulgo. 
2. τετράγωνον] Torellius; rergayaro F, uulge. widendum 
tamen, ne ferri possit: τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον τῷ ὁμοίως τε- 


ταγμένῳ .. τετραγώνῳ: 10. γνωμονεσιν ἘΞ. 11. τὰν] των F; 
corr. Torellius. 12. γωρές] χῶρ cum comp. ns F. 14. μέν] 
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guadratum eodem 1060 positum ad gnomonem ab eo 
ablatum.”T) itaque etiam omnes cylindri totius cylindri 
ad omnes cylindros figurae circumscriptae eandem 
habekunt rationem, quam omnia quadrata ad spatium 
aequale quadrato primo simul cum gmomonibus a 
reliquis quadratis ablatis [prop. 1} et quadrata om- 
nia mAnora sunt quam dimidia parte maiora spatio 
asquali primo quadrato simul cum guamonibus ἃ 
reliquis ablatis, quia quadratis linearum aequali diffe- 
rentia inter se excedentium praeter quadratum maxi- 
mae majiora sunt quam triplo maiora. quare cylindrus 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem 
axem minor est quam dimidia parte maior figura 
circumscripta; quod fieri non potest. cono enim 7 
dimidia parte maior est, sed demonstratum est, figu- 
ram cireumscriptam minorem esse cono %#. itaque 
dimidia pars sphaeroidis cono # minor non est. quo- 
niam igitar neque maior est neque minor, aequalis est. 


XxVvM. 

Sed etiam si sphaeroides plano ad axem non 
perpendiculari per centrum secatur, item dimidia pars 
sphaeroidis duplo maior erit segmento coni basim 
eandem habenti, quam segmentum, et eundem axem.?) 


1) Sint C, C, C, C, C, eylindri circumscripti, 6, C ὃς € 
inscripti, X partea totius cylindri, φ, 9, 2 U Q, quadrats, 
n 9 % 5 gnomonen. „gem onstrakum je φ, 446, 6 sq.): 

€ :g ee 95. = 9 Ο,Ξενν, τ: 

Ὁ, φ, “Ξ ΟἹ cet); sed = --ὖ, 6 τα : == (, ὟΝ - = (), οἱ τα ξρ' u 

2) % 284, 19: el κα τῶν σφαιροειδέων. τι ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 


deleo. 19. τὸ ἡμίσοον scripsi; τοῦ u uulgo; τὸ 
ἁμέσεον orellins. €) ndäidi; om. βειξων 
Ε. οὐδῆῶ F; οὔτε uulgo. 21. ἦν Torelllanı 6 I. F. 28. 
αἰποτμηβαᾶτος F; corr. Torrellius. 
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τετμάσϑω γὰρ σχῆμα σφαιροειδές" τμαϑέντος δὲ 
κὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ τὴ 
τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ. ἔστω ἁ 
ABTA ὀξυγωνίου κώνου τομά, κέντρον δὲ αὐτᾶς τὸ 
Θ, τοῦ δὲ τετμακότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα ἔστω ἃ ΑΓ 
εὐθεῖα. ἐσσείται δὴ αὐτὰ διὰ τοῦ Θ ἀγομένα, ἐπεὶ 
τὸ ἐπίπεδον ὑπέκειτο διὰ τοῦ κέντρου ἄχϑαι. ἐσσείται 
οὖν τις ὀξυγωνίου κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν 
AT, ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτέμνὸν ὑπέκειτο οὐ ποτ᾽ 
ὀρθὰς εἶμεν τῷ ἄξονε ἀγμένον. ἄχϑων δή τινες αἱ 
KA, ΜΝ παρὰ τὰν AT ἐπιψαυούδαι τᾶς τοῦ ὀξυ- 
yavlov κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, A, ἀπὸ δὲ τᾶν KA, 
ΜΝ ἐπίπεδα ἀνεστακέτω παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AT. 
ἐπιψαύοντι δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ Β, 4, 
καὶ ἃ BA ἐπιξευχϑεῖσα πεσείται διὰ τοῦ ©, καὶ 86- 
σούνται τῶν τμαμάτων κορυφαὶ μὲν τὰ B, A σαμεῖα, 
ἀξόνες δὲ αἱ ΒΘ, ΘΖ. δυνατὸν δή ἐστιν κύλινδρον 
εὑρεῖν ἄξονα ἔχοντα τὰν ΒΘ, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐσσείται &-Tod ὀξυγωνίου κώνου τομὰ & περὶ διάμετρον 
τὰν AT. εὑρεϑέντος δὲ ἐσσείται τις κυλίνδρου τόμος 
τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιφοειδέος 
χαὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. πάλιν δὴ καὶ κῶνον εὑρεῖν 
δυνατόν ἐστι κορυφὰν ἔχοντα τὸ Β σαμεῖον, οὗ ἐν 
τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 


1. σχῆμα! τμ unue F; corr. ed. Basil.* 2. αξωνος F. 6. 
δή] δ᾽ F}; con. orellius. ἐπεί] em F. 1. ἄχϑαι] τε- 
τάχϑαι Torellius. 10. ἄχϑω» 7 scripsi cum C; αχϑὼ Εἰ, uulgo; 
ἄχϑωσαν Nizzius cum VBD. 11. ἐπιψαυουσαν FBO*. 13. 
τῷ] vo F; corr. Torellius. 14. επιφαυωντι F. δή] scripsi; de 
F, uulgo. κατὰ τὰ B, 4] om. F; corr. Torellius. 15. καὶ 
& Bd] scripsi; καὶ τὰ B, 4 Ὲ, uulgo. δια] de διὰ ἘΠ; corr. 
Torellius. 17. Θ4] 84 FBC*. δή ἐστιν} scripsi; δὲ ἐστιν 
F, uulgo. 18. εὐρ cum comp. nv uel ἐν F, ut lin. 22. 20. 
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secetur enim figura sphaeroides. secta autem ea 
alio plano per axem posite ad secans planum per- 
pendiculari figurae sectio sit 48 ΓΩ͂ coni ‚acutianguli 
sectio [prop. 11, ὁ], centrum autem eius punctum Θ᾽, 
plani autem figuram secantis sectio sit linea 4I. ea 
igitur per Θ᾽ ducta erit, quoniam suppositum est, pla- 
num per centrum ductum. esse. erit igitur coni acu- 
tianguli sectio quaedam circum diametrum AI’ de- 
scripta, quoniam suppositum est, planum secans ad 
axem non perpendiculare duetum esse [prop. 14]. 
ducantur igitur linese KA, ΜΝ linese AI' parallelae 
sectionem coni acutianguli contingentes in punctis B, 
4A, et in lineis KA, MN erigantur plana plano in 
linea AT' posito parallela ea igitur sphseroides in 
punctis B, 4 contingunt [prop. 16, Ὁ], et ducta linea 
BA per ® punctum cadet [prop. 16, 6], et uertices 
segmentorum erunt puncta B, 4 [p. 282, 12], axes 
autem ΒΘ, ®4 [p. 282, 13]. potest igitur fieri, ut 
inueniatur cylindrus axem habens ΒΘ, in cuius super- 
ficie sit coni acutianguli sectio circum diametrum AI‘ 
descripta [prop. 9]. eo autem inuento erit frustum 
quoddam cylindri eandem basim habens, quam dimidia 
pars sphaeroidis, et eundem axem. rursus igitur fieri 
_ potest, ut inueniatur conus uerticem habens punctum 
B, in cuius superficie sit coni acutianguli sectio in 


διὰ τοῦ κέντρου μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῶν γεναμένων τμα- 
μάτων ἑκάτερον διπλάσιον ἐσσείται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. γινέται 
& τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 


κυλινδρ supra scripta littera o F; κύλινδρος CD. 21. τῷ 
ἡμισέῳφ) scripsi; του ἡμίσους F, uulgo*; τοῦ ἁμέσεος Torellius. 


ὄ 


10 


1ὅ 


456 ΠΕΡῚ KRNOEIAERN ΚΑΙ ZBAIPOEIAERN, 


ἃ ἀπὸ διαμέερου τᾶς AT. εὑρεϑέντος δὲ ἐσσείται τι 
ἀὀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. λέγω δή, ὅτι τοῦ σφαιροειδέος 
τὸ ἡμέσεον διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. ἔστω 
δὴ ὁ Ψ κῶνος διπλάσιος τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου. 
εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τῷ W χώνῳ, ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, μεῖζον. ἐν- 
ἔγφαψα δή τι εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος σχῆμα 
στερεόν, καὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ κυλένδρου τόμων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑχερέχει τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιφοειδέὸς τοῦ P κώνου. 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑησέται τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μεῖζον ἐὸν τοῦ 
Ψ χώνου, καὶ ὁ τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν εὐτὰν τῷ 


corr. Torellius. von] Om. F; oogr. Torellius. ud ἴσεον 
Toreilius, ut lin. 6. τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου izzius. 


orellius. 8. ἁμέσεον Torellins. 9. περιγ8 ράφϑω 
ed. Basil" Torellius. 14. ἁμισέῳ Torellius. 16. eöwos τοῦ 
καλίνδρου Commandinus, Torellius. 
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diametro AT’ deseripta.!) eo autem inuento erit,seg- 
mentum yuoddam coni eandem basim habens, quam 
segmentum [sphaeroidis], et eundem axem. dico igi- 
tur, dimidiam sphaeroidis partem duplo maiorem esse 
hoe cono. sit igitur conus ° duplo maior segmento 
coni. itague si dimidis pars sphaeroidis cono % 
aequalis non est, sit primum, si fieri potest, maior. 
inscripsi igitur dimidiae parti sphaeroidis figuram so- 
lidam, et aliam eireumseripsi, ex frustis eylindrorum 
altitudinem aegqualem habentibus eompositas, ita ut 
figura circumscripta excedat inseriptem spatio minore, 


K 


ΙΓ ΚΖ | 


quam quali excedit dimidia pars sphaeroidis conum 
% [prop. 20]. itaque eodem modo, quo antea, de- 
monstrabimus, figuram dimidiae parti sphaeroidis in- 
scriptam maiorem esse cono #, et frustum basim 
habens eandem, quam segmentum, et eundem axem 


1) Ex prop. 8; nam linea ΒΘ perpendicularis non est. 
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τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ μὲν U χώνου 
ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ ἐγγεγφαμμένου σχήματος ἐν τῷ 
ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μείξων ἢ ἡμιόλιος" ὅπερ 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖξον τὸ ἡμέσεον τοῦ σφαιροει- 
5 δέος τοῦ P κώνου. εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ ἡμίσεον 
τοῦ σφαιροειδέος τοῦ P κώνου, ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ 
ἡμίσεον τοῦ σφαιροδιδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο 
περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόν- 
τῶν συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν τοῦ ἐγγραφέν- 
10 τος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλέκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ' χῶνος 
τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιροειδέος. πάλιν οὖν ὁμοίως τοῖς 
πρότερον δειχϑησέται τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασ- 
σον ἐὸν τοῦ P κώνου, καὶ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὃ 
βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦ μὲν P κώνου ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ περι- 
γεγραμμένου σχήματος ἐλάσσων ἢ ἁμιόλιος" ὅπερ ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἐσσείται οὖν οὐδὲ ἔλασσον τὸ ἥμισυ τοῦ 
σφαιροειδέος τοῦ W κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν 
οὐδὲ ἔλασσον, ἴσον ἐστί. φανερὸν οὖν ἐστιν, ὃ ἔδει 
20 δεέξαι. 


1 


οι 


x”. 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέν- 
τος μὴ διὰ τοῦ κέντρου ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξοναὶ τὸ 
ἔλαττον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 

25 τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἔχει τὸν λόγον, ὃν & ἴσα συναμφοτέραις τᾷ τὸ ἡμισέᾳ 
‚2. τῷ ἡμισέῳ] scripsi; ἡμίσεως F, uulgo; ἡμισέῳ B, aw- 

σέῳ Torellius. 4, ἄρα μεῖξον) scripsi; zoraı ov» F, uulgo; 
ἔσται οὖν μεῖξον Commandinus, Torelliu. ἁμέσεον Torel- 


lius.. 5. εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ 
% κώνου] scripsi; om. F, uulgo; el δὲ ἔλασσόν στιν Comman- 
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dimidia parte maius esse cono 7, maius autem quam 
dimidia parte maius figure dimidiae parti sphaeroidis 
inscripta; quod fieri non potest. itaque dimidia pars 
sphaeroidis maior non est: cono %,. sin minor est 
dimidia pars sphaeroidis econo W, inseribatur dimidiae 
parti sphaeroidis figura solida, et alia circumscribatur 
ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem habenti- 
bus compositae, its ut figura circumscripta excedat 
inscriptam spatio minore, quam quali excedit conus 
” dimidiam partem sphaeroidis [prop. 20]. rursus 
igitur eodem modo, quo antea, demonstrabimus, figuram 
circumscriptam minorem esse cono 7, et frustum cy- 
lindri basim habens eandem, quam segmentum, et 
eundem axem dimidia parte maius esse cono %, minus 
autem quam dimidia parte maius figura circumscripta; 
quod fieri non potest. quare dimidia pars sphaeroidis 
ne minor quidem erit cono P. quoniam autem neque 
maior est neque minor, aequalis est. constat igitur, 
quod demonstrandum erat. 


XXIX. 


Quauis figura sphaeroide plano secta per centrum 
non posito, sed ad axem perpendiculari, minus seg- 
mentum ad eonum eandem basim habentem, quam 
segmentum, et eundem axem eam habet rationem, 
dinus, Torellius. 6. ἐεγγραφϑω Ε. εἰς τὸ nuloeov .... 
περιγεγράφϑω ἐκ lin. 8 om. F; corr. Commandinw. 8. κυ- 


Alsögov Commandinus. 11. ἡμέσεος] scripsi; ἡμίσους F, uulgo; 
ἁμίσους Torellius. 17. τό] τοῦ (comp.) F; corr. BC*. 


μειξων F. 21. λα΄ Torellius; om. F. 26. 09] adaidit 
Torellius; om. F, uulgo. ἔσα συναμφοτέραις] scri 1; ἃ συν- 
ἀμφοτερὰ F, uulgo; ἃ om. Torellius. te] om. F; corr. To- 


rellius. ἁμίσεα idem. 
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τοῦ ἄξονος τοῦ σφαιροευδέος καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείζονος 

τμάματος ποτὶ τὸ» ἄξονα τὸν τοῦ μεέξζονος τμόάματος. 
ἔστω γάρ τι τμᾶμα σφαιροειδέος σχήματος ἀποτε- 


᾿τμαμέναν ἐπιπέδῳ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ 


οι 


10 


15 


20 


25 


κέντρου, τμοϑέντος δὲ ὠωὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἃ ABI o&vyo- 
ψέου κώνου τομέ, διάμετφος δὲ τᾶς τομᾶς καὶ ἄξων 
τοῦ σφαιφοειδέος ἔστω ἁ ΒΖ, κέντρον δὲ τὸ ©, τοῦ 
δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα τομὰ ἔστω ἁ 
AT εὐϑεῖα. ποιήσει δὲ αὐτὰ ὀρϑὰς γωνέας ποτὶ τὰν 
ΒΖ, ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον ὀρθὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα 
ὑπέκειτο. ἔστω δὲ τὸ τμᾶμα τὸ ἀποτοτμαμένον, οὗ 
χορυφὰ τὸ B σαμεῖον, ἔλασσον ἢ ἀμίσεον τοῦ σφαι- 
θοειδέος σχήματος, καὶ τῇ ΒΘ ἴσα ἔστω ἃ ZH. δειυκ- 
Teov, ὅτε τὸ τμᾶμα, οὗ κορυφὰ τὸ Β σαμεῖον, ποτὶ 
κὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματε 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λύγον, ὃν ἃ 
AH ποτὶ τὰν 1Z. , 

ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ 
ἑλάσσονι τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος, ἐν ᾧ τὸ Ψ, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν τοῦτον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἁ AH 
ποτὲ τὼν 12. φαμὶ δὴ τὸν W κῶνον ἴσον εἶμεν 
τῷ τμάματι τῷ κορυφὰν ἔχοντι τὸ B σαμεῖον. δἰ γὰρ 
μή ἐστιν ἴσος, ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. 


1. τῷ ἄξονι} scripei; 6 ade» F, uulgo. 3. σχήματος 
τμήματος F; eorr. ei Basil, αἁποτετμημενον F, ut lin. 12; 
corr. Torellius 9. τμᾶμα] τ supra manu 1 F. 11. εἶναι 


Ἢ comp. Εἰ; corr. Torellius. 18. , ὡμέσδον) scripsi; αμέσους 
„aulgo. Yasgoeıdeog F. 14. ἁ ZH] του AZH F}; corr. 

B. 18. τάν τα F; corr. ΑΒ, 19. ‚®n] scripei; de F, 
aulgo. 21. τό] τῶ F. 22. αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτόν Nizzius, fortasse recte. 
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quam linea utrique aequalis, et dimidio axi sphae- 
roidis et axi segmenti maioris, δὰ axem segmenti 
maioris.!) 

sit- enim segmentum aliquod figurae sphaeroidis 
plano ad axem perpendiculari non per centrum abs- 
cisum. secto autem eo alio plano per axem posito 
figurae sectio sit ABI’ coni acutianguli sectio [prop. 
11, e], diametrus autem sectionis et axis sphaeroidis 
sit linea BZ, centrum autem ®; plani autem segmen- 
tum abscindentis sectio sit linea AI. ea igitur cum 
BZ reetos angulos faciet, quoniam suppositum est, 
planum ad axem perpendiculare esse [Eucl. XI, 18; 
ΧΙ def. 4]. sit autem segmentum abscisum, cuius uer- 
tex sit B punctum, minus quam dimidium sphaeroidis, 
et sit ZH = ΒΘ. demonstrandum, segmentum, cuius 
uertex sit B, ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et eundem axem eam habere ratio- 
nem, quam AH: dZ. 

sit igitur cylindrus eandem basim habens, quam 
segmentum minus, et eundem axem. sit autem etiam 
conus, in quo sit littera 7, ad conum eandem basim 
habentem [quam segmentum, et eundem axem] eam 
habens rationem, quam AH: 242. dico igitur, conum 
7 aequalem esse segmento uerticem habenti punctum 
B. nam si aequalis non est, sit primum, si fieri potest, 
minor. inscripsi igitur segmento figuram solidam, et 


1) P. 284, 6: εἰ δέ κα ὀρθῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων 
τὸ μὲν μεῖζον κελ., τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶμον τὸν 
βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ- 
τον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἔσα τῷ τὸ ἡμισέα τᾶς 
εὐθείας, & ἔστιν ἄξων τοῦ σφαιροξιδέος κτλ., ut lin. 1—2. 


10, 


15. 


20 


25 
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ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο 
περιέγραψα ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκεί- 


B μενον, ὥστε τὸ περιγρα- 
ΚΝ 


φὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέν- 


τος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ 

ΚΨιΖΊΝΝ. Allan μεῖξόν ἐστι τὸ τοῦ 
VO ἈΝ ᾿ σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ PP 
a) a " ἃὴ r κώνου. ἐπεὶ οὖν μεῖξον 
ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον 

σχῆμα τοῦ τμάματος ἐλάσ- 


σονὲ ὑπερέχει τοῦ ἐγγε- 
γραμμένου, ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ 
κώνου, δῆλον, ὅτι μεῖξόν 
ἐστι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. ἔστω 
δὴ τρίτον μέρος τᾶς BA 
ἃ ΒΡ ἐπεὶ οὖν ἁ μὲν 
ΒΗ τριπλασία ἐστὶν τᾶς 
ΒΘ, ἁ δὲ Β4 τᾶς ΒΡ, 
δῆλον, ὅτι τριπλασία ἐστὶν 
& AH τᾶς ΘΡ ἔχει δὴ ὁ 
μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν 
ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν BA ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον τὸν λόγον, 
ὃν ἔχει ἃ AH ποτὶ τὰν OP. ὁ δὲ κῶνος ὁ εἰρη- 
μένος ποτὶ τὸν Ψ κῶνον τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν 
ἁ AZ ποτὶ τὰν AH. ἕξει οὖν ἀνομοίως τῶν λό- 


I 


1. ἐγγεγράφθω Nizzius, 2. περιγεγράφϑω idem. 10. 
iin scripsi cum Nizzio ; &Axccov F, uulgo. 18. ἐστίν] 
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aliam circumscripsi ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus compositas, ita ut figura circumseripta ex- 
cedat inscriptam spatio minore, quam quali segmen- 
tum sphaeroidis maius est cono 7 [prop. 19]. iam 


N + N ὃ N )»" N ı NY 
EA ᾿ Pa EEE FE 

ΖΖ΄ 
| 


quoniam figura circumscripta, quae segmento maior 
est, excedit figuram inscriptam spatio minore, quam 


quo segmentum conum excedit, adparet, etiam figuram -- 


inseriptam maiorem esse cono PP. sit igitur 
ΒΡ-- ΒΖ. 

iam quoniam ΒΗ͂ --- ὃ ΒΘ, οἱ Β4 -- ὃ BP, adparet, 
esse AH=3®P. itaque cylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, et axem BA ad conum 
eandem basim habentem et eundem axem eam rationem 
habet, uam ΖΗ : ΘΡ [Eucl. XI, 10]. conus autem, 
quem commemorauimus, ad conum 7 eandem rationem 
habet, quam /Z: AH. itaque cum perturbata sit 


comp. F._ τᾶς ΒΘ, ἁ δὲ BA τᾶς BP, δῆλον, ὅτι τριπλασία 
ἐστίν} scripsi; om. F, uulgo; τῶρ ΒΘ, καὶ & BA τᾶς ΒΡ, τρι- 
πλασία ἔσται καί ed. Basil., Torellius, 24. ποτέ] προς per 
comp. Εἰ; corr. Torellius. 26. τουτον eye τὸν F; corr. To- 
rellius. 29. 42] AH F; corr. B. AH] 42 F; oorr. B. 
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γῶν τεταγμένων ὁ κύλινδρος ὃ βάδιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸν W κῶνον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & AZ ποτὶ τὰν OP. ἔστων δὴ 
γφαμμαὶ κειμέναι, ἐφ᾽ ἄν τὰ 5, N, τῷ μὲν πλήϑει 

ὅ ἴσαι τοῖς τμαμάτεσσιν τοῖς τᾶς BA, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσα τᾷ ZA. ἔστω δὲ καὶ τῶν KO ἑκάστα ἴσα 
τᾷ BA. τῶν οὖν NO ἕκάστα διπλασία ἐσσείται τᾶς 
94. παραπεπτωκέτω δὴ παρ᾽ ἑἕκάσταν αὐτᾶν χωρίον 
τι πλάτος ἔχον ἴσον τᾷ BA, ὥστε εἶμεν ἕκαστον τῶν 
10 ἐχόντων τὰς διαμέτρους τετράγωνον. ἀφαιρήσϑω δὴ ἀπὸ 
μὲν τοῦ πρώτου γνώμων πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ ΒΕ, ἀπὸ 
ὃΣ τοῦ δευτέρου πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ BX. καὶ ἐφ᾽ 
ἑκάστου τὸν αὐτὸν τρόπον εἷς ἀπὸ τοῦ ἑπομένου χω- 
οίου γνώμων ἀφαιρήσϑω πλάτος ἔχων ἑνὶ τμάματι 
16 ἔλασσον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ γνώμονος ἄφαι- 
ρημένου. ἐσσείται δὴ ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ πρώτου χωρίου 
γνώμων ἀφαιρημένος ἴσος τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
BE, EZ, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παραπεπτωκὸς παρὰ 
τὰν NO ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ τὰν τοῦ ὑπερ- 
20 βλήματος πλευρὰν ἔχον ἴσαν τῷ AE, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου χωρίου γνώμων ἀφαιρημένος ἴσος τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τὰν ΖΧ, ΧΒ, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παρὰ 
τὰν NO παραπεπτωκὸς ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ" 
καὶ τὰ λοιπὰ ὁμοίως τούτοις ἐξοῦντι. διάχϑω δὲ τὰ 
25 ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ 
Ὡ. τὸν ΜΠ τὸ FF. ὃ. ἔστων) C; zosw per comp. F}; 
ἔστωσαν uulgo. ὅ. τὰ scripsi cum B; τὰ F, uulgo; ἐν τᾷ 
ed. Basil., Torelliu. 6. 50] 5@ F. 7. τὰν] va F; corr. 
BC. 11. τὰ) ταν F. 12. ἐφ᾽ scripsi; «p’ F, uulgo. 14. 
ἑνί] ev F, corr. Torellius. 19. NO] Θ Ἐς corr. ed. Basil.* 
2 ge) scripsi; 8 ων F, uulg 0. 84. διάχϑω δέ] scripei; δὲ 


uulgo; ὃὲ ads ἐκβεβλήσθω Torellius. 36. τό] scripsi; 
τὸ τὸ Ἐ, uulgo. 
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proportio [Eucl. V def. 20], eylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, et eundem axem ad conum 
% eandem habebit rationem, uam AZ:@P. sint 
igitur lineae quaedam positae, in quibus sint puncta 
”%, N, numero partibus lineae Bf aequales, magnitu- 
dine autem singulae lineae Z_1 aequales. sint autem 
etiam lineae 30 singulae aequales lineae Β 41... itaque 
lineae NO singulae erunt 2 Θ 2.1) adplicetur igitur 
unicuique harum linearum spatium latitudinem ha- 
bens lineae BI aequalem, ita ut unaquaeque figu- 
rarım diametros habentium quadratum sit. äufe- 
ratur igitur a primo [spatio] gnomon latitudinem 
habens lineae BE aequalem, a secundo autem gno- 
mon latitudinem habens lineae BX aequalem. et 
in unoquogue [spatio] eodem modo gnomon ab spatio 
sequenti auferatur latitudinem habens una parte mino- 
rem latitudine gnomonis ante eum ablati. erit igitur 
gnomon 3 primo spatio ablatum aequalis rectangulo 
ΒΕ »« EZ?), et reliquum erit spatium lineae NO 
adplicatum excedens figura quadrata et latus excessus 
lineae ΖΕ aequale habens. gnomon autem a secundo 
spatio ablatus erit = ZX x XB, et reliquum erit 
spatium lineae NO adplicatum figura quadrata ex- 
cedens?), et cetera eodem modo se habebunt. produ- 
cantur autem plana omnium cylindrorum, ex quibus 


1) Nam 
ΝΟ -- Κ᾽ Ν --- 5: Ο τὸ 2 4 --- Β 4 τιαὸ Θ4-Ἐ ΒΘ --- ΒΖ τ-ὰ,Ἕ ΘΖ. 
2) Nam gnomon = Ζ 2 »« ΒΖ --- Ε 4 »«(Ζ “ --- BE) 
--ς 2 2) »« (Β 4 --- EA) - BE<XEI=ZAX<BE+HBEX<EA 
= ΒΕ »-(2.4:- Ε2ὴ -- ΒΈ»«ἘΖ. 
8) Cuius latus erit 3.4 Ε. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 30 
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ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμάματι, ποτὶ τὰν ἐπι- 
φάνειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἐσσείται δὴ ὁ ὅλος 
κύλινδρος διαιρημένος εἰς κυλίνδρους τῷ μὲν πλήϑει 
ἴσους τοῖξ ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ με-. 
yedeı ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ὁ δὲ πρῶτος κύ- 
λινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 
ΖΕ ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγφαμ- 
μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΖΕ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ΖΓ ΄ ποτὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει 
τὸ ὑπὸ τᾶν BA, AZ nepıeyöusvov ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΒΕ, ΕΖ. ἔχει οὖν ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸν κύλινδρον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ πρῶτον χωρίον ποτὶ τὸν 
γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον. ὁμοίως δὲ καὶ 
τῶν ἄλλων κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἕκα- 
στος ἄξονα ἔχων τὰν ἴσαν τᾷ 4 E ποτὶ τὸν κατ᾽ αὐτὸν 
κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι ἄξονα 
ἔχοντα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν τὸ ὁμοέως 
τεταγμένον αὐτῷ χωρίον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ 
αὐτοῦ ἀφαιρημένον. ἐντὶ οὖν μεγέϑεά τινα ol κυ- 
λίνδροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ καὶ ἄλλα μεγέϑεα τὰ 
χωρία τὰ παρὰ τὰς EN παραπεπτωκχότα πλάτος ἔχοντα 
τὰν ἴσαν τᾷ BA, τῷ δὲ πλήϑει ἴσα τοῖς κυλένδροις 
καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον. λεγόνται δὲ 
οἵ τε κυλίνδροι ποτ᾽ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, 6 δὲ ἔσχατος οὐδὲ ποϑ᾽ ὃν 
λεγέται, καὶ τὰ χωρία nor’ ἄλλα χωρία, τοὺς ἀπ᾽ 

ὅ. τοῖς] τους Ε; corr. BC*. 6. κύλινδρος] seripei; ὃ κυ- 


λινδρος F, uulgo. 8. τῶν] τον F; corr.B. 10. AT] dEF; 
corr. ed. Basil,* 17. κατ᾽ αὐτόν] κατατον F supra scripto v 
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composita est figura segmento inscripta, ad superficiem 
cylindri basim habentis eandem, quam segmentum, et 
eundem axem. totus igitur cylindrus diuisus erit in 
cylindros numero cylindris figurae circumscriptae 
aequales, magnitudine autem maximo eorum aequales. 
primus autem cylindrus totius cylindri axem habens 
AE ad primum cylindrum figurae inscriptae axem 
habentem 4 E eandem habet rationem, quam 11”: KE? 
[Euel. XIL 11; XII, 2], quae eadem est, quam habet 
BAx< AZ: BE EZ [Apollon. 1, 21; οἷν. supra 
p. 447 not. 1]. itaque cylindrus ad eylindrum eandem 
rationem habet, quam primum spatium ad gnomonem 
ab eo ablatum. et eodem modo ceterorum cylindrorum 
totius eylindri unusquisque axem .habens lineam lineae 
AE aequalem ad cylindrum in figura inscripta eodem 
loco positum et eundem axem habentem eam rationem 
habet, quam spatium eodem loco positum ad gno- 
monem ab eo ablatum. sunt igitur magnitudines 
quaedam, cylindri totius cylindri, et aliae magnitudines, 
spatia lineis ΙΝ adplicata latitudinem habentia 

lineam lineae BA aequalem, numero cylindris aequales 
et binae cum binis in eadem proportione.!) prae- 
terea et cylindri cum alüs cylindris, qui in figura in- 
scripta sunt, in proportione sunt, ultimus autem in 
nulla proportione, et spatia cum aliis spatiis, [gno- 
monibus] ab 118 ablatis, respondentia in iisdem pro- 


1) Quia cylindri cylindria, spatia spatiis aequalia sunt. 
manu 2; corr. B.e 19. ἐχωντὰ F. 0») om. F, corr. A. 20, 
zerayuevor] α supra manu 1 F. 22. τὰ χωρία τὰ] scripsi ; 
χώρια F, uulgo. 28. τάς] scripsi; ταν F, uulgoe. 27. no®’ 
€v] scripsi; ποϑέν uulgo, ut p. 468 lin. 2. 

80* 


10 


20 


25 


468 ΠΕΡῚ K2NOEIAERN KATI ZBAIPOERIAERN. 


αὐτῶν ἀφαιρημένους, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λό- 
yoıs, τὸ δὲ ἔσχατον χωρίον οὐδὲ ποϑ᾽ ὃν λεγέται. 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἵ κυλένδροι ποτὶ πάντας 
τοὺς ἑτέρους τὸν αὐτὸν ἔξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ 
χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας. ὃ ἄρα κύλινδρος 
ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμά- 
ματι τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν πάντα τὰ χωρία ποτὶ 
πάντας τοὺς γνωμόνας. καὶ ἐπεὶ ἐντί τινες γραμμαὶ ἴσαι 
κειμέναι. &p ὧν τὰ N, O, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν παρα- 
πέπτωκέν τι χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, al 
δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερ- 
ἔχοντι, καὶ & ὑπεροχὰ ἴσα ἐστὶ τᾷ ἐλαχέστᾳ, καὶ ἄλλα 
ἐντὶ χωρία παρὰ τὰς EN παραπεπτωκότα, πλάτος δὲ 
ἔχοντα ἴδον τᾷ BA τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ 
δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, δῆλον, ὡς σύμ- 
παντὰα τὰ χωρία, ὧν ἐστιν ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, 
ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσσω λόγον ἔχοντι τοῦ, 
ὃν ἔχει & EN ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέρᾳ τᾷ τε ἡμι- 
σέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς ΞΟ. φανερὸν 
οὖν, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας 
μείξονα λόγον ξξοῦντι τοῦ. ὃν ἔχει ἃ EN ποτὶ τὰν 
ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ δυοῖς 
τριταμορέοις τᾶς ΞῸ. ὁ ἄρα κύλινδρος ὃ βάσιν ἔχων 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ 
σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μείξονα λόγον 


6. καὶ ἄξονα ad ἐν τῷ τμάματι lin. 7 bis F, sed alterum 
expunxit manus, ut uidetur, prima. 12. τῷ] addidi; om. F, 
uulgo. 14. τάς] scripei; τὰν F, uulgo. ΞΙΝῚ Εἰ Ξιὸ Torel- 
lius. 15. ἴσον) ισὰας F per comp., uulgo; ἴσαν C; corr. To- 
rellius; fort. rag ἴσας. 19. συναμφοτέραις Torellius. 24. 
τὰς] τα ἘΠ corr. B*. 
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portionibus, ultimum autem spatium in nulla propor- 
tione.!) adparet igitur, etiam omnes cylindros ad 
omnes alteros eandem rationem habituros esse, quam 
omnia spatia ad omnes gnomones [prop. 1]. itaque 
cylindrus basim habens eandem, quam segmentum, et 
eundem axem ad figuram segmento inscriptam eandem 
rationem habebit, quam omnia spatia ad omnes gno- 
mones. et quoniam positae sunt lineae quaedam 
aequales, in quibus sunt litterae N, O, et singulis 
adplicatum est spatium figura quadrata excedens, latera 
autem excessuum aequali differentia inter se excedunt, 
et differentia minimo aequalis est, et alia spatia sunt, 
quae lineis 3 N adplicata sunt, latitudinem habentia 
lineae Bf aequalem et numero illis?) aequalia, ma- 
gnitudine autem singula maximo aequalia, adparet, 
omnia simul spatia, quorum quodque maximo aequale 
est, ad omnia altera spatia minorem rationem habere, 
quum ΗΝ: ΝΟ +4530 [prop. 2]. itaque mani- 
festum est, eadem spatia ad omnes gnomones maiorem 
rationem habitura esse, uam $N:4 NO - 32.50.8 
itaque cylindrus basim habens eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem ad figuram segmento inseriptam 
maiorem rationem habet, uam ΚΕΝ: 5 ΝΟ - 3530. 


. 1) Quia a spatio ultimo nullus gnomon ablatus est. 
2) Spatis, quae lineis NO adplıcata sunt. 
3) Sıt summa spatiorum &N = 8,, summa spatiorum 
NO=s,, 
summa gnomonum =, (8, = 8, — 8); erit 
8ι:18 «Η͂Ν: 1 ΝΟ-Ή 1.530. 
.tum conuertendo (Pappus VII, 48 p. 688) 
5, τ 8 >EN:EN—4NO—}E80; 
sed 5N=NO-+ 30; itaque 
SN—}NO—4380=4}NO-+F?E3O0. 
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ἔχει, ἢ & 5. Ν ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ 
τᾶς NO καὶ δυοῖς τριταμορίοις τᾶς 30. ἔστιν δὲ τᾷ μὲν 
ΕΝ ἴσα ἁ 1Z, τᾷ δὲ ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ ἁ 446, τὰ δὲ 
δύο τριταμόρια τᾶς ΞΟ ἁ AP. ὅλος ἄρα ὃ κύλινδρος 
ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μεί- 
ξονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν ἔχει ἃ AZ ποτὶ τὰν ΘΡ ὃν 
δὲ λόγον ἔχει & AZ ποτὶ τὰν OP, τοῦτον ἐδεέχϑη 
ἔχων 6 αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸν P κῶνον. μείξονα 
οὖν ξξει λόγον ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ 
τὸν P κώνον' ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ μεῖξον 
ἐὸν τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ P κώνου. οὐχ ἄρα 
ἐστὶ uelfov τὸ τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ κώνου. 
ἀλλ᾽ ἔστω, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. πάλιν δὴ ἐγγεγράφϑω 
τι εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ μείξων ἐστὶν ὁ Ψ' κῶνος τοῦ τμά- 
ματος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεσκευ- 
ἄσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος. καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγραφὲν 
τοῦ ἐγγραφέντος, ἢ ὁ Ψ' κῶνος τοῦ τμάματος, δῆλον, 
ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν σχῆμα ἔλασσόν ἐστι τοῦ W 
κώνου. πάλιν δὴ ὁ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ κυλίνδρῳ 6 ἔχων ἄξονα τὰν 4 Ε ποτὶ τὸν πρώ- 


25 τὸν κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι 


τὸν ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, 
ὃν τὸ ἔσχατον χωρίον τῶν παρὰ τὰν EN παραπεπτω- 
κότων πλάτος ἐχόντων ἴσον τᾷ BA ποτ᾽ αὑτό. ἕχά- 
τέρα γὰρ ἴσα ἐστίν. ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν 


8. 40] JE Ἐς corr. Torellius. 4. δύο τριταμόρια] 
ΒΟΙΊΡΒΙ; τριτὰ δυο μοριὰ Εἰ, uulgo; error ortus est ex signis 
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sed 5N=4Z,4 ΝΟ -- 426, 4%0 = 4AP.!) itaque 
totus cylindrus ad figuram segmento inscriptam maio- 
rem habet rationem, quam 4Z:®P. sed demon- 
stratum est, eundem cylindrum ad conum % eam 
habere rationem, quam JZ:®P. maiorem igitur 
rationem habebit [idem cylindrus] ad figuram in- 
scriptam quam ad conum %.?) quod fieri non potest. 
nam demonstratum est, figuram inscriptam maiorem 
esse cono P. quare segmentum sphaeroidis cono 7 
majus non est. — sed, si fieri potest, sit minus. rursus 
igitur segmento inscribatur figura solida, et alia cir- 
cumscribatur ex cylindris aequalem altitudinem haben- 
tibus compositae, ita ut figura circumscripta excedat 
inscriptam spatio minore, quam quali conus % maior 
est segmento [prop. 19], et cetera eadem, quae antea, 
construantur. iam quoniam figura inscripta segmento 
minor est, et figura circumscripta inscriptam excedit 
minore spatio, quam quo conus 7 segmentum excedit, 
adparet, etiam figuram circumscriptam minorem esse 
cono 7. rursus igitur primus cylindrus totius cy- 
lindri axem habens /E ad primum cylindrum figurae 
circumscriptae eundem axem habentem eam rationem 
habet, quam ultimum spatium eorum, quae lineae 
ΗΝ adplicata sunt latitudinem habentia lineae BA 


1) Nam BA=3BP= KO=BP-+ AP. 
2) Itaque figure inscripta minor est cono # (Eucl. V, 10). 


numeralibus. 9. λόγον] λόγον ὃ αὐτὸς κύλινδρος Torellius. 
16. ὑπερέχει F; corr. AB. 17. μειξον F; corr. B. 18. ἄλλα] 
alterum 4 supra manu 1 F. 21. τοῦ ἐγγραφέντος] om. Εἰ; 
corr. Torellius. 22. τοῦ] zo F._ 25. τῶν] τον F; corr. B, 
27. AM EF. 28. ποτ᾽ αὑτό] scripsi; ποτ᾽ αὐτό uulgo; οἷς. 
p. 460, 18. 
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τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἔχων ἴσον τᾷ AE ποτὶ τὸν 
κύλινδρον τὸν κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα τῶν ἐν τῷ περιγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶ- 
τον χωρίον τῶν παρὰ τὰν EN παραπεπτωκότων 
πλάτος ἐχόντων ἴσον τᾷ Β4 ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν 
ἀφαιρημένον ἀπ᾿ αὐτοῦ" καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων 
ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον 
τᾷ AE ποτὶ τὸν κατ᾽ αὐτὸν κύλινδρον τῶν ἐν τῷ 
περιγεγραμμένῳ ὀχήματι τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ 
ὁμόλογον χωρίον αὐτῷ τῶν παρὰ τὰν EN παραπεπτω- 
κότων ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον 
πρώτου λεγομένου τοῦ ἐσχάτου. καὶ πάντες οὖν οἵ 
κυλίνδροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς 
κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ χωρία τὰ παρὰ τὰν 
ΗΝ παραπεπτωκότα ποτὶ τὸ ἴδον τῷ τε ἐσχάτῳ κειμένῳ 
χωρίῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀφαιρημένοις ἀπὸ τῶν 
ἄλλων διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. ἐπεὶ οὖν δεδείκται, 
ὅτι τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν EN παραπεπτωκότα 
ποτὶ τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν NO παραπεπτω- 
κότα ὑπερβάλλοντα εἴδει τετραγώνῳ χωρὶς τοῖ μεγί- 
στου μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει ἃ ΗΝ ποτὶ 
τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τε ἡμισέᾳ τᾶς NO καὶ 
τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς ΞΟ, δῆλον, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία 
ποτὶ τὰ λοιπά, & Evrı ἴσα τῷ ἐσχάτῳ χωρίῳ κειμένῳ 


1. ἴσον) scripei; ισὰν F, uulgo. 2. τῶν] scripsi; τον F, 
uulgo. 5. ἔσο») Torellius; ıcav F, uulgo; τάν ἴσαν =. 
ἴσον] scripsi; ı0@v F, uulgo; τὰν loav? 12. πρώτου) Scripsi; 
προ του F' unlgo. λεγομένου] λεγομεν F; corr. A,C*. παν- 
τος (comp.) F. 16. παραπεπτωκωτα F. 17. γνωμονεσι F. 
19. τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν ZN παραπεπτῶώχοτα ποτέ] 
om. F; corr. Torellius (nisi quod πάντα τὰ χωρία habet). 
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aequalem ad se ipsum. utraque enim inter se aequalia 
sunt. secundus autem cylindrus totius cylindri axem 
habens lineae IE aequalem ad cylindrum in figura 
cireumscripta eodem loco positum eandem rationem 
habet, quam primum spatium eorum, quae lineae N 
adplicata sunt latitudinem habentia lineae BI aequa- 
lem, δα gnomonem ab eo ablatum.!) et etiam cete- 
rorum cylindrorum unusquisgue eorum, qui in toto 
cylindro sunt et axem lineae ΖΕ aequalem habent, 
ad eylindrum in figura circumscripta eodem loco po- 
situm eandem rationem [habet]?), quam respondens 
spatium eorum, quae lineae ZN adplicata sunt, ad 
gnomonem ab eo ablatum, ita ut ultimum primo loco 
numeretur.?) quare etiam omnes eylindri totius cy- 
lindri ad omnes cylindros figurae circumscriptae ean- 
dem habebunt rationem, quam omnia spatia lineae 
ἘΝ adplicata ad spatium aequale spatio ultimo loco 
posito et gnomonibus a ceteris ablatis propter eadem, 
quae autea [prop. 1]. iam quoniam demonstratum 
est [prop. 2], omnia spatia lineae #N adplicata ad 
omnia spatia lineae NO adplicata figura quadrata 
excedentia praeter maximum maiorem rationem habere, 
quam ΕΝ: 7 ΝΟ - 450, adparet, eadem spatia ad 
reliqua, quae aequalia sunt spatio ultimo loco posito 


1) Quia secundus cylindrus figurae circumscriptse aequalis 
est primo inscriptae; tum u. p. 466, 15. idem in ceteris cy- 
lindris fit. 


2) Fortasse post τὸν αὐτόν lin. 9 addendum- est ἔχει. 


3) Fingatur spatium 4 alteri parti adfixum. proportiones 
igitur hae erunt (cfr. p. 453 not. 1): K: CO, = Q,:94; 


Κιδ, πὰ ἡ. 19ι;: K:0,=0Q,:9; ΚΊΟ, = Q,:9- 
© spatia &N sunt. 
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καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν ἀφαιρου- 
μένοις, ἐλάσσονα λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει ἃ EN 
ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τὲ ἡμισέᾳ τᾶς NO 
καὶ δυσὶ τριταμορίοις τᾶς ΞΟ. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ 
ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἃ Ζ4 ποτὶ τὰν 
@P. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἃ 4Ζ ποτὶ τὰν OP, τοῦτον 
ἔχει ὃ εἰρημένος κύλινδρος ποτὶ τὸν P κῶνον. ἐλάσ- 
σονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν P χῶνον᾽ ὅπερ ἀδύνα- 
τον. ἐδείχϑη γὰρ ἔλασσον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασσον τοῦ P 
κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξον οὔτε ἔλασσον, ἴσον ἄρα 
ἐστίν. 
λ΄. 

Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τμαϑῇ 
τὸ σφαιροεδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, τὸ ἔλασσον αὐτοῦ 
τμᾶμα ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ ἴσα συναμφοτέρᾳ τῷ τε ἡμισέᾳ 
τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν γενομένων τμα- 
μάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείξονος τμάματος ποτὶ τὸν 
ἄξονα τοῦ μεέξονος τμάματος. 

1. γνωμόνεσσι] alterum σ supre manu 1 F. ἀφαιρημέ- 
voıg Torellius. 8. ταις τε ημισεαις Εἰ; corr. Torellius. 4. 
τριταμωριοις FO 1. ZA) ZAF. 10. ἄρα] om. F; corr. B. 
11. ἢ] om. Εἰ; corr. B. 18. ἔλασσον] ἔλασσον τὸ τοῦ σφαιρο- 
eıddog τμᾶμα Torellius. ΨΊ om. F; corr. Torellius, 16. 
16’ Torellius; om. F. 19. axozunue F; corr. Torellius. ro 
βάσιν ἔχον] scripsi; του βασιν ἔχοντος F, uulgo. 21, & ἴσα 


συναμφοτέρᾳ] scripsi; αε (supra manu 1) ovseuporsga: F, uulgo; 
al ovvauporegaı ἴσα Torellius. 


ἂμ “,.... 
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et gnomonibus a ceteris ablatis, minorem rationem 
habere, uam ΗΝ: 7 ΝΟ - 4 %0.') adparet igitur, 
etiam cylindrum basim habentem eandem, quam seg- 
mentum, et eundem axem ad figuram circumseriptam 
minorem rationem habere, quam habet Z1:@P.?) 
sed quam rationem habet 42:®P, eam habet cy- 
lindrus ille ad conum % [p. 462, 29]. itaque idem 
cylindrus ad figuram circumscriptam minorem rationem 
habet quam ad conum %°); quod fieri non potest. 
nam demonstratum est, figuram circumscriptam mino- 
rem esse cono 7, quare [segmentum sphaeroidis] 
minus non est cono P. et quoniam neque maius 
neque minus est, aequale igitur est. 


XXX. 


Uerum etiam 81 [plano] ad axem non perpendiculari 
sphaeroides secatur nec per centrum posito, minus eius 
segmentum ad coni segmentum basim habens eandem, 
quam segmentum [sphaeroidis], et eundem axem eam 
habebit rationem, quam linea utrique aequalis, et 
dimidiae lineae uertices segmentorum ortorum iungenti 
et axi segmenti maioris, ad axem segmenti maioris.*) 


N ᾿Αναστρέψαντι; u. Pappus VII, 48 p. 686; cfr. p. 469 
not. 3 

8) Nam ΖΖ4 -ς ΕΝ, ΘΡ---.Θ4- ΖΡ ΝΟ -Ά ΞΟ; u. 
p. 470, 2 et 471 not. 1. 

Y, 8) Quare figura circumscripta maior est cono @ (Eucl. 

10). 

4) P. 284, 24: εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρθῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν γενα- 
μένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖζον κυλ.,͵ τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ 
τὸ σχῆμα τὸ βάσιν Eros κτλ. ut hoc loco, nisi quod lin. 21 ἁ 
συναμφοτέραις ἴσα legitur, lin. 92 γενομένων omittitur, lin. 24 
τὸν τοῦ legitur. 
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15 


τετμάσϑω γάρ τι σχῆμα σφαιροειδές, ὡς εἰρήται. 
καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἄλλῳ “ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρθῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος το- 
μὰ ἔστω & ABI ὀξυγωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ τέμ- 
vovros ἐπιπέδου τὸ σχῆμα ἁ IA εὐθεῖα. καὶ παρὰ 
τὰν AT ἄχϑων αἱ ΠΡ, ZT ἐπιψανούσαι τᾶς τοῦ 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, Ζ, καὶ ἀνεστακέτω ἀπ᾽ αὐτᾶν 
ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AT. ἐπιψαυσοῦντι 
δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ Β, Z, καὶ ἐσσούν- 
ται κορυφαὶ τῶν τμαμάτων. ἄχϑω οὖν ἁ τὰς κορυφὰς 
τῶν τμαμάτων ἐπιξευγνύουσα, καὶ ἔστω & ΒΖ. πεσεί- 
ται δὲ αὐτὰ διὰ τοῦ κέντρου. καὶ ἔστω κέντρον τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 
Θ. ἐπεὶ οὖν ὑπέκειτο μὴ ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τε- 
τμάσϑαι τῷ ἐπιπέδῳ τὸ σχῆμα, ἃ τομά ἐστιν ὀξυγοω- 


- viov κώνου τομά, καὶ διάμετρος αὐτᾶς & IA. λε- 


20 


25 


5 

λάφϑω οὖν ὅ Te κύλινδρος ὁ ἄξονα ἔχων ἐπ᾽ εὐθείας 
τῳ T “ “ [4 
τᾷ BA, οὐ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου 
LG \ e [4 h) ς “-- 
κῶνον τομὰ ἃ περὶ διάμετρον τὰν 4ΓΓ, καὶ ὁ κῶνος 
ς \ \ T m ‚ 
ὁ κορυφὰν ἔχων τὸ B σαμεῖον, οὐ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐσδσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ & περὶ διά- 
μέτρον τὰν AT. ἐσσείται δὴ τόμος τις κυλίνδρου 
τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ. τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτόν, «αἱ ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 

[.. 1 u € 
τμᾶμα τοῦ σφαιφοειδέος, οὐ κορυφὰ τὸ B, ποτὶ τὸ 


8. τομαν F. 4. ABI] ABTAF,; corr. Nizzius. 6. 
180] scripsi; αχϑὼ F, uu 80. 8. ἐπίπεδα παράλληλα) 
Nizzius; ἐπιπεδον παραλληλὸΦ F, uulgo. κατα] κα 9. 
δή scripsi; δὲ F, uulgo. t&] ro F; corr. AB. 10. ἄχϑω 
οὖν ἃ τὰς κορυφὰς τῶν τμαμάτων] scripsi; om. Εἰ, uulgo; τὰ 
Β, Δ. ἄχϑω οὖν & τὰς κορυφάς Nizziue. 11. ἐπιξευγνυουσα) 
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secetur enim figura sphaeroidis, ita ut diximus. 
et secta ea alio plano per axem ad secans planum 
perpendiculari figurae sectio sit ABI' coni acutianguli 
sectio [prop. 11, 6], plani autem figuram secantis linea 
T'A. et lineae AI’ parallelae ducantur lineae ΠΡ, 
ZT sectionem coni in punctis B, Z contingentes, et 
in 118 plana erigantur plano in linea AI’ posito par- 
allela. ea igitur sphaeroides in punctis B, Z con- 
tingent [prop. 16, b], quae uertices erunt segmentorum 
[p- 282, 12]. ducatur igitur linea uertices segmen- 
torum iungens, et sit BZ. ea igitur per centrum ἢ 
cadet [prop. 16, c]. et centrum sphaeroidis et sec- 
tionis coni acutianguli sit ©. iam quoniam suppo- 
situm est, figuram plano ad axem non perpendiculari 
sectam esse, sectio est coni acutianguli sectio, et dia- 
metrus eius I'A [prop. 14]. sumatur igitur et eylin- 
drus axem habens in producta linea B/, cuius in 
superficie sit sectio coni acutianguli circum diametrum 
AT descripta [prop. 9], et conus uerticem habens 
punctum B, cuius in superficie sit sectio coni acutian- 
guli circum diametrum AI’ descripta [prop. 8]. erit 
igitur frustum quoddam cylindri basim habens eandem, 
quam segmentum, et eundem axem, et segmentum coni 
eandem basim habens, quam segmentum [sphaeroidis], 
et axem eundem. demonstrandum est, segmentum 
sphaeroidis, cuius uertex sit B, ad segmentum coni 


--- 


scripsi; επιξευχϑεισα F, uulgo. 14. τετμησϑαι ἘΠ; corr. To- 
rellius. ° 17. 6] addidi; om. Εἰ, uulgo. αξωνα F. 24. καὶ 
ἀπότμαμα ad lin. 25: τὸν αὐτόν in mg. habet F manu 1, ad- 
posito signo I. eyov F. 


478 ΠΕΡῚ KRNOEIAERN ΚΑῚ ZPAIPOEIAERN. 


9 [4 “- ’ \ ’ ᾿ N „N - 
ἀποτμαμὰ τοῦ κώνου τὸ βασιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, 
ὃν & AH ποτὶ τὰν AZ. ἴσα δὲ ἔστω ἃ ΖΗ τᾷ ΘΖ. 


AZ 


λελάφϑω δή τις κῶνος, ἐν ᾧ τὸ Ψ, ποτὶ τὸ ἀπό- 

5 τμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχων τὸν λόγον. ὃν 
ἔχει & AH ποτὶ τὰν 1Z. εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνῳ, ἔστω πρῶτον, 
εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα τοῦ 
10 σφαιροειδέος σχῆμα στερεόν. καὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ 
κυλίνδοων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, 


1. αποτμημα] F, ut p. 476 lin. 24, p. 478 lin. 4; corr, Torellius. 


/ δὰ 
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basim habens eandem, quam segmentum [sphaeroidis], Ἢ 
et eundem axem eam rationem habiturum esse, quam \ 
AH:4AZ. sit autem ZH = ΘΖ. | 
sumatur igitur conus aliquis, in quo sit littera %, 
qui ad segmentum coni basim habens eandem, quam 
segmentum, et eundem axem eam habeat rationem, 
quam AH: 42. iam si segmentum sphaeroidis cono 
Q aequale non est, primum, si fieri potest, maius sit 
inscripsi igitur segmento sphaeroidis figuram solidam, 
et aliam circumscripsi ex frustis cylindrorum altitu- 
dinem aequalem habentibus compositas, ita ut figura 


τὸ βάσιν ἔχον scripsi; του βασιν egovrog F, uulgo. 3. ΘΖ] 1Z 
F 5. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; του βασιν εχοντος F, uulgo. 
6. ἐχον F; corr. Torellius. 9. ἐγγεγράφϑω et lin. 10: περι- 
γεγράφθω Nizzius. 
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ὥστε τὸ περιγφαφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγφραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλέίκῳ ὑπερέχει τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ Ψ κώνου. ὁμοίως δὴ τῷ προτέρῳ δειχϑησέται 
τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ Ἱ κώνου, 
καὶ ὃ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμέ- 
νον σχῆμα μείξονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν P κῶώψον᾽ 
ὅ ἐστιν ἀδύνατον. οὐκ ἐσσείται οὖν τὸ τοῦ σφαι- 
ροειδέος τμᾶμα τοῦ VW κώνου μεῖξον. ἀλλ᾽ ἔστῳ, εἰ 
δυνατόν, ἔλασσον. ἐγγεγραμμένον δὴ πάλιν ἔστω εἰς 
τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον 
ἐκ κυλίνδρου τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενα, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλέκῳ ὑπερέχει ὁ VW χῶνος τοῦ τμάματος. 
πάλιν δὴ διὰ τῶν αὐτῶν δειχϑησέται τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἔλασσον τοῦ P κώνου, καὶ ὃ τόμος τοῦ 
κυλίνδρου ὃ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἐλάσ- 
sova λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν P κῶνον" ὅ ἐστιν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἐσσείται οὖν οὐδὲ ἔλασδον τὸ τμᾶμα τοῦ 
κώνου. φανερὸν οὖν, ὅ ἔδει δείξαι. 


λα΄. 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τραθέντος 
ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὸ μεῖξο 
τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν © ἴσα συναμφοτέραις τᾷ TE ἡμισέᾳ τοῦ 

10. ἔστω] om. F; corr. Torellius. 12. ἔσον] om. Ei corr. 


B. 13. vregezeı F. 20. ἐσσείται! εσσει F. ὃ ἔδει] 
ὠσδει F; corr. Torellius. 22. Ay’ Torellius; om. Fr 
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eircumscripta excedat inscriptam spatio minore, quang- 
quali segmentum sphaeroidis conum # excedit.?) eodem: 
igitur modo, quo supra, demonstrabimus, figuram in- N 
scriptam maiorem esse cono W, et frustum cylindri ἢ 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem Ὁ 
axem ad figuram inscriptam maiorem rationem habere 
quam ad conum ἘΠ; quod fieri non potest. quare 
segmentum sphaeroidis maius non erit cono #. sit 
autem, si fieri potest, minus. inscribatur igitur rursus 
segmento figura solida, et alia circumscribatur ex cy- 
lindri frustis altitudinem aequalem habentibus compo- 
sitae, ita ut figura circumscripta excedat insceriptam 
spatio minore, quam quali conus Δ segmentum excedit 
[prop. 20]. rursus igitur eodem modo demonstrabimus, 
figuram circumscriptam minorem esse cono %#, et 
frustum eylindri basim habens eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem ad figuram circumscriptam mi- 
norem rationem habere quam ad conum %; quod 
fieri non potest. quare segmentum ne minus quidem 
erit cono. manifestum ergo est, quod erat demon- 
strandum. 


ΧΧΧΙ. 


Quauis figura sphaeroide plano ad axem perpen- 
dieulari, per centrum autem non posito, secta, seg- 
mentum maius ad conum basim habentem eandem, 
quam segmentum, et eundem axem eam rationem 
habet, quam linea utrique aequalis, et dimidio axi 


1) Ex prop. 20. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 31 


1 


1 


δι 


0 


ὄ 


20 


2 


φι 
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«ξονος τοῦ σφαιφοειδέος καὶ τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμά- 
ματος ἄξονι ποτὶ τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ἄξονα. 

τετμάσϑω τι σφαιροειδές, ὡς εἰρήται. τμαϑέντος 
δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ ποτὶ 
τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω & 
ABI ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ 
ἄξων τοῦ σχήματος & BA, τοῦ δὲ τέμνοντος ἐπιπέδου 
& TA εὐθεῖα. ἐσσείταε δὴ αὐτὰ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ BA. 
ἔστω δὲ mellov. τῶν τμαμάτων, οὗ κορυφὰ τὸ B, καὶ 
κέντρον τοῦ σφαιροδιδέος τὸ ©. ποτικείσϑω δὴ & 
AH τᾷ “9 ἴσα, καὶ ἁ ΒΖ τῷ αὐτῷ ἴσα. δεικτέον, 
ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, οὗ χορυφὰ τὸ Β, ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει 
& EH ποτὶ τὰν ΕΖ. 

τετμάσϑω δὴ τὸ δφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέν- 
τρου ὀρθῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ ἀπὸ τοῦ γενομένου 
κύκλου κῶνος ἔστω κορυφὰν ἔχων τὸ I σαμεῖον. ἔστιν 
δὴ τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς διπλάσιον τοῦ τμάματος 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
ΚΑ, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον, τὸ δὲ εἰρημένον τμᾶμα 
διπλάσιον τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. δεδείκται γὰρ ταῦτα. 
τὸ ὅλον οὖν σφαιροειδὲς τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου 
τοῦ εἰρημένου. ὁ δὲ κῶνος οὗτος ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 


ὅ. σχήματος] τμηματος F; corr. Torellius, 7. δέ) om. 
Ἐς corr. Torellius. 25. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
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sphaeroidis et axi segmenti minoris, ad axem seg- 
menti minoris.') 
secetur sphaeroides aliquod, ita ut diximus. secto 
autem eo alio plano per axem ad secans planam 
ndiculari figurae sectio sit ABI’ coni acutian- 
sectio, diametrus autem eius et axis figurae ΒΖ 
9Ρ. 11, 6], plani autem secantis linea I’A. ea igi- 
ad lineam B perpendicularis erit [p. 440, 15]. 
autem maius segmentum id, .cuius uertex est B 
‚actum, et centrum sphaeroidis sit ©. adiiciatur 
tur linea ΖΗ lineae 1® aequalis, et BZ eidem 
\ 8115. demonstrandum, segmentum sphaeroidis, 
\ ius uertex sit B, ad conum eandem basim habentem, 
ıam segmentum, et eundem axem, eam habere ra- 
tionem, quam habeat EH: EA. 
secetur igitur sphaeroides plano per centrum ad 
axem perpendiculari, et in circulo inde orto [prop. 11, 6] 
conus construatur uerticem habens punctum 4. est 
igitur totum sphaeroides duplo maius segmento basim 
habenti circulum eircum diametrum KA deseriptum, 
uerticem autem punctum - [prop. 18]; segmentum 
autem illud duplo maius est cono basim eandem ha- 
benti, quam segmentum, et eundem axem [prop. 27]. 
haec enim demonstrata sunt. itaque totum sphae- 
roides quadruplo maius est cono, quem commemora- 


1) P. 284, 6: εἰ δέ κα ὀρθῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν ,γεναμένων τμαμάτων 

‚dv μεῖξον ποτὶ τὸν κῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν € οντὰ τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συν- 
ἀμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἡμεσείᾳ τᾶς εὐθείας, ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ ᾿ 
σφα οειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ 
τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσσονος τμάματος. 

81" 
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ΑΓ, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον τὸν συγκείμενον ἔχει 
᾿ λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἃ ΘΖ ποτὶ τὰν EA, καὶ ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετράγωνον ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς EA. ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ ποτὶ 


ὅ τὸ ἀπὸ τᾶς EA, ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ 
ΒΘ. 94 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EA. ὃν δὴ λόγον 
ἔχει ἃ ΘΖ ποτὶ τὰν EA, τοῦτον ἐχέτω. a 84 ποτὶ 
τὰν 84. ἕξει οὖν καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 84, 
ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, ΘΖ, ὃν ἁ 4 ποτὶ τὰν 

10 AE. 6 δὲ συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ὑπὸ 341, ΘΒ ποτὶ τὸ ὑπὸ ΒΘ, ©4, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, ΘΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EA, 
ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
54, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΕ, EA. ἔχει οὖν ( μὲν 

16 κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 


1. @4]) ΘΑ Ἐ- 11. B®, 4] scripsi; ΒΘ“ F, uulgo. 
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uimus. sed hic conus ad conum basim habentem 
circulum circum diametrum AI' descriptum, uerticem 
autem punctum 47 rationem habet compositam ex 
 ratione 91:EA et ΚΘ": E4?.!): sed 
ΚΘ": EA? = ΒΘ << 01:BEx EA 
[Apollon. I, 21; οἷν. supra p. 447 not. 1]. sit igitur 
[Eucl. VI, 11] 54:04 = ΘΖ : EA; quare etiam erit 
#41><B0:B8x041=10®:4AE. ratio autem com- 
posita ex 
Ξ 4». ΘΒ: ΒΘ;»«Θ4 et ΒΘ». Θ4: ΒΕ;Σ« EA 

eadem est, quam habet ΧΖ »« ΘΒ: ΒΕ »« EA. ita- 
que conus basim habens eirculum eircum diametrum 
ΚΑ descriptum, uerticem autem punctum 4 ad co- 
num basim habentem circulum circum diametrum AI' 
descriptum, uerticem autem punctum 4 eandem ra- 
tionem’ habet, uam 5,2 »ς ΒΘ: ΒΕ». ΕΖ. sed co- 


1) U. prop. 10 et Eucl. XII, 2. nam basis segment cir- 
culus est (prop. 11, c). 


ὅ 
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τὰν ΚΑ, κορυφὰν δὲ τὸ A σαμεῖον ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 


ΑΓ, κορυφὰν δὲ τὸ 2] δαμεῖον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν 


τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 54, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν. 
BE, EA. 6 δὲ κῶνορ. ὁ βάσιν ἔχων τὸν χύχλον τὸν 
περὶ διάμετρον τὰν AT’, κορυφὰν δὲ τὸ I σαμεῖον 
ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸ βάσιν ἔχον τὰν 
αὐτὰν αὐτῷ καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, EA ποτὶ τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ ΖΕ, EA [τουτέστιν & BE ποτὶ EZ’ 
τὸ γὰρ ἔλασσον ἢ ἡμίδεον τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν 
κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν δεδείκται τοῦτον ἔχον τὸν λόγον, ὃν 
& συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ τοῦ ἄξονος τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείξονος τμάματος 
ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείξονος τμάματος. οὗτος δέ 
ἐστιν, ὃν ἔχει ἃ ΖΕ ποτὶ τὰν BE). ὃ ἄρα κῶνος ὃ 
ἐν τῷ ἡμίισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ 
σφαιροειδέος τὸ ἔλασσον τοῦ ἡμίσεος τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν. ΚΖ, ΒΘ ποτὶ τὸ 
ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
ZH, 54 ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΘ, 5,4 τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκάτερον ἑκατέρου" ὁ δὲ κῶνος ὃ ἐν τῷ ἡμισέῳ 
τοῦ σφαιροειδέος ποτὲ τὸ τμᾶμα τὸ ἔλασσον ἢ τὸ 
ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 3A, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, EA, ἔχοι κα καὶ τὸ ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ 


1. τὰν] τὰ F. 7. τοῦ] το του FE εχων F. 10. ΖΕ, 
Ed] SE, BEF. 13. ἐχων F. 19. τοῦ ἡμίσεος scripei; 
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nus basim habens circalum. eireum diameteum ΑΓ 
deseriptum, uertioem autem. nunetum 4 ad; segmen- 
tum sphaeroidis basim habens eandem, quam conus, 
et eundem axem esm. habet rationem, quam 

| BEXEA:ZEXEA) . . 
quare conus, qui in dimidis parte sphaeroidis est, ad 
segmentum wphaeroidis, yued minus est dimidia parte, 
eandem rationem habet, qum 7 4 »« ΒΘ μὰ ZEXEA 
[διε ἴσου Eucl. V, 22]. iam quoniam -tetum aphae- 
roides ad conum, qui in dimidia parte sphasroidis est, 
eandem rationem habet, quam 

ZHx<34:BOx E54 

(utrumque enim utrogue?) quadruplo maius est), conus 
autem, qui ἴῃ dimidia sphaeroidis parte. est, ad seg- 
mentum, quod. minus est dimidie parte sphaereidis, 
eam rationem habet, uam ἐπ ( »«κ ΒΘ : ΖΕ »« ΚΑ, 
habebit etiam. tetum sphaeroides ad segmentum eius 
minus eandem rationem, quam ZHXx 3.21: ΖΕ »« ΕΖΩ͂ 


1) Habent enim eam rationem, quam BE:ZE (prop. 29). 
sed quae sequuntur uerba lin. 10—17, quibus sine causa re- 
petitur prop. 29 tots, subditiua sunt. neque enim τορτέστιφ 
lin. 10 aptum est, quod tum demum sensum haberet, si Archi- 
medes proportione E4:ZE uti uellet. ut nunc est, ita debuit 
scribere: ὃν ὦ BE ποτὶ EZ, τουτέστι zo περιεχόμενον ὑπὸ BE, 
ΕΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ ZE, Ed. | 

2) A. e. et sphaeroides cono, et rectangulum Ζ Ἡ »« 
rectangulo ΒΘ »ς #4 (nam Καὶ Η --ὁ ὁα 48 Θ). 


του ἡμισυ F, uulgo; τοῦ ἡμέσεως B; ἢ τὸ ἡμίσεον Torellius, 
22. ἡμισέόῳ) nwev F; corr. Β. 25, ἑκαξέρου] addidi; om. F, 
uulge. 28. τῶν] (alterum) τῶν per comp. F; corr. Torellius, 
29. κα] addidi; om. F, uulge. : ἔχει B, Nizzins. 
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τμᾶμα τὸ ἔλασσον αὐτοῦ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΗ, 51 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, 
ΕΖ. ὥστε καὶ τὸ μεῖζον τμᾶμα τοῦ σφαιρφοειδέος 
ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει; ὃν ἃ ὑπεροχά, 
ᾧ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΗ, Ξ4 τοῦ 
ὑπὸ τᾶν ZE, EA, ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ. ὑπερέχει 
ὃὲ τὸ ὑπὸ τᾶν ZH, Ξ4 τοῦ ὑπὸ τῶν ΖΕ, EA τῷ 
τε ὑπὸ τᾶν 94, EH περιεχομένῳ καὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ZE, BE: ἔχει ἄρα τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφο- 
τέροις τῷ TE περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν HA, EH καὶ τῷ 
ὑπὸ τᾶν ΖΕ, HE ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΕ, 
EA. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν αὐτῷ καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖῈ, EA ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, ΕΖ 
[τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἁ ΖΕ ποτὶ τὰν BE). 
ὁ δὲ κῶνος ὁ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν ἐν τῷ μείξονι τμάματι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, EA ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
BE τετράγωνον. τὸν γὰρ τῶν ὑψέων λόγον ἔχοντι 
ol κώνοι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν. ἔχοι οὖν κα 
τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
ἐν αὐτῷ ἐγγεγφαμμένον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφοτέροις τῷ 
τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 841, EH καὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΖΕ, ΞΕ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῶς ΒΕ. οὗτος 


1. αὐτοῦ] delet Nizzius. 2. ZH) ZN FE. ZE, E2] 
scripsi; ΖΕ.“ F, uulgo. 5. τοῦ] το F; corr. Torellius. 6. 
ori] προς per comp. F; corr. Torellius. ZE, E41] scripsi; 
ZE4A τι uulgo. 7. τό] τοῦ per comp. F; corr. ed. Basil. 
τοῦ] α F; corr. ed. Basil. 8. τῷ] ro F. 11. ἘΠῚ 
ENF. 16. τό] τὸ περιεχόμενον Torellius. ΒΕ, Ἐ4 
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[Eucl. V, 22]. quare etiam maius sphaeroidis seg- 
mentum ad minus eandem rationem habet, quam 
| ΖΗ͂ Σ« 54 -- ZEXxX EA: ZEXEA 
[διελόντι Eucl. V, 17]. sed | 
ZH<84— ZEXEAI=EAXEH--ZEX SE) 
itaque segmentum maius sphaeroidis ad minus eandem 
rationem habet, quam 
BAXEH-+-ZEXSE:ZEX EA. 
sed minus segmentum sphaeroidis ad conum eandem 
basim habentem et axem eundem eam habet rationem, 
qum ZEx<EA:BEX EA.) et conus, qui in mi- 
nore segmento est, ad conum, qui est in malore, ean- 
dem rationem habet, uam BEX<EA:BE?; coni 
enim rationem altitudinum inter se habent, quoniam 
eandem habent basim [Eucl. XII, 14; οὗν. supra prop. 10]. 
quare maius segmentum sphaeroidis ad conum ei in- 
scriptum [eam rationem] habet, quam habet 
Ξ 2 »« ΕΗ -ἰ- ΖΕ ». HE: BE? [Eocl. V, 22]. 
haec autem ratio eadem est, quam habet EH: EA. 


1) Nam ZH=EH--EZ; itaque 
ΖΗ »« αὶ 2 -ὸΉ, ΕΗ »« Ξ4- ἘΖ;»« 4, 
et ΕΗ ;»«Ξ.4- ΕΖ; 4 --- ΕΖ;.«8Ὲ 4 -. 

= ΕΗ» « ΕΔ -Ἐ ἘΖ;»ε«(Ξ 4 --- Ε 4) τὰὸῖώ ΕΉ »« Ξὶ2- ΕΖ». ἘΞ. 

2) Uerba τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ΖΕ ποτὶ τὰν 
BE lin. 17 prorsus superuacus sunt, cum Archimedes iam 
p. 486, 5 hac ipss proportione usus sit, nulla addita oausa. 
ıtaque interpolatori tribuenda esse putaui. — Hinc sequitur 
(Eucl. V, 22), segmentum maius ad conum in minore segmento 
inscriptum eam habere rationem, quam 

BAXEH-+ZEX<SBE:BEX<EA. 


BEA Ἐς corr. Torellius. 17. ΖΕ] 268 F; corr. ed. Basil. 
22. dmei] ἐπὶ F. ἔχοι 009 καὶ scripei; syoı αν καὶ F, uulgo; 
ἔχει ὀὖν καί Nigzius. 24. ὅν] scripsi; om. F, uulgo; τοῦτον 
τὸν λόγον, ὅν ed. Basil., Torellius. 26. ΖΕ] Z® FE. 
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δὲ ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει ἃ ΕΗ ποτὶ τὰν EA. τὸ 
γὰρ ὑπὸ τῶν ΗΖ, EH ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΞΑ͂, EA 
τοῦτον ἔχδι τὸν λόγον, ὃν ἁ EH ποτὶ τὰν EA, καὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΞΕ, ΖΕ περιεχύμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, ΘῈ τοῦτον. ἔχει τὸν. λόγον, ὃν &-EH ποτὶ τὰν 
ΕΖ" ἁ γὰρ ΞΕ ποτὶ τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, 
ὃν & EH ποτὶ τὰν EA διὰ τὸ ἀνάλογον εἶμεν τὰς 
74, @4, HE, καὶ τὰν. ΘΖ ἔδαν elusv τᾷ Η 4'᾽ καὶ 
τὸ ἴσον οὖν ἀμφοτέροις τῷ TE περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν 
ΞΖ, EH καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, BE ποτὶ τὸ ἴσον 
συναμφοτέροις τῷ TE ὑπὸ τῶν αὶ ΔΙ; EA καὶ τῷ ὑπὸ 
τᾶν ΖΕ, ΘῈ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ ΕΗ ποτὶ 
τὰν EA. τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΒ τετράγωνον ἔδον ἐντὶ 
ἀμφοτέροις τῷ TE περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν EA, EA καὶ 
τῷ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΘΕ. τὸ κὲν γὰρ ἀπὸ τᾶς ΒΘ τε- 
τράγωνον ἴσον τῷ ὑπὸ σῶν 34, EA περιεχομένῳ, ἃ 
ὃὲ ὑπεροχά, ᾧ μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τᾶς BE τετράγωνον 
τοῦ ἀπὸ τᾶς ΒΘ, ἴσον Earl τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ -τᾶν 
ΖΕ, ®E, ἐπεὶ ἴσαι αἱ ΒΘ, BZ. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ 
μεῖξον τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
βάσιν ἔχοντα. τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἃ EH ποτὶ τὰν EA. 


λβ΄. | 
Kal τοίνυν εἴ. κα um 0096 ποεὶ τὸν ἄξονα τῷ 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, 


1. 6] addidi; om. F, πα]ϊσο. EH])ENF. ES] om. 
F; corr. AB. ὅ.. λόγον) λόγον - E41: Ἐς corr.B; Ε 4 in mar- 
gine adscriptum, ita ut ad lineam 1 pertineret, postea hic ir- 
repit. EH])ENEF. 6.&] αε Ps cor. AB 7. εἶμεν] 
zo δέμὲν FV. 8. εἶμεν] τ᾽ εἰμὲν F; τὸ εἶμεν ul. Ha] 
NAEF. 9. ve] addidi; om. F, uulgo. 1.84) SEE; 
corr. AB. 12. δ») om. F; corr. Torellius. 15. τῷ] scripsi; 
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est enim SAX EH:5A1XEI= ΕΗ: EA, et 

BEXZE:ZEX@EK= EH:EA; 
nam 52:0 E == ΕΗ: EA, quia. proportionales sunt 
lineae &.4,@4,.AE, et 84 = H1.') itaque etiam 
ES4AX<EH+ZE<SBE:SI<EAI+ZEXBE=EH:EA.') 
sed ΕΒ τΞ., ΞΖ »κ ΕἘΖ5 -ἰ ΖΕ»κ«ΘΕ; nam 

ΒΘ" --- ΚΖ »« EA), 

et ΒΕ -- ΒΘ πε ΖΕ»«ΘΕ, quoniam ΒΘ -- BZ) 
adparet igitur, maius sphaeroidis segmentum ad conum 
eandem basim habentem, quam segmentum, et axem 
eundem eam habere rationem, quam EH: Ε Δ. 


ΧΧΧΊΙ. 
Uerum etiam si plano ad axem non perpendiculari 
secatur sphaeroides nec per centrum posito, maius 


1) Erat (p. 484, 6): 24:40 = 40: dE; quare διελόντι 

οὐδ #8: =E®:JE=#&®:H4, unde ἐναλλάξ 
E50:E®O=H4:JE 
et συνθέντι SE: OE=EH:EA. 

2) Nam 
EH:EJI=BK4JIXEH:EZAX<XEISBKEIX<ZE:ZE><OGE; 
unde ἐναλλάξ 

BSAXEH:BE<ZE=BAX<EI:ZEX<GE, 
et συνϑέντι 
BSAXEH+BKEX<ZE:SEX<ZE 
= BEAX<EA+HZE<OE:ZEX<OE; 
et rursus ἐναλλάξ 
BEAXZEH+-KEX<ZE:EIX<EI-+H-ZEX<GE 
= BE<ZE:ZE<®E=EH:EA. 
vI 3) Nam B98=®4, et #4:94= 94: JE; tum u. Eucl. 
‚17. 

4) Nam BE’?=BO!- E@'! L2BMREPR (Euel. II, ἃ 

= ΒΘ" + EOx(E® + 286) = ΒΘ" - E9x<(E®-+ B® -+ BZ) 


— B8°-+ E9xE2. 
το F, uulgo. 16. ἃ] ο F. 17. μεῖξον] scripei; μδιξων F, 


uulgo. 19. «£] scripei; α F, uulge. 23. 46° Torellias; om. F. 
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τὸ μεῖξὸν τμᾶμα αὐτοῦ ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέραις ἴσα 
τῷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν 
γενομένων τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμά- 
ματος. 

τετμάσϑω τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ, ὡς εἰρήται. τμα- 
ϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ 
10 ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω 

ἁ ΑΒΓΖ ὀξυγωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ τέμνοντος 

ἐπιπέδου τὸ σχῆμα & ΓΑ͂ εὐθεῖα. παρὰ δὲ τὰν AT 

Σ 


or 


ἄχϑωσαν αἱ ΠΡ, ZT ἐπιψαυούδαι τᾶς τοῦ ὀξυγωνίέου 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, A, καὶ ἀνεστακέτω an’ αὐτᾶν 
16 ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν ΑΓ. ἐπιψαυσοῦντι 


1. axorunue F; corr. Torellius. 2. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; 
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segmentum eius ad coni segmentum eandem basim 
habens, quam segmentum [sphaeroidis], et axem eundem 
eam habebit rationem, quam linea utrique aequalis, 
et dimidiae lineae uertices segmentorum inde ortorum 
iungenti et axi segmenti minoris, ad axem segmenti 
minoris.?) 

secetur sphaeroides plano, ita ut diximus, et secto 
eo alio plano per axem ad secans planum perpen- 
diculari figurae sectio sit ABI’ coni acutianguli 
sectio [prop. 11, c], plani autem figuram secantis 
linea I'A. et linese AI’ parallelae ducantur lineae 
IIP, ZT sectionem coni acutianguli in punctis B, 1 
contingentes, et ab iis erigantur plana plano in lines 
AT posito parallela. ea igitur sphaeroides in punctis 


1) P. 284, 24; εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν γενα- 
μένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν 
λόγον, ὃν κτῖ. αἱ hoc loco, nisi quod lin. 4 αὐτᾶς τᾶς le- 
gitur, et lin. 5 γενομένων omittitur. 


του βασιν eyowrog F, uulgo. 8. ἁ συναμφοτέραις scripsi; 
αι συναμφοτεραι F, uulgo. 4. ze] cum B; om. Εἰ, uulgo. 
8. rerunedo F; corr. Torellius. 9. αλλα F; corr. B*. 14. 
d, B Torelliu. 18. ἐπιψανυωντι F; corr. Torellius. 
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δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, A, καὶ ἐσσούν- 
ται κορυφαὶ τῶν τμαμάτων τὰ B, I. ἄχϑω οὖν ἁ 
τὰς κορυφὰς ἐπιξευγνύουσα τῶν γενομένων τμαμάτων 
& Β4᾽ πεσείται δ᾽ αὐτὰ διὰ τοῦ κέντρου" καὶ ἔστω 
κέντρον τὸ ©, μεῖξον ὃὲ ἢ τὸ ἡμίδσεον τοῦ σφαιρο- 
εἰδέος τὸ τμᾶμα, οὗ κορυφὰ τὸ B. ποτικείσϑω δὲ τᾷ 
29 ἴσα & AH, καὶ & ΒΖ τᾷ αὐτᾷ. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸ μεῖξον ποτὶ τὸ ἀπότμαμα 
τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & ΕΗ 
ποτὶ τὰν ΕΖ. 

. φευμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
κέντρου παραλλήλῳ τῷ κατὰ τὰν AT' ἐπιπέδῳ, καὶ 
ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ἀπό- 
τμαμα κώνου κορυφὰν ἔχον τὸ A σαμεῖον, καὶ ὃν 
ἔχει λόγον ἃ 4 ποτὶ τὰν EA, τοῦτον ἐχέτω ἁ Ξὶ Ζ 
ποτὶ τὰν 9A. ὁμοίως δὴ τῷ πρότερον δειχϑησέται 
τό τε ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ 
σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένου ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ 
κώνου τοῦ ἐν τῷ ἐλάσσονι ἐγγεγραμμένου τὸν αὐτὸν 
ἔχον λόγον, ὃν τὸ περιεχύμενον ὑπὸ τᾶν BA, ΒΘ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν BE, EA, καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώ- 
νου τοῦ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένου ποτὶ 
τὸ τμᾶμα τό, ἐν ᾧ ἐγγεγράπται, τὸν αὐτὸν ἔχον λόγον, 
ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν BE, EA ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τἂν ΖΕ, ΕΖ. ἕξει οὖν τὸ ἀπότμαμα͵ τοῦ κώνου τοῦ 
ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένου. ποτὶ 


— 


.1. δή] ΒΟΙ͂ΡΒΙ; δὲ Εἰ, uulgo. ἐσουνται F, uulgo. δ. 
δὲ ἢ τό] οντος (comp.) τω F; corr. Torellius ἢ τό iam V; τό 
iam CD). 6. τὸ τμᾶμα] scripsi; τό om. F, uulgo. τᾷ 490 


ἴσα & JH] scripsi; τας AH ı0@ ἁ 400 ΒΟ; ἃ AH ἔσα τᾷ 
249 uulge. 8. αποτμημα F; corr. Torellius, ut lin. 14, 18, 19, 


-- 
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B, 4 contingent [prop. 16, Ὁ], et uertices segmen- 
torum erunt B, A [p. 282,12]. ducatur igitur uertices 
segmentorum ita ortorum iungens BA linea (per 
centrum autem cadet [prop. 16, c}), et oentrum sit 
Θ, et segmentum, cuius uertex est B, maius sit quam 
dimidie. pars sphaeroidis. ‘adıieiatur autem linea ΖΗ 
aequalis lineae 4@, et linea BZ eidem aequalis. 
demonstrandum est, segmentum sphaeroidis maius ad 
Ἐς segmentum coni basim habens eandem, quam seg- 
mentum, et eundem axem eam habere rationem, quam - - 
ΕΗ: ΕΖ. - | Ä 
.secetur enim sphaeroides plano per centrum posito 
plano in linea ZT’ posito parallelo, et dimidiae sphae- 
roidis parti inscribatur segmentum coni uerticem ha- 
bens punctum A, et sit 5 2 : ΘΖ -- ΘΖ : ΕΖ. itaque 
eodem modo, quo supra, demonstrabimus, ‚segmentum 
coni dimidiae sphaeroidis parti inseriptum!) ad segmen- 
tum coni- [segmento] minori inscriptum!) eandem ratio- 
nem habere, uam £1>< ΒΘ: BE ΕΖ, et segmen- | 


“ --ὠ«-., — 


tum eoni segmento minori inscriptum?!) ad segmentum, 
eui inscriptum sit, eam rationem habere, quam 
BEx<EA:ZEXEA. 
itaque segmentum coni dimidiae parti sphaeroidis, 
\ inscriptum!) ad minus segmentum sphaeroidis [eam 
1) Debebat esse (lin. 18, 20, 23, 26): τὸ ἐν... ἐγγεγραμμέ- 
γον; ad ἀπότμαμα enim, non ad κώνου pertinet. et ita fortasse 


uel inuito codice scribendum est, lin. 19 ed. Basil. et A habent 
ἐγγεγραμμένον. 


22, 26. 9. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; του βασιν eyosrog F, uulgo. 

12. τετμησϑω F; corr. Torellius, 17. 041) ΘΑ Ε. τῷ] το 

Be eyyeygapuevo Ε΄; corr. Torellius. 24. ἐχοντα F; 
[1 


ΟΟΥ͂Τ. 


' 
Μμωρ 
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τὸ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, ὃν τὸ περιεχό- 
μενον ὑπὸ τᾶν 34, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. 
ἕξει οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἀπότμαμα 
τοῦ κώνου τοῦ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ἐγγε- 
ὅ γραμμένου τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν ZH, Ξὶ 4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, 541. τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκατέρου ἑκάτερον. τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
τὸ εἰρημένον ποτὶ τὸ ἔλασδον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
10 54, BO ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. ἕξει οὖν τὸ ὅλον 
σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἔλασσον τμᾶμα αὐτοῦ [τοῦ σφαι- 
ροειδέος] τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν ZH, #49 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA. αὐτὸ δὲ 
τὸ μεῖξον τμᾶμα ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, 
15 ὃν & ὑπεροχά, & ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
ΖΗ, 54 τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA, ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 
ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένου τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EA ποτὶ τὸ 
80 ὑπὸ τᾶν BE, EA [δεδείκται γὰρ τοῦτον ἔχον τὸν 
λόγον, ὃν & ΖΕ ποτὶ τὰν ΒΕ]. τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ 
κώνου τοῦ ἐν. τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένου 
«ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ ἐν τῷ μείξονι τμά- 
ματι ἐγγεγραμμένου τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ 
25 τᾶν BE, EA ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς BE τετράγωνον. τὰ 


2. ΒΘῚ BEF. 8. anorunue F; corr. Torellius; ut lin. 
7, 18. 4. τῷ supra manu 1 F. 6. ΒΘ] BAFD. 9. 
τῶν] τῶν per comp. F; corr. Torellius. 10. ZE] ZC FE. 
11. τοῦ σφαιροειδέος) deleo; „eius‘ Cr. 18. ZH, &4 ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τὰν] bis Εἰ; corr. A. 21. aworunua F; corr. Torellius, 
ut p. 498, 1et5. 22. ἐλάσσονι τμάματι ad τοῦ ἐν τῷ lin. 28 
om. Εἰ; corr. ed. Basil. (τμήματι, ἀπότμημα; corr. Torellius). 
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rationem] habebit, am ΚΞ 2 »2«κ ΒΘ: ZEx<EA 
[Eucl. V, 22]. habebit igitur totum sphaeroides ad 
segmentum coni dimidiae sphaeroidis parti inscriptum!) 
eandem rationem, uam ΖΗ »« Κ 2: ΒΘ »« 31; utrum- 
que enim utroque quadruplo maius est.”) sed seg- 
mentum coni, quod commemorauimus, ad minus seg- 
mentum sphaeroidis eandem rationem 'habet, quam 
541><BO:ZEx ΕΖ. 
habebit igitur totum sphaeroides ad minus segmentum 
eius eandem rationem, uam ZUXx<54:ZEX<EA 
[Eucl. V, 22]. ipsum autem segmentum maius ad 
minus eandem rationem habet, quam 
ZHx<54— ZEX<EAI:ZEX<EA 

[διελόντι Eucl. V, 17]. segmentum autem minus ad 
segmentum coni ei inscriptum®) eandem rationem habet, 
quum ΖΕ »« ΕΖ : ΒΕ »« EA.) segmentum autem 
coni minori segmento inscriptum®) ad segmentum coni 
segmento maiori inscriptum°) eandem rationem habet, 
quum BE><EA:BE? nam segmenta conorum, 
quae commemorauimus, ratienem altitudinum habent, 
quoniam eandem habent basim [prop. 10], et alti- 


1) τὸ ἐν... ἐγγεγραμμένον (lin. 4—5); efr. p. 495 not. 1. 
2) H. e. sphaeroides segmento coni, et rectangulum 
ΖΉ »«Ξ 4 

rectangulo ΒΘ »« 84 (nam Ζ Η --- 4 ΒΘ). 

8) τὸ ἐν... ἐγγεγραμμένον" (lin. 18); cfr. not. 1. 

4) Quare segmentum maius sphaeroidis ad segmentum coni 
minori inseriptum eam habet rationem, quam 

ΖΗ »« 54 --- ΖΕ;»« Ε4: ΒΕ»«ἘΔ4 (Eucl. V, 22). 

sed quae sequuntur uerba: δεδεέκται γάρ lin. 20 ad ποτὶ τὰν 


. BE lin. 21, subditiua sunt.e. nam, si opus essent, adiicienda 


erant p. 494, 26; οἷν. p. 489 not. 2. 

5) τό... ἐγγεγραμμένον "Ὁ (lin. 22 et lin. 23—24); cfr. not. 1. 
uerum semel seruatum est p. 498, lin. 5 

Archimedes, ed. Heiberg. I. 32 
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γὰρ ἀποτμάματα τῶν κώνων τὰ εἰρημένα τὸν τῶν 
ὑψέων λόγον ἔχοντι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν, τὰ 
δὲ ὕψεα αὐτῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντι τῷ τὰς JE 

\ T Ἁ “ -« 
ποτὶ τὰν ΕΒ. ἔχει ovv καὶ τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ 


5 σφαιροειδέος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν αὐτῷ 


\ „\ ’ a e ec , Te 
ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν ἃ ὑπεροχά, ἃ ὑπερ- 
ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν HZ, 54 τοῦ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, EA, ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς BE τετράγωνον. ὁ δὲ 

€ - . 
λόγος οὗτος ὁμοίως τῷ πρότερον δειχϑείη κα ὃ αὐτὸς 


10 ἐὼν τῷ, ὃν ἔχει ἃ EH ποτὶ τὰν EA. 


2. ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι] addidi; om, F, uulgo; post τὰν αὐτάν 
addidit Torellius. 8. ἐχωντι F. τῷ τὰς] τον τῆς F; corr. 
Torellius. 4. ποτὶ τάν] προς τον (utrumque per comp.) F; 
corr. Torellius. οὖν] addidi; om. F, unlgo. Bd. τοῦ... &y- 
γεγραμμένου ed. Basil., Torellius. 7. τοῦ) το ἘΠ; corr. BC, 
8. ΖΕ, EA] scripei; ΖΕ 4 F, uulgo. 9. δειχϑείη καὶ scripsi; 
κα om. F, uulgo; δειχϑήσεται Torellius. In fine F: περὶ κω- 
γοειδὼν καὶ σφαιροειδῶων. 
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tudines eorum eandem rationem habent, quam 
ΖΕ: EB.) 
itaque etiam maius segmentum sphaeroidis ad segmen- 
tum coni ei inseriptum eandem rationem habet, quam 
HZx<#4—ZEX EA:BE?*) 

sed hanc rationem eandem esse, uam ΕΗ: Ε 21, eodem 
‚modo, quo supra [p. 490, 1 sq.; cfr. p. 488, 6], demon- 
strabimus. | 


1) Ducantur enim a punctis B, 4 lineae ad lineam AT’ 
perpendiculares. orientur trianguli rectanguli similes, quorum 
hypotenusae erunt JE, EB, cathetae autem inter se respon- 
dentes lineae perpendiculares, quae altitudines conorum erunt; 
tum u. Eucl. VI, 4. 

2) Eucl. V, 22; cfr. p. 497 not. 4. 
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